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AD SERENISSIMVM 


COSMVM TERTIVM 

ETRVRI/E PRINCIPEM. 

IO.ALFOKSVS TIOI^ELLIVS F. 

A V D puto , Screnifsime Princeps, 
timorem ccrleftis ire , fed Amorem 
potius, & beneficentiam primum 
in orbe Deos fecifse $ nec alios ab 
initio habitos cum Prodico cenfeo, 
quam res humano generi fummo- 
pere vtiles , & falutares . Et fa- 
ne confentaneum eft in primorum hominum men- 
tibus, quibus reuelationis lumen non affulfit , excita- 
tam fuifle notitiam cuiufdam natura: , quae efiet mun- 
di veluti Princeps , Sc Parens yquotiefcumque non 
perfunctorie attenderet animum praecipue ad boni- 
tatis affluentiam, mirabiliumque , & infignium vti- 
litatum comprehenfionem , qua Solaris fplendidifi 
fima machina lumine fuo ordinatifsime circumafro 
cun&a viuificat, fouet, ac nutrit ■, mirarenturque li- 
Leralitatem Telluris, cum tot opes, ac copias plan- 
tarum, fruCtuum, animalium e finuluo veluti mater 
benigna mortalibus praebet . Haec 6c fimilia dum 
prilci homines contemplarentur , fieri non potuit, 
quin tantorum munerum largitores ^rato affeClu 
profequerentur . Neque alia ratione cum viri heroi- 
ca virtute praediti artes , & inuenta praeclara valde 
vtilia ingeniose iuxta , ac liberaliter mortalibus con- 
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tuliflent , fumma veneratione talem, ac tantain bo- 
nitatem f u (ceperunt , Sc Diuinitatis honores eis deii- 
gnarunt , vt Cereri , JBaccho , Herculi , Mercurio, 
& alijs. Horum autem illi praeftantiora bona attu- 
li fle humano generi cenfendi lunt , non qui fragi- 
lem, & limo affixam noftram partem , fed qui ani- 
mum Diuinse aurae participem eruditione , ac lapi- 
entia perfecerunt , & ornarunt . Hinc artem , & 
facultatem illam tradentes , qua vafti maris plani- 
tiem intrepide perambulare non dubitamus coactis 
ventis imperata facere , ibidemque verfantes acu 
magnetica itinera ad vnguem menfuramus , & terrae 
plagas, & coeli, ftellarumque loca, & fitus medijs 
in tenebris conftituti clare confpicimus. Vel hinc 
qua pondera immenfa pufillis noftris viribus tanta 
facilitate mouemus, vt terram vniuerfam e fuoloco 
transferre fe pofle non diffiteretur magnus ille Ar- 
chimedes , fi haberet , vbi pedem extra illam fige- 
ret. Aut qua naturx miracula in elementis, plantis, 
animantibus perfcrutamur.Quaue ex fragili vitro Iin- 
ceos oculos veluti efformantes adeo caelo proximi 
efficimur» vtfere fummas mundi partes , & ftellas 
innumeras ha&enus inconfpicuas contre&are videa- 
mur. Aut eam tandem doftrinarti Aftronomicam, 
qua in Cflum transuolamus , duabus nimirum alis 
Geomctrize , & Arithmetica? , quibus Diuina: Sa- 
pientia? thefauros contemplando, fumma dulcedine 
in hac mortali vita , gloriar , felicitatifque illius ineffa- 
bilis participes efficimur . 

Sed quia felices admirabilium rerum inuentores 
vel fortuna? , vel temporum iniuria plerumque neque- 
unt fua ftudia , licet illuftria , <3c falutaria pofteritati 

tranfinit- 


tranfmittere, ideo viris principibus lingulari virtute 
praditis, fine quorum aufroritate , & munificentia 
bona? illa: artes omnino depreffie , contempta: , & 
fqualida: deperirent , dum eas diuino inftinftu pro- 
mouent , augent , atque in vitam reuocant, ne dum 
pares , fed maiores gratias ijs habendas prifci homines 
cenfuerunt,quaminuentoribusipfis, cum ipfi bonis 
illis alioqui non duraturis genus hominum beaucrint . 

Atquiinteriftos Heroas dignifsimum fibi merito 
locum vindicarunt Maiores tui, Princeps Serenifsime, 
quibus gratitudinis perpetuam deberi memoriam eru- 
diti omnes fatentur . Quippe poftquam Barbarorum 
incurfionibus Europa vniuerfa,& Italia Princeps eius 
prouincia prifeo nitore amiflo , omni ornatu litteraru, 
artium , bibliothecarum , lyciorum , imo humani- 
tatis, 6c politia fpoliata diu iacuiflet, Diuino fauore 
primus omnium furrexit Magnus ille Coimus Medi- 
ceus, qui viros doftrina eximios cum vniuerfa fupel- 
leflile Orecae lapientia: Gonftantinopolitani Imperij 
calamitatem fugientes eo affeftu complexus eft , vt 
omnium Mufarum parens appellari deberet, qui ob 
liberalitatem plufquam regiam, & beneficentiam vbi- 
que terrarum effufam , atque ob alia heroica gefta 
Pater Patrif prius falutatus fuerat . In eius locum fuc- 
cefsitLaurentiusnepos,quinon ferro, & c^de, fed 
ciuili prudentia , Sc alto confilio Patriam , & pene 
Europam moderatus eft: nec modo Poeticis lepori- 
bus ornatus , fed proftmdifsimx Philofophia: Plato- 
nica: innutritus, eamdem doftrinam opera , & ftudio 
potifsimumMarfilij Ficini e Grfco translatam illu- 
ftratamque pofteris tranftulit . Bibliothecam infuper 
Laurentianam a maioribus inchoatam comparatis 

vndique 


vndique manufcriptis codicibus lumino impendio , 
fummaqueeura locupletauit . 1% filium reliquit Leo- 
nem X. Pont. Max. , qui vniuerfi orbis viros eruditos 
dilexit , fouit , amplificauit : Bibliothecam V aticana 
mirifice inftruxit: VrbisLyccum a fundamentis ere- 
xit , codicibus , & viris doftrina magnis ornauit , atq; 
prifea barbarie omnino deleta aureum litterarum fa:- 
culum refhtuit. Sed Cofmus ille primus Magnus Dux 
Etruria; mihi nunc non reticendus, qui praeter praecla- 
ra bellica , & politica facinora, quibus Etrulcum Im- 
perium auxit , atque firmauit , promouendis difcipli- 
nisledulo intentus Athenaeum Pilanum, vt cum ma- 
xime reparauit , vt profefloribus dilciplinarum fama 
praeftantibus nobilitauit : Florentinam Academiam 
inftituit , Pandemarum libros ad fidem egregij, & ve- 
tuftifsimi codicis manulcripti amplifsime excudi iuP 
fit : tot infignes Graeci , Latini , Etrulci idiomatis Icri- 
ptores vigilijs,& labore eruditi (simorum virorum illu- 
llratos typis edendos curauit: Paulum Iouium cum 
primis, &Io:Baptiftam Adrianum ad fui temporis 
hiftorias confcribendas amplifsimis oblatis praemijs 
perfuafit . Virtutes , atque opera tam Magni Paren- 
tis imitatus eft Francilcus , qui in Imperio fuccefiit, & 
antiquitatis ftudio maxime delectatus, praeclaras, atqj 
innumeras venerandae vetuftatis reliquias , lapides, 
gemmas, numilmata collegit. Hunc excepit Ferdi- 
nandus primus vere litteratoru Mecoenas, qui Biblio- 
thecam codicibus Haebreis , Chaldaeis, Syriacis , Egy- 
ptijs , Perfis , & Arabicis ( inter quoshi libri Apollo- 
ni) , & Archimedis extant ) felicilsime ditatam reli- 
quit , atque eruditilsimos viros Hieronymum Mercu- 
rialem, Petrum Angelum , Iacobum Mazzonum , Io: 

Bapti- 
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Baptiftam Raimundum,totq3 alios largifsimis ftipen- 
pendijs cuocauit, atqj aluit 3 Sacrofanfraq; Euangelia 
fidei propagandas ftudio imprimi, Euclidem quoque , 
Auicennam, Geographiam Nubienfem typis nitidiF 
fimis Arabice omnia edi curauit . Non abnmilis litte- 
rarum amore Cofmus Secundus, cuius nomen, ac glo- 
riam magnus ille Galilasus erga Principem de fe opti- 
me meritum gratifsimus in ccrlum vexit, ac infculpfit; 
Vir nempe(vtGaffendus ait) fuper asthera notus; quo 
alium non extulit zetas hasc noftra gloriofiorem; quip- 
pe tamctfi orbis terrarum laudatis virorum illuftrium 
di£Fs,fafti%circumftrepit, horum tamen omnium 
memoriam fiientium altum breui inuoluet: nomen, 
quod ille ccelo infcripfit , donec ctrleftia curae erunt , 
apud homines perennabit . Tandem Ferdinandus 
Secundus ingenij perfpicacia mirabilis , maieftate im- 
perii prasclarus, virtutibus, & Philofophia illuftrior fe- 
liciter regnat : is eft , cuius munificentia, ac fauore Eu- 
ropa vniuerfa in Etrufca hac regia (ne aulicum decus, 
aut cultum, nobilium obfequia,c£ famulitium, Mufe- 
um amplifsimum,ac ditifsimum referam) eruditorum 
frequentiam philofophantium, difceptationes,ac per- 
petua exercitia literaria zeftimari , ac florere merito 
fufpicit , & veneratur 3 cum Mufs reliquis in aulis 
tantu non negleftas huc fe fe recepiffe veluti in fedem 
fuam videantur 3 hic enim in delicijs habentur feffio- 
nes anatomica;, ccrlcftes obferuationes, chimica efpe- 
rimenta, vniuerfeque naturalis philofophia accurata 
inquifitio. Vno verbo hinc credula philofophia exu- 
lat 3 non hominum libri in pretio habentur, fed Dei 
volumen, fcilicet rerum natura veris, accuratifq; expe- 
rimentis fummo ftudio indagatur, & colitur. Prascla- 


ris hifce fludijs la£latus, & innutritus es , Princeps Se- 
renifsime, tot tantorumq; heroum progenies, quorum 
virtutes incomparabiles,& egregia gefta confentancu 
efl in te vno veluti foco fpeculi parabolici fimul colle- 
fta , 6c vriita fplendefcere , vt totas vires fuas fumma 
virtus experiatur, atq; ineffabilem bonitatem , bcnefi- 
centiaeq; ftudium , virtutum , artium , fcientiarum cul- 
tum a maioribus acceptum fiudiose , & religiose cotf* 
fer u es, atq-, ad pofteros auflumtranfmittas . 

Si igitur hominum genus natura di£fante primum 
Deo Op. Max. , & beneficentifsimo gratias iuftis ho- 
noribus, Sc memori mente perfoluendasefle dccreuit; 
atq; ne memoria beneficiorum deleretur templa, fa- 
na, feftpsdics, & ludos inflituit. Secundo loco eof 
dem fere honores Heroibus , ac Principibus flatuit, no 
his qui.armis, <3c c?de potentiam violenter fibi vindi- 
carunt, fed qui proflantibus virtutibus ornati magna 
beneficia ih homines contulerunt, fiqueeos non hu- 
manis, fed diUinis laudibus celebrari iufsit, potioriiure 
tibi, Princeps Gloriolifsime, prf clari fsimoru heroum, 
ac virtutum heredi plaufus debitus , honores , laudes , 
& grati animi monumenta ab eruditis Europae viris 
offeruntur . Quandoquidem magna, & certa illos fpes 
tenet amplifsimum patrimonium heroicarum virtutu, 
quod Cofinus Pater Patriae, Laurentius magnificem 
tio exemplar, Leo fui foculi felicitas , infequentefque 
generofifsimi Principes, atq; Heroes de genere huma- 
no, & bonis litteris optime meriti tibi reliquerunt non 
ad faflum , fed ad imitationem , & ftimulum gloriae , 
nec externe , fed in animo , & cordis facrario pie a te , 
ac reuerenter curandum, feruandum, amplificandum 
ea pr^cipue qua polles pr?clara indole , ingeni jq; acu- 
mine, 


mine, ac felicitate, amoreq; Icientiarum , ac bonarum 
artium , quibus te Deus , & Natura indulgentifsimd 
cumulauit . Hoc quidem fummopere precatur , & 
vouet eruditorum Refpublica , 6 Princeps longe in^ 
comparabilis, idque vaticinatur ex hoc tuo prf claro 
decore, & lumina: bonitatis /petimine : Quippe , 6 
Principum decus , & ftudiolorum delicium , perbelle 
docuilti virtutis heroicf magis proprium elTe benefa- 
cere, <Sc alijs prodefle, quam laudes meritas captar e, & 
exigere j dum veluti epulo lautifsimo in hac lolemni 
pompa tuarum nuptiarum, Icientiarum cultores dona- 
tos voluifti j quid enim pretiofius , & magis expetitum 
veritatis ftuaiofis praebere polfes > quam Quintum» 
Sextum, & Septimum libros Conicorum Apollonij 
Pergaei haflenus deploratos , atqj lemmata Archime- 
dis, qua: Serenifsimus Ferdinandus Secundus inclytus, 
atque optimus parens tuus ex Arabico verti, & typis 
excudi ad communem reipublica: litteraria: bonum 
iulsit? T anto ergo pro beneficio 

— grates per/oluere dignas 

— Non opis elt noftra:, 

Numina tibi 

- prpmia digna ferant, qu£ te tam lfta tulerunt 

— fp cula * qui tanti talem genuere parentes , 


CAVE CHRISTIANE LECTOR: 

A Balphatus Afphahanenfis Apollonij Paraphra- 
ftes religione Maumedanus fuit^ quapropter 
aliquot locis more luf Gentis non modo Regi fuo 
Abicaligiar Carfciafeph nimium adulatur , verum 
etiam impie loquitur. Nihil tamen omifsum eft, vt 
antiquus Codex integre , fideliterq; exhiberetur . H?c 
eadem de Archimedis interprete di&a lunto . Uc 
his te praemonitum volui , ne inter legendum pia: 
aures tuae vel minimdm offenderentur. 
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ABALPHATHI FILII MAHMVDI , FILII ALCASEMI, 

FILII ALPHADHALI ASPHAHANENS1S . 

jVPiL-. . c > '-iXi 

LAVS DEO rTRlVSgVE SECVL1 DOMINO. 

ATHEMATICA quamuis pra- 
£fica fit fcientia,acdifciplina, cu- 
ius legibus, & praeceptionibus dis- 
ponitur , atq; dirigitur intclleffiua 
potentia ad abfolutam , perfeftam- 
que imaginum cognitionem, prae- 
fcindenuo a materi js , qui eft pri- 
mus gradus afcenfionis a fenfibilibus ad fiitelligi- 
qilia j nihilominus fuarum claritate demon ftratio- 
num , non Solum ab alijs differt fcientijs verum 
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AB ALPHATI • 

etiam longifsime ijs praflat , utq, pracellit,e6 quod 
facium, fordiumque dubitationum, & aliorum hu- 
iufmodi generis accidehtium expers omnino fit, atq; 
libera . Ea autem propter fe habet ad fcientificam 
potentiam , quemadmodum habent fe limpidifsima 
quaque orbi ledis oppofita ad vifiuam potentiam . 
Ex quo ad illam comparandam , confequendamq; 
non excitatur intelle£l:iuaduntaxat vis, verumetiam 
multum exacuitur, atq; dele&atur , ponderatis pra- 
fertim, expenfisq; illius demonftrationibus, & cer- 
tifsima earum comprehenfa , & cognita veritate . 
.Tunc quippe huius veritatis percepta animus odo- 
rationis fuauttate , auide , & ardentius appetit con- 
fequi ea omnia , qua illius fuggerunt demonftra- 
tiones , earumque potiri » Subinde vero procedere 
conatur vitro ad vltimum fi hem ,• nempe ad pro- 
prietatum , & obiecfi illius cognitionem, excelfita- 
tem, atque praftantiam comparandam, tandemque 
ad ea omnia , qua ad iplam Ipe&ant. Quod qui- 
dem luminis cum ipfius affulferit ftudiofis,&quam 
pracellens fit , anirriaduerterint , omnes fuos con- 
tulerunt conatus ad libret componpndos , conlcri- 
bendo% de ipfius elementis , principijs , ac omni- 
bus ijs , quginde deriuantur , Sc eo fpeftant. Soli- 
diora porro profefsionis huius fundamenta omnium 
primus iecit Euclides in eo libro , quem de elemen- 
tis infcripfit , in quo fundamentales continentur ra- 
tiones linearum tam reffarum , quam curuarum , 
nec nonfuperficierum prouenientium vel ex earum 
lingulis vel ex omnibus fimul fumptis . Rationes 
praterea habentur folidorum prouenientium , vel 
• ex 
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ex fuperficicbus reffilineis , qualia funt habentia 
bafesjvcl ex curuis , qualia funt fphocrica 3 vel ex 
hifce compofitis , quales funt fu perfici es Cylindro- 
rum , & Conorum. Verum enim vero figuris ex 
fegmentis fuperficierum planarum prouenientibus , 
& cuiullibet etiam Solidorum Sphaericorum , Cy- 
lindricorum, atque Conicorum nullum hatlcnus ia- 
ftum erat fundamentum , aut prxmifla elementa , 
vel fundamenta aliaua . Ex quo illi prifci librorum 
Scriptores aliquid de iis innuebant duntaxat , dc 
quidem leuiter. De Spnccricis autem aliquid ex eo- 
rum legebant proprietatibus , & nafsionibusjfiue ex 
proprietatibus fegmentorum inde prouenientium } 
vel figurarum in ea incidentium ; vel ex accidenti- 
bus quibufdam ipfius Sphaerae, qux ex eius proce- 
dunt motibus 3 vel quia fe inuicem includunt , & 
componunt. Nam Sphaera aliqua opus illi erat ad 
Sphaerae vniuerfalis cognitionem confequendam vna 
cum eius orbibus , ac motibus , & ad inuicem at- 
que fua centra applicatione . Et id tandem , donec 
librum Almagefti compofuit Ptolomaeus , in quo 
ea omnia recondidit copiose , quae illi angufte , & 
leuiter hoc de argumento fuis innuebant feriptis , 
tradens non folum methodum, ac rationem eorum 
aflequendi cognitionem , fed , & inftrumentorum 
etiam vfum. Quod profeflo iaftum fiiit tamquam 
vniuerfale quoddam fundamentum , ac principium 
ea omnia comprehendens, qua: ad Sphaerica perti- 
nent 3 vnde hac in re fatis abunde ftudioforum fiti, 
<Sc defiderio confultum fuit . Porro Appollomus 
profefsione, & difciplinam hanc ad fupremumper- 
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legionis perduxit gradum , Conicorum componen- 
do librum , qui Conicarum feftionum conipleTi- 
tur proprietates, qui fublimiorem , eminenriorem- 
que diiciplina? huius /ibi vindicant locum . Et fane 
tot propofitionibus , totquc figuris illum ditauit , vt 
admirabiles illa: nuncupari meruerint , eo quod 
contineant lineas curuas , feu medias inter re&as , 
ac circulares lefe inuicem lecantes $ adeoque miros 
quidem fundunt fenlus , & proprietates. Quos qui- 
dem omneslibros, qui difcipfina: huius fundamenta 
funt , ad Arabicam tranftulere linguam illius ftu- 
diofi. Quamuis autem fiber ifte Conicorum prx- 
ftantifsimus fit , tam ratione fui , quam praxlarif- 
fimi Au&oris , nihilominds nimiam ob illius obfcu- 
ritatem , difficultatefque obuiam occurrentes , ac 
profundifsimos , quos continet fenfus j tum etiam 
ob innumeras , & admirabiles figuras , & propofi- 
tiones ; tandemque ob temporis diuturnitatem , in- 
gentelque perferendos labores ab interprete , qui 
eum ex Graeca transferat lingua , dudum negleftus 
fuit , ac pene etaerna: datus obliuioni , vt nemo ha- 
ftenus illum , vel Commentarijs illuftrauerit , vel 
congefierit in ordinem , quamquam fumme fit ne- 
ccflarius,ac vtilifsimas compleftatur propofitiones , 
6c figuras. Quapropter did fepultus , & ignotus 
iacuit , & pene ad defeftum vfque , ac interitum , 
cum apud Dilciplina: ftudiofos , tum etiam ipfos 
profefiores , & fragmenta ex illo circumferebantur 
aliqua , 6c ea fane faciliora, quia obfcuriora euita- 
bant omnes , atque declinabant j vno verbo inte- 
grum hactenus viderat nemo. Hinc mihi famulo 

vifum 
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vifum eft , me Reipublica: Literarii gratam rem 
farturum , fi eum in integrum reftituam , ac in 
vnum congeram volumen , vt ita redartus facilis fit 
portatu , lub omnium verletur oculis , omnium te- 
ratur manibus , & ad reliqua facilior reddatur adi- 
tus. *Queni etiam librum comparare ftudui Biblio- 
thecae domini noftri Regis praftantifsimi , munifi- 
centifsimi , dortifsimi , iuftifsimi , virtoris , trium- ^ 
phatoris , Fidei defenloris , celfitudinis Monarcha- 
rum, gloriationis fui generis, gloriar religionis , /olis 
Regum , Abicaligiar Carlciafeph Filij Ali , Filij 
Phrami , Filij Hafami , Principis Fidelium , quem 
incolumem , ac lofpitem leniet Deus , eiufque de- 
primat hoftes , & proterat olores . Nunc autem ali- 
quid de ordine , & renim difpofitione , ac concila 
breuitate dicendum nobis fupereft . Nam rerum 
ordo , & accommodata difpofitio id intelligentiar 
afferunt auxilij , quod in lcientijs comparandis lu- 
culentifsimae demonllrationes 5 concila vero breui- 
tas, ac fuis terminis nccellarijs expedita, 6c rite di- 
fpofita , eandem pene proportionem habet ad in- 
telligentiam , ac caula ad caulatum . Ea autem 

E ropter ordinis conferuatrix virtus venatio dici lo- 
ta eft , & fatis quidem appofite , & eleganter. 

Nam concepti lenfus , & in mente comparati , fi 
intra ordinis cancellos includantur, fingulos luis di- 
fpenfare momentis procliue poterit conferuatrix re- 
rum illa virtus. Simillimi , alioquin erunt feris per 
vaftas vagantibus lolitudines , ac nullo coercitis val- 
lo , quorum imagines , & motus ita lefe offerunt 
confpicienti , & contemplanti , vt nullo negotio eas 

capere , 
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capere , & aucupari fe pofle arbitretur , at cum id 
preftare tentat , ftatim dilabuntur , atque euane- 
fcunt. Ea plane ratione termini rerum fingulos in 
mente conceptos fenfus defignantes , nifi fuo coer- 
ceantur ordine dilabuntur , & euanefcunt ; prarci- 
pue cum modo hanc , modo illam fundant lignifi- 
cationem , cum iuxta labentis temporis varietatem, 
tum diuerfitatem regionum , & prouinciarum , vt 
non eadem vbique , & femper fit par ratio , licet 
ijdem in anima maneant habitus. Ex quo palam , 
& plane relinquitur , quod acquifiti illi termini non 
inhaereant , quemadmodum lubfiftenti effentiales 
inhaerent differentiae 3 neque etiam quemadmobum 
proprietates neceffario confequentes fuo inhaerent 
lubie&o 3 fcd ea inhaerent ratione , qua accidentia 
difficile, ac tarde atnouibilia. Quandoquidem ter- 
mini eiufmodi vocabula fiint quaedam rebus impo- 
lita , 6 c applicata ad fenfus commode eliciendos , 
atque eruendos. Quod autem vel diuino faffitatum 
eft inftinftu, vel Prophetica infpiratione edo&um, 
ficut indicat nobis Altifsimus Deus dicens : * ( in Al- 
fcr“ corano ) & docuit Adamum cun&a nomina 3 vel 
{“4 c,”«- ‘ u d iao > & calculo fapientum virorum , quemad- 
fi- modum pracftitifle legimus primos illos artium in- 
uentores . & fcientiarum 5 vel magna aliqua necef- 
fitas hominum coegit vulgus ad eiufmodi excogi- 
tandos terminos , rebufque imponendos , ac tranfi- 
latione quadam vocabula mutuanda , & ad alias , 
atque alias res transferenda , ex quo fynonymo- 
rumea enata eft copia. Nec vllus profeffo fapien- 
tum , qui has profefsi funt Dilciplinas , aut qui ip- 

forum 
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(orum fecuti funt veftigia , hanc imponendorum 
terminorum rationem alternatus fubinde eft , aut 
ab illa abhorruit j quinimo acceptifiima femper om- 
nibus fuit , vt quar maximum rerum intelligentia 
fplendorem aiFert , & claritatem. Eandem igitur 
hanc ob caufam in colligendis, digerendi/que hi (ce 
famulus libris , antiquorum fapientum , <X artium 
profeflorum , inuentorumque infiftens vefligijs, ter- 
minos , & vocabula fingulis rebus imponere , & 
earum vim breui declarare definitione cenfuit , vt 
ita fuis coercita omnia limitibus nequeant in varias 
partes , & (enfus diffluere , ad conciliandam lcfto- 
ri inter legendum hos Apqllonij libros eam , qua 
fieri poteft , facilitatem. Innui praterea eandem 
etiam obcaufam obfcurioribus in locis expofitionem 
aliquam , ne vlla fubinde relinqueretur difficultas 
ad mentem Aufforis cumulate aflequendam . 

Tandem leftorem meum enixe rogo, vt 
exculatum me habeat , fi mendum 
aliquod , aut erratum meam 
lubterfugerit diligentiam . 

Interea Deum fup- 
pliciter depre- 
cor 

Altifsimum , vt nos ad ea , qua vtiliora 
nobis funt , demum 


perducat. 
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JJt 'vacaret pagina ipfiusmet Apollonij Pergat ex Epijlola ad Eude- 
tnum Argumenta in quatitor Conicorum libros pofieriores , qui Graea 
lingua murta temporum perierunt , bic apponuntur , quorum tres ex 
Arabicis M.SS. nunc exhibentur . 

Reliqui autem quatuor libri ad abundatiorem 
fcientiam pertinent. Quintus de Minimis, & Ma- 
ximis magna ex parte agit. Sextus de ^Equalibus, 
& Similibus coni leftionibus . Septimus continet 
Theoremata qua; determinandi vim habent. 
O&auus Problemata conica determinata. 

Hac eadem Pappus Alexandrinus lib. 7. Matbemat. Collecl. , atq\ 
Eutocms in Commentar, ad Apollonium . 
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IN LATINAM EX ARABICIS 
Librorum Apollonij Pergari verfioncm 
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POLLONIVS Pcrgsus vetuftillimus , 
ac magni nominis Grarcus audor otto de 
Sedionibus Conicis confcripfit libros . 
Horum priores quatuor hadenus omnium 
teruntur manibus ; pofteriores vero , ne- 
fcio quo fato , & rerum viciflitudine funi, 
amilli , ac non fine magno litcratorunv» 
animi moerore iamdudum deplorati , 5 c 
nufquam perdiligenter non quaditi ab ijs prxfertim , qui Geo- 
metris , & Mathefeos operam nauant ftudijs , fed fuftra diu . 
Tandem deprehenfum eft , hos , quemadmodum , & reliquam 
pene Grecs fapientis fupelledilcm ad Arabum migrafle icho- 
las , ibique Arabice conuerfo^ , & Arabicis indutos ornamen- 
tis , in illius gentis tamquam extorres , & inquilinos latitaflt> 
Bibliothecis. Qgamobrcm eorum miferti vicem Sercniflimi Ma* 
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grii Etruria: Duces , inde magno foluto pretio 1 redemerunt , ip- 
lorumque tam prxclara opera quali iurc poftliminij vindica- 
runt , ac demum patrio folo reddiderunt. Attamen fat noru 
fuit 3 aut vifum cft liimmis ilfis Principibus Apollonium in liber- 
tatem afteruifle, & ex Barbarorum eripuilTe manibus, ac in ce- 
lcberrrima tetius Europx Auorum repofuifle Biblioteca ; fed 
omnem nauarunt operaro , & ftudium , vt Latina etiam donati 
» FtUmr liugdi in lireratorum gratiam publici roris fierent . * Ea propter 
vcr ^ Magnus * n omnibus Ferdioandus primus celeberrimam 
hcc /X- eam erexit Typograpluam e nomine gentilitio Serenilfimx fa- 
ndlix Meditenm nuncupatam effi nullam fimilem , aut parem 
de 7cent v ‘^‘ r Chriftianus Orbis , aut vifurus vnqu&m eft ; fiue charade- 
Autu'-' rum , prxfertim Arabicorum , fpedes copiam, fiue varietatem, 
mM - iiue nitorem , fiue elegantiam . Didis hifcc profedb noftris 
fpedatiflimam , ac manifediflimam fidem faciunt Sacrofanti 
Euangeliorum libri, Auicennx , Euclidis, aliaque Arabica ope- 
ra ijs edita typis , qux omnibus Orientis gentibus admirationi 
junt , atque adeo auidiffimb, expetuntur , ac magno comparan- 
tur pretio . Sed hxc non typis duntaxat excudi iuflit munifi- 
ccntiflimus Princeps, verum etiam viros linguarum pcritilli- 
mos ingenti conduxit ftipendio , qui Arabicoru Codicum va- 
carent verfionibus. Hos autem inter principem obtinebat locum 
loanncs Baprifta iiaimundus vir , &c Icienciarum cognitione, St 
linguarum peritia omnium ore celebratilliihus; Is autem , St 
feriptis literis , & familiaribus cum amicis folloquijs Apollonij 
librorum verfionem fxpenumcrb pollicitus cft. Imb erant , qui 
libris editis verfionem iam d Raimundo cqnfedam , Sc perfe- 
dam clfc , in vulgus iadarent. Verum cuir» nunquam vifa fue- 
rit eiufmodi verfio , neque inter ipfius feriita reperta , nequo 
ifl Adnerfarijs notata , aut catalogo ipfius librorum adfcrlpta., , 
r qux omnia religiose hadenus confcruantur, hoc Vnum creden- 
dum 1’upereft , eam votis foliim fufeeptam , & cogitatione deli- 
neatam fuifle; rem autem, aut quod per otium ipii non licuit, aut 
ob Codicis ledionem , St feripturx difficultatem , qux maxima^ 
cft , vel ob orationis abftrufx , §t fermonis ancipitcm j. ac mul- 
tiplicem verborum potcftatem , vel undem aliquam aliam ob 
caufam , quam , conijcerc difficile eft , perficere non potuifle . 

Nihilo 
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Nihilo tamen miniis Magni Principis, Magni Filij , Magni Ne- 
potes aut ab incoeptis deftiterunt , aut generofiflinu ammi du- 
dum conceptum ftudium remiferunt . Quamobrcm ante bien- 
nium fcriptis a Sercniflimo Principe Leopoldo literis ofhcij ple- 
nis , & humanitate , tam proprio , quam Magni Fcrdinandi 
II. fratris nomine, impofita mihi fuit haec prouincia optatae diu, 
& peni defperata: verfionis . Quo fane , vt ingenue fatear , ni- 
hil iucundius , nihil carius , nihil antiquius accidere nuhi po- 
terat ; quod hac data occafione , aliquam grati animi iigninca- 
tionem exhibere me pofle putabam Serenilfimo illi Principi , 
cuius amplilfima in me beneficia fum expertus. Memini profe- 
£tb , nec ex animo meo excidet , imo clauo fixum trabali ma- 
net , quanta in me contulit Magnus Ferdinandus Secundus or- 
namenta , quanta in me vfus eft liberalitate , & beneficentia , 
non tantum dum fortuna mihi arridebat , non folum dum res 
fuccedebant profpert , non modo dum ad illum ab Amuo Fa- 
chraddino mifliis fingulari felicitate fiuebar , fed etiam in nau- 
fragio , & iadlura illa barbarica , in Carrellina coniurationo , 
& proditione , in aduerliflima fortuna . Sed hax omnia magis 
a me exprimi poliunt profundiflimo filentio , quam verborunu, 
copia , aut oratione altius exaggerata. Verum enim vero dum 
arbitrabar , mirificam naftum me effe opportunitatem gratifi- 
candi Principi de me optime merito, & exhibendi aliquod gra- 
ti animi fignum,pene concepta excidi fpe. Nam aperto Apol- 
lonii Codice , & conieftis in eum oculis dua? primo tere intuitu 
fefe mihi obtulerunt difficultates , quas a me neque tuperan, 
neque vinci pofle prorsus cxiftimaui . Hinc fummus , & abttru- 
fus nudor , hinc plurimus fudor ingenui omnia fateor, Et eo 
magis intimis animi fenfibus angebar , quod ea veriio non iru 
fecelfu aliquo fiebat , & remotis arbitris , vbi aciem mentis ab- 
ducere , difficultates commode expendere , animoqua intento , 
& libero luftrarc qua? in rem eflent , ac per otium poilcm , lcd 
pnfentibus grauimmis viris , & quidem , ex tempore , $: nu a 
data pra-meditandi facultate , interpretationem facere compel- 
lebar. Ea forte illoru priclanlfimoru viroru de me erat opinio , 
& cxillimatio , quam tamen parum abfuit , quin penitus pcrdi- 
d/flem , cum vix, & ne vix quidem feripturam illam legere pot- 
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(cni j qux prima erat difficultas. Nim puncta aberant diacriti- 
ca imprimis ( de puniftis vocalibus hic non loquimur , nec corii 
mter legendum a peritis lingua- habetur ratio , aut negotium^ 
aliquod faceffunt ) , nempe ea , qua; formam dant literis , litc- 
rafque conflmiunt , & fine quibus literse fiunt pura , ac nudi, 
materia omni fpoliaca’ forma , C^ujd autem fit materia omni 
fpoliata forma, neque ipfi iciunt Philofophi , quorum id fciro 
intereft . Eodem proifiis le habent modo Arabum literx , feu 
potius literarum ductus , St line* diacriticis hifce carentes pun- 
tlis . Eadem enim figura , feu linea , exempli gratia , fi vnunu 
ei iuperponitur punctum erit N. fi verd fupponatur , B. fi duo 
1'uperponuntur , T. fi tria Th. fi duo fupponantur , I. & fic do 
c*tcris tere omuibus arguendum elt . Si quis autem percontabi- 
tur , quid erit illa figura , Sc linea , fi nullum adfit punctum ? 
refpondetur materia line torma , & quid fit prorsus ignoratur . 
Augebant etiam lectionis difficultatem ipfe literarum figurx > 
qua: ita raptim , fit curfim , licet elegantilfim£ , ductx erant , vt 
vix ab inuicem quandoque , fic identim diftinguerentur. H*a 
autem difficultas terruit quidem primo afpe«Su fed breui , 8c ci- 
tius quam credebam , fuperata fuit , tum ftudio , 8c diligentia , 
tum experientia, quam ab ipfa incunte xtatcex lectione eiufmo- 
di feriptorum generis comparauimus. 

Altera difficultas , qua: fe nobis obtulerat , maioris quidem 
erat ponderis , 8t momenti j verfabatur quippe circa difciplinx 
vocabulorum intelligentiam , 8c notionem , quorum ignari era- 1 
mus, fic penitus ieiuni. At hanc quoque difficultatem facili ne- 
gotio fuperauimus ope , fic opera Clariffimi , atque Do&iffimi. 
Viru D. Ioannis Alphonfi Borclli Mathefeos in Pifana Acade- 
mia; profefforis celeberrimi , qui , fic verfionem ipfam promo- 
uerjt apud Screniffimos Principes , 8c Codicem comportauerat 
idctn Romam , ac perpetuus mihi aderat Dux , fic Magifter. 
Et ita fane ea omnia , qua: ad Difciplinx , eiufque vocabulo- 
rum notionem pertinebant , clare , dilucide , &t explicati ordi- 
ne infinuauir , vt breui meis auditoribus Mathefeos proleflor vi- 
derer. Porro quod hac in re magis mirandum eft , nec filentio 
prxtcreundum , ea erat Viro illi Dodiiffimo fingularis ingenij 
perfpicacitas , vt fepe in abltrufis quibusdam locis , non ex in- 
tegris , 
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tegris , inquam , pramiflis , fed cx vnica dictione totam illatio- 
nem inde coHigeret , non fcnfu , fed totidem pene verbis , ac 
fi Arabica legeret verba , & linguae veteranus dfet profelTor. Pro- 
inde verius ipli , quam mihi adferibenda eft haec verfio , longe 
tamen abfit omnis adulatio , & animi propenfio in virum ami- 
ciflimum . Hac mutua contentione , &c interpretandi , & verten- 
di trium Menfium fpatio verfio noftra confeda , & abfolutaj 
eft , in qua horis tantummodo matutinis propter nimios calo- 
res aeftiuos confumpfimus . Et haec de ratione verlionis pofterio- 
rum librorum Apollonij , & methodo latis dida fint . Nunc de 
iplo Apollonio , eiufqne librorum Arabica verlione , St illius au- 
doribus nonnihil dicere , par , & confentaneum eft . 

Apollonium fub Achaz. Filio Ioatham regis luda poft Tha- 
letem Milefium Floruilfe , Arabes perhibent Scriptores . Sic 
enim lib. 3 . Chronicorum in Achai feriptum reliquit Gregorius 
Barhebraus: Pofl Thaletem celebris fuit in Geometricis prtapttc difei - 
pltms Apollonius ‘fiaggtar . (ideft faber lignarius) Is compofuit Tra- 
ctatum de fcientia Comcor. nempe de Imeis , qu<e neque reCU funi , ne- 
que arcuato , fcit curuo , fed inchnato . Notandum hic eft vocerrtj 
Hiaggiar , quae Apollonio tribuitur , vt cognomen , & nos fa- 
brum lignarium vertimus , poni ( vt opinor ) pro Geometra , & id 
fortfe exinde , quod inftrumenta , quibus vtebantur Geometra 
ex lignis olim conficiebantur. Quod , & inde conijcio , quiaj 
hoc idem vocabulum Euclidi quoque tribuitur apud eundem^ 
Gregorium fic de illo feribentem. At Euclides fiaggiar ex Vrbe 
Tyro erat . » 

De verlione autem librorum Apollonij in Arabicam lingaam 
ita ftatim fubdit mox laudatus Gregorius i Ex his autem '\erfi 
funt in Arabicam linguam tempore Almamuni feptem libri } eius tam\t-> 
profatio indicat , ocio fuiffe libros ; qui quidem T raciatus cum alto 1 So- 
ciatu etufic Apollonij caujam dedere Euclidi fuorum componendorum 'li- 
brarii longum pofl tempus In his longe videtur diferepare Grego- 
rius a communi Chronologorum lententia , & opinione , qui 
Apollonium Floruilfe fcnbunt anno periodi Iuliane 4474. ideft 
annis ante Chriltum Dominum 240. adeoque multo iunior eft , 
quam facit illum Gregorius . Difcrepat praterea ab ijfdem Chro- 
nologis in xtate Euclidis , quem Apollonio iuniorem agnofeit , 

vbi 
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vbi ilii eum collocant in anno periodi Iulianx 4430, idcft ante 
Chriftum Dominum annis 284.1'uxta quam opinionem Apollo- 
nius iunior erit Euclide annis 44. 

Almamun autem fub quo fa&a eft librorum Apollonij verfio 
in Arabicam linguam ex laudato Gregorio Chalipha fecundo 
falutatus eft An. Heg. 203. ex omnium feriptorum lententia^ , 
qui annus ex Tabula Aerarum Ifmaelis Sciahinfciah , quam re- 
fert in biftoria Gentium , refpondet Anno Chrifti Domini fola- 
ri 82 5 . plus minufue . Nam Hegiram accidifle anno Chrifti 
<s;i. habet Ifmaelis Tabula contra omnium Chronologorunu 
Orientalium opinionem, qui eam reponunt in ann. Chrifti 622. 
& vndecim Heraclij , vno excepto Eutychio Alexandrino , qui 
eam reponit m fua hift. Ecclcs. in an. Chrifti <£14. feribit enim 
ibi : A Chrtfto Domino nojbro 'ufquc ad Hegiram furit anni 6 14. In 
quoo&ennio integro dilcrepatab alijs Chronologicis . Sed harc 
leuiter terigifle , fatis eft ; non eft enim animus hic temporum 
apices data opera excutere , nec id fane vacat , nec huius lo- 
ci eft. 

Principem autem Almamunum , eam procurafle verfionenu 
librorum Apollonij, non folum facile, fed procerto credendum 
eft. N3m is omnium fcientiarum ftudijs vehementiflime arde- 
bat , proindeque congerendorum vndique librorum nunquim 
finem faciebat , eratque in eorum interpretes prolixiflimus . 
Mira fanc , qua; de illius , ac proaui Abugiahphar Almaftfur 
animi propenlione in literas , & literatos viros refert Sahadus 
Filius Ahmedi Andalufij in Hift. Arabum . It , inquit ibi , erat 
flatili Arabum in gentilitate . Poflquam 'vero faoortbus profequutus efl 
Dem Altifsimus Hacfcmttas , deuolmttjue ad eot imperium , conuerfe 
me ites funt , mtelleclus a ftupore , tn quo tacebant , (efl cxfufcitata, 

tnggruorum acumina pofltjuam cxtincla erant . Horum autem pnmut , 
qui promonendis fcientijs operam nauautt , erat Abugiahphar Almanfur 
fecundus Chalipha . x>ui tametfl Jurifprudentu deditif simus effet , (efl 
peritiftimus ; nihilominus , (gfl Philojophu 'vacabat fludio , fed arden- 
tius Aflronomu . Cum 'vero Impertj fufcepijfet fceptra Chabphx fepti- 
mus Aldalla Almanfltn fllius Aaronis Hqfcidt , abfoluit ea , que ince- 
perat A uus ipflus Almanfur , operamque dedit fcientijs n. iique inquiren- 
dis. Hinc Grccorum fcnpflt Imperatoribus rogans Jibi mitti quotquot 
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haberi poffunt Philofophorum libri , <jiu quotquot comparare potubrunt mi- 
f erunt ipfi . Quilus ille vertendis periti fumos quofque f elegit interpretes , 
<gr curam imunxit interpretandi , ver fi funt eo Jiudw maiori , quod 

fieri potefl . Quo autem facto homines non Jolum incitabat , Jed (gr co- 
gebat quodammodo , vt tps legendis , (fig edifcendts operam darent . 
Jpfe vero fapientes vires famiharijsime conueniebat , tarwmue perami- 
ce vtebatur confuetudine , atque plurimum illorum delectabatur collo- 
quiis . Notierat , <gr quippe optime , fapientes viros Deo Alltfsimo mor- 
talium ejfc carifsimos , ac ipfi coni unci if simos , eo quod fefe dederunt 
anima rationalis virtutibus comparandis , pofihabms , <gr contemptis 
tjs , quibus Smenfes , ac Turea , eorumque fnniles incumbunt. fh 
enim oficntarc amant artium Mechanicarum fubtilitatem , anima ira- 
fcibihs gloriantur potcntifs, igfi concupifcibilts laciant fe fe facultatibus . 
Cum tamen hac omnia communia cum tjs ipfa habere bruta , fcne de- 
beant ; imo longe ab illis fuperantur , Ferina , (gr fubtilitate artis ab 
Apibus , qua fua examina , feu penarium fexangula mira con/huunt 
arte . Audacia , (gr fortitudine a Leonibus , ahjfque feris , quibus in-> 
hifct haud comparandus eft homo. Libidine , (ffi Luxuria a fuibus, at- 
que alifs , qua hic memorari necejfe non efi . Hatque de caufa fapien - 
tes viri funt lampades in tenebris , (gfi mortalium omnium Domini . 

Et heu quam turpe , atque deforme efi terrarum hoc orbis theatrum-- , 
quoties futs caret faptcntibus. Hxc Sahcdus in Hiftoria Arabum. 

Noftram autem verfionem hanc Arabicam quod attinet, alia 
prorsus eft ab ea , qua: fub Almamuno confeda eft. Hoc plane 
patet ex ipfius Audoris Abalphathi in prxfationc verbis. Dicit 
quippe ibi , fe cam adornafle verfionem pro regis Abicaligiar 
Bibliotheca . Abicaligiar autem rex falutatus eft , tefte Sciahin- 
fciah , Grcgorio , Se alijs , Hegirx anno 372. nempe annis 
169. poft Almamuni inaugurationem ijsdem , quos mox lauda- 
uimus , audoribus . 

Verfionem tamen illam , qux fub Almamuno fada eft , ne- 
quaquam vidit noftrx huius verfionis audior Abalphath , quemad- 
modum ex verbis eius , qux ad feptimi libri adiecit calcem , 
patet luculenter. Ibi enim , puto inquit , me in hoc , nempe im, 
hac verlione concinnanda, quofcunquc altos anteuertiffi . ltaquo. 
exiftimat is nofter Audor , fe omnium primum Apollonij ver- 
fioncm Reipublicx literarix dedifle. Quod , Se in ipfa quoque 
, innuit 




ABRAHAM1 ECCHELLENSIS 

innuit prxfatione , alTerens \fque ad fua tempora nullam inte- 
gram librorum Apolloni) extitilfe inter Arabes verfionem 5 fed 
fragmenta quxdam . Ex quo arguere cft , aut cum minime an- 
tiquiorem Almamuni vidiifc verfionem , aut iftain non fuifle in- 
tegram , fed Epitomem aliquam ex feptem Apollonij decer- 
ptam libris s de qua ille in praefatione . Vt vt fit nollra haec 
alia prorsus eft ab ca , & ad ipfius audoris calculos redada, , 
atque adeo integra , & omnium pcrfcctiflima , atque abfolutif- 
fima . 

Cxteru admonitum volumus benignum ledorem , nos in hac 
verfione adornanda fatis prefse Arabicam fecutos elfe phrafim, 
nec omnino elegantiam , & venuftatem lingux exprelfifle , ar- 
bitrantes id maxime pertinere ad fidelis interpretis partes , & 
officium . 

Ea autem qux occurrunt circa ipfam phrafim , & vocabula^ 
nonnulla obferuanda , Arabicx Editioni referuauimus , rati ea^ 
commodius , & magis ad rem ibi exponenda elfe , & filis ex- 
primenda charaderibus . Interim bene vale , 8 c hoc qualicunque 
fruere ftudio , & labore . 
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PR.CFATIO ad lectorem. 

CC1PL tandem , fludiofe Lector , in folemni hac pompa 
nuptiarum Serentjsimt Principis Etruria Regio fplendore 
d Screntfstmo Magno Duce parata tamdiu deploratos , 
(tgT expetitos libros pojlremos Conicorum Apolloni] Per- 
gai , r vt‘]ue fine mora mens tua epulis hifce lautifsimis 
fatur ari pofsit , non te demorari diutine patiar in limine , recenfendo fci- 
licet nomen Apolloni] , patriam , atatem , $ opera ab eo conf crtpt a , ne- 
que infuper doctrina conica ortum , (&/" progrejfum d primis incunabulis 
ad 'znrilffp 'vfjue , & vegetam atatem , ad quam Apollonius eam-* 
euexit , propter quod facimus magnus Geometra cognominatus efl ; hac 
enim trita tam funt , (Sf 'vulgarta ; breuiter tantummodo percurro *-> , 
qua ad notitiam horum librorum facere 'Ut dentur , 

Illius pretiofifsima bibliotheca orientalis , quam Ser enifsimo Fadinanr 
do Primo gratitudmis age reliquerat lgnattus Ncama Patriarcha Anti- 
ochenfis libellum nitidifsimc Arabice faiptum mihi offenderat Serenif- 
fmus Princeps Leopoldus Mufarum decus , tgfi gloria , noflrique faculi 
lumen auditum . Codici infcripfaat Raimundus, fiue quis alius : Otto libri 
de Conici d’Apollonio dei Patriarca, Summa Utma libellum exofeu- 
latus , licet Arabici idiomatis fim prorfus ignarus , non potui me conti- 
nar , quin f altem contrettarem , atque reuoluerem paginas illas ; cumque 
prata figuras mihi fatis notas quatuor priorum Apolloni/ librorum asidif- 
fem altas conicas figuras , in quibus ab reno puncto in eis collocato edu- 
Eia erant plurima recta linea ad conifcctionem , illico in mentem arenae 
illa Eutocij reerba in expofitione epifiola Apolloni / ad Eudemum : Quin - 
tus , inquit , liber de Minimis, & Maximis magna cx parte agit; 
quemadmodum enim in elementis didicimus, ii ab aliquo pun- 
dio in circulum lineae ducantur, earum quidem , quae ad conca- 
uam ipiius circumferentiam pertinent , maximam efle , qux per 
centrum tranfit , earum vero , qux ad conucxam, minimam effe, 
qux jnter di&um pundlum, diametrum interi jcitur, ita & ac 
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conifeSionibus in quinto libro inquirit. Sexti, feptimi, &oda- 
ui libri propofitum manifeftc ab ipfo Apollonio explicatur. Cima; 
pojled a quodam Maronita Arabice callente accepffem tractatum , feu U- 
brum quintum Apolloni/ effe illum , in quo figura pradtcix delineat* erant , 
panterque in fubjequenti libro fexto confpexijfcm figuras alias exprimentes 
«qualitatem , (/fi fimilitudinem Jechonum conicarum, mihi certum fuit, 
mere Apolloni] efie libros illos . Haud tamen negabo Jcrupulum , ac du- 
bitationem imeSlam , ex eo quod textus ille Arabicus non prafcrebat 
in fronte Apolloni f , mei mlhus alterius nomen, (df definitiones primi libri 
centuriam fuper abant , cum Apollonius non ni fi nouendecim fuo primo li- 
bro appofuifiet . Infuper in prioribus quatuor libris non totidem figuras con- 
fpiciebam , nec omnino fimiles , eafdemque , nec eodem ordine difpofitas , 
ac in textu Gr«co Eutocij midere efl ; quare cenfui librum pr«dtclu’*-> 
epitomen efie Conicorum Apolloni/ ab aliquo alio confcriptam . Hancquoq ; 
praclarifsimt Torricellij futjfe fententiam pofiea didici ex eius Epifiola ad 
eruditij simum Michaelem Angelum K/cctum mtjfam . Perfiiti tamen de- 
bere latine merti lucubrationem tam eximiam , eruditifq-, optatifsimam , 
nam nifi tpftfsimum opus ejfet Apolloni/ , [altem ex iffdemmet libris epi- 
tome illa defumpta, (gfi tranfcripta exifiimari debuerat. 

Igitur SereniJ simus Ftrdmandus Secundus Magnus Dux munificen- 
tia mere regia , qua bonas artes promouere fludet , annuente , fummo- 
pere coadiuuante Serenifsimo Principe Leopoldo fratre Mathefeos , atque 
omnigena Sapientia per ito cultore , at q; tgrfgio mindtce , pracepit , mt mo- 
lumen Arabicum 2(ome latine redderetur ab Abrahamo Ecchelienfc lingua- 
rum Orientalium dotltfsimo , (efi peritifsimo profeffore . Is quidem fumma 
alacritate negotio fufcepto primum bono me effe animo iufsit ; monuit enim 
r.ouum non efie apud Aabes libros nomine aucloris in fronte carere, ofien- 
ditque in praemio eiufdem codicis apcrttfsimc declarari efie libros Conico- 
rum Apolloni/ paraphrafiice expofitos : deinde ex translatione priorum qua- 
tuor librorum patuit demonfirationes propofitionum pene non differre quoad 
doctrinam a textu Gr«co Eutocij , licet rnrrbum merbo non refponderct : 
nec mirari paucitatem figurarum , quandoquidem mna , eademq ; figura 
quatuor, aut quinque propofitionibus inferuiret. Incomparabili igitur gau- 
dio perfufus Apollonium pene e manibus fublatum iterum amplexibus Jtrin- 
x i > & rxofculatus fum . Sed moleflum fummopere fuit oclauum librum 
deejfe : collegi tamen JoiUaptifiam Kgimundum opufculum arithmeticum 
( quod in hoc codice Arabico fubf equitur libro Septimo Apolloni / ) pro oElauo 
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eiufdem itino accepiffe , pariterq-, Hieronymum Lunatiorum in libro de 'Ro- 
mana Curia nobis tmpofutfse , cum ocio Apolloni/ libros ex Arabico tran- 
ftuliffe latine Raimundum typis pubheautf, tjuientm feri potuit , -vt ollo 
libros dediffet is, ijuiati feptem, aut octo hbri ejfent non animaduerterat ? 

Modo opera pretium erit ante oculos ponere formam , ( 0 ^ difpoftionem 
huius paraphrafis ab interprete Abalphatho edita . Et primo fciendum eji 
eum collegifie fmul feptem integros libros Conicorum Apolloni/ ex fragmen- 
tis , tjua hactenus apud Arabes fparftm circumferebantur , dtfpofutffequ*—. 
propoftiones eorumdem librorum alio ordine , ac diuerfo ab Apollomano, 
rehclis tamen numeris antiquis , nam in primo hbro pofi primam , (efr 
fecundam propoftiones fubfequuntur •vndecima, tertia , quarta , feptima, 
Qfi ftc miseritu femper ordine perturbato procedendo . Hac nempe ratione 
fmul collectis in eadem figura pluribus propoftiombus , quas in locis difsi- 
tis collocauerat Apollonius , putauit Abalpbathus breuius fe eas demonfira- 
turum retenta femper Apolloni/ fententia , fcilicet i/fdemmedi/s ,< 2 fi eodem 
progrejfu , quo •vfus efl Apollonius , demonfrat Paraphrafles eafdem pro- 
poftiones . An Tiero mariore noluerit reuerentia retentus , njel potius ne- 
quiueut •vinum defectu , ( quippe ingenio non admodum feltei , et inue- 
mendi fagaci a natura donatus ) non aufim affirmare . Superaddit quoq ; 
numero fam farraginem altarum definitionum , quibus compcndiofiiis , (fif 
clarius demonflrationes abfolut poffe profitetur , quod quidem non raro ipfe 
af equitur ; aliquando •vero ob affectatam nimiam breuitatem obfcunor effi- 
citur : accidit quoque , <vt atiqux definitiones inutiles , otiofic fint , <ve l 
repetitio declarationis earumaem prolixitatem creet maiorem . 

Animaduerfione dignum efl , quod Manufcrtptum licet non diflin- 
guatur capitibus , aut paragraphis ,fed continuo ,perpetuoqucfermone proce- 
dat more Arabum , in eo tamen numerorum tria genera pafsim occurrunt, 
qui omnes fere interhneares , pauci quidem in margine pofiti , aliqui ru- 
bris charaCleribus depiBi , ahj vero pofiti fuper alios numeros in eadem 
linea, veluti fractiones numerorum defcribi folent , hac ratione / 9 . 5 o. 
•vel 69. 70. 71. , (eff licet raro fyncert , (ffy •veridici fint, conie- 
ci tamen fupremos numeros indicare partes, feu feCtiones, in quas Abal- 
phathus librum dijbribuit , atq\ partitur : infimi mero numeri docent quot- 
nam propoftiones in vnaquaque feti tone contineantur : itaque ht nume- 

ri fg. 69. 70. 71 . fignificant in lib. 5. SeCl. 16. contineri Apollomj 
Propoftiones 68.69.70.71. reliqui numeri interhneares fic dfpofiti 24. 
cx 5 . , •vel 3 7. ex 6. citationes fiunt , indicantque Prop. xq.ltb. 5. Come, 
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Apoll. , utiJheop. 37 .ltb. 6 . Sed mirum quam mendofi fi ut omnes fere 
tutmen huius codicis ! m folt enim quinto libro frequenter dux , uel tres 
propofiriones diuerfe n. mo, (/fr eodem numero defignatitur , @r c contra 
plures , (efi feparati numeri nulli propofttiom tribuuntur ; mfptam emm-j 
reperies propofitiones 1 6. 17. 18. 24. 40. , quamplurtmas alias. 
Citationes pojlea inter propofitiones interpofit-e mcndofisfima , obfcuriores tene- 
bras obducunt , quare non parum labor is y mole flue habui , ut propofitioni- 

bus horum fubfequentium librorum numeros debitos , (gfr legitimos af signa- 
rem ; nam prioribus quatuor m libris propofitionum numeri licet perturba- 
ta ordine difpofitarum facile reflttut , (df corngt potuerunt ex Graco exem- 
plari, at m libris j. 6 . tgff .7. numeros erroneos ferie propofitionum alte- 
rata mfi anolando ajsequi quis poterit f Cum ex Arabico codice mendas 
hafce mmericas corrigi paffe Excellent tf simus Abr altamus Ecchellenfts 
defperaffet, repetitis litm inyvt contecturis negotium perficerem, lufsit;^ 
fiquidem propofitiones Apolloni/ uno , uti altero tantum ordine thfponi po- 
tuijfcnt , forfan mentem autloris com/cere arduum non fmjfet , fed inter 
multas, (efr uarias feries, quibus comta doihrina txporn poffet , fi eam, 
quam Abalphathus elega , afjecutus fuero, fortuna tribuendum erit . 

Sed quid ego minutias numerorum confector , cum in textu ipfo tnfu- 
per abtles fere, (jtfi maioris momenti difficultates fuperfint f nulla propofi- 
tio fuit , m qua fententia , uerba , aut numeri , aut littera non fuerint 
multifariam permutata , mutilata , alta pro alijs repofita , atque m propo- 
fitiombus plertfque tituli ipfi , expolitiones Jummopere deprauatx , ut 

prorfus ignoraretur quid nam demonfbrandum propofuerit Apollonius. Ita- 
que uerba, littera, numeri , citationes , imo fent entia deficientes , aut per- 
mutata una cum affectata Paraphrafiis Arabici breuitate, fifr multipli- 
ci, & noua nomenclatura Cimmerias tenebras effundebant . Hafce itum - 
gufhas reducius , quod potui , feci , ut germanum fenfum Apolloni/ , ffg 
corrcclifsimum exhiberem textum . 

Hanc tamen cautionem adhibui , ut in notis femper bona fide appo- 
nerem ipfifsima uerba textus, qua tranflulerat ex codice Arabico me pra- 
fente Excellent ifsimus Ecchtllcnfis , ibidemque rationes appofui mutatio- 
nis , (efi correctionis facla. Itaque perfapeubi fententid uidcbatur obf cu- 
ra , neque dijhnclc explanata , tunc quidem meisuerbisdeclaraui. Et quia 
multotics ob nimiam paraphrafiis bremtatem, uel librariorum uitw propofi- 
tiones nofolide demonfirantur, uel nequeunt ex pracedentibus deduci, addidi 
tx meo penu lemmata nonnulla , quibus euidenter confirmantur , qua in 

textu 
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textu ambiguitatem aliquam prafeferebant . Appofui quoque prolixe pro' 
poftt tonum cafut omnes negleclos in textu , eorumque demonfirationes . 
Sed hifce amnibus in rebus religiofus adeo fm , vt omnia diuerfo chara - 
Sere innetis mcmorauew», exceptis tamen qt , qua minoris momenti 
funt , vt littera tranfpofitx , gr deficientes , gr verba aliqua impro- 
pria , gr non fignificantia , qua commemorare non. cenfui , ne volumen 
tn immenfum cxcrefceret . 

Tandem potuijfem quidem abundant ious doSnna gratia non pauca-* 
meo morte hifce libris [aper addere non omnino forfan contemnenda , fed 
parcus adeo fui , vt tantummodo qua ad tllujlrationem , gr ornatum— > 
operis facere videbantur , adieterim funtq\ nonnulla propofttiones addita , 
quarnua , gr forfan inelegantes non erunt . 

Consideranda modo funt difficultates d prafldntifsimo, et doctis fimo Clau- 
dio Midorgto propofita contra Monufariptum Arabicum Apolloni/, quod Cia - 
rifsimus, gr de bonis litteris optime meritus Golius ex oriente detuht , 
eadermp, difficultates eodem ture ntfirum Manufcnptum, quodGolianum, 
petunt. Ferba Merfcnnt tn prafattone Corneorum Apollontj fua fynopfis Ma- 
thematica hac funt . Sufpicatur autem Claudius Midorgiushos tres 
libros , (fcihcet J. 6 .gr 7. Conicorum Apolloni / ) c(Te cuiufdatn Ara- 
bis fub Apollonio latentis , quod in quinto (ito libro primam-> 
propofitionem fexti Apolloni) fuperius allatam non folum in^ 
cono redo , fed in quouis etiam fcaleno , &t illorum portioni' 
bus quibufeumque datis pofGbilia quarque demonftrar. Hac qui- 
dem ratio quanti ponderis fit aqui rerum ajhmatores tudieent , gr fi qui- 
dem omnes , qui in Geometricis mediocriter ver fati funt optime norunt 
fuccefsme aliquid vlterius inuenin prater ea , qua diuint Praceptores 
Euclides , Archimedes, Apollonius , (gr Ptolemaus ediderunt , facile enim 
ejfe innent is addere quis ignorat f 'Nulli vrujuam venit t n mentem librum 
Spiralium non ab Archimede , fed ab aliquo alio feriptum fuijfe,propterea 
quod vniuerfahus quarumcumque fptrahum pafsiones Neoterici demon- 
firarunt ; Nec quia admirabilis Maurolicus in fuo quinto Corneorum libro, 
gr ahj retetitiores , ficuti praelatus Phylofophus , (gr Mathematicus Fin- 
centius Fimanus Patritius Florentinus tn fuo erudito libro de Maximis, 
gr Minimis alia longe diuerfa ab Apollontj fpeculatiombus excogitarunt , 
hos libros adulterinos efie au fi funt affirmare. Et ficuti ipfemet Midor- 
gius non repudiawt librum primum Conicorum ab Eutocio editum , licet 
ipfe in fuo libro tertio melius fe demonfiraffe propofitiones 52. 53. 54, 
* . libri 
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libri primi fummopere glorietur , pari iure ht libri adulterini cenfendt non 
erunt non aha de caufa , rufi quia propofttiones horum librorum non cor- 
refpondtnt , nec af similantur admirandis cogitationibus in eius fubltmi 
mente repofitis. Et f ane non dubito , quod fi Midorgius ipfe hos libros 
'vidijjct, @g contrettafiet , omnino illius magni Apollontj effe abfip, ulLa 
hafitatione ajfirmajfet . fiam primi quatitor libri continent eafdem pro- 
pofit tones , (gg fape numero eadem njerba , qua tn textu Graco Eutoctj 
leguntur : reliqui libri fubfequentes docent ea , qua tn epijlola ad Eudemum 
propofucrat fc demonflraturum Apollonius , (gjg qua Pappus, (jfg Eutocius 
di jl mete , (jfr exprefse ibidem traclart affirmant . Rurfus profunda men- 
tis perfpuacta , methodus fertbendi , (jfi genius Apollonij adhuc ibidem-> 
tonf picitur, nec fieri potuit, mt a translatoribus , d Paraphrafie , a tem- 
poris diuturnitate prorfus deleretur, atque mirandum ingenium Apollonij 
d tanta barbarie omnino occultaretur . Rurfus m confeffo ejl opera Euclidis, 
Archimedis , Apollonij , Ptolomai , (gjg altorum magnorum '-virorum Ara- 
bice translata juisfe , (gjg exprefse grauisfemi fcnptores Arabi , pracipue 
Gregarius \ Bor-Hchraus lib. 9. Chronicorum ait, opera Apolloni/ Arabice 
translata primo fuisfe anno 100. AEgyra Maumettane fub Almen Kalypha 
(i loanne Patricida , <gfg pofiea ab alijs rtcentioribus . Quare dubitandum 
non e fi hos effe meros , atque legitimos tres pojhemos Conicorum itbros 
Apollonij Pergai Paraphrajhce ab Abalphathodefcriptos . 

F ruere modo , mi leftor , prae Laro , Qg admirando beneficio Serenisfi • 
mi Principis Etruria , qui regali magnificentia, et libcrphtateprctiofisfimum 
hunc thej aurum humarusfimi largitur . Fale, 
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APOLLONII PERGAEI 


CONICORVM LIB- V- 



DEFINITIONES. 

L 

a pundo aliquo in axe Bionis conici’ fumpto 
egrediantur aliqu^reda: lineae ad fedionem, 
votabo pundum illud , ORIGINEM. 

II. 

Et lineas, RAMOS. 

III. % 
Segmentum autem axis intfcr illud , Si verticem fedionis ei pro- 
ximiorem , MENS VRAM . 

. IV. 

Sed fi fuerit menfura iqualis femiffi eredi , vocabo illam. , 
COMPARATAM . 

V. 

Et perpendiculares cadentes ab extremitatibus ramorum fuper 
axim vocabo, POTENTES illorum ramorum . 

VI. 

Abfcifia vero illarum potentium , ABSCISSA ramorllm . 

VII. 

Et inuerfa illarum potentium, INVERSA ramorum. 

vm. 

Atque redangulum contentum fub inclinato, & aggregato in- 
clinati, & eredi, vel differentia tranfuerli, & eredi votabo, FI- 
CVRAM COMPARATAM. 

A IX. In 



\ 


T 
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Apolloni] Pergami 

IX. 

In quolibet redangulo applicato ad Tegmentum axis, fi illud 
Tegmentum ad latitudinem illius redanguli eandem proportio- 
nem habuerit , quam axis ad latitudinem figure comparata; vocabo 
illud, EXEMPLAR. 

X. 

Sicxpundofiiper axim educatur perpendicularis ad vtraTquo 
partes Tedionis , & ex pundo aliquo illius perpendicularis educan- 
tur linex terminata’ adTedioncm ex vtraquc parte, vocabo pun- 
dum illud in perpendiculari fumptum , CONCVRSVM . 

XI. 

Et lineas etiam , RAMOS . 

XII. 

Et qui fccant menfuram , & terminantur ad Tcdionem ex altera 
parte concurius , RAMOS SECANTES . 

XIII. 

At qui non fecat illam , Cs tranfit per concurTum , & terminatur 
ad axim , & kaionem fimul , RAM VM TERM1NATVM . 

XIV. 

Sed cuiufcumque rami fccantis , cuius portio inter Tcdionem , & 
axim intercepta eft linea breuiffima, vocabo illum, BREVISE- 
CANTEM. 

XV. 

Et vocabo Tegmentum axis inter perpendicularem , & verticem 
Tedionis proximiorem interceptum , MENSVRAM , quoque . 

XIV. 

Et portionem Tedionis conica: diflcdam ab ordinatione axis 
tranTeuntis per originem, fiue per concurTum prope verticem pro- 
ximiorem Tedionis , vocabo , SEGMENT VM illius pundi . 


m ,- Y . uf' 
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x/A L / \ 

AA 


N O T 

f^£ definitiones non fiunt Apolloni/ ,fid Interpretis Ar ibici, qui in proe- 
i— _ mio huius operis operte ait, addtdiffc plurimus definitione tnltbrii Apol- 

lo»y , quibus theoremata breuifisimi ■ propo- 
ni pojfie profitetur , ait in prioribus quatuor 
iibns videre efi . Eas autem exemplis illtt- 
firare conabor . 

I. Sit qualibet coni /effio ABC, cuius 
axis B D , & in eo fumatur quodlibet pun- 
ctum D intra ficffiouem , a quo educantur 
retta linea DA, DE, DE, DC vfique ad 
feffionem . T ime vocatnr punctum D , Origo. 

II. Et linea D A, D E, & caler a vo-_ 

'exntur. Rami. 

III. Portio vero axis H D inter origi- 
nem D , & verticem B interpofita vocatur 
Menfura . Sed in cHipfi A B C G , fi axis 
■portiones DB ,& D G inaquales fuerint, 
tantummodo minor portio B D vocatur Me- 
fiura, non autem maior DG . 

IV. Sit pofiea retia BI fiemifisis lateris 
reffi B H iam fi menfura D B aqualis fue- 
rit fiemicretto B l, vocatur D B » Mcnfura-i 
comparata . 

V. At fi a terminis ramorum A , E . V 
C educantur ad axim perpendiculares A K , 

E L, FM,C N, ipfiurn fice antes tn K , L , 

M ,tt vocantur illa recta linea potentes illo- 
rum ramorum. 

\’ I. Retia vero K B vocatnr Abfciffiuj 
rami D A, & LB Abficiffia rami DE ,& 
fic reliqua omnes . 

VII. Sit pofiea O centrum fictionis , iam 
'axis portio ex centro O vfique ad potentia- 
lem A K educta , ficilicct O A' vocatur In- 
itcrfit rami p A, par iter que OM efi Inuer- 
fia ram: D F . 

VIII. Si ponatur recta linea B P ad 
axim perpendicularis , qua in hyperbole 
fiat aqualis aggregato , in eUipfi vero fiat 
aqualis differentia laterum recti B H, & 
tranfucrfiG B , tunc rett angulum contentum 
fub GB.&BP voratur , Figura comparata. 

I X. Pofiea fi,vt G E ad BP ita fiat fieg- . 

- A a 
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mentum "axis D B ad D R , & compleatur 
parallelogramum reltagulum B R > tunc [pa- 
num BR vocatur Exemplar . rari ratione 
fi, vtGB ad D P it* fiat figmentum axis 
D A' ad latitudinem K S, complcaturqucj 
parallelogrammut n reti angulum DS, voca- 
bitur pariter DS Exemplar. 

X. Et fi C D pcrpcndicularit fuerit ad 
'axim B D,& producatur vitra axim in-* 

E, atque .» punito E extendantur vfquead 
feCtionem relt a linea E B, E E , EG, vo- 
cabitur E punitum Concurfus. 

X I. Et line * relta E B, E E, EG vo- 
cantur etiam Rami. 

VII. Atque linea re Ha E F fccans axi no 
in H vocatur Ramus fccans . 

XIII. Et relta linea EB conueniens 
cum axi in vertice [cilionis vocatur fia- 
mus terminatus , 

XIV. Si vero rami fecantis E F por- 
tio eius H F inter [cilionem, & axim in- 
tercepta fuerit brcuifsima omnium linea- 
rum , qua ex punito H ad Ji titionem duci 
pojfunt, tunc ramus E F vocabitur Breui- 
fecans. In textu Arabico fccans ramus vo- 
cabatur , mendosi , vt arbitror , non enim 
hac definitio difiingueretur k duodecima _* 
definitione . 

X V. Similiter figmentum axis T) B fi- 
lium a perpendiculari ad axim ex origine 
E ducta , vocatur quoque Mcnfura . 

XVI. Tandem fi per punitum originis 
D i vel concurfus E ducatur ordinata AC, 
tunc figura contenta ab ordinata A C , & 
[cilione conica ABC, vocatur Segmentum 
illius puniti, 
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■ SECTIO PRIMA 

Continens propofitiones I. II. Se III. Apolloni j . 

PROPOSITIO I, 

Si ex centro D fe&ionis A B ( habentis centrum ) egrediatur 
linea recta D F H bifariam diuidens A E erectum illius axis , 
quod fit perpendiculare fuper axim C A G, fecans axis ordina- 
tionem B G I ; vtique dimidium illius ordinationis , videlicet B 
G, poterit duplum plani , quod producit illa linea cum axi in- 
ter erectum, & illam ordinationem, nempe duplum AGHF. 


a /"VVia B G pofcft comparatum applicatum ad abfeiffam A G , & pla- 

b w num GF dimidium cfl illius comparati; ergd B G poterit duplum 
plani GF; & hoc erat oftcndtndum . 


PROPOS. II. 

P Ariter quoque oftendetur, fi potens 
tranfierit per centrum ellipfis, quod 
Ji G poterit duplum trianguli A F G . 


#• 
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PR.OPOS. III. 

S I vero in ellipfi cadat B G infra cen- 
trum , poterit duplum differende duo- 
rum triangulorum D A F , & D G H , nem- 
pe duplum plani G L . Et hoc erat pro- $ 
pofitum . 



Nota; in Propofitionem primam, 


t T TOcat in primo libri interprts fediones habentes eentrum hyperbolem , & 

V ellipfim, dr vocat eredum latus redam fediems , vocat etiam ordina- 
tionem axis tam, epuam nos ordinafim ad axim appluatam appellamus . 

• Quia BG poteft comparatum applicatum aii abfeiflam A G , &c. Vocat a. 

infuper faraUelogrammum comparatum applicatum ad axis abfeiflam A G re- 
’i' Kb. H angulum ipfum AGI, quod quidem a di acet lateri redo A F. latitudinem ha- 
primu ' bens abfeiflam A G excedens in hypcrbola , & dejiciens in ellipfi redangulo fi- 
' mile ei , qued latere redo , & tranfuerfo continetur, fcilicct redangulo C AE- 



Et planum G F dimidium cfl illius comparati, &c. Non erit inutilefi 
paulo fufius ofiendere id quod ob nimiam facilitatem Apollonius tantummodo in- 
nuit . Jtucatur reda linea FK par alie U axi DA feeans ordinatam FG proda- 
tlam in K: quia figura latera C A, cfl A B funt i p ferum D A, A F duplicior 
ergo CE, (fi DF H parallela funt, efique K H parallela AE, cum ambo pofitx 
fini perpendiculares ad axim , dr C A , F K funt quoque aquidifiantes , ergo 
triangulum F A' H fimi le efi triangulo C A E, & propter ea parallelogrammcLj 
Ibidem Tc langula F K H, (f C A F. fimiha erunt . Et quoniam auadratum ordinata 
£ G aquale efi redangulo contento fub latere redo E A ,cr abfcijf* A G exce- 
dente 
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dente in hyperbola, dr deficiente in ellipfi reclangulo FKH fimile ei , quod la- 
teribus reclo , c T tranfiuerfo continetur , fici licet CAE,& cft AF ficmt fisis la- 
teris redi, igitur quadratum BG aquale cft fiumma tn hyp&bole, cr differen- 
tia in ellipfi reel anguli G A F bis fiumpti , & recl anguli F A' H , quod eft aquae 
le duplo trianguli F K H : fied quadrilaterum AG H F aquale eft aggregato in^j 
hyperbola , dr differentia in ellipfi re ‘t anguli G A F, & trianguli F F H , ergo 
quadratum B G aquale eft duplo quadri later i AGHF , ficu differentia triangu- 
lorum V A F , cr DG H , 

Nota: in Propo/itionem 
fecundam. 

S F. eunda propofitio facile ex prima deducitur \ 
nam , quando ordinata BG H l tranfit per cen- 
trum D e/lipfisi tunc tria puncla G, D, H conne- 
riunt , dr triangulum D G H euanefiit , & ideo 
differentia trianguli D A F, & trianguli D G H 
nullum fipatium habentis, erit triangulum ipfiutrLj 
DAF. 



Nota: in Propofitionem 
tertiam. 

I jV tertia propofitionc fimiliter , quando ordinata 
B H Gl cadit tnfira centrum D ellipfis, tunc 
duci a C L parallela tpfi et E, erunt duo triangula 

DAF, dr D C L aqualia inter fie , cum fint fimi- 
lia , cr latera homologa D A, D C fint aqualia, 
quia fiunt fimi axes', propter e a differentia triangu- 
lorum DG H, & D A F ,/euDC L erit trapezium 
C G H L, quod fiubduplum cft quadrati ordinat a 
BC. 


A 7 2 



SECTIO SECVNDA' 

Continens propofitiones IV. V. VI. Apollonij .’ 


C Omparata eft minima ramorum egredientium ex fua origine 
(4) in parabola (5) & hyperbola (< 5 ) pariterquein ellipii ( li 
comparata fuerit portio maioris duorum axium , & tunc maxi- 
mus eft reiiduum tranfucrfi dxis . ) Reliquorum vero propinquior 

minimo 


1 
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minimo remotiore minor eft . Quadratum autem menfurae mi- 
nus eft quadrabo cuiuslibet rami ailignati (4) in parabola qui- 
dem quadrato fux abfciflx ( 5 ) & in hyperbola ( 6 ) & cllipli 
exemplari applicato ad abfcilTam illius rami. 

• * * ■ . 6 1 . ' \ , 

PROPOSITIO IV. 

S it feftio A B C, & axis eius C E, & inclinatus, fiue tranfuerfa D C 
centrum G, atque eredum CF, & ex CE Iccctur C I squalis CH 
(qux fit femiflis eredi) & ex pundo 
originis I educantur rami I B perpen- 
dicularis, & IK, I L, I A, & per H, I 
in hyperbola, & ellipfi duca.ur H 1 P, 

& per H, G reda H GT , ad quam ex 
A,B,K,L extendantur APET, BIS, 

KNR.LMO Qjjerpendiculares fuper 
C E . Dico , quod C I , comparata mi- 
nor eft , quam I L , & 

I L , quam I K , & I K , 
quam I B , & maximus 
ramorum in ellipfi eft 
I D, & quod quadra- 
tum menfurs I C mi- 
nus eft quadrato IL, 
in parabola quidem.. 
quadraro CM, &iiu- 
hyperbola , & ellipfi 
exemplari applicato 
ad C M . Quoniam in 
parabola L M poteft 

duplum MC in CH, nempe CI (ia. cx primo )& quadratum IL aqua- 
le eft aggregato duorum quadratorum LM, & MI, quadratum itaque L 
1 squale eft quadrato MI,&MCinCI bis, qux funt xqualia duobus 
quadratis CI, MC. Quadratum igitur C I minus eft quadrato L I qua- 
drato ipfius MC, qui eft cius ablcifla, & pariter oftendetur, quod qua- 
dratum C I minus eft quadrato I K quadrato N C, & minus quadrato I 
B quadrato CI, & minus quadrato AI quadrato EC. 



PROPOSITIO V. & VI. 

A T vero in hyperbola, & ellipfi producantur ex Q, O, H linei pa- 
JT\. rallclx ipli MC, & quia IC ex hypothefi squalis eft HC, erit I 
M squalis M O, quadratum itaque I M duplum eft trianguli I M O, & 
quadratum LM duplum eft trapezij CMQ.H ( prima cx y) ergo quadra- 
tum I L 


a 

b 


g 
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- tum IL duplum eft trianguli ICH vna cum duplo trianguli QHO, nem- 
pe cum plano reitanguh QZ; fed quadratum I C eft duplum trianguli I 
HC (eo quod CH xqualis eft CI) ergo quadratum CI minus eft qua- 
drato L 1 planq redanguli Q Z . 

Deinde ponamus in ellipii Y F xqualem differentia; , & in hyperbola 
xqualem aggregato DC, CF; ergo propter fimilitudincm duoruin trian- 
gulorum G M Q> H V Qi_& H V O > M I O , erit H V xqualis V O , & H 
V, vel ci xqualis OV aJ V Q_cft, vt M G ad M Q, nempe vt G C ad 
HC, fcil vr DCadCF, igi- 
tur V O ad V Q^eft vt D C 
ad CF, & comparando lum- 
inas terminorum ad antece- 
dentes in hyperbola , & dif- 
ferentias eorundem ad ante- 
cedentes in ellipii fiet O Q. 
ad V O ( qux xqualis eft O 
Z , nempe M C ) vt Y F ad 
YC, & eft Y C, xqualis D 
C , & Y F xqualis fummx 
, in hyperbola , & differentix 
1 in ellipii ipfarum D C , & C 

F; quadratum igitur I C mi- Dcf8 o. 

nus eft quadrato I L rcAangulo Q_Z , quod eft exemplar fimilej 
plano rcdlanguli C D in Y F , qux eft figura comparata . Atque fic dc- 
monftrabitur, quod quadratum IC minus fit quadrato IK exemplari ap- 
plicato ad N C , & minus eft quadrato B I exemplari applicato ad I C, 

& minus quadrato AI exemplari applicato ad HC: EftqueMC minor, 
quam NC, & NC, quam CI, & CI, quam C Ei igitur L I maior eft, 
quam IC, & IiC maior, quam LI, & IB maior, quam IK, &IA,quam 
IB. Et hoc erat oftendendum . 



Nota: in propofitionem quartam. 

k Voniam in parabola L M poteft 
duplum M C , &c. gundratum-t 
enim L M jtqunU eft rectangu- 
lo fub nbfctjf.i M C , dr Utere reCfo C F , 
eftque C H femifsit ereffi C F i ergo Z M 
poteft dupUm rdUngnlt MCH. 


/''NVoni 

dup 



II. Llb.1.' 


fffota* 


I 



j. huius. 


/ 
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Nota: in propofitioncm quintam . 

E Rit I M squalis MO, &c. Propter parallelas M 0, C H, & fimilitudi- 
nem tr Ungulorum IMO, (fi ICH . 

Ergo quadratum 
IL duplum eft fria- ... . O t 
guli I C H , &c. Eo 
quod quadratum I L 
aquate eft duobus qua- 
drans I M, M L in-> 
reflangulo triangulo I 
M L, S Quadratis an- 
te l M,(fi LM aqua- 
lia funt triangulum _# 

IMO bis fumptum-i 
eum trapezdo C M 
H bis fumpto ;dr quia 
trapezium C M 
aquale ejl 4 trapezio C 
M OH , cum triangu- 
lo H Q JZj at triangulo IMO , 

(fi trapezao C M ftmul fum- 

ptts aqualia funt triangulum, 

I C H, cum triangulo HOdf. 

Ergo quadratum L I aquale erit 
duplo trianguli ICH cum duplq 
trianguli H O Q. 

Deinde ponamus in cllipfi 
YP squalem D C, & in hy- 
perbola, &c. Textus ■videtur 
corruptus , que na fit corrigendum 
puto . Ponamus T E in e/lipfi a- 
qualem differentia, (fi in hi per- 
nota aqualem aggregato DC, (fi C F . 

Propter fimilitudinem triangulorum, &c. Sunt enim du* refla linea C G , 

(fi V H aquid.fi antei qua fecant reflas tineas conueni entes in & O. 

Erit H V squalis V O, &c. Eo quod MI ofitnfa eft aqualis M O, efiqncj 
H E ad V O in, e ade m proportione aquali tat is propter iam di fiam Jhniltludincm 
triangulorum . 

Igitur V O ad V Qcft , vt D C ad C F, & conucrfa proportione dein- 
de componendo in hypcrbola , & inuertendo in cllipfi fiet in hypcrbola 
Q-O ad O V , &c. Textum corruptum , atque confufum clarius exponi pojfcj 
cenfeoper Lemma inferius appofitum hac ratione . Et comparando fummas ttu 
hypcrbola , (fi differentias terminorum in ellipfi ad antecedentes . 

Vt YF ad Y C, & in cllipfi, vt F C ad C F> & Y F in cllipfi squalis 

— /a ij ~ “ DC, 



s 


ad by C.OOS1 
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DC, quadratum igitur, &c. Textum corruptum fic corrigendum puto ; & eft 
TC equulis DC, et que TF equulis fumme in hyperbole, & different te tn elli- 
pfi luterum DC,& CF . _ . 

Exemplar iimile plano retfanguli CD in YF in hypcrbola, St YL in 

ellipfi , Stc. Hac pojlreme verbe expungende duxi , tenquemfuperuacenee . 

Poteft etiem ed imitationem Euclidis reperirs multitudo rumorum interfeci 
aqualium, qui ex origine duci poffimt tn cudem ccmfcciione . ituque quoties ■■ 
rn.-nfura fuerit comparate , fcilicet equults fcmifss Uteris rt£li , tunc duo tan- 
„„„ rumi inter ft equule s u puncto originis ed vtrefque pertes exis duci pof- 
funt in qualibet eonifeflionc , erunlque illi, qui ed terminos L l cuiuslibet or- 
dinutim applicate L l ducuntur eb origine 
/, nem efficiuntur duo triangula IML,& 

JM l, que circe angulos eqteeles ad M, ne- 
te rectos, habent latera aqualia, fcilicet 4 
IM medietates ordtnatim applicate, 

[tomentum axis l M inter ordinatam, & 
originem eft latus commune ', crgobefcs,fcu 
rami IL,& Hfunt aquales. Reliqui veri . 

rami fupra, vel tnfre tcrmtnum eiufdem ordinat tm applicate minores , aut ma- 
iores funt ramo ed eius terminum ducto ; quare duo tantum rami ed vtrefque 
partes axis inter fe aquales duct poffunt . 

' Rurfus quadratum rami 1 A remotioris a comparate fnperet quadratum ra- PROP, 
mi 1 L propinquioris ( in parabola quidem ) rectangulo fub differentia, & fub II. Add. 
aggregato ab [affar um eorundem ramorum ; w reliquis vero feltiombus rettan- 
Jfflo f„b differentia abfeifferum , & fub reae linee , ed quum fumme ebfci fo- 
rum eandem proportionem habet , quam latus tranfuerfum ad fummam m hy- 
perbole, & ad differentiam in ellipfi laterum tranfuerfi, & retfi . 

Et primo in pdntboht , qui a quadratum 1 A aquale eft quadrato 1 C cum qua- huius. 
drato abfciffe CE; pariterque quadratum IL actuale eft quadrato eiufdem / C 
tum quadrato abfciffe C M ; ergo exceffus quadrati 1 A fupra quadratum I 
aqualis eft differentia quadratorum E C ,& C M ; [ed exceffus quadrati E C 
fupra quadratum MC aqualis eft reltangulo , cuius bafis aqualts eft fumma la- 
terum E C, &C M ; altitudo vero aquahs eft E M differentia laterum eorun- 
dem quadratorum ( vt de- 
ducitur ex elementis ) igitur 
exceffus quadrati I A fupra 
quadratum / 4 aqualis eft 
rclfangulo , cuius bafis eft 
fumma abfeiffarum EC, C 
M, altitudo vero E M dif- 
ferentia eorundem abfeiffa- 
rum. 

Secundo in hypcrbola, & 
ellipfi fiat exemplar NT ap- 
plicatum ab ab faffam C E . 

Et quia quadratum 1 A a- 
quale eft quadrato eiufdem 



B i 


ic 
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J C cum exemplari tlT, &quadratutn 1 L aquale ejl quadruo eiufdcm I C eu m 
exemplari QjZ . Ergo txccjfut quadrati I A fupra quadratum 1 L aqualis ejl 
differentia exemplarium NT, & J^Z . fojlta ducatur refla djN : quia trian- 
gula Jfy S, 0 N J^aqua/ta Junt triangula , cuius bajis aqualis cjl jumma re- 
flaram M S ,&0^, 

altitudo vero VR , vel c ZTX H K 

M E yfuntqne illa duo 
triagula aqualia tra- 
pezio NO.Qj fiuc-j 
exceffn trianguli H 
H S , fnpra triangu- 
lum H 0 Jdfjrgo tria- 
gulim cuius bajis a- 
qnalur fummt ipfa- 
rufi NS , 0 alti- 
tudo vero E M , aqua- 
le ejl differentia tria- 
gulorum N H S, OH 

Et f militer eorum dupla , fcihcet refl angulum , cuius b/fs aqualis ej! fum- 
m.t N S , altitudo veri aqualis ME, erit d' ferentia exemplarium refla- 
gulorum N T , cr ; fed fumma altitudinum V H, H R, (tu Jumma abfeif- 

Jarum C M, C E ad fummam bafwm N S , 0 Sjeandcm proportunem habet , 
quam vna HK ad vnam o Jff.feu quam latus tranfuerfum DC ad fonmancj 
in hyperbola ,dr ad differentiam inellipft laterum tranfnerji DC, errefli C F: 
Igitur differentia exemplarium N T, Jffp, feu txccjits quadrati I A fupra~> 
quadratum IL aquatis e). t reflangulo contento (ub EM differentia ab/ciffarum, 
&fub fumma ipjarun M S , & 0 df, ad quam fumma abfafarum car.dcm pro- 
portionem habet, quam latus tranfuerjum ad fummam tn hyperbola, cr ad dif- 
ferentiam in edipji laterum tranjuerjt, cr refli , quod fuerat propoftum . 



MONITVM. 

X asari a difptftttonc terminorum proporttondlitatis fcilicet duo- 
rum antecedentium , (ffr dumun^ ccnfeouentiurn confurgunt 
plures modi argumentandi , quorum aliqui in clementis ex - 
pofiti non futit , aliqui a.’crb fignifcanufsimis asocdtts , (ffj 
breunu indicantur in textu Arabico , igitur , ne fepius repetatur prolixae 
expoftiio modorum argumentandi in proportionalibus , (gfrnon proportiona- 
libus, qui cnmu'ate inferuntur in demoujlrattombus Apolloni) opere pre- 
tium erit eos Jcmel htc exponere. 
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LEMMA I. 

Si tjuacuor auantitates eandem proportionem habuerint , antecedentes , 
rvcl confequentcs ad terminorum [ummas ,wel differentias in eadem ra- 
tione erunt ; <dj c cohtra . 

H Abeat AS ad BC eandem proportionem , quam D F. ad EH: feijiti tur pri- 
mo, quod AC ad C B fit, vt D H ad H F.; & huiufmodt argumentatio 
•vocatur in elementis compofitio terminorum proportionis : itaque fumma antece- 
dentium , & confcqucntiurn ad eafdem confequentes Jnnt etiam proportionales : 
Ji vero ex eadem hypothefi concludatur , quod AC ad A B , fit vr D H ad DE, 
vt nimirum fumma terminorum proportionis ad antecedentes fnt proportiona- 
les: quod quidem mani fe flum cfl , nam pofeta fuit AB ad 11 C , vt D E ad EU ; 
erit t. nue r tendo C B ad B A, vt H F. ad E D, & componendo C A ad A B erit 
•vt H D ad D E : modo huiufmodi argumentandi forma innominata ejl ; potijl 
entem breniratis gratia appellari , Per comparationem fumnu terminorum ad 
antecedentes . 

Secundo concludi potejl , quod A B ad A 
C (it vt D E ad D H', quia , vt in primas A > B C 

parte ditfum efi, AC ad AB erat vt DH ' ' i ’ 

ad D E , ergo inuer tendo A B ad A C erit X> E H 

vt D E ad D H : hac argumentandi forma * 
vocari potejl , Per comparationem antece- 
dentium ad terminorum fummas . 

T ertto concludi potejl : quod BC ad C A , fit vt E 11 adH D ; nam componen- 
do AC ad CB , erat vt DH adH E, quare tnuertendo B C ad C A erit vt £ 
H ad H D , & hac argumentatio fieri dicetur comparando confeqttentes ad ter- 
minorum fummas. 

Deinde fint eadem quatuor proportiona- 
les in Jecunda figura , ntm\rum totum AB 
ad figmentum etus B C fit vt totum D E 
ad portionem etus EH ; tunc refiduum AC 
ad C B erit, vt refiduum DH ad H E; hac 
argumentatio fieri diettur in elementis, di- 
uidendo terminos proportionis ,tfique comparatio differentiarum ttr minorum ad 
confit quentes . 

At Ji concludatur ex eadem hypothefi quod AB ad A C fit vt D E ad D H ; 
hae argumentatio in elementis fieri diettur per conuerfiontm rationis eftquts 
comparatio antecedentium ad differentias terminorum . 

Pofica ex eadem hypothefi [equitur quod AC ad A B fit vt DH ad D E : quia 
per eonuerfionem rationis, fen referendo antecedentes ad differentias terminorum 
ejl AB ad AC , vt DF. ad DH; ergo inuer tendo A C ad A B erit ve D H ad 
DE,dr h.ec argumentatio innominata fiet comparando differentias terminorum 
ad tuta e Jentes . 



Tandem 
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Tandem tx eadem hjpothefi /equitur, quod C B ad C Afit vt E H ad H D : 
nam dtuidendo efi vt AC ad C B , ita D H ad H E; ergo inuerlendo BC ad C A 
erit vt E H ad H D : er hac argumentatio innominata fieri dicetur comparam 
do ctnfequentes ad dtrenifftias terminorum . 

LEMMA II. 

Si prima A 3 ad fecundam HC maiorem proportionem habuerit quam 
tertia DE ad quartam E H : comparando antecedentes ad terminorum -» 
fummas habebit AV ad AC maiorem proportionem quam D E ad D H. 

F lat A B ad B F , vt D E ad E H ; erit B F maior quam B C , atque A F ma- 
ior quam AC; ergo AB ad A F eandem proportionem habebit nuam DE 
ad DH . fed eadem A B ad minorem A C maiorem proportionem habet qium-i 
ad A F maiorem , ergo AB ad A C maiorem proportionem habet quam D E 
ad DH . 

Secundo tjfdcrn pofitis , dico com- 
parando terminorum fummas ad an- 
tecede tes AC ad AB habere minorem 
proportionem quam D H ad DE. 

Quoniam ex procedenti cafu A B ad 
AC maiorem proportionem habebat 
quam DE ad DH; igitur tnuer tendo 
C A ad A B minorem proportionem 
habebit quam D H ad DE. 

Tertio, dico quod comparando eon- 
feqncntes ad terminorum fummas BC 
ad C A minorem proportionem habe- 
bit quam E H ad H D; quia ( ex hj- 
pothcfi ) AB ad BC maiorem proportionem habet quam DE ad E H componen- 
do AC ad C B maiorem proportionem habebit quam DH ad H E, cr inuerten-, 
do BC ad C A minorem proportionem habebtt , quam E H ad H D . 

£>uartb, q fidem pofitis in quarta figura , dico quod comparando differentias 
terminorum ad conjequentes AC ad C B maiorem proportionem habebit quawut 
D H ad H E : quia ex confiruCtione A B ad B F efi , vt D E ad E H , dtuiden- 
do A F ad F B erit vt DH ad H E; fed AC maior efi quam A F, (f C B mi- 
nor, quam F B; igitur AC ad C B maiorem proportionem habebit quam A F ad 
f B; &proptcrea AC adCB maiorem proportionem habebit , quam DH adH E. 

J^ninto, dico quod e contra, comparando confequentes ad differentias termi- 
norum C B ad C A minorem proportionem habebit quam E H ad H D . Jfuia^, 
( ex pracedenti cafu ) AC ad C B maiorem proportionem habebat qpam D H ad 
H E ; ergo innertendo C B ad C A minorem proportionem habebit quam E H 
ad HD. 

Sexto, dico quod comparando antecedentes ad differentias terminorum B A ad 
AC minorem proportionem habebit quam ED ad DH. Quia ex cenftrultione 

AB ad 


A B C r 

D E H 


A F c B 

D If E 
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AB a d SF eft,vt DE ad E H i ergo A B ad AF efi, vt ED ad D H ; ftd B A 
4 d maiorem C A habet minorem proportionem quam ad f A; igitur B A ad AC 
rumorem proportionem habet quam E D ad D H . 

Septimo , dico 'e contra , quod comparando differentias terminorum ad ante- 
cedentes C A ad A B maiorem proportionem habebit quam H D ad D E . Quo- 
niam, ex procedent / ea fu, B A ad AC minorem proportionem habebat quam E 
D ad D H •, igitur inuertendo C A ad A B maiorem proportionem habebit quam 
H D ad DE, 

LEMMA IIT. 


Si quatitor quantitates eandem rationem habuerint homologorum furu- 
nt x, <vcl differentia tn eadem ratione erunt. 


O Menfum enim fuit in elemen- 
tis , quod proportionalium om- 
nes antecedentes ad omnes confequen- 
tes eandem proportionem habent, 
quam vna antecedentium advnams 
confequenttum . Similiter oftenfum 
fuit, quod fi totum ad totum eandem 
rationem habuerit, quam ablatu,» , 
ad ablatum , & reliquum ad reliqui , 
vt totum ad totum fe habebtt ; fed 
vno verbo homologorum fumma , vel 
differentia in eadem ratione erunt 
tuxta Arabici expofitons compendium. 
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LEMMA IV. 

Si prima ATI ad fecundam D E maiorem proportionem habuerit , 
quam tertia HC ad quartam E H : dico, quod comparando homologorum 
fummas AH ad DE maiorem proportionem habebit , quam prima cum 
tertia, tdejl A C ad fecundam cum quarta, tdeff D H . 


F lat B F ad E H, vt A B ad D E: ergo X B ad D E efi ,Vt A F ad DH; fed 

A F maior efi quam A C , igitur A F ad eandem D H maiorem proportio- cm ' ^ 
nem habet, quam AC: & ideo A B ad D E maiorem proportionem habet, quam 
AC ad DH. 


Secundo i/fdem pofitis , dico, quod tertia BC ad quartam EH minorem pro- 
portionem habet qnkm AC ad DH . 

Fiat vt BC ad EH, ita 1 B ad DE, ergo C B ad EH efi, vt C I ad H 
ftd AB maior efi quam l£, & tdeo C A matorquim Cii igitur IC ad eandem 1 cm 




Ibidem • 
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i proportionem habet quam AC, & pro f terta BC‘ad E H minorem 
habebit quam AC ad D H . 


fi F 
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D H minorem 
proportionem habebit quam 

Tertio ijfdcm pofitts in /exta fi- 
gura , dico quod comparando homolo- 
gorum differentias prima A B ad fe- 
cundam D B minorem proportionem 
habet quam differentia AC ad diffe- 
rentiam D H . 

Fiat B F ad F. H , vt A B ad D 
E > ergo A F ad D H tffl-vt A B ad 
DE, fed A F minor eft 'quam AC, 
ergo A F ad eandem D H minorem 
proportionem habet quam A C '■ & 
propter e o A B ad D E minorem pro- 
portionem habet quam AC ad D FI . 

Quarto, dico, quod tertia C B ad quartam H E minorem proportionem habet 
quam differentia AC ad differentiam D H . Quoniam ex tonftrueiione AB ad 
D E ejtvt F B ad H E, erit F B ad H E, vt A F ad D H ; fed C B minor 
efi quam F B, atque AC maior quam A F, & A F ad eandem D H minorem _» 
proportionem habet quam AC; igitur C B ad H E eo magis habebit minorem -» 
proportionem quam AC ad D H qua erant offendenda. 

SECTIO TERTIA 

Continens VIII. IX. X. Propoli Apollonij. 

S I menfura fuerit maior comparata , dummodo in ellipfi minor 
fit medietate axis tranfuerfi , tunc minimus- ramorum in fe- 
ftionibus eft, cuius potentialis abfeindit a menfura verfus origi- 
nem in parabola ( 8 ) lineam xqualem comparata?, inhyperbo- 
• la vero (9) & in ellipfi (10.) lineam, cuius inuerfa? proportio 
ad illam eft, vt proportio figura?; & reliqui rami, quo accedunt 
ad minimum funt minores remotioribus; & quadratum minima? 
minus eft quadrato cuiuslibet rami aflignati in parabola quidem 
(8) quadrato exceifus fuarum abfeiffarum, & in hyperbola (9) 
& ellipfi ( 10.) exemplari applicato ad exceflum luarum inuer- 
fa runv. 

S it itaque fcdio A BC,& menfura IC, inclinatus, fiuctranfuerfa EC, 
dimidium eredi CG, centrum F, origo I, Sc IH in parabola fit aqua- 
lis CG, & in hyperbola, & ellipfi FH ad HI fit, vt FC dimidium incli- 
nati, fcu tranfuerfi ad CG, dimidium credi, & cduda ex H perpendi- 
culari H N, Sc coniunda reda N I; Dico N 1 minimum cfle ramorunu. 

Cgredicn- 


\ 
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egredientium ex I , & infuper, propinquiores illi minores eflc remotiori- 
bus ramis ex vtraque parte , & quod quadratum I N minus cft quadrato 
MI (exempli gratia,» in parabola quadrato QH, in hypcrbola, & ellipfi 
exemplari applicato ad QH. Quoniam quadratum HN in parabola squa- 
le eil H I , nempe C G in H C bis ( 1 1 . ex primo) erit quadratum I N squa- 
le IH in HC bis cum quadrato H I; at quadratum M Qjrqualc elt HI 
in QC bis (11. ex primo) 
igitur quadratum MI squa- 
le cft IH in QC bis cum^ 
quadrato I Qj hoc autem 
cft squale duobus quadra- 
tis l'H, H Q, & I H inH 
Q_bis ; igitur quadratum I 
M arquale eft I H in H C 
bis cum quadrato IH, qus 
funt aqualia quadrato N I 
vna cum quadrato H Q. 

Quadratum igitur M I ex- 
cedit quadratum N I qua- 
drato HQJEtconftat quo- 
que , quadratum I L exce- 
dere quadratum I N quadrato P H ; atque P H maior eft , quam Q H, 
eroo IL maior cft, quam IM, & IM.quam NI. Ponamus iam BI 
‘perpendicularem iuper CI, ergo quadratum BI cqualc eft IC 
in IH bis ( ii. ex primo); quadratum igitur IN minus cft 
quam quadratum BI quadrato IH. Et quia quadra- 
tum O R squale cft C R inIH bis excedet qua- 
dratum I N ( quod cft squale quadrato I H , 

& I H in HC bis) duobus quadratis 
HI, IR, &IH in IR bis, nem- 
pe quadrato R H atque fic 
conftat , quadratum-. 

A I excedere-. 

quadratum I N quadrato D H ; cftquo 
D H maior , quam R H , igitur 
I A maior cft , quam I O , 

& I O quam IN. Et 
hoc propolitum 

« lucrat. 


m 


fli . 


•r- 


>rispn»H - 

••U/..V. 

^ilimi: r 

f /.ujerpro 


.1-3 

j [is 

pi 

A 

«r 

■an 

1 q, 


PROP. 


v 


Prop i. 


Lcm. i. 


Dei. 9; 


l8 


Apollonij Pergaei 


PROPOSITIO IX. &X. 



A T in hyper- 
bolae 10.) 

& cllipfi educa- 
mus redas lineas, 

GF quidem feca- 
tem AD in *, & 

N H occurrerem 
FGinS,&IS A 

fecantcm C G in 
T , parirerque M 
Qjecantem F G 
in m,Sc IT inX, 

&cx pundis<w,S, 
x educamus inter 
N S, M X redas 
m »,X», SZ pa- 
rallelas ipfi CI. 

Et quia CF ad C 
G , nempe F H ad A 

HS polita cft, vt 
F H ad H I erit HI atqualisH S; 

3 uadratum igitur I H eft a-qualej 
uplo trianguli IHS , & quadra- 
tum N H fqualc cft duplo trape- 
l zij H G ; quare quadratum N I 
atqualc cft duplo trapezij I G; 
fnnilitcr quadratum IQjqualeeft 
duplo trianguli I QX , Se quadra- 
tum M Q_cft a-qualc duplo trape- 
zij QG; itaque quadratum ex IM 
a-qualc cft duplo trapezij I G eum 
duplo trianguli m S X , quod cft a:- 
quale plano mrr. Et CF ad GG> 
nempe proportio figura: eft , vtS Z, 
nempe ZX ad Z»(& hoc quidem, 
propter fimilitudincm trianguloru) 
quare comparado priores ad lum- 
'■ mas terminorum inhypcrbola, Se 
ad eorundem differentias in cllipfi 
fiet XZ (qua: eft. -squalis ipfi X w) 
ad X m , vt proportio inclinati , fiue 
tranfuerfae ad latitudinem figura: 
comparata:; igitur planum m a eft exemplar , eftquc applicatum ad X». 
• ■ '~J nempe 
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nempe ad QH. Eodem modo conftat, quod quadratum IL excedit qua- 
dratum I N quantitate exemplaris applicati ad H P, & quod quadratum 
BI excedit quadratum IN exemplari applicato ad IH, & quod quadra- 
m tum I O excedit quadratum I N exemplari applicato ad R H (eo quod 
quadratum RI aequale cft duplo trianguli R VI, & quadratum OR ?qua- p ro p, 
lc cft duplo trapezij RG, at in cllipfi quando OR cadit intra centrum F 
xquale cft duplo trapezij RK; quadratum igitur OI in cllipfi aequale eft * >ro P- 
•1 duplo trianguli KEF, quod eft xquale F C G cum duplo trapezij V F, 

* i°itur quadratum OI in hypcrbola,& ellipfi excedit duplum trapezij IG 
(quod eft xquale quadrato N I) duplo trianguli VS», quod eft xqualo 
° exemplari applicato ad R H : & fimiliter patet, quod quadratum A I ex- 
cedit quadratum N I exemplari applicato ad D H , crtquc D H maior 
n quam RH, & RH maior quam IH; quare AI maior eft, quam O I, & 

P OI maior, quam BI, & BI, quam NI, & quodlibct horum duorum ex- 
cedit NI potcftatc plano iam dido, & hoc erat oftendendum. 

Notaz in Propofitionem VIII. 


S I menfura fuerit maior comparata, dummodo in cllipfi fit portio tran- 
fucrf® , non maior medietate ipfius , tunc minimus, &c. Stc.puto le- 
gendum: Si menfura fuerit maior comparatu, dummodo tn ellipfi mmor fit me- 
dietate axis tranfuerfi , tunc minimus, efic. Nam fi menfura fumi poffet aqua- 
lis femitranfuerfo , tunc quid 
dem origo efiet in centro elli- 
pfis , quare vndecima propo- 
fitio huius effit fuperflua, in 
qua fupponitur origo in ipfo- 
met centro elhpfis . Animad- 
uertendum eft quod in hac 
propofittone menfura nec offa- 
rio fumi debet in axe maiori 
cllipfis', quandoquidem menfu- 
ra I C ponitur maior , quam 
CG, &C F maior quimCl, 
ergo C F maior eft quam CG, 

(jr illius duplum feilicet axis 
EC maior erit duplo huius , fed vt EC ad duplum CG, ita tfl quadratum EC 
ad quadratum Redi axis etufdem elhpfis : ergo E C eft maior duorum axiutu-j 
elhpfis ABC. 

Et cduda ex H perpendiculari H N , &c. Ide fi ex H edulia H N per- 
pendiculari ad axim Ct, qua fecet fe Itionem in N, ffriuncla reda NI, pari- 
ter que dudis reliquis ramis 1 M, 1 L,1 B,1 A, atque ab eorum terminis ad 
axim extenfis perpendicularibus , vt in propofit tontbus quarta, quinta, fexta-, 
fadum eft . , 

Quadratum H N in parabola xquale eft H I nempe C G- in H C bis 
( priuu ex quinto ) &C. Hoc deduci non poteft ex prima propofittone huius libri, 

C a fi* 
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fed potius ex vndecima libri primi; 
tft enim quadruum H N aquale re- 
ti angulo contento fub abfctjfa H C, 

& fub Utere recto, ejlque reB angu- 
lum fub HC,& fnb femieredo C G 
femifsis illius i igitur quadrarum H 
N aquale eft duplo r trianguli HCG, 

Hoc autem eft aquale duobus 
quadratis I H , H Q_, & I H in H 
Qbis , &c. Poft hac vfrba fubiun- 
go claritatis gratia , atque C H in H 
1 bis aquale ejl duplo C JZ^rn H l 
vna cum duplo J%jj in HI, 

Ergo quadrarum BI *qualecft 
I C in I H bis, &c. Hic partter,vl 
tlarior reddatur demo/lratio,fubiun- 
go , fi licet duplo redaguli CHI vn* 
cum duplo quadrat t HI; erat autem 
quadratum N I aquale duplo rcB an- 
guli C H 1,& vnteo quadrato HI t 
ergo , (jrc. 

Et quia quadratum OR aqua- 
le cft C R in I H bis, &c. 

Subi ungo hanc declarationem . 

Scilicet duplo rcdangult C H 
1, & duplo quadrat! HI cum 
duplo red anguli RIH . 4! da- 
re quadratum I O aquale ejl 
quadrato A I, duplo quadrati 
H I , duplo red anguli RIH, 
fjr duplo rcdangult CHI: fed 
quadratu H R aquale eft qua- 
drato R I, quadrato I H cum 
duplo red anguli RIH. Ergo 
quadratum 10 aquale ejl qua- 
drato H R , quadrato H 1 cum duplo red anguli C H t erat autem prius qua- 
dratum I N aquale quadrato I H cum duplo rcdangult CHI, Igitur exceftus 
quadrati IO fitpra quadratum IN eft quadratum HR. 
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Notae in Propolitionem IX. & X. 



lipfi educamus G 
F ad 4 ex A D , & 

HN ad s ex FG, 

' & I S ad T ex C 

G , fi edudla oc- 
currat feftioni ad 
A , & M Q polita 
ad m ex a , F G, 

& X in I T , & ex 
**> SX, my, X 71 y 
SZ inter N S, M 
X, &C. Eadc phrafi 
inconcinna exponi- 
tur vniuerfa con- 
fractio huius pro- 
pofitionis , ideo co- 
rnui eum reddere^ A 
clarior em , dicendo', 

Educomus reElts lineas G F quidem fecantem AT) in t, &c. 
n Quadratum igitur I H eft xquale triangulo IHS. &c. Sjtta nimirum. 
Quadratum I H e ft aquale duplo tfofcelei , efi reltanguli trianguli IHS. 

j Et fimilirer quadratum I Qjrqualc eft duplo trianguli 1 QX, &c. Sci- 
licet duplo trapezi jr l S mj^jum duplo trianguli SmX . 
k. Et hoc quidem propter limilitudinem triangulorum , at componendo 
proportionem in hyperbola , tum inuertendo , & rcflcAcndo in cllipfi 
nt,&C. Huiufmodi verba inepta ad conclufionem inferendam commutant di- 
cendo ; J^uare comparando priores ad fummas terminorum in hyperbola , (fi ad 
eorum differentias in e /lipfi fit, (fic. Qua quidem expedite (vt m primo prae e- 
. cedentium Lemmatum ojlenfum eft ) progreffum declarant . 

1 Vt proportio inclinati, fiue tranfuerlx ad latitudinem figurae compara- 
ta;; igitur planum mn eft exemplar, &c. Subiungo: nam, vtdtttumcfi /*_, 
quinta , (fi fexta huius , potefi hic demonjlrari , quod figura m n finalis eft ei , 
qua continetur latere tranfuerfo EC, & fumma in hyperbola, (fi differentiam 
cllipfi laterum tranfuerfi , (fi rettt iuxta definitiones oclauam , (fi nonam . 
m Quadratum R I xquale eft duplo trianguli R V I, & quadratum OR in 
hyperbola xquale eft duplo trapezij R G , & in cllipfi xquale eft duplo 
rrapczij R K, &e. Legendum puto quadrasum M I aquale eft duplo trianguli 
F V l , (fi quadratum O R aquale eft duolo trapeza/ R G , at in ellipfi quando 
O R cadit infra centrum F aquale eft duplo trapeza y R K , (fic. Dande 
quum triangulum R V 1 fimile fit triangulo IHS propter parallelas V R , S 
H ; ideo triangulum RV l erit quoque ifiofceleum , & reS angulum . Poftea qua- 
dratum 



t. 
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p . dratum 0 R «quale ejl duplo trapezq RCGO i 
top.!. i. ^ t j j H fifryjj quando ordinatu O R cadit infra 
centrum F , tunc quidem dncla E K parallela 
CG, qua fecet G F in K , erit quadratum O R 
aquale duplo differentia triangulorum FRo.efi 
F C G, /eu F E K, qua differentia aqualis ejl 
trapezio R E K o , idcoquc duo quadrata ex 1 R, 

(fi ex RO, tdefi quadratum ex 1 O aquale erit 
triangulis FCG, & I RV bts fumptts dempto 
duplo trianguli F Ro. 

Quod eft (quale triangulo FCG cum- |; fi/' n 

duplo trapezij VF, &C. Addo , qua videntur 
in textu deficere, feneum duplo di (ferentia tria- 
gulorum I y R, (fi F R o. In hyperbola vero 

quadratum 01 aquate eft fpatiorcttihnco y ICC o iis fumpto , quare in hyperba- 
ta, & ctlipfi quadratu 0 1 aquale ejl duplo trapeza/ ICGS cum duplo trsaguli 1' o S. 

Qupd eft aequale exemplari applicato ad R H , Scc, Hoc enim confiat ex O 
tfs, qua fupra dicla funt . 

Eftquc DH maior in hyperbola, quam RH, itaque A I maior, quam p 
OI, & 01 in omnibus maior, quam BI, &c. Textum hunc corruptum fc 
rcflitno : F.Jlquc D H maior , quam RH , & RH maior quam IH; itaque A / 
maior eft , quam 01, & 01 maior quam SI . 

Similiter , vt in pracedenti fcllione facium eft , reperietur multitudo ramo- 
rum inter fe aqualium , qui ex origine ad feClionem duci poffunt . Exiftentcj 
PROP fttnfuralC maiore, quam comparata, fi differentia abfciftarum rami maioris , 
Ili.Ada. & ortui fumi aqualis fuerit abfcijfa rami Lrcuifsimi , erunt tantummodo tres 
rami inter fe aquales; fi vero maior fuerit, duorami folummodo aquales erunt ; 
at fi fuertt minor eadem abfcijfa, erunt quatuor rami tantum aquales tnter fc . 

Et primo ramorum IO, (fi 
breuifumi I N abfcijfa fint R 
C, H C , (fi eorum differen- 
tia R H , (lique R H aqualis 
HC, (fi producatur OR per- 
pendicularis ad axim quouf- 
que fecet feelionem ex altera 
parte in puntlo o , coniunga- 
turque ramus Io. Dico quod 
tres ramt I O, I o, I C tan- 
tumodo inter fi aquales funt ; 
quoniam quadrata in para- 
bola rettarum RH , (fi H C , 
feu in hyperbola , (fi clhpfi. 



8, huius . 
9 - io.h. 


reSI ungula exemplaria inter fe fimilia applicata ad R H, (fi H C aqualia funt 
inter fe, cum eorum latera homologa R H, H C aqualia fuppofita fint , eftquzj 
excejfus quadrati rami / O , vel I o , jfeu I C fupra nuadratum rami bre- 
uifstmi I N aqualis quadrato R H , vel C H in parabola , & m reliquis 
fdhombus, exemplaribus ftmiltbus applicatis ad eafdem retias aquales R H, 

H C i 
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H C ; igitur pradicli cxccjfus tam in parabola , quam in reliquis [cilioni- 
bus aquales funt inter fe, dr ideo quadrata ramorum IO, / o, IC, drramiipfi 
aquales erunt : cumque quilibet altus ramus fupra, vel infra ramum 10 maior, 
vel minor fit illo, non erunt plures, quam tres rami inter fe aquales. 

Secundo H D differentia abfcijfarnm rami IA, dr breuifsimi IN fupponatur 
maior , quam H C qua efi abfctjfa breuifsimi rami I N ; & proditiis (imi liter 
ordinata D A vitra axim ad feli tonem in a, dr coniundla I a ; Dico , quod duo 
rami tantummodo I A, (fila inter fe aquales funt: Quia H D maior efi, quam 
HC, erit quadratum ex H D matus quadrato HC; par ster que exemplar appli- 
catum ad H D maius erit exemplari ei fimili applicato ad H C ,<$• ideo tam__, 
quadratum IA, quam I a maius erit quadrato IC, cum quodhbet illorum ma- 
tori excejfu fuperet quadratum breuifsimi rami IN quam quadrarqm IC, qua- 
re tam ramus I A, quam I a ( qui aquales funt) maiores erunt, quam I C, dr 
ideo maiores quam intercepti inter IC, dr 1 N, par iter que maiores, quam in- 
ter pofiti inter I N , dr I A, dr minores omnibus alijs , qui infra ipfos cadunt . 
Quapropter duo tantum rami I A, l a ab origine ad fedl tonem duci pojfunt in- 
ter fe aquales . 

Tertio fint dux abfcijfarum differentia H P,&H I aquales inter fe,dr qua- 
libet earum minor HC abfeiffa rami brcuijsimi, dr producantur perpendicula- 
res ad axim LP, SI, donec conueniant ex altera parte cum fedhonc ini ,drb , 
coniunoanturque rami ad l, b . Dico , quatnor ramos I B, IL, 1 1, I b aquales 
inter je tantummodo duci pojfei quia, vt dic Ium efi, quilibet eorum fu per at ra- 
mum bremfsimum IN potentia eodem excejfu, erunt r.tdq ipfi IU, /L, I l,lb 
aquales inter fe, reliqui vero fupra, dr infra ipfos maiores, aut minores erunt , 

•STtdeo non pojfunt duci plures , quam quatitor rami iam didh aquales . Quod 
erat oftendendum . 

£t infuper quadratum rami 
a brcuifsimo remotioris ft 'operat 
quadratum rami propinquioris, 
in parabola quidem redi angulo 
fub excejfu , & fub aggregato 
diffcrctialt fuarum abfcijfarum 
ab abfeiffa rami breuifsimi, in 
reliquis vero fedl Ionibus recta- 
gulo fub eodem excejfu differen- 
ti ali, dr fub recta linea, ad quam 
fumma differentiatis candcm-t 
proportionem habet, quam latus 
tranfuerfum ad fimmam inhj- , 

pcrbola, dr ad differentiam in elhpfi laterum redii, dr tranfuerfi. 

Quoniam in parabola quadratum I L fuperat quadratum I M eodem excejfu, 
quo quadratum HP fuperat quadratum H Qf cum quadratum H P, atque qua- E**.hn. 
dratum IN fimul fumpta aqua ha fint quadrato I- I , & quadrata ex H Q, & 
ex IN aqualia fint quadrato I M) fed exccjfus quadrati H P fupra quadratum 
H Qjt qualis efi redi angulo fub P Qjhfferentia , dr PII, H Qj fumma laterum 
eorundem quadratorum contento ; igitur quadratum / L fuperat quadratum ra- 
mi 1 M propinquioris brcuifsimo I N redi angulo fub P Qjxctjfu , dr P H 

aggregato 
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. aggregato differentiati ab- 
fciffarnm ramorum / L, / 

M ab abfciffa rami brcmfi 
fimi , 

Pari modo in hyperbola , 

& cllipfi quadratum 1 L fu- 
fcrat quadratum / M eode 
Ex p.io-ti. exe effli , quo exemplar ap- 
plicatum ad H P fuperat 
exemplar applicatum adH 
J2 ; fcd differentia exem- 
plarium applicatorum ad H 
P, (fi H Jfaqualts efi re- 
cta «gulo fub P dtfcxceffu 
different tali , (firetta linea 
eompojita ex X m, cr nl, ad quam fumma 
differentiatis P H eandem proportionem 
habet , quam latus trafuerfnm adfummam 
in hyperbo/a , (fi ad differentiam in cllipfi 
laterum tranfuerfi , cr recti , vt in noto-i 
propofinoms 5 . oficnfum efi ; igitur quadra- 
tum I L fuperat quadratum l XI iam dicto 
rflt angulo fub P Jf, (fi fub X m, (fi u l ■ 
quod erat offendendum . 


SECTIO IV- 


Continens Propofit. VII. 
&XII. Apollonij. 



S I fuerit menfura A 
D minor com- 
parata A E, (12.) aut 
fit pars linex breuifli- 
mx, & axis in 
fit maior , erit 
brcuilfimiis ramorum 
egredientium ex ori- 
gine cius in omnibus 
fe&ionibus , vt funt F 
D,GP,BD, CD, 

& proximior illi minor eft remotiore , nempe F D quam G D , & G 
D j quam B D , Qilj a 


a 


/ 
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Q Via A E eft line a breuiflima , igi- 
tur F E maior cft illa; itaque an- 
gulus F A E maior eft, quina 
AFE; Ergo ille cft multo maior quam 
AFD, quare F D maior eft; atque fic 
patet quod GE maior fit quam EF,& 
ideo angulus GFE maior cft, guam E 
GF; igitur angulus GFD multo maior 
cft , quam F G D , & proptcrca G D ma- 
ior cft , quam D F , & firailiter B D, 
quam G D , & D C , quam A D , 64 hoc 
erat propofuum . 

note 

S I fuerit menfura A D minor comparata A E , &c. Senfus propofitionis 
e Unor fle reddetur i St fuerit menfiura A D minor comparata A E, quam 
tlltpfi fumi debet in axi maiori eius ( 1 1.) aut ft pars linea bremfstma ; erit 
A D minimus ramorum FD.GD, BD,CD, egredi entium ex ortgtne eius tn 
omnibus fcShonibus,& proximior tUi,&c. 

Quia A E cft linea breuiflima, igitur, &c. Vt confiruS!tJ 1 compleatur Ju~ 
biungo : Igitur fi coniungantur rcSla linea E F , EG , EC , E B, tf recta linea 
A F, FG, G B, AC erit F E maior, quam AE . . 

Ergo hic cft multo maior, quam A F E, &c. Senfus clarior reddetur hac 
ratione: Ergo angulus F AE multo maior erit, quam AFD., qui cft portio mi- 
nor is anguli, quare FD fiubtendens angulum maiorem eft maior , quam AD. 

I«itur ipfc multo maior cft , Scc. Superaddo , rationem illationis dicendo ; 
£, proptcrca angulus GFD maiorem excedens erit multo maior , quam FGD, 
eiut portio minoris eft . 

Mamfeftum eft in prima figura propofitionis 7. quando A D eft portio axis 
minor comparata, quod tunc ex origine D duo tantummodo ramt t n ter fe aqua- 
les ad vtrafque partes axis duci pojfunt ad fe SI tonem , & erunt HH, qui ad ter- 
minos eiufdem ordinatim ad axim applicata tungunlur al origine D, -ot confiat 

ex fupenus diltis . . . 

At tn fecunda figura propofitionis 1 1. pojfunt qutdem ab ortgtne D ad/ettio- 
nem duci hinc inde a breuifstma D A , aliquando duo tantum rami mter /<_» 
aquales, aliquando tres, atque etiam quatuor interfit aquales , qua cognitio pen- 
det ex propofitione 72. huius libri. 

• — 9 - • 
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SECTIO Q.VINTA 

Continens XI. Propofit. Apollonij. 


L inearum egredientium ex D centro cllipfis ABC, breuifll- 
ma eft femiaxis minor redus * 

illius, qui fit B D, maxima vero eft 
femiaxis tranfuerfus, qui fit AD, & 
propinquiores maiori funt maiores 
remotioribus, vtHD, quam GD, 

& quadratum cuiuslibet rami , vt G 
D (exempli gratia) excedit quadra- 
tum breuiflime B D exemplari appli- 
cato ad inuerfam illius l D . 



E Ducamus itaque EA squalem AD, & nbfcindamus ex illa AF cqua- 
lcm dimidio erecti , & iungamus DF, DE, & perducamus ex G,H 
perpendiculares ad D A, & fint GIM, HLN. Quia quadratum GI s- 
qualc eft duplo trapezij IF ( prima ex quinto J & quadratum ID eft xqua- 
lc duplo trianguli IDM, eo quod I D eft arqualis I M, erit quadratum- 
DC, xqualc duplo trianguli ADF (quod eft squale quadrato BD (2. ex 
quinto) vna cura duplo trianguli QM D , quod eft xqualc rcCtangulo Q_ 
l-.’ J§i t « Ur quadrati G D exccllus iupra quadratum B D eft x qualis plano 
Q_P, & quia DA, nempe E A ad A !•' cft.vt D I, nempe M I ad I Q, 
& per conuerlioncm rationis A E ad E F , fciliccc dimidium tranfuerfx 
ad illius cxcelTum fuper A F dimidium erctfli , eft, vt M I , nempe M P 
Def 8. 9. M 5 'S‘ tUr Pjanum Q P fimile eft figurx comparatx, & M P xqua- 
Imius. lis eft D I . Similiter patet, quod quadratum D H excedit quadratum B 
D exemplari applicato ad D L , & quadratum D A fuperar quadratum 
B D exemplari applicato ad D A : Eft ver6 D I minor, quam D L, & 
DL, quam DA; igitur BD (qu.i- eft dimidium rcifti) minor eft, quam— 
c,D, & GD, quam DH, & DH quam D A, quod erat oftendendum . 


N O T JE. 


E T debet cfle linea brcuilTima perpendicularis ad menfurara , nempe B 
D perpendicularis DA, &c. H.ee omnino expungi debent , tanqna 
fuptrttacanta , axes Inim effe nequeunt , niji ad inuicem perpendit, ulares Jint; 
quare ccnfeo ab aliquo verba illa addita textui ylpoHonij fuijfe . 


*.-t * 
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Educamus itaque E A , &c. Lego : Educemus itat]; E A perpendicularem , <jr 
aqualem AD. 

Et perducamus ex G, H perpendiculares, &c. Es perducamus ex G , H 
perpendiculares ad DA, & fint H LN , dr G ( M , iju.t ferent F D in Jf, (f D 
E tu M, & N , atque a punitis M educantur M P , dfo , parallela DA, 
qua fecent rectum axem B D in O, P . Addidi hac peflrema verba, vt confra- 
ctio completa fit . 

Eo quod I D eft squalis I M , &c. Jtftoniam ficuti in triangulo D A E 
fimi It triangulo D 1 M (propter angulum D communem, & rectos angulos ad I, 
&A) latus D A aquale erat E A , ita latus D 1 aquale eft I M . 

NcmDe MI ad IQj & e contra, &c. Lego: Nempe M 1 ad I & ptr 
connerfioncm rationis . 

Cumque BD fit dimidium axis redi erit perpendicularis ad A D men- 
furam.&c. Hac verba pofirema pariter expungi debent, nifi forti corollarium 
propofitionis exponunt, & tunc textus fit. r eft it ut deberet. Ex dtlfis conflat, li- 
neam breuifsimam e centro eUipfis ad feli tonem dulfam , perpendicularem efie 
ad axim eius maiorem. 

Manifefium eft ex centro ellipfis ad fictionem duci non poffic plures , quanut 
quatuor ramos inter fe aquales, neque pauciores duobus ; tres autem nequaquam ; 
,tam dita medietates cuiuslibet axis aquales fiunt inter fe , cr quatuor rami ad 
extremitates duarum applicatarum ad axtm aquali ter e centro dtfl antium dutl i 
aquales fiunt inter fe . 

SECTIO SEXTA 

Continens Propofit. XIII. XIV. XV. Apollonij . 

O Stendamus modb co- 
uerftim harum pro- 
polin onum ; & eft , quod li- 
nea breuifiima B F continet 
cum Tua menfura A F angu- 
lum acutum , vt B F A im 
omnibus fedionibus , & el- 
lipfi ( fi tamen non egre- 
diatur ex eius centro) eiuf- 
que potentialis abfeindet 

menfuram ( i i ) in parabola squalem comparati (14) & in 
hyperbola ( 1 5 ) & ellipfi lineam , ad quam inuerfa eft, vt pro- 
portio figura: . 

S it centrum D, & dimidium eredi AC. Quia BF eft linea breuiflima, 
erit AF maior quam AC, co quod fi effet squalis (4. 6. cx quinto) 

n 1 aut 
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aut minor illa ( 7. cx quinto) ef- 
fct linea brcuiflima A F , aut pars 
iHius , quod cft falfum , igitur 
maior cit , quam AC ; & pro- 
pterea AD ad A C maiorem., 
proportionem habet , quam ad 
AF; ponamus ergo, vt AD ad 
A C, ita DG ad GF in hypcr- 
bola, & cllipfi; at in parabola^ 
ponamus GF xqualcm AC , & 
ducatur ex G perpendicularis ad 
fcitionem . Dico , quod ei oc- 
curret ad B. Nam li occurrat 
fedioni ad aliud punitum , vt H c<J» 
munita H F erit H F breu illima ( 8. 9. 

1 o. ex quinto ) fcd fuppofuimus B F eflc 
brcuiflimam, quod cft abfurdum , ergo 
perpendicularis occurrit fcdtioni in B . 

Et quia angulus B G F cft redius , erit 
angulus BFG acutus, quod erat often- 
dendum. 

NOT£ 

E T eius potentialis fecet menfuramj 
in parabola, &c. ldefi , & cius po- 
tenti siis ab fc indet ex me n fur s vfque sd erigi nem, 
in parabola quidem figmentum squale compara- 
ta , C“ ‘n hy per bois , (f ethpji Uncam , ad qu.tm 
inuerf* eandem proporportionem habet , quam la- 
tus tranfuerfum ad rectum . 

Et ducatur ex G perpendicularis ad fedtio- 
nem , Scc. Et ducatur ex G retia ttnea perpendi- 
cularis ad axim , & producatur vfque ad feci to- 
nem. 
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SECTIO SEPTIMA 

Continens XXVI. XX VII. XXVIII. Propo/i 
Apolloni j . 

PROPOSITIO XXVI. & XXVII. 

A Ngulorum ab axi fedionis A H , & a lineis breuiflimis F 
B , H G contentorum proximiores vertici fedionis mi- 
nores funt remotioribus, nempe angulus AFB minor elVAHG, 



S it itaque centrum D, & femi inclinatus axis A D , fiuc femirranfuer- 
fus, & dimidium crefli AC: educamus itaque duas perpendiculares 
“ GL, BI, & fi fe&io fuerit parabole, erit FI apqualis LH, quia quxlibct 
L carum arqualis cft AC ( 13. ex quinto) & LG maior eft, quam BI;an- 
gulus igitur F minor quam H; fi vcrdfcttio fuerit hyperbole, aut ellipfis, 
C erit F I ad I D , vt H L ad L D , quia qu.xlibet carum cft , vt A C ad A D 
J (14. 15. ex quinto) & permutando, erit I D ad LD nempe BI ad ML, 
vt I F ad LH, & anguli I, & L funt redii i igitur duo triangula B I F, M 
L H funt fimilia, ideoque angulus A H G maior cft, quam angulus AF 
B, & hoc erat propofitum. 


PROPOSITIO XXVIII. 


Hinc patet , lineas breuiffimas ftbi occurrere ad partes axis 
fe&ionis . 


03 


Via angulus AFB minor cft , quam angulus AHG j quare fibi oc- »<• 
currunt ad partes F,H, & hoc erat oftendendum. 

NOT & 
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E Ducamus itaque duas perpendiculares , &c. Educamus itaque ex fu»- 3 
His B , G dius G L, £ / perpendiculares ad axim ci accurrentes in L, / . 

Et L G maior cfl , qudm B I , &c. Subi ungo: Et quod potentialis G L ma- b 
gis recedit a vertice , quam B Ii fi tam ducatur B M parallela axi in parabola , 

(fi ex centro edulia in reliquis ficH Ionibus , fecans G LinM, coniungaturqueH 
M, er st in parabola M L minor quam G L, (fi aqualis B I, & ideo angulus M 
H L minor en t angulo GHL, (fi aqualis angulo F , (fi propterea angulus F mi- 
nor efi, quam GHL , 



31. lib i. Si vero fc&io fuerit hyperbole, aut ellipfis, &c. Addo : Manifcfium efi 
r ellam B D ex eenlro dullam feli io nem fecare in B, (fi propterea occurrere po- 
tcntiali G L a vertice remotiori , quam B / inter punita G, & L, & erit FI, 

(fi caler a. 

Erit ID ad LD, nempe BI ad M L, Bcc. Addo ( propter parallelas B /, J 
M L, (fi fimilitudincm triangulorum DBI, & DM L.) 

Quia angulus A F B minor cft , quam angulus A H G, &c. Addo: Et £ 
fumpto communi angulo FHN erunt AFB,fiu HFN, (fi F H N Jimul fumpts 
minores duobus angulis GH A, FHN, qui duobus reltis aquales fiunt i quare-, 

BF,GH, concurrunt ad paries F,& H, vi m N. 

Pro intclligcntia fiiqucntium propojstitnum bac pr amitti debent . 

LEMMA V. 

Habeat A adii maiorem proportionem , quam C ad D . Dico , re- 
Ei angulum fub extremis A , D contentum maius ejfe eo , quod fiub me- 
dqs B , C continetur , tgfr c conuerfo , 

F lat vt C ad D, ita E ad B; patet ex elementis, A excedere ipfiam E; que . „ 
re relt angulum AD maius erit reti angulo E D: efi vero reti angulum B , 

C fitb 


V 
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C fub intcrmcdijs contentum aquale ci , quod 

fub extremis E, D quatuor proportionalium , 

continetur i ergo rectangulum A D maius 
rfl rcB angulo B C . Pojlea Jit reclangit- A ' 

lum AD maius r ect angulo BC ; Dico A ad i 

P, maiorem proportionem habere , quam C 
ad D ; Si enim hoc verum non ejl, habebit 
A ad B eandem, aut minorem proportionem D 1 

quam C ad D, quare ree t angulum AD a- 
quale, aut minus erit reftanoulo BC, qua funt contra liypothejim ; igitur A ad 
B maiorem proportionem habet , quam C ad D. 


LEMMA VI. 

Si recltt linea A H fecetur bifariam in C , (ef non bifariam in D : 
Dico , quod f emi f sis C B ad alterum fegmentorum inxqualitttn D ‘B ha- 
bet maiorem proportionem , quam reliquum inaequalium AD dd alteram 
medietatem AC . 


C D 


B 


A D - 


B 


Q Voniam quadratum Jemifsis C B , Jcu 
r ecl angulum B C A maius eft rcclan- 
gulo A D B fub tnaqualibus feg- 
mentis contento , ergo ex prae edenti lemmate 
C I! ad D B m si orem proportionem habet, 
quam A D ad A C. Afiumir Apottomins in—, 
fubfequenti propoftione ;a. problema inuent Ionis duarum mediarum proportio - 
t talium inter quaslibet duas retfas Irneas, vti notum , dr multo antea i Mcnc- 
chmo Eudoxi dtfttpulo vulgatum, vt refert Eutocius, idemque pojl ea Apollonius 
alio forfan modo reperit, vt ex eiufdem Eutoeif commentar ys in Archimedem _» 
colligitur i fed hniufmodt problema , quod apponi debuerat in hoc quinto hbro 
tanquam in proprio loco cenfendum ejl illud expofdiffe in aliquo alio eius libro , 
iniuria temporum deperdito ; Cumque Apollonianum problema non extet , reli- 
ctis alys quam plurimis neotericorum afferant hic propter antiquitatis rtueren- 
tiam Mcncchmi problema fmplicifsimum . 


LEMMA VII. 

S V nto dux recta linea inaqnales A B,& B C ad angulos reltos conuenientes 
in puncto B , producanturque indirectum , A B quidem indefnite in C , 
atque C B indefinite in D ; pojtca ad datam rectam lineam D B terminatam in JJ' primi. 
B defer ibatur m plano A D B parabole, ita, vt eius axis fit Une a D B, vertex 
punitum B, atqi eius latus r ellum fit recta AB, fit que fectio F B E. Similiter 

tn eodem 


t 
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in eodem plano G B C defcribatur 
alia parabola E B H, cuius axis fit 
E G , vertex B , eiufque latus r ellum 
BC. 

Manifefium cfi, duas coni fe dio- 
8l!b.i ■ & nes E B E, &HBE non adeafdem 
33.l1b.4- p Artes conuexa habentes, fe fe mu- 
tua fecare, nedum in communi ver- 
tice B , fed etiam tn aliquo alio pun- 
llo, vt eft E. Tum conjungantur 
rclla Unca E D quidem perpendi 1 
cularis ad axim B D , atque E G 
perpendicularis ad axim BG, cumque angulus G B D reti us fit ex hypothefi ,erit 
li.liKi. DG parallelogrammum , cuius aduerfa latera aqualia fiunt inter fe. Pofiei, 
quia quadratum ordinat im applicata E D aquate ejl reti angulo fub ab fc i fia D B, 
(fi latere redo BA , erit AB ad D E, feu ad B G, vt eadem B G ad D B , feu 
IbMcm. *d ei aqualem EG. Rurfus quia in parabola H B E quadratum ordinatim ap- 
plicata F.G aquale cfi red angulo fub abfctffa G B, (fi eius Utere redo BC, ha- 
bebit BG pl G E eandem proportionem , quam G E ad BC, & propter e a quatitor 
reda linea AB, B G ,G E, <fi B C erunt continue proportionales; ideoque dua 
reperta linea reda BG, (fi G E media proportionales Junt inter extremas AB, 
(fi E C, vt erat faciendum. 


C' 



SECTIO OCTAVA 

Continens Propo^ IL. L. LI. I JT. LIH. Apolloni/ . 

S I menfura non excedit comparatam, nullus ramorum fccan- 
tium cx concurfu egrcdicntium erit Brcuifccans : & linea: 
brcuilTimx ab extremitatibus ramorum du&x in fe&ione abfein- 
dunt exaxi lineam maiorem, quam abfeindunt rami (5 i.& 52.) 

Si vero menfura excedit comparatam exponi debet linea certis ^ 
quibufdam lesjibus inucnicnda, qua: vocabitur TRV 1 1 NA. Et 
liqui dem perpendicularis maior fuerit illa , tunc rami habebunt 
proprietates memoratas; fi vero xqualis fuerit, tunc inter ramos 
vnicus brcuifccans affignari poteft , & proprietates reliquorum^ 
ramorum erunt illa: exdem fuperius expofitx ; fi vero minor eft 
illa , ramorum omnium duo tantum brcuifecantes erunt , reli- 
quorum vero , qui non intercipiuntur inter duos brcuifecantes, 
exdem proprietates erunt ; eorum vero , qui intercipiuntur , li- 
nex breuilfimx egredientes ab carum extremitatibus abfeindunt 
cx axi lineas minores, qu&m fecant rami ipfi. Oportet autem-. 

in cllipfi 


* 
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in ellipfi, vt mcnfura fumatur in maiori duorum axium, St rami 
egrediantur ad cius fedionem . 


Ex E concurfu fuper perpendicularem ED educamus EB le- 
cantem menfuram A D in F , St fe&ionem A B in B , St fit A H 
dimidium credi ; fitque mcnfura A D non maior , quam H A . 
Dico quod B F non erit breuiflima , St minima egrediens ex B 
abfeindit ex fagitta maiorem lineam , quam F A : at fi fuerit A 
D maior, quam AH, tunc B F poteft efle linea breuilfima . 


E Ducamus iam BI perpendicularem ad axim, & fupponamus prius A 
D non maiore m quam A H , & fit fcdio parabole ; igitur D I mi- 
nor eft, quam AH, & ponatur G I aqualis A H, erit B G minima ( 8 . 
ex quinto; & abfeindit G A ex fagitta maiorem, quam A F ; fi vero fc- 
dio /uerit hyperbole, aut cllipfis, fit centrum C; ergo AC ad AH non 
habet maiorem proportionem , quam ad A D , quare C I ad I F maiorem 
proportionem habet, quarthC A ad AH,- ponatur ergo IC ad IG, vtA 
C ad AH; ergo BG eft minima, & abfeindit ( 9 . & jo.cx quinto; GA 
fnaiorem, quam FA, quod erat offendendum. 


PROPOSITIO IL.&L. 



V j£ 


V K 



r> 
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A polioni j Pergat 
PROPOSITIO LI. 


Deinde fit D A maior quam A C , fitque prius fe&io parabo- 
le , & fccctur ex D A ipfa D F aequalis AC, & A G fiat pars 
tertia ipfius AF, cducaturque BG perpendicularis ad axim, & 
Vt D F ad F G, ita fiat BG ad lineam H (Sthaec cft Trutina) 
coniungaturquc B E ; & fiquidem D E fuerit maior quam H . 
Dico, quod nullus ramus brcuifecans duci poteft. 



Q Voniam D E maior cft, quam H habebit D E ad B G, nempe D I 
ad IG maiorem rationem, quam GF ad FD, & componatur pro- 
portio, vt dcmonftrctur, quod IG minor fit, quam DF, qui 
tcqualis cft ipfi AC; breuiffima itaque egrediens ex B abfeindit exfagit- 
ta A D maiorem lineam, quam A I ( i j, ex quinto) ;poftca ducamus ex 
E ad fcdioncm ramos E K , E L ad vtramque partem B E , & duas per- 
pendiculares 
KM, LN, pro- 
ducamus vfq; 
ad Q.O tan- 
gerem fc&io- 
nem in B ; & 
quonia fedtio 
cft, parabole, 

& O Q_t.igcns 
lib.1. cft, igitur OG 
cft dupla ip- 
fius AG.quc 
cft femiifis ip- 
fius F G ; ergo 
G F aqualis 
eft G O , erit 
igitur G O ad 
O M , nempe 
B G ad P M 
in maiori pro- 
portione, quj 
MFadFG; 

itaque MK in FM minus cft, quam BG in G F, quod cft minus quamJ 
E D in D F propterca quod E D maior eft quam H ; igitur E D in D F 
inulto maius cft, quatn KM in MF, quare ED ad MK, nempe DR ad 
KM maiorem rationem habet, quam MF ad FD, & componendo patet, 
quod D F maior fit, quam R M. Igitur breuifsima egrediens ex K ( 1 3- 
ex quinto ) cadit extra R K ; Et fimili modo conftat , quod brcui(fima_, 

egrediens 
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< J egrediens ex pundo t cadit extra LS, quapropter duci non poteft ex E 
ad fcdioncm L B A linea , aliqua cuius portio intercepta iotcr axim , & 
fcdionem , (it linea breuiffima. 

Pariter demonftrabitur, quemadmodum iam oftcnlum eft, quod fi E D 
g fuerit squalis H, tunc G1 squalis erit DF, qus eft squalis ipfi AC; 5a 
ideo fl I ( 8. cx quinto) vna eit ex breuifiimis, non autem R K, quia de- 
monftrabitur, quoti ED ad MK, nempe DR ad RM maiorem rationem 
habet, quam MF ad FD, & proptcrca DF maior erit, quam RM; bre- 
uitfima ergo cadit extra RK. ( 1 3. cx quinto) Et $ L quoque non eft ex 
hrcuilfimis, quod ita dcmonftrabimus ; Si NS minor eft, quam DF;crgo 
breuiffima egrediens ex L cadit extra S E; Non igitur ex E duci poteft 
ad fc&ioncm linea brcuifecans prstcr EB, & hoc erat oftendendura. 

, Tertio loco (if E D minor quam H , & oftendetur quod E D in D F 
“ minus eft, quam BG in GF; poftea ponamus TG in GF aquale illi, & 
erigamus fuper F perpendicularem F V, & ducamus per T fcdioncrru. 4 
hyperbolicam circa duas continentes A F, & F V ; dux fediones fe mu- 
tuo fecabunt in duobus pundis, & fint K, L, & educamus cx illis duas 
LN, PKM perpendiculares ad A D. Et quoniam perpendiculares KM, 
TG, LN paralleli funt continenti VF, erit KM in MF squale L N in 
NF ( 1 2. cx fecundo) &quodlibct eorum squale eft TG in GF, quodta- 
dum eft squale E D in D F ; igitur E D ad K M , nempe D R ad R M eft 
• vt MF ad FD.& componendo patet, quod DF eft squalis RM, &pro- 
1 pterca KR eft linea breuiffima C8. cx quinto .) 
k Et fimiliter patebit, quod LS (it breuiffima. 

Et cum B I intercipiatur inter illas patet etiam» quod BG in G F ma- 
1 ius (it, quam ED in DF, oftendetur vt didum eft, quod IG maior (it, 
quam DF; breuiffima ergo duita cx B cadit inter I, & A. 

1T1 Deinde ex concurfu E ad fcdionem parobolicam ABZ educamus EX, 
m EZ; quas intcrfecanr / Z , X Y perpendiculares ad A D, qus paralleli 
funt continenti F V fecantcs KTL hyperbolen, ergo < Y in YF squale.» 
eft GT ia GF, quod fadura eft squale ED m D F, itaque E D in DF 
maius eft, qudra XY in Y F; igitur ED ad X Y, qus eft vt D4 ad tY 
maiorem rationem habet, quam YF ad FD» & componendo patet, quod 
F D maior eft quam b Y; itaque breuiffima egrediens ex X abfcindic cx 
AD lineam maiorem, quam t A; Simili modo demonftrabitur, quodZr 
n non fit breuiffima , & quod breuiffima egrediens ex Z abfeindit ex A D 
lineam maiorem, quam Ar,i5c hoc erat propofitum. 

PROPOSITIO LII.LIII. 

P' 1 1 . ■ * ; •• 

Deinde fit fc&io hyperbole , aut cllipfis A B , & axis illius C 
AD, centrum C, & DA menfura, qui fit maior dimidio ere- 
fti, & perpendicularis ED. Dico', quod rami egredientes ex E 
a habent iupciius expofitas proprietates. 


Lcm.7- 


Lem. 5 

prrmfl 


itidem. 


Lem.-j. 

prjtin. 


57. primi. 
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r ’aque per C producamus CI parallelam perpendiculari ED, &pona- b 
mus quamlibet duarum proportionum CF ad FD.&EK ad KD, ve 
proportio figurx, & educamus ex F., K redas E I, KS parallelas ipfi C 
AD, & interponamus inter FC, C A duas medias proportionales CN, C 
CO , & erigamus per O perpendicularem B O, qua: occurrat fcdioni in 
B; & ponamus proportionem alicuius linea:, vt Qjul B O compofitam- (J 
ex C D ad DF, & FO ad 0'C, & fit ED maior, quam QJTrutina: Di- 
co, quod nulla brcuifccans egreditur ex E ad fedionem, & linea breuif- 
fima, egrediens ab extremitate cuiuslibet rami aflignati , abfcindic curris 
A ab axi maiorem lineam, quam fccant illi rami. Producatur prius EB e 
fccans axim in H, & quia E D maior cft, quam Qj ergo proportio ED r 
ad BO (qua: componitur ex E D ad D K, nempe I C ad C S, & ex D 
K, nempe G O ad O B) maior cft proportione , quam babrt Q ad B O, 
qui ex hyporhcfi componebatur ex CD ad DF, & ex F.O ad OC; fed g 
ED ad DK cft, vt CD ad DF (quia quilibet carum cft, vt proportio 
figuri compofitse, vel diuifx) remanet proportio OG ad O B maior ea, 
quam habet F O ad O C ; igitur O G in O C , nempe rcctangulum CG , 
maius cft , quam B O in O F : & ponamus reftangulum F G commune, h 
erit rcdanguluni F S maius , quam B G in G M ; eft vero rcdtangulunu. 

FS xqualc rcdangulo EM (eo quod EK ad KD, nempe ad F M eft, ve 
S M ad M K, quia quilibet carum eft , vt proportio hgurx ; itaque re- j 
dangulum EM maius eft, quam MG in G B, &proptcrca E K ad B G, 
nempe K R ad R G maiorem rationem habet, quam GM ad MK, ergo 
componendo, patet, quod K M , nempe D F maior cft , quam G R , & 
ideo EI ad KM, nempe CD ad DF, fcu IC ad CS minorem propor- 
tionem habet, quam EI ad G R, qux cft, vt I T ad B G, propter linni- 
lirudincm duorum triangulorum EIT, BGR, ergo IT ad B G maiorem 
rationem habet, quam 1 C ad C S , fcu ad O G ; comparando homo- 
logorum differentias in hypcrbola , & eorum luminas in eilipli , habebit 
CT ad B O, nempe C H ad HO maiorem rationem, quam IC ad CS, 
nempe CD ad D f , & diuidendo in hypcrbola, & componendo in elii- 
pfi C O ad O H, habebit maiorem proportionem quam C F ad FD.qux 
cft, vt proportio figur.T ; igitur breuiflima egrediens ex B ( 9 . : o. ex quinto; 
abfeindit cum A maiorem lineam, quam AH. 

Poftea educamus ex E lineam occurrentem lectioni in V , & produca- 
mus eam , quoufquc occurrat C I ad X , & ducamus per B lineam ran- J 
gentem fcdioncm , qux occurrat inclinato, fiuc tranfuerfx in a, & per V 
ducamus perpendicularem fuper axim , cui occurrat ad r , & occurrat tan- 
genti B 4 in d; de quoniam ; 0 G ad O B , .quemadmodum dcmonftraui- 
mus, maiorem proportionem habet, quaifi FO ad OC, ponamus /0 ad 
O B, vt F O ad O C, & per /producamus/^ h parallelam axi AD: Et m 
quia/O ad OB eft, vt EO ad OC, erit rcctangulum /O C xqualc BO 
in OF, & ponamus rcftanguIum/F communirer fiet B,/in/g xquale g n 
F in FC, & quia C O inucrf.i in tru;ipatc|m C a xqualc cft quadrato C 
A dimidij inclinati , fiuc tranfuerfx ( 39 . ex primo; erit OC ad C A, vt 
C A ad C 4 j igitur C 4 cft linea quinta proportionalis aliarum quatuor t) 
linearum proportionalium aflignatarum ; ergo FC ad CO eft, vt CO ad 
' • " C 4 
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C i, & comparando homdlogorum differentias erit F O ad O • , vt : F C i. cmi4 , 
ad CO, qui eft, vt/fi ad B O, nempe fh ad O «; igitur proportiones 
ipfarura FO./A a<i eandem ()< eidem funt; ergo funt iquales ; & pro- 
pterea fi ad ih maiorem proportionem habet, quam ad f g, & compo- 
nendo fh id i h , nempe B /ad V i maiorem proportionem habet, quam 
i g ad g fi ergo ii f in f g , nempe rciftangulum g C maius eft quam i V 
in / g, & ponamus rettangulum g < commune , erit aggregatum rciftan- 

gulorum 




n. 


* 


& 
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in hypcrbola , vel eorum cxccfliis in cllipfi maior. 


gulorum C g , g e , ... . , 

quam Mr in rV, ergo rcitangulum CM, nempe rc&anguluin tM mul 
to maius eft, quam Ve in e M, & propterca EK ad e V , nempe K ^ ad 
Lem.;. Y e maiorem proportionem habet , quam c M ad M K , & componendo 
patet, quod e Y minor lit, quam K M, & conftat ( quemadmodum antea 
dcmonftrauimus) quod breuiiSma egrediens ex V ab/cindit ab axi maio- 
rem lineam quam r Z . . . 

Simili modo conftat , quod breuiffima egrediens ex / ciufdcm fit rationis . 

D Einde fit ED squalis Q, inde dcmonftrabirur, (quemadmodum fu- 
pra failum eft) quod BH tantum fit linea breuiflinu, & quod mi- 
nima egrediens ex V abfeindit ab axi cum A maiorem lineam , quam A 
Z, & quod minima egrediens ex / fecet maiorem lineam, quam A». 

Tandem pona- 
mus E D minore, 
quam Q , ergo E 
D ad B O minore 
proportionem ha- 
bet , quam Q^ad 
eandem i Se. demo- 
ftrabitur(qucmad- 
moduin didlu eft) 
quod G O ad O B 
minorem propor- 
tionem.. habeat , 
qua mi F O adOC; 

& ponamus O G 
ad O o, vt FO ad 
O C » & produca- 
mus pjer e fcitione 
hypcrbolicam cir- 
ca duas continen- 
tes S M , M F , qu? 
fecet (cilionem A 
B in V, «fun- 
gamus E V , E l, 

& producamus e* 

V » / duas perpendiculares V c , l P , qua: paralie!® fint continenti M F , 
ergo o G in GM eft squale V e in e M ( n.exfccundo) &quia G O ad 
O o eft, vt FO ad OC erit o, O in OF squale redlangulo G C , & pona- 
... . .d miis rcdaogultitnJG commune fiet rcilangukim C M (quod erat squale 
reftanguk) iVf E) «quale ipfv^.G in G M, quod eft «quale ipfi V e in < 
M tqcrgo reilaugulum E M «quale eft ipfi V e ia ■ Tandem proic- 
■ quamur lupcriorem demonftiatioucm, vt oft cudatur veritas reliquarum^ 
propolitiouutn, & hoc erat ptopofiium- ■ 1 i 



T 
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a 


I Taque oftenfum cft , vti memorauimus j quod cx concurfu 
duarum breuiffimarum ad conife&ionem non egrediatur alia 
breuifccans praeter illas duas , & quod reliqui rami ex eorunu 
concurfu .edu&i ad fe&ioncm habent proprietates fuperiiis ex- 
pofitas . 

PROPOSITIO LVI. 

In ellipfi ramorum , fecantium vtrumque axim , a concurfu vi- 
tra centrum pofito egrediendum , vnius tantum portio , inter 
axim maiorem , & fedionem intercepta, erit linea brcuifsima, 
fiuc menfura ipfam comparatam, nec non perpendicularis ipiam 
trutinam fuperet, aequet, vel ab ea deficiat. 

, C It fefltio cllipfis ACB.& axis maior tranfuerfus A B perpendicularis 
b 3 EF. centrum D, & ponamus DG ad GF, vt pronomo tigur^&fi- 
imlitcrEH ad HF,& producamus per H redam I H K. parallelam iph AB, 

& per G redii I G L ipli 
E F , quae libi occurrant 

C in' I , & ducartius per ^ 

pundum E fcdioncmJ I r~ n <- ^'X 

hyperbolen EMC cir- 
ca duas cius continen- 
tes L I , I K , qux oc- 
curret fcdioni A C B 
ellipticae, quia IL,IK 
funt dux cotinentes fc- 
dionem E M C , & pro- 
portio E FI ad H F po- 

,1 firaeft, vt DG adGF,- , 

a cr’o E FI prima proportionalium in H I , nempe G F quartam, aequale 
G fecundr in I G, nempe F FI tertiam,- ergo pundum M clt m il- 
lius diametro, & propterca fcdio hyperbole EMC tranfit per centrum-, 
fcdionis cllipfis A C B ; quare dux fediones fe inuicc.n fecant , fitquo 
c concurlus in C , & producamus per E , C lineam occurrentem duabus con- 
tinentibus fedionem in L, K, & producamus duas perpendiculares C N, 

KO luner AB. Et quia K.C, LE funt aequales ( 1 6 . cx fecundo ) critGF *• 
f aequalis O N; quare F O «squalis cft ipfi G N ; atque E H ad H F , nempe 
lA ad KP, fcu FO (qux eft xqualis ipfi GNJ ad OP eandem propor- 
tionem habet , quam DG ad Gl- , que eft cqualis ipfi ON, &ideo GN Um 
ad OP cft, vt DG ad ON, & comparando homologum diifcrentias^D N 
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ad N P erit, vt DG ad G F, qux eft proportio figura: i ergo C P eft li- 
nea breuiflima .( «o.ex quinto,) Et hoc iuit ptopolitum. 

\ 

PROPOSITIO LVII. 

Et dico , quod non reperiatur vllus alius ramus , a quo ab- g 
fcindi poflit inter lectionem, & DB linea breuiflima. 


N Am fi producantur E H, E G ad vtrafquc partes ipfius E C fccan- 
tes DB in K, I, & producamus per D perpendicularem ad A B, 
qua: occurrat fcdiioni adL, 

& ipli E C ad M , quia iam L 

prpduiftx funt ex concuriu 
M dure breuifccantcsMC, 

M L ( 5 1 . ex quinto ) igitur 
linea educta ex M adH ab- 
feindit ex D B cum B ma- 
iorem lineam , quiim fccat 
bre uitHm a egrediens ex H 
(i i. ex quinto) & linea cdu- 
fta ex M ad G abfeindit ex 
D B lineam minorem ea_, , 
quam (ecat linea breuiflima egrediens ex G f$i. ex quinto) fed E H, & 
EG efficiunt abfeiflas oppofito modo; ergo non funt du« brcuifccantcs, 
& propterea non reperitur alius ramus, cui competat proprietas ipfius E 
C, Se hoc erat oitendendum. 



huius. 


Notie in Propofit. IL. L. 


S I vero menfura excedit comparatam educatur linea, ad quam com- 
paratur perpendicularis, & vocabo lineam illam Trutinam, &c. sic 
legendum puto :Si vero menfura excedit compar atam exponi debet linea certis 
quibufdam legibus tnnentenda, que vocabitur Trutina. 

Ex E concurfu fuper perpendicularem , &c. tdcft . Ex E concurfu per- 
pendicularis ED ad axi m AG, & ramorum fec antium educamus EB fccantcm 
men furam, (fc. , >. 

Tunc B F non eft ex minimis, &c. Dico quod B F non erit recte lineae 
minime earum, que inter punitum fc Itionis B, fr exim intercipitur . 

Et ponatur G I «qualis A H, &c. Et ponetur G 1 aqualis AH, iungatur- 
que B G, cumque A D pofita fit non maior , quam H A , erit illius portio E I 
minor, qu.vn AH , feu quam G I, erqo BG eft brcuijsima, (fc. 

Ergo C A ad A H non habet maiorem proportionem, quam ad A D; 
quare D 1 ad 1 F, Scc. Ergo G A ad AH non habet maiorem proportionem^,, 
quam ad AQ,(f addatur indirectum relle A L eqaahs A H in hyperbole, (f 

auferatur 
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auferatur in 'ellipfi: 'quire C A ad A L non habet maiorem proportionem \ quam 
ad A D , dr componendo in hyperbo/a, df diuidcndo in ellipfi C L ad Ai , non 
habet maiorem proportionem , quam C D ad D A , fed C D ad A D minorem _» 
proportionem habet , quam ad eius fegmentum 1 D , ergo diuidendo in hyperbo- 
la, & componendo in ellipfi habebit AC ad A D , dr adhuc ad A L , ficu A H 
minorem proportionem , quam C I ad 1 D, habet vero C J ad I D minorem ra- 
tionem, quam ad eius fegmentum 1 F; igitur Cl ad l F maiorem proportionem 
habet , quam C A ad AH . 


Notae in Propofit. LI. 


a T"N Ico quod nul- 

I ) Ius ramus bre 
uifccans duci po- 
teft.&c. Dico, quod 
ex concurfu E ad fe- 
li tonem nullus ra- 
musbrcuifccans duci 
potefl. 

I-, Quoniam D E 
maior cft, qu.im H, 
&C. Junoniam D E 
maior eft , quam H 
habebit E D ad B G 
maiorem rationem. 
quam H ad eandem 
B G; pofita autem fuit 
inner se G F ad F D, 
vt H ad B GiCrgo E D 
ad BG maiorem ra- 
tium em habet, quam 
G F atd F D , & pro- 



E 
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fter parallelas DE, 

BG , & ftmilitndine 
triangulorum EDI > 

&BGI,eJl DI adt 
C, vt E D ad B G i 
igitur D I ad I G ma- 
iorem proportionem 
habet , quam G E ad 
F D , fr componendo 
DG adG l rnaio rem 
rationem habebit , 
quam eadem G D ad 
D F idr ideo IG mi- 
nor ejl,ejuam D F . 

IgiturGFsqua^ 

JjscftGO, crgoG 
0 ad 0 M, &c. Igi- 
tur G F aqualis eJlG 
0,cr quia F 0 fccatur 
bi far tam in G,cr non 
bifariam in M ( ex 
lemmate fexto huius 
libri) habebit femtsJisGO ad vnum figmentorum inaqu alium MO maiorem pro- 
portionem , quam reliquum figmentum M F ad alteram medietatem F G , fed pro- 
pter parallelas P M , BG ,&fimilitudtmem triangulorum BG 0, P M O ejl GO ad 
0 M ,vt BG ad P M , ergo BG ad P M maiorem proportionem habet, quam M F ad 
FG: habet vero B G ad minorem M K maiorem proportioncm,quam ad M P (cum 
punct. um P tangentis cadat extra feci tonem ) ; ergo B G ad K M adhuc maiorem pro- 
portionem habet , quam M FadPC. 

Itaque KM in MI- minus cft, qu.im BG in GF.&C. Quoniam prima bg 

ad fecundant A' M maiorem proportionem habet , quam tertia M F ad quartam FG t 
ergo ex lemmate quinto huius hbrireilangulum fub inter medijs contentum K MF 
minus erit reti angulo BG F fub extremis cotento ; pojlea, quia H ad BG ex hypotheji 
erat , vl G F ad FD ,pof!ta autem fuit E D maior , quam H , qua ejl prima propor- 
tionalium; ergo E D ad BG maiorem proportionem habet, quam G F ad F D,& pro- 
L cnl ’ J- pterea reilangulum fub extremis E D F maius erit reti angulo fub intcrmedjs con- 
. tento BG F; fuit autem reilangulum BG F matus reil angulo K M Fi igitur reilan- 
gulum E D F multo maius ejl, quam reilangulum K M F ,<Jr ideo , ex eodem lemma- 
te quinto, EDadM K , nempe D BfdRM ( propter fimilttndinern tnangulortmut 
E DJt ,&K M R) maiorem ratiinem habet , quam M F ad F D . 

Et componendo patet, quod D F , Scc. Quoniam DRadRM maiorem ratio- 
nem habet , quam M F ad F D, componendo D M ad M R habebit maiorem propor- 
tionem ,quam eadem M D ad D F ,& propter ea D F maior ejl , 'quam R M, ejl vero 
feminis er e ili A C aqualis D F ex conjlruilione , igitur M R minor ejl AC medieta- 
8. buiiu te ^ ,er,t r! ^‘ • & propter ea breuifsima edulia ex K fccat ex axi fegmentum maius, 
quam M R ; idcoquc radit extra ,fcilicet infra ramum K RE , 

Et 
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f Et fimili modo conftat,' quod brtuiflima cgrcdicns expundto L cadit 
extra S L » &C. Ad vitandam confufionem figura, & prolixitatem demonfirationis 
appofut duas figuras, in quibus duo cafus ijfdem e ar ait er ibus notantur, itaque abfq; 
nono labore, fi tnfpiciatur fecunda f gura , sjfdern verbis prioris cafus, of cudetur ca- 
fus fecundus . 

g Pariter demonftrabitur , quemadmodum iam oftenfumcft , &c. Parsfecun- 

° da huiu s propofitionis innuitur tantummodo paucifsimis verbis ; quare maioris cla- 
i r itatis gratia integram demonft rationem hsc a fer re libuit . 

Demonftratio fecundae partis. 
PROPOSITIONIS LI. 

* Ejlo E D aquali t trutina H : Dico cx concurfu E <zmicum tantum breui- 
fccantem ramum duci pojfe , 

In eadem figura , quia ex conftruttione H adBG efl,vtG F ad F D , ponitur vero 

* ' ED aqualis H, ergo F. D ad BG , feuD I ad 1 G (propter fimihtudinem triangulo- 

rum E D 1 , BG l)efi,vtG F ad F D, & componendo DG adG 1 ejl,vt eadem G D 
ad D Fi ideoque I G aqualis eJlDF ,feu A C femur edo ; igitur Bleft brcuifsima. 8. huius. 

' Pojle e ducto quolibet ramo E A ' fupra breui fccantem E B(iu prima figura , & m- 

fr.t m fecundo) occurrente axi in J, &• dutla K M perpendiculari adaxsm, qua cum 
/acet m M ,& tangentem 0 B in P , guentam(vt dtclumefi )OT fecatur bifariam 

Fi in G, 


Lcm.S- 

pumili 

Leni, s 
prpnil. 


«a. ij. 

huius. 


Lcm. 5 
pt^mif. 


44 Apollonij Pergari 

inG,& non bifariam in M , ergo ( rx lemmate fexto huius libri) G OadOM, /in 
G B ad F M( propter fimilitttdincm tr ungulorum RGO,(jrPMO)dr multo magis 
G B ad illius portionem A' M habebit maiorem proportionem , quam M F, ad FG; 
ideoque rcFl angulum K MF/ub tntermcdijs contentum minus erit recl angulo BGF 
contento fub extremis no proportionalium ; fed recl angulum BGF aquale c(l re FI an- 
gulo E DF (propter e a quod DF , ad FG erat ,vt BG adH , /eu ad et aqualam E D) 
igitur re FI angulum K M F minus erit rtFt angulo E DF,& propter e a E D ad K M, 
feu D R ad RM( propter ftmtlttndincm triangulorum E D R,K M R) maiorem ra- 
tionem habebit , quam M F ad F D,& componendo , eadem D M maiorem rationem 
habebit ad R M , quam ad F D ,& propterea R M minor erit , quam FD, feu quam 
A C ; igitur minimus ramorum ex A' ad axtm cadentium fertur infra K B; Quapro- 
pter ramus E Kfupra, vel infra brentfecantem E B ad feFl tonem duFlus non efl bre- 
ui fetans , & ab fc indit ex axi fegmentum A R minus, quam ab fc indat br cui fuma ex 
K ad axim duFfa , quod erat oflcndendum , « 

Tertio loco fit E D minor, quam H , & oftendetur, &c. Quialiad BG ejl, n 
vtG F ad FD, ejlque E D minor, quam FI i ergo EDadBG minorem proportionem 
habet, quam G F ad F D ;& ideo re FI angulum E D F fub extremis contentum minus 
tjl re FI angulo BGF, quod fub intermtdqs continetur , ponatur tam reFf angulum T 
G F aquale rcFl angulo E D F , & per F ducatur FV perpendicularis fuper axim 
AD. 
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Et componendo, patet, quod DFcfta:qualisRM,&c. Nam D Rad RM i 
tft ,vt M F ad F D componendo, eadem DM ad RM, atque adDF ,feuadfemi- 

creFlum A C eandem proportionem habebit , & ideo DFcJI aqualis R M . 
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k Et fimiliter patebit, quod LS fit breuiflima, &c. Secundus cafusabfque vllo 
labore oftenfus erit q fdem verbis , &\carailcrtbus , quibus cafus primus expojitus 
fuit ,fi infpictatur fecunda figura . 

Et cum B I intercipiatur inter illas patebit etiam, &c. Eteumr. I intercipia- 
tur inter duos ramos brcuifecantcs E K, qui ducuntur ex punctis A' , w quibus hy- 
perbole KT Lfecat parabolen AB L, cadet punilumT hyperboles intra parabolen ; 
quare re It angulum BG F maius erit reit angulo TCP, /eu K M F, quod aquale eft 
reit angulo ED F,vt dictum eft , quare E D ad BG ,ftu D 1 ad IG ( propter fimili- Lem. y. 
tu di nem triangulorum E D l ,BG I ) habebit minorem proportionem , quam G F ad prrmif. 
F D ,& componendo, eadem DG ad Gl minor em proportionem habebit, quam ad 
F D ,ftue ad AC, cr ideo l G maior erit, quam A C . 
m Deinde ex con- 
curfu E ad fc&io- 
nem,&c. Deinde^ 
ex cone ur fu E adfe- 
itionem A B parabo- 
len educantur duo ra- 
mi E X fupra breui- 
fecantcm E X in pri- 
ma figura , & infra 
eamdemin figura fe- 
cunda , & ex punitis 
X ducantur duc XT 
perpendiculares ad 
axtm ,fecantes axim 
in T, dr hyperbolen K 
T m a exiftete extra 
parabolen ; cumque . _> 
dut rcita a T , necno 
T G parallela Jint co- 
tinenti FV,& inter- 
ponatur inter hyper- 
bole K T ,& reliqua 'I ( , 

continentem F A erit re it angulum a T F aquale reit angulo TGF , quod faitum 
eft aquale reit angulo EDF, eft que X F portio ipfius a T ; igitur reit angulum E DF 
maius erit reit angulo X T F , & ideo E D ad XT ,feuDb,adbT ( propter fimi h tu- Lcra-J. 
dinem triangulorum E Db,XTb) maiorem rationem habet, quam T F ad F D,dr P lxmi( ’ 
componendo eadem DTadTb maiorem proportionem habebit, quam ad D F ,feu 
CA. 

Simili modo dcmonftrabitur , &c. Abfque noua demonftrattone propoftum. 
oftendetur in fpic tendo fecundam figuram . 

Nota: in Propof LII. LIII. 

D ico, quod rami egredientes ex Ehabcnt fupcriiis expolitas proprieta- 
tes, tkc. tdeft ea fdem , quas habent rami in parabola edulii iuxta compara- 
tionem perpendicularis EDadT rutinam. 
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Et ponamus quimlibct duarum proportionum CFadFD, &ISadSC, 
vt proportio figura, & educamus ex E,S,&c. Ideftfiat dtftaniia ex centra 
vfquc ad perpendicularem E D ad eius portionem D F in hyperbola , -vtfnmma late - 
ris tranfucrfi, & refli ad latas reflum.&vt eorum differentia in elltpfi ad latus 
r ellum na fiat C D ademi produci loncm D Fi tunc entm CF ad FD diuidendo m 
hyperbola , & compo- 
nendo m ellipfi habe- 
bit eandem propor- 
tionem , quarn latus 
tranfuerfum ad re- 
plum ; pariterij; fiat 
EK ad K D in cade 
proportione figura , 

Cr ex F , A' educamus 
reflas EI, A ' S pa- 
rallelas axi A C D, 
fec antes IC , & LF 
parallelas ipfi E D 
ini ,S , L, cr M . 

Immutant poftrema 
partem conftruflto- 
ms,vtmantfefte er- 
ronea intextu Ara- 
bico ; Si entm I C ad 
libitum fampta ftea- 
turinS m ratione 
C F ad F D non ca- 
det neccffario EL 
parallela C D fuper 
punflum I, 

Et interponamus 
intcrFC.CA du- 
as C N, C 0 pro- 
portionales illis duabus , &C. Textum corruptum pe rejlituo : Interponamus in- 
ter F C ,& AC duas medias proportionales , itant F C , N C ,C 0,C A fint continue 
proportionales , quod fieri poffc conflat ex lemmate 7 . huius libri . 

Et ponamus proportionem linc.v alicuius, vt cft Qcompofitam , &c. Vo- 
catur Trutina in hyperbola , (jr elltpfi linea refla qua ad BO compojitam propor- 

tionem habet ex C D ad D F ,cr ex ratione FO ad OC . 

Producatur prius E B fecans axim in H , Scc. Producatur prius E B fec an s 
axim inH ,c? reflam S K in R, nec non reflam I C in punflo T . 

ErgoEDadBO, qua: componitur cx E D ad DK,&c. Nampoftta inter- 
media D A ' , proportio E D ad BO compofita erit ex ratione F. D ad D K , & ex ra- 
tione D K ad RO, cft vero I C ad C S ,i't E E> ad D K ( propter parallelas I E, S K , 
C D) atque T) K eft aqualis G 0 in parallelogrammo G D i ergo proportio E D ad EO 
componitur ex ratione IC ad C S,& ex ratione GOadOB. 

Sed E D ad DK eft, vt CDad DF, quia qualibet carum vc proportio 
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figunt compofita?. veldiuifl,&c. ^uiaEK adK D,atqueCF adFD eandem 
proportionem bibebant , quam Utut tranfuerfum ad rectum ; ergo componenda tn 
hyperbola , & dtutdendo tn elltpfi erit EDadDK , vtCDad DF . 
h Et ponamus re- 
«SanguJumFGco- 
mune, &c. Scilicet 
reclangutii F G ad- 
datur tn hyperbola , 

& auferatur comu- 
. niter in ellipfi. 

1 Et propterea E 
Kad BG, nempe 
K R ad R G , Stc. 

J^uia propter fimiti- 
tudinem triangulo- 
rum EK X, & BG 
E erit EK adBG, 
mt R' R ad RG ; qua- 
re K R ad RG maio- 
rem proportione ha- 
bet , quam G M ad 
M R' ; dr componen- 
do K G ad G R ma- 
iorem rationem ha- 
bet, quam eadem G 
K adKM, quare^t 
K M , nepe C i aqua- 
lis D F maior cft , 
quam G R , 

Et auferedo ho- 
mologi! ab homo- 
logo in hypcrbola, 

& coniungendo e 

a in ellipfi, habebit, &c. Scilicet comparando homologorum differentias in hy- 
perbolt , eorundem fummai in ellipfi , tdeft CT ad BO , nempe C H ad Fi 0 ( pro- p,xmic' 
pter fimibtudincm triangulorum C HT ,drOH B) habebit maiorem proportionem, 
quam 1 C adC S , nempe C D ad D F . 

I Poftca educamus ex E lineant occurrentem fcdiioni in V, &c. Educamus 
ex E lineam occurrentem fecliont in V , qua feces axim tn Z,dr S M inT . 
m Et pcr/jproducamus/if/; parallelam axi AD, &c. F.t per (ducamus f g pa- 
rallelam axi A 1), qua ficet tangentem B LF tn", atque V C fecet illam in 

i ,&S Minet. 

D Et ponamus rcftangulum F /communiter, &c. Et communiter addamus in 

hypcrbola, & auferamus in ellipfi reti angulum F i , fiet ree! angulum b( g aquali 
reclangiito g FC . Nomina Inuerfi, dr T manata definita fuerunt in primo libro ab 1 

interprete Arabico , 
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Igitur C 4 eftU- 
lica quinta propor- 
tionalis aliarum., 
quatuor, &c.^«/4 
pofita fuerunt qua- 
tuor reCla hnta F C, 

NC , OC,CA con- 
tinui proportionales , 
tJlqutC AadCZ,vt 
,0C ad C A; ergo pri- 
ma F C ad tertiam-) 

OC camdem propor- 
tionem habet , quam 
OC ad quintam C a 
continue proportio- 
nalium, quare com- 
parando homologoru 
' differentias F O ad 
Ozcfi, vt FC ad C 
0; fed faci a fuit vt 
T 0,adoC, ita f O 
adO B; ergo compo- 
nendo in hyperbota, 

C- comparando dif- 
ferentias terminoru 
adeonfequentes Iilj 

ellipfi, cfi FC ad C 0,feu F 0 ad01,vl(B adgO; nempevt f h ad eandem 0 a , 
propter fimtlitudme triangulorum B fh , & B O a ; dr ideo F 0,dr fh aquales funt. 

Etproptcrca/Vad/ «maioicm proportionem habet, quam ad fg,8cc. 
.QuiaFO,fcu°[ ojlcnfa fuit aquatis fh erit g h fella bifariam tn (,& non bifa- 
riam in i propterea ( ex lemmate fexto huius hb. ) habebit f h ad i h ,fcilicet II \ ad 
d i (propter fimi lit udmem triangulorum B fh , d i h ) maiorem proportionem, quam 
i (,fed B (adV i portionem ipfius d i habet maiorem proportionem , quam ad 

di; ergo B (ad f i habet maiorem proportionem , quam igadgf, ergo rcCt angulum 
Bt g , nempe reet angulum gC (quod e fi ojlcnfumei aquale) matus eft reet angule 
V\%, 

Et ponamus rc&angulum^ t commune ,&c. Et addamus in hjperbola , dr 
auferamus in cllipfi reti angulum g c communiter. 

Et propterea E K ad /V , nempe K ad Y e, &c. Sunt enim triangula E KY, 
gfi V e Y 'fimi ha , ergo E K ad e F ejl,vt KY ad Y c, quare KY ad Y c maiorem pro- 
portionem habet , quam c M ad M K,& componendo , eadem K e maiorem propor- 
tionem habet ad c Y, quam ad M K, feu ad F i 0 ; vnde patet , quod c Y minor /it , 
quam F D . 

Et condat quemadmodum antea dcmonflrauimus,&c. JguoniamcY mi- 
nor ofl en fa eft , quam K Mergo eadem EI adY c ,fen I X ad F C (propter fimilitu- 
dinem triangulorum E I X,Y e F) maiorem proportionem habebit, quam E 1 ad 
M K, feu ICadCS, vel ad ei aqualem c c ; igitur comparando homologorum fnm- 
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matinelltpfi, &eo'- 
nudem differentias 
inhjperbola C X ad 
c y , vel ( propter 
Jimilitudinem tria- 
gulorum XCZ,V C 
Z) C Z ad Z C ma- 
iorem proportionem 
habet , quam 1C ad 
CS,velC D ad D 
F ; dr componendo 
in elitpft , & ditu- 
dendo in hyperbola 
C c ad z Z maiore 
proportionem habe- 
bit , quam C F ad 
FD, dr ideo brcuif- 
fima cgredtensex V 
abfcindit linea ma- 
iorem , quam A Z . 

Simili modo c6- 
ftat, quod brcuif- 
lima cgrcdicns ex 
/ ciufdem fit ratio- 
nis ,&c. Ab fqne no- 
na demonjlrattone^t 
infecunda , & quar 
ta figura propojitum oflenfum erit . 

Deinde fit E D aequalis Q^, inde demon ftrabitur (quemadmodum lu- 
pra ia&um eft) quod B H tantum fit linea breuiflima, &c. 




imius. 


Secunda pars huius propoftionis , quam Apollonius non expofuit hac 
ratione fttppleri potejl . 

Sit E D aqualis Trutina 4^. habebunt E D, atque eandem proportionem 

ad B O, componitur vero proportio E D ad B O ex rationibus E D ad D II, & 
D K ad BO, fcu OC ad 60; componebatur autem proportio T rutina Afad BO 
ex rationibus C D ad D F , & FO ad OC; ergo ablata communiter proportione 
E D ad D K , vel C I) ad D F, relinquetur proportio GO ad OB eadem propor- 
tioni FO ad OC ; ergo reet angulum GOC fub extremis contentum aquale erit 
rellangu/o BOF fub mtermedqs eomprahtnfb , addatur in hyperbola , & aufe- 
ratur in ettipfi communiter rclf angulum F G , erit reclangidum F S aquale re- 
Flan gulo B G M ; Et quia t S ad S~C , vel B K ad K F) , vel ad F M erat , vt C 
F ad F D , vel vt S M ad M K ; ergo relf angulum F. M aquale ejl relf angulo 
F S ;& propterea relfangulum E M aquate erit relf angulo BGM ; quapropter 
vt E A' ad BG, fcu K fC ad KG.tla erit G M. ad Mli,& componendo , eadem 

G KG 
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K G eandem propor- 
tionem habebit ad R 
G , atque ad M K, 
vnde R G aqualis c- 
ritMK , vel FD , 
quare eadem R I ad 
/\' M , vel G D ad 
DF ,/iiu ICadC 

5 eandem proportio- 
nem habebit , quam 
eadem EI ad RG , 
vel IT ad RG (pro- 
pter Jimilitudine 
triangulorum I E T, 

6 G R B ) ergo com- 
parando homologo- 
rum fummat tnelh- 
pj! , vel differentias 
inhyperbola CT ad 
BO, velC Had H 
O (propter fimtlitu- 
dinem triangulorum 
CHT , &OHR) 
eandem proportione 
habebit , quam 1 C 
adCS, vclCD*ad 
D F 1 il" dmidendo 
tn hyperbola , & e 0 - 

ponendo m elltpfl CO ad OH eandem proportionem habebit, quam C F ad T D, 
fiue quam habet latus tranfuerfum ad r ellum ; ffr propter ea R H rjl breuifsima 
linearum ex R ad axtm cadentium. 

Deinde educatur quilibet ramus F.V fupr a, vel infra breui fetantem ER, qui 
produllus feeet retiam IC in X , & Cei tn Z, atque S MtnT , fr educatur ex 
V retia V c perpendicularis ad axtm, fecans D F in c , d~ S M in c , atquej 
contingentem feli ionem m puntlo B, fetlieet ipfam R a feeet m A . Et quia (vt 
modo ojlenfum cfi ) reti angulum F S aquate ejl reti angulo S G M , funique pa- 
riter ofltnfa OC , AC , C a proportionales ; ergo C z ejl qu inia proportionalis pcfl 
quatuor procedentes FC, NC, OC, elC continue proportionales ieffr ideo F C ad 
C O ef ,vt C O ad C a ; ergo comparando homologorum differentias tam in hyfer- 
bola , quam in elhpji erit, FO ad 0 a , vt FC ad CO : ejl autem GR ad fio, 
.Vt F C ad C O, vt antea oftcnfum e fi ergo G B ad RO erit, vt FO adOi-, fcd 
. propter jmilitudinem triangulorum RG i, 110 a ef G B ad R0,vtGb adrji; 
ergo F 0 , feu M G ad O a eandem proportionem habet, quam G b ad eandem O a ; 
&propterea MG aqualis ejl Cb; cumque A/b fecetur aequaliter in G , ffr i n.e qua- 
liter m c (ex lemmate 6. huius ) G b ad cb, feu RG ,ad d C , propter f/mlstu- 
dinem triangulorum RGh, (f ROx , ff- multo magis £ G ad I' c portionem. 
iffius d c habebit matorem proportionem, quam cM ad G Mi ergo rei! angulum 
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BGM fub extremis lcm.j. 

c elenium maius erit 
rcilagulo y e M fub 
medyt comprahcnfo; 
trat /tutem prius re- 
B angulum BGM 
aquale rcBangulo E 
M; ergo reBangulu 
E M mitius eff re- 
pi angulo ycM , & 
propter ea E K ad y 
e, /eu KY adY C 
( propter fimilitudi- 
nem triangulorttm-j 
ET E,&y erra- 
torem proportionem 
habebit , quim C M 
ad M K, & compo- 
nendo , eadem K c 
adY e maiorem pro- 
portionem habebit , 
quam ad M K ; ergo 
T C minor eff, quam 
MU, quare E l ad 
Y c, /eu IXadcy 

(propter fimihtudi- 
nem triangularum 1 

E X,cYy) habebit 
maiorem proportio- 
nem, quameadenu/ 

Et adMK, feu IC adCS, vel ad et-, & propterea comparando homologorum 
fummas in elltpfi , & earundem differentias in hyperboU C X ad c y , vel CZ L m + ' 
ad ZC ( propter fimihtudinem triangulorum C Z X , YcZ) maiorem proportio- 
nem habebit, quam S K , ad K M, fi « CD ad DF,& dtuidendoin hjperbola, 
c ‘r componendo ,n e IlipffCC adlZ habebit maiorem proportionem , quim CE 
ad FD, feu quim latus tranfuerfum ad rectum, (? propterea breuifstma Ime ax ex 9 10. 
rum cadentium ex punit 0 V ad axim abfemdet fegmentum matus , quim AZ, «»*• 
<<r ramus E y non erit breuifteans , quod fuerat offendendum . 

Et dcmonflrabitur , quemadmouum dictum cft, quod GO ad BO mi- 
norem proportionemhaDct, quam FO ad OC,3tc. Nam proportio EDad 
B 0 componitur ex rationibus E D ad D A' ,dr D K, feu GO ad BO. Par iterque 
proportio T rutina .If, qua erat maior quam E D ad BO componitur ex ratio- 
nibus CD ad DF ,& FO ad OC, auferatur communis proportio E D ad DK, 
vel C D ad D F, remanet proportio GO ad OB mmor proportione FO ad OC. 

Et producamus ex V, / duas perpendiculares Ve,/ I’ ,qu.x , Sic. Et 
producamus ex y, & y duas perpendiculares V e , qua parallela fint continenti 
FM , & fecent reliquas lineas in fignis antea txpofitis j Reci angulum ergo V c 
‘ G a m e 


Lem.}, 


910. 

huius. 


Lem.j. 
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i» C M aquale eft 
rcUangulo V e M, 
alterius figura , &c. 

Et ponamus rc- 
ftangulum F G c6- 
munc, Scc. Scili- 
cet, addatur in hy- 
perbola , dr aufer a- 
ratur m elliffi com- 
muniter relf angulii 
FG. 

Tandem profe- 
quamur fuperiore 
dcmonftrationcm, 
vt oftendatur veri- 
tas rcliquaru pro- 
politionum , &c. 

Demonjlratio ab 
Apollonio breuitatis 
gratia ncglelfa fit 
perficietur. 

Quoniam relfa- 
gulum E M aquale^» 
eft relf angulo V C 
M , igitur vt E K ad 
Ze,fieu ETadre 
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XW*Y%. i 


A; 



(propter fimilitudinem triangulorum E KT , dr V cT ) ita erit C M ad MK, 
& componendo , eadem C K habebit ad cT, atque ad MK eandem proportionem, 
t deoque CT aqualis eft MK ; quare EI ad K M , fcn\lC ad CS tandem pro- 
portionem habebit, quam EI ad CT , ficu quam IX ad tV ( propter fimihtudi- 
nem triangulorum I EX ,'efr CT K) quare comparando homologorum differentias 
in hyperbola, dr eorundem fiummas in ellipfi C X ade V, vclCZ ad Zt (propter 
fimilitudinem triangulorum C Z X ,C Z V ) habebit eandem proportionem , quam I 
C adC S ,ve/ C D ad D F ,dr dtuidendo in hyperbola ,dr componendo tn ellipfi C C 
ad CZ eandem Proportionem habebit , quam CF ad FD, /eu quam habet latus 
tranfuerfum ad rcifum, dr propterea rella linea Z Z eft breuifisimaomniums > 
qua ex V ad axitn A D duci poffunt . 

lifidem prorfus verbis ofterifium erit, quod relf a linea I m fit breuifsima om- 
nium cadentium ex punlfo 1 ad axim,fi nimirum apponatur caralferes prioris 
cafius, vt patet in fecunda, (fi quarta figura . 

lifidem pofitis offendendum efl , ramum E E , interceptum inter duos breuife- 
eantes EV , non effie brenifiecantem , atque lineam brcuifsimam ex B adaxims 
AD extenfiam c adire fiupra ramum B E verfius verticem A. 

Quoniam relf angulum BG M maius eft relf angulo OG M, atque oftenfiimfiuit 
relf angulum E M aquale relf angulo OG M ; ergo relfangulum BG M maius efl 
relf angulo EM ,dr propterea E K ad BG , ficu K R ad RG ( propter fimilitudi- 
nem triangulorum) minorem proportionem habet, quam GM ad M K , & com- 
ponendo 


Conicor. Lib. V, 


53 



ponendo eidem K G 
idG R minore pro- 
portionem habebit , 
qua ad K M,drpro- 
pterei G R maior e- 
r it, quam K M, inde 
EI id G R, feu IT 
id G B ( propter fi- 
mtlitudinem trian- 
gulorum EIT,RG 
B) minorem propor- 
tionem habet, quam 
EI ad K M ,fcu 1C 
id C S;(fr ideo com- 
ptrindo homologorii 
fummas in ettipft , & 
eorundem differen- 
tiis in hjptrboh C 
T ad O B, fiue CH 
ad HO ( propter Ji- 
militudmem trian- 
guloru ) hibcbit mi- 
nore proportionem > 
quam I C ad C S , 
vel CD ad DF,& 


diutdendo in hyper- 

bola , <jr componendo in tlitpfi CO ad OH habebit minorem proportionem , quam 

C F ad F D, fiue quam latus tranfuerfum habet ad r ellum; ergo brcuifsimacx 
B ad axim ducta eum Jecit fupra punctum H , & ab fc indit lineam mmorcnLj, 
quam A H . 

Rurfus ijfdem po/itis , offendendum ejl , ramum E p cadentem fupra ramum 
E F verpis verticem, vel infra infimum breuifecantem F. F non efte breuifecan- 
tem , cr abfeindere ex axi minorem lineam, quam ab fe indit breut/sima ex pun- 
ito p ad axim dulta . Ducatur ex p rclti hnea p x perpendicularis ad axim , 
eum fetans inx,<fir fetans S M in r, & hyperbolen F o in t , ptriterque ramus 
E p fecet S M in z, efr A F in q , atque IC in f. Quoniam hyperbole F O fe- 
cit conifellionem A R in F , & p ponitur fupra F ad partes A ; ergo t cadit 
extra feli tonem A E,jr propter ea C r maior erit , quam p r; vnde rclt angulum 
p r M minus erit rcll angulo C r M ; fed propter afymptotos S M , M F eft r e H an- 
gulum t c M aquale rcll angulo O G M , feu rclt angulo EM ,vt d illum eft; ergo 
reclangulum p r M minus eft rcll angulo E K M , cr propterea EK td p r , feu 
K z ad z r ( propter ftmilitudinem triangulorum ) maiorem Jroportionem habet, 
qnimr M ad M K ,dr componendo, eadt K r ad r z maiore proportioni habet , 
quam ad M K; ergo rz miuor eft, quam M K ; ideo que E I ad r Z , feu I f ad 
r p ( propter ftmilitudinem triangulorum Et(, cr rpz ) maiorem proportionem 
habet , quam E I ad M K , feu IC ad C S , vel ad r X J ergo comparando homo- 
logorum Jummas in elhpfi , cr eorundem differentias in hjperbola Cl ad x p , 

fiue 


•>utiU 


lem.f, 


Ex 9 • io. 
huius. 


n. Iib.2, 
Lcm. j. 
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fiue C q *d <\ x ( propter (imihtudlncm triangulorum ) maiorem proportionem 
habebit , quam 1 C ad C S , vel C D ad D F , & dtuidcndo m hjperbola , & com- 
ponendo in ctlipfi', Cx ad xq maiorem proportionem habebit , qua/u C F ad F 
D , fiue quam latus tranfiuerfum ad retium, quapropter br cui fuma ex p adaxim 
ducta f ce at maiorem It neam , quam A q . Jijtt omnia ojlcndcada fuerant. 

Nota: inPropofl LIV, LV, 

I Taque oflenfum cft , vti memorauimus , quod cx concurfu duarunu. 3. 

brcuiifimarqm ad illam fcftioncm non egrediatur alia brcuifccans pr?- 
tcr illas duas, & quod reliqui rami ex eorum concurfu cdu&i ad fcClio- 
nem habent proprietates fuperius expofitas . 

Senfum germanum huius eonfeltarq , in quo dua propofitsones Apolloni) con- 
tinentur , non cft facile diuinare tn tanta Apolloni) breuitate , dr textus Arabici 
inftgni corruptione ; videtur enim recenfere , & recolligere concluftonem quam- 
dam procedentium propofttionum : at hoc fieri nullo modo debebat in duabus pro- 
pofitiontbus 44. & 45. Rurfus fi theoremata fiunt , demon (l rari non poterant ante 
propofitiones 5 1. 52. 53; fied fiorfian numeri Arabici non 44. & 45; fied 54. C$* 

55. effe debent, quod mirum non tft, cum numeri pafisim tn hoc codice Arabico 
deformati reperiantur . Itaque in hac ambiguitate fufpicor , textum fic reftitui 
poftL,, 




Si in conifeFtionq diu breuifccantet dutl.t fuerint ab eorum concurfu , 
nullus ahus ramus duilus erit breuifecans : Et ramorum ab eodem con- 
curfu extenforum , qui inter breuifccantet intercipiuntur , abfcmduut axis 
fegmenta maiora, @ V qui non intercipiuntur minora s quam abfeindant 
linee bremfstma ab eorum terminis ad axim ducLe ; oportet autem in~> 
ellipft , vt duo rami , perpendicularis cadant inter axis maioris ver- 
ticem , (ffr centrum JeBionis , 


Sit 


/ 
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Sit cnti/UH* ABC, cuius axis A D,& ia hjperboU, & tiliffi centrmn 
El O" fumantur qualibet duo functa B, drC , qua in cllipjifint in eodem cius 
quadrante, & ducantur B F,C H perpendiculares ad axim, cr in faraboUoo 
fiant F C,& H[l aquales femifsi Uteris relti; at in byperbola, & elliffi jiat 
E F ad F C, nec non E H ad H I, vt latus tranfuerfitm ad r citum, eouiuu- 
ganturtf, recta B G ,& C I .Manifcfiumejl BG,&C 1 effie limas briuif urnas, * 
qua fi producantur vlwa axim C ex 28. frofofitione Ubius libri) conntment 
alicubi, vt in K. Dico, quod ex concurfu K nullus alius ramus breutjecans 
duci potefi ad feci tonem A B C, Extendatur ex A' fuper axim AD- perpendi- 
cularis K D,& repenatur feliionisTrutma L competens menfura A D ipfiih 
concurfus K, vt in propofitionibus yi. & J2. proripitur l Et certi perpendicu- 
laris K D non feris maior , quam L , altas' duci non poffet radiusv/lus breui- 
fecans ex concurfu K ad fictionem ABC, quod efi falfum ;fact a enim fuerunt 
K B, & K C breui fecantes ; Similiter E D non erit aqualis Trutina L, jiant- 
doqutdem tunc vntea tantummodo breuifiecans ex K ad fiUiontm ABC duii 
pofiet, quod rurfus falfum efi , pofita enrm fuerunt dua breuificantes ; igitur per- 
pendicularis A D ncccffario minor erit Trutina L , & ideo ex concurfii h dhx u. ji. 
tantummodo breuificantes ad fictionem A BC duci poffuiit, qn.t fini Bf\,CE; 1 
dr propter ea nullus altus ramus breui fecans ex concurfu K ad fictionem ABC 
duci potefi frater duos K B,& A' C; quod erat pruno loco ofiendendum . 

Secundo y fidem pofilis , dico, quod rami ducit inter K B,& KC cadunt infra 
lineas brem fumas ab cororn terminis ad axim duitas ,cjr quod ranii producit ex 
K fupra breui fccantcm A B ver fas A verticum fi titionis , vel infra ramum bre- 
nificantem KC ab fi tndunt axis figmenta ex veniet minora, quam abfi indant 
linea brcuifsim.e ab eorum terminis ad axim ducta. Repenatur denuo Trutina 
E, oft cudetur , vt prius perpendicularis K.D minor , quam E,ty dux tantummo- 
do breuificantes A' B ,& F C; quare quilibet ramus ex K ad fitfionis punitum, ^ ^ 
inter B,Cpofitum extenfus , fecat figmentum ux tis ex vertice A maius quam ab- hiiiui. 
fcindat tinca breui fstma ab eius termino ad axim dnlta : pariterque quilibet ra- 
mus cx K ad punitum fictionis fupra B , pofitnm',vcl infra rail/um A' C e.vtcn- 
fus, abfi indet fermentum axis ex A minus , quam fecet Itnea breui fstma ab 
cius termino ad axim ducta ; quod erat ofiendendum. 

■i\ v V V* / ■<> 7 Vani- VT o Mlrtfjw : I O >ia 

Notx in Propofit. LVI. 

R Epcritur quidem in ramis aggregati fecantis bifariam inclinatum-, 
luper quod non cadit perpendicularis, brcuifccaus vna tantum, quo- 
modocumque fc habeant perpendicularis i & menfura, &c. 

Scnfum huius propofitioms nec Apollonius quidem fi reniuificeret infigni bar- 
barie corruptum perciperet , ccnfco tamen, fic refiitui debere. 

In elltpft ramorum fic antium vtrumque axim a concurfu vitra centrum po- 
fito egredientmm , vnius tantum portio inter axim maiorem , & lectionem inter- 
cepta crtt Unca breui fstma - , fiue menfura ipfim compar alam ,ncc non pcrpcndi- 
cularn ipfam Trutinam fupcrct,aquct , vel ab ea deficiat . 


y 
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Sit fe&io cllipfis 
A C B tranfucrfa A 
B. &c. Lego i Sil fe- 
ti it ellipfis A C B, & 
axis maior A B , cen- 
trum D , (jr perpendi- 
cularis E F fecans a- 
xsm in F infer cen- 
tri cllipfis D , Cr ver- 
ticem A . 

Et ducamus per 
pundum E fectione 
hypcrbolicam E M 

C circa duas cius contincntes,&c. tde/l circa duas asymptites l L ,1 H per 
1 a!:'. 3 ‘ £ ' h fe^ote EMC, qua fccct axim A B xqutdiftantcm alteri asym- 
ptoton in aliquo punclo vt tn M ; oftendctnr punctum M Jupcr cllipfis centrum 
D cadere . 

Ergo E H prima in proportione in I H fubfcquentem , nempe G Ffub- 
fequens ipfam M G quartam, aequale eft fubicqucnti D G iccundx in_. 

I G neinpe F H tertiam. Ergo pundum N, &c. Textus corruptus fc refti- 
tai pqffe cenfeo; Ergo E H prima proportionalium in HI , nempe C F quartam 
aquale eft DG fecunda in IG, nempe F H tertiam , &c. Propterea quod E H ad 
F H, atque DG ad G F pofita fuerunt ,vt latus tranfuerfum ad retium; ergo re- 
di angulum fub Ii G, dr H F , feu I G , extremis quatuor proportionalium , aqua- 
le eft ree f angulo ftb intermedqs E H , & FG ,fen H I , ejlque punctum E in-e 
hyperbata E M C cuius afymptoti EI, Ll; ergo puntlum D in eadem hypcrbola 
exiftif, fcd erat prius in cllipfis diametro A B ,fcilieet in centro; quare in eorum 
communi fett ione exiftet ; erat autem puntlum M communis fctlto hyperboles 
... E C,& axis clhpfis A B ; igitur puncta M,& D ctincidunt , & hyperbole E DC 
1 tranfit per centri fethonis elliptica AC B,&idet hyperbole EDC , qua in infiniti 

extendi , dr dilatari poteft neccffario fecabtt finitam elltpfim alicubi ,vtinC. 

Et producamus per EC lineam , &c. Et producamus per EC retiam li - C 
neam , qua occurrat continentibus in L, K , dr fecet axim ellipfis in P . 

Erit GF aequalis ON, quare FO , &c. Apta dua retia linea AO , LK f 
fecantur a parallelis IL , F E , CN , K .0 proportionali ter , & funt K C , L F. 1 
8-1 • aquales , ergo 0 N , FG inter fc aquales erunt , dr addita communiter N F erit 
F 0 aquatis N G i Et quoniam E H ad H F eft vt E K ad K P ( propter pa- 
rallelas K l,o A) nempe vt F O, feu ei aqualis G N ad 0 p ( propter paral- 
lelas E F, O K) fcd eandem proportione habet E G ad G F, quam E H ad H Fi 
ergo G N ad O P eandem proportionem habet quam D G ad G F , & comp.x- 
Lcni. j. rando homologorum differentias D N ad N P erit vt D G ad G F , feu vt Ia tui 
io. Iiiiiiu. tranfuerfum ad retium ; dr ideo C P eft breuifuma , 

Ad u •» fcquenu propofiuone 57 ; dr in alqs adhibetur propofitio non adhuc 
dcmonftrata ; nimirum pofita C P linea breaifsima , pariterque 1 D fcmtfsi axis 
retli minoris etiam breuifsima (ex 11. huius ) qua occurrant vitra axim /«_> 

M deducuntur ea omnia, qua tn propofitiombus 51. dr 52. ex hypothefi omni- 
no dtucr- 
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m dtutrfa eliciebantur ; nam in dictis propefitimtbut perpendiculari} ex eoncur- 
fr. ad axtm ducit efficiebat in eUtpfi menfiuram ( mxta defini rimem i j. hitus 
libri ) minerem medietate axis tranfuerfi, ideft perpendicularis ex coneurju ca- 
debat inter centrum feti tonis, & proximiorem verticem: hic vero perpend.au- 
litil ex concurfu M per centrum D eUspfis tranfit . * ' ' 

Antmaduertendum efi hoc theorema demanfiratatn fttijft ab Apollonio Fropffi 
35. huius libri, quod tamen paraphrajies neficio an ture in fine huius voluminis 
tranfipofiutt ; Sed quia predilia propofitio 35. omnino hic efi neceffdrsa,(fi pendet 
ex atys procedentibus , libuit pottus altam mdependentem demonfirattonem af- 
ferre quam ordinem propofitionum fiatis alter atum denuo perturbare . 

lemma vm 

I fJ elhpft A8C linea. bicuifstma F G , @p fttntaxis minor reclus 8 
D conuemant m E , erunt E F , E 8 dux breuifcapitcs , duca- 
tur quilibet ramus E H inter eos : Dico E H non effe brcutjeamtem, fiff 
cadere tnfra lineam breuijsimam dui\am ex pundko H ad axim . 



Ducantur ex F , (fi H reti* F K , H L perpendiculares ad axim 'retium B 
D eum fiec antes in K , (fi L, par iter que ducantur FM,HN perpendiculares ad 
axim tranfuerfum A D eum fiec antes sn M,N .Et quia FG efi breuifisima, ergo 
D M ad M G eandem proportionem habet, quam latus tranfuerfium C A ad cius 15‘tuius. 
latus retium ; fied propter parallelas D E , M F , efi D M ad M G, vt E F ad F 
G ,fiiu E K ad A' D ( propter parallelas G D, F K") quare EK aJK D eandem 
proportionem habet , quam latus tranfuerfum ad retium , (fi diutdendo Et) ad 
D K eandem proportionem habebit, quam differentia lateris tranutrfi , & reQt 
ad latus retium , efi vero D L maior , quam D K ( eum H L parallela ipfi F K 
cadat inter puntlum K,(fiB ) igitur E D ad majorem DL minorem proportio- 
nem habet , quam ad D K, (fi propter ea componendo E L ad LD minorem pro- 
portionem habebit , quam latus tranfuerfum ad retium : efi vero £ H ad HI, 

H vtE L 



Secundo ducatur ramus E O fecans maiorem axim in P inter verticem A, & 
brenifecantem E F; Dico EO non effit brenifecantem , & breuifsimamex punito 
O ad ax/m AD dultam cadere infra ramum OPE ; Ducantur 0^,0 R per- 
pendiculares ad axes, fec antes eos in Jf,R. Mamfeftum eft JfD minorem ejfe, 
cjuam A D, dr propterea ED ad D Jfmatorem proportionem habebit , quam ad 
DA , dr componendo E £fad JJj) maiorem proportionem habebit , quam E K 
ad K D : ojienfa autem fuit E K ad K D ,vt latus sranfuerfum C A ad eius la- 
tus rectum ; igitur E JSfad JfD maiorem proportionem habebit , quam latus 
tranfuerfum ad r ellum ; fed ( propter parallelas PD, OgJ)vt Ejfad JfD 
ita eft EO ad OP, & propter parallelas ED, RO, vt EO ad O P , ita ejl DR 
ad RP ; ergoDRad RP ejl , vt E Sfad SfD ,dr propterea D R ad R P ma- 
iorem proportionem habebit , quam latus tranuerfum C A ad c tus latus re Itum; 
n io- 'S ,,HrE0 *** erlt breui fecans ,&br cui fuma ex puncto 0 ad axim dulta cadit 
huim. tnfra ramum E O verfus D, quod erat ojlendendum . 
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vt E L ad LD( propter parallelas 1D,HL) partterque DN ad MI cft,vtEH 
ad HI (porpter parallelas ED, NH ) quare DN ad N l erit vt E L ad LD, 
dr propterea DN ad NI minorem proportionem habebit , quam latus tranfuer- 
lo. huius fum C A ad eius latus rectum , dr ideo linea breuifsima ex punito H ad axim 
AD dulta cadet fmpra ramum HI E verfus vertscem A, atq ; EH noncritbrc- 
m fecans, quod erit primo loco ojlendendum . 


Nota? inPropoP LVII. 



E T dico, quod non repe- 
riatur vJlus alius ramus, 
&c. idejl fit rurfus linea bre- 
uifsima C M , qua producta _> 
concurrat cum perpendiculari E 
E in E , qua fec et axim in E 
vitra centrum D ad partes ver- 
ticis A. Dico, quod prater ra- 
mum 


i 


:'<j 
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tnum EC nullus almsramus brcuifccans ex concurfu E ad fcflioncm ducipotefi, 
aut cudat in eodem quadrante B L, quem breuifecans inter fec at . 

Nam fi producantur E H > E G > &C. Ducantur quilibet r .enti EH ,EG ad 
vtrafque partes brcnifccantts E C intra quadrantem B L . qui f icent DB sn A , 

CT /, elr producatur per centrum D retia M D L perpendicularis ad axtm B A, 
qua fecet feci tonem mL, & ramum EC m M . 

Et quia iam produ&x funt ex concurfu M du.T breuifecantcs , &c. 

Jguia CM breuifsima ex hjpothtfi occurrit femtaxt mtnon reflo LD breui fu- 
ma pariter (ex 1 1, huius ) in M , fiquitur ( non quidem cx j r. 5 a. huius, fed 
est lemmate 8. pramiffo ) quod Irnea refla ex M ad H coniunfla cadat infra-, 
brcutfstmam ex puncto H ad axtm B A duflam, (jr coni unita refla MCI cadit 
fupra breuifsimam ex punflo G ad axim duflam . 

Sed E H, & E G cificiunt abfcifsas oppofito modo.&c. guiaabeodcm 
punclo H fcftioms ducuntur tres refla linea H E,H M ,fr breuifsima ex H ad 
axim B A da fla, quarum intermedia ejl H M ,eo quod brcuifsimaex H ad 

axim AB cadit fupra HM ad partes B,vt dtflum ejl ,& HE cadit Lcm g. 
infra HM ad partes A ; ergo H E cadit infra breuifsimam ex 
H ad AB duflam , dr propter ea EH non erit brcutfcc ans : 

Similiter breuifsima ex G ad AB extcnfa cadit infra 

G M ad partes A , vt diltum cfifat EG cadit ibidem. 

fupra G M ad partes B ; ergo E G cadit 
fupra breuifsimam ex G ad axim 

AB duflam, quare E G non .. .f 

' ejl brcuifccans . 
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SECTIO NONA 

' Continens Propof LVIII. LIX. LX. LXI. 
LXII. &LXIII. 

I Am cx pundo dato C extra , vel intra fedionem A B ( quod a 
in axi I A non fit ) poffumus redam lineam ducere , cuius 
portio intercepta inter fedionem, & axim fit linea breuiilima. 

PROPOSITIO LVIII. 

Sit fedio parabole, & producamus perpendicularem CE fu- 
per I E A , & ponamus E F squalem dimidio eredi , & du- 
camus G F parallelam ipli C E , & per C ducamus hyperbolen b 
H C B circa duas continentes illam G F , I F , qus occurat fe- 
dioni A B in B, & per B , C producatur linea occurrens con- 
tinenti I A in I, & continenti G F in G : Dico , quod B I eft 
linea breuifsima. 




Producatur perpendicularis B K. Quoniam C I squalis eft B Gfsexta C 
cx fecundo) erit E I xqualis K F, &E F,K I erunt squales, atque fup- 
pofita , eft E F xqualis dimidio eredi ; ergo K I ita eft pariter ; Quare.. 

B I eft breuifsima, (odaua ex quinto )& hoc erat probandum . 

PROPOSITIO LIX. LXII. & LXIII. 

D Einde fit fcdio hyperbole , aut cllipfis, cuius centrum D,& lineis, a 
atque fignis in eodem ftatu manentibus, ponamus D F ad F E,& 

funiliter 




1^,’ib. 0. 


fimiliter C L ad L E , vt proportio figurx , & producamus per L m- 
fam O M parallelam A I F , & per F iptam G M parallelam C E, « ta- . 
ciamus fedtionem H C B hyperbolen tranfeuntem per punOum C circa 
continentes G M, O M,qux occurret fedhom A B (m ellipfi quidem vt , 
dcmonftrauimus) in hyberbola vero eo quod O M parallela axi D A m- 
clinato fubtendir, li producatur, angulum fubfequentem contincntix an- 
gulum fecabit AB , & corda , fi producatur , occurret fedioni; Ergo u 
M ingreditur feaionem A B , & ampliatur feflio A B per extentionem^ 
longe a duabus lineis O M , M G.&fedio B C prope illasducitur(deci- 
molcxta, ex fecundo; igitur dux legiones A B, C B (ibi occurrunt , vt 
in B,& ducamus per B.C lineam occurrentem D F A in t» r «noi 
Et quia B O xqualis eft ipfi C G ( otf aua ex fecundo; erit O Nxquabs 
ipfi M L, & O L ipfi N M ; ergo O L , nempe N M , feu K F ad E I eft, 
vt C L ad C E, nempe D F ad D E, ergo K F ad E I eft , vt D F 
ad E D comparando homologorum fummas in hyperbola, & eorundem Um.* 
differentias in ellipfi, & iterum comparando antecedentes ad difteren- . 
tias terminorum 
fiet D K ad K 
I , vt D F ad F 
E , qux eft vt 
proportio figu- 
rx; igitur BI eft 
linea breuiflima 
(9. 16. ex quin- 
to ; & hoc erat 
probandum . 


Lem.i. 
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PROPOSITIO LX. 


D Eindc perpendicularis egrcdicns ex 
C cadat ad centrum D fcdionis A B 
hyperboles, Se ponamus C E id E D , vt 
proportio figura; , & producamus ex E ad 
feftioncm rcCtji lineam E B , qua parallela ' 
fit D E , producaturquc C B , qua; occur- 
rat axi in<J /Et quia C E ad E D , nempe 
C B ad B G , nempe D H ad H G eft , vt 
proportio figura; ; erit G B linea breuiffitna 
( nona ex quinto ) quod erat oftenden- 
dum . 



PROPOSITIO; LXJ. 


i p 


| m () nii 



Di 

S it poftea pundtum C, & 
perpendicularis G F, & 

F remotius i vertice fectio* 
nis, quam fit centrum, Sepo- 
namus C E ad E F , vt cft 
proportio figura, St fimilitec 
D G ad GF , St ex E pro- 
ducamus E HsqUte fit paral- 
lela ipfi F A , Sc ex G , D. 
ad illam G J , D K , qua; fint 
parallela: jpfi C Fi Sc duca-, , 
inus fcdiortcm hyperbolen^ 
tranfeuntem per D , quain_. 
contineant I H, I G , qua: occurret fc&ioni A B fimiliter in B; Itaque^ 
per B, C producamus lineam, qua: occurrat axi F A in L , Sc ipfi E H 
in M. Dico, quod B L cft linea breuiflima . quia du&a perpendiculari 
H N, C E ad E F, feu ad K D, cft vt D G ad G F , nempe vt K I ad 
I E , Sc propterea E C in E I erit aquale rcdangulo D I fubfcquenti 
( odaua ex fecundo,! nempe rc&angulo B I confequentii Ergo C E in 
E I cft aquale B H in H I , Sc propterea B H ad C E , nempe H M ad 
M E cft, vt E I ad I H; ergo H I, nempe NG aqualis cft E M, St ideo 
L F ad E M, nempe ad N G cft, vt C F ad E C, nempe D F ad-D G, 
quia qualibet earum aflignara cft , vt proportio figura ; ergo L F ad is 
G cft, vt D F ad D G; itaq; comparando homologorum differentias L 
D ad D N , vt D F ad D G; Sc per conuerfioncm rationis, Sc poftea 
diuidendo D N ad N L erit , vc D G , ad G F , qua cft vt propor- 
tio figura ; Ergo B L eft linea breuiilima ( nona ex quinto ) Sc hoc erat 
oftendendum . 


Nota 
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I Am poffumus producere ex pundto alfigrnto C extra datam fcdtioiiero 
A B, aut intra ( fi punitum non fuerit ad axim IA) lineam diuidea- 
tem ex illo inter fedtionem , & axim lineam breuiflimam , &c. Sic legen- 
dum puto . Ex punto tUto C extra , vel intra fedionem A B , quod ia axi no» 
fit » lineam redam ducere , cuitu porlio intercepta inter Jeci tonem , (fi axtmftt 
tinea breuifsima . 


Et per C ducamus fedtionem HCB circa duas continentes illam GF, 

IF, qu.x occurrat fedtioni A B( 16. cx 5.) in B , Scc. Scilicet ducamus per 
C hyperbolen HCB circa afymptotos G F, F I, (fi quia afymptoti ,(fi hyperbo- 4 . ia». ,, 
le H C B producta ad fe ipfas femper proprius accedunt , atque parabole A B i + .j. 
producta femper magis ab axi AI remouctun igitur hyperbole H C B, (fi par a- Ex 8 .1 
bola A B fe mutuo fecabunt ; ftcent fe fe in punito B . Animaducrtcndum eft , 
quod i» textu Arabico ajfumttur hac conctitfio , vt demonftrata in propofitionca 
16. huius quinti libri ; (fi fiquidem numeri huius citationis menaofi non funt, 
hac propofitio fexta decima defideratur in hoc libro . 

Producatur perpendicularis B K. Quoniam C I, &c. Ex punito B ad 
axim ducatur perpendicularis B K , fecans cum in K ; quoniam quando punitum 
C ponitur intra parabolen, tunc B G aqualis eft I C; quando vero cadit extra, 8.!ib.;. 
tunc C G eft aqualis B I, (fi addita communi B C erit 1 C aqualis B G,cumq; 
dua reda linea l G , / F conuenientes in l fecentur i redis lineis K B , E C, 

F G inter fe parallelis , eo quod funt perpendiculares ad eundem axim ; ergo / G , 

(fi 1 F fecantur in ijfdem rationibus, (fi propterea E l aquatis erit K Fi ftcuti 
1 C aqualis erat B G, pariter que l K aqualis erit E F , ftcuti 1 B aqualis erat 
C G; pofitta autem fuit E F aqualis femieredo; igitur K I femifsi lateris redi 
par iter aqualis erit , 


G 


F 


i 


! 
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Not* in Propofit. LIX. LXII. & LXIII. 

E T lineis, atque lignis eodem ftatu manentibus , &c. Jdefi punitam*, ^ 
C extra , aut intra fc Itionem ponatur, dummodo non fit in axt , ducatur fi 
C E perpendicularis ad axim, fetans eum in E , (fi vl latui tranfuorfum ad r.e- 
Itum, na fiat D F ad F E, atque C L ad X E,& per L producatur OLM pa- 
rallela A t, (fi per P ducatur FMG parallela C E , qua jocet O U in M,(fipet 
4-lib. t. C dejcrtbatur hyperbole H C B circa afymptotos G M O , qua m flllpfi per e 'ini 
icturum D tranftbit , (fi ideo eam fecabtt Jient i ojlenfum cjl in 5 6. huius. 



£d quod d> M parallela axi D A inclinato fubtendit , &c. Quoniam |j 
in hy per hola O M parallela axi fice at vera que linearunt continentium angulum , 
n.lib.i qui deinceps efi ei, qui hyperbolen continet fictioni occurret i (fi producta feti to- 
nem A B fecabit, (7 ideo O M cadit intra feli tonem A B, atque hyperbole AB 
produlta femper magts , at magis recedit tum ab M 0 parallela axi , cum ab M 
* 4-.l*b. *• G parallela tangenti verticali, (fi feltio H C B, (fi asymplott O M G ad /e ip. 
fas fimper propius accedunt, igitur fe Iliones A B , B C conucniunt ; fecent fe 
ft in B , (fi ducamus per B , C lineam occurrentem axi in \l , ipfi M O in O, (fi 
MG in G . 

Et quia. B Qiequalis elt ipfi C G ,&C. Cum linea relta 0 M , 0 G fe ft- 'c 
cantes tn O, ferentur a parallelis E C, K B, F G proporttonalitcr , erit O N 
aqualis M L,fiiuti O B aquahs erat C G , & O L , aqualis erit H M , fit uti 
8.1ib.i. 0 c equilis erat B G , cumque triangula O C L, & l C Efint fimtlta propter 
parallelas O i, 1 E, erit O L ad E l , vt L C ad C Ei efi vero M N , Jtu f 
K aqualis ipfi L 0 , igitur F K ad E t efi , vt L C ad E C , fed ex confiru- 
Ilione erat D F ad F E , vt C L ad L E , fc titiet vt latus tranfuerfnm ad 
Lem. 1. re Itum ; ergo antecedentes ad ftmmas terminorum in hyperbola , (fi ad 

eorumdem 


iized by C,(* 


t 


4 


Leni. ?. 
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torunde differen- 
tias in clltpfi fci- 
hcet C L ad C E 
erit ve D F ad D 
E , & propterea 
K F ad EI erit, 
ve D F ad DE, 
dr reparando ho- 
mologorum fum- 
mas en hyperbola, 
dr eorundem dif- 
fereneias in elli- 

pfi, K D ad D l . 

eres, ve D E ad D E, & ieerum comparando antecedcnees ad dsffcrenetas ter- L em- 
minorum flet D K ad A' l,vl D F ad F E, feto vl latus tranfuerfum adrectum-, 
igitur B I efl linea breuifstma . . , , . , 

- Si autem componamus proportionem in hyperbola deinde abfemda- 
mus, & reijciamus oppofitym ab oppofito in cllipfi > deinde inuertamus 
fiet K D ad K I, vt D F ad F E, &c. Sed textum mendofum corrigi debere, 
vt fupra fidum eft afflat ex pracedenti not* • 



Ex 9* io. 
Imius. 


Notce in Propofit. LX. 



het pariter ex puncto C rclta linea ad feltionem, . , 

& [cilionem AB fit Ime a breuifstma ifiat C E ad £ D ,vt latus tranfuerfum ad 
r ellum-, dr ex E ducatur E B parallela axi, fecans hyperbolen m B,& ex B du- 
catur B H perpendicularis ad axim, fecans eum in " • 

Et quia C E ad E D> nempe C B ad BG, 

&c. Jfuja propter parallelas B E , F D efi C E ad 
E D , vt C B ad n G , & propter parallelas DC, 

FI B, eft DH adH G ,vt C B ad BG , quare D H 
ad HG erit,vtc E ad E D : pofita autem fuit C 
'E ad E D,vt latus tranfuerfum ad rectum ; igi- 
tur D H ex centro hyperboles ad H G eandem _» 
proportionem habet , quam latus tranfuerfum ad 
reltum , fr propterea G B erit tinea brenifsima. 





9. huius. 


Nota; in Propofit. 

S Ir poftea puniftum C,& perpendicularis C F,&c. Si a punito C extra 
hyperbolen A B pofito,C F perpendicularis ad axim efficiat F A fegmentu 
tranfuerp axis maius femifse cius D A, & ponantur C E ad E F , atque D G 

I adGF, 
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adG F ,vt latus tranucrfum ad 
rcclum , efi ducatur ex E redi a 
E H parallela F A, qua fecetur 
k redis D K ,G I adaxim per- 
pendicularibus in K , efi l , efi 
4 lib. j. per D ducatur hyperbole D K 
circa afymptotos H I G , occur- 
ret hyperbole A B (vt in Frop. 

59. < 52 . 63. oftcnfum eft ) ali- 
cubi, vt infi ! , coni ungatur reda 
Unca B C , qua occurrat axi tn 
E , & tpfi E H in M , duca- 
tur que ex B perpendicularis ad 
axim eum fecans in N , (fi re- 
dam E M in H . Dico, quod it l eft linea brcuifsima . 

C E ad E E, nempe K D eft, vt D G ad G F,&c. Quoniam ex eonftrso- 
dionc C E ad F. P, feu ad ei aqualem K D , m par ali clogr amnio D E , c/l 'vt 
D O ad G F , fc 1 licet vt /atirs tranfuerfnm ad redum,efique K / ad l E ,vt D 
G ad G F propter parallelas D K , G /, F F. ; ergo vt prima C E ad fecundam 
D K , ita e fi tertia K 1 ad quartam / E , & propterea red angulum CE! fub 
extremis contentum aquale efi red angulo DEI fub intermedfis comprahenfo; 

Uk efi vero red angulum B I aquale red angulo D I cumcomprahendantur ab hyper- 
' ' ’ *' bole D B, (fi afjmptotis H I G ; ergo redangulum CEI aquale eft redangulo 
B H I ; cr propterea B H ad C E , nempe H M ad M E ( propter fimilitudinem 
triangulorum B H M, C E M ) eandem proportionem habebit , quam E I ad l 
H , cr componendo eadem H E ad H 1 , atque ad E M eandem proportionem^ 
habebit ; cr ideo H I feu ei aqualis N G aqualis erit E M , quare iudcm-i 
L F ad iV 6' , atque ad E M eandem proportionem habebit : fed propter fimi- 
litudinem triangulorum L C F , MCE efi F C' ad E C , vt F L ad M E, 
feu ad iV G , & erat C E ad E F, necnon D G ad G F in eadem propor- 
,cml - tione lateris tranfudrfi ad redum , & fumma terminorum ad antece- 

dentes tcrminos,fciHcct F C ad E C , necnon F D ad DG ean- 
dem proportionem habent ; quare L F ad N G candemus 
proportionem habet , quam F D ad D G ,(fi ctmpa- 
L em-3- - fando homologorum differentias L D ad D N 

tandem proportionem habebit , quam F D 
ad D G , comparando confe- 

I_ fnl u j quentes ad differentias termi- — 

norunt D N ad L N erit, 

vt D G ad F G , 
fcilicet 

vt latus tranfuerfum ad reduaLji 
9. huius. quaprooter B L eft Irnea 

brcMjuma . 
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SECTIO DECIMA 

Continens Propo C XXXXIV. XXXXV. 
Apollonij . 

S I ex axe redo ellipfis fumatur menfura ab origine , qua* ad 
femiaxim redum non habeat minorem proportionem, quim 
habet figura fui tranfuerlx, tunc quicumque ramus fecans , ab 
illa origine ad legionem dudus, abfeindit ex axe tranfuerfoad 
verticem fedionis lineam minorem ea , quam abfeindit linea-» 
breuifsima egrediens ab eius termino in fedione polito ad tran* 
fuerfum axim ; fi vero fuerit proportio ad femireduni minor, 
tunc ramorum fecantium vnus eft breuifccans; reliqui vero, qui 
fequuntur extremum tranfuerfx habent proprietates luperius ex- 
politas , & qui fequuntur extremitatem redi , fecant ex tranfuer- 
fa lineam maiorem ea , quam abfeindit breuifsima egrediens ab 
eius termino. 

PROPOSITIO XXXXIV. 

Sit A D dimidium axis redi , &: minoris fedionis elliptici 
A B C , & meufura A E , qui fit maior , quam A D , & pro- 
portio illius ad illam non fit minor proportione figura fedionis; 
Dico, quod linea breuifsima egrediens ab extremitate cuiufcum- 
que rami fecantis edudi ex E ad fedionem ABC, fecat ex 
tranuerfa B C cum vertice B , vel C lineam maiorem ea , quam 
abfeindit ille ramus . 

Ponatur ramus E F,&ducamuscx F ad vtrum- 
que axim duas perpendiculares F H,F I . Et quia, 
proportio E A ad A D non eft minor proportio- 
ne figurx , fed minor eft , quam E H ad H D , neni- 
pc E F ad F G , fcu D I ad I G , erit proportio figu- 
ra: minor , quam D I ad I G, & ponamus D 1 ad 
I K , vt eft proportio figura: , & iungamus F K; 
erit ergo F K linea breuimma ( ro. ex j .) & iara 
fecat K B maiorem , quam B G , <3c G F non erit 
brcuifliina ; & hoc erat propofitum . 

I * ' PROPOSITIO 



\ 


Q 


IO. 

huius. 
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PROPOSITIO XXXXV. 

S I aurem fuerit ratio E A ad A D minor , 
quAin proportio figur.T, ponamus E H ad H 
D in proportione figura: , & producamus per- 
pendicularem H F', & iangamus F E , & duca- 
mus perpendicularem F I. Et quoniam E H ad 
H D, nempe D I adi G cft, vt proportio figu- 
ra:, erit F G linea breuilfiina ( ro.cx jJ Et quo- 
niam iam educti funt ex E duo brcuifecantcs 
F E, & E A ( ri. ex j.) tunc A terminis ramo- 
rum egredientium ex E, qui terminantur ad fe- 
(flioncm B F, linea brcuiUima egrediens erit re- 
motior ab ipfo B , & qui terminatur ad fedtio- 
nem A F. breuiflima egrediens ab extremitate illius erit proximior, ipii 
B ( j i. 52. ex 5. >& hoc erat oftendendum, 

nw in PropoP xxxxrv. 

P VtOy numeros 53. & 54. Prtpofitionum huius fe- 
li ionss mendofos tJJe, nam Propojitio 53. pofita-j 
futt in pramijfa feltione, dr Propojitio 54 . infertus 
appofita repentur ; Cenfeo igitur , ejfe Propofttiones 
XX XX IV. & XXXXV. 

Si ex axe redo cllipfis fumatur menfura , &c. 

Hoc efi fi ex axe mi non, recto eUipfis fumatur men fu- 
rti , qua habeat non minorem proportionem ad femi- 
axtm r citum , quam habet axit tranfuerfus ad futim 
latus rectum, quilibet ramus fccans, ab origine ad fe- 
li tonem dultus , abfcindtt ex axe tranfuerjo ad ver- 
ticem [e Itionis minorem lineam , quam fecat linea breuifsima ab eius termi- 
no ad axim tr an fuerfum ducta. Si vero menfura ad minorem femiaxim re- 
tium proportionem minorem habuerit , quam latus tranfucrfumadrcltum, tunc 
vnicus ramus eris breuifecans ; reliqui vero fequentes termmumtranfuerfi, ha- 
bent [opertus expofieas proprietates , & fequentes extremitates axis re(ti,fecant 
ex tranfuerfa maiorem lineam, quam fecet breuifsima ab eius termino ad axim 
tr an fuerfum duci a . JJuod autem menfura necefiario fumi debeat in axe minori 
tlltpfis patet, nam ex hypotbefi rami funt fecantes no n quidem ex concurfn ,fed 
ex origine ducti igitur origo cadit infra centrum, dr menfura maior erit medie- 
tate axis vt in textu habetur ; debet autem habere menfura ad [emi axim rectum 
maiorem aut eandem proportionem , quam axis tranfuerfiis habet ad clui latus 
rectum , ergo proportio axis er anfnerjt ad fuum latus rectum erit maioris inaqua- 
litatis , cir propterca tranfuerfus axis erit maior quam axis relius . 



Sit 
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Sit A D dimidium axis re&i feftionis elliptica? A BC,&c. Sit A D di- 
midium axis mintris , ejr reOt clltpfit A B C, fit que menfur a A E nutor , quum 
A D,& E A ad A D habeat maiorem, aut eandem proportionem , quam b.thet 
latus tranfuerfum B C ad eius r ellum latus. 

Ponatur ramus E F, & producamus cx F, &c. Ducatur quilibet ramus 
feeans E F ,& ex F ad virumque axtm perpendiculares F H, F I, qua fecent 
eos in H , & l . Et quia D H minor e ft , quam D A , habebit eadem E D ad 
D H maiorem proportionem, quim ad D A, & componendo E H ad H D, ma- 
iorem proportionem habebit , quam E A ad A D ; efi vero E F ad F C , vt E 
H ad H D ( propter parallelas D G , H F) nec non D 1 ad 1 G efi ,vt E F ad 
F G ( propter parallelas F. D, I F)ergo D 1 ad I G maiorem proportionem be- 
tet, quim E A ad A D : habebat autem E A ad A D maiorem , aut eandem^ 
proportionem, quam latus tranfuerfum B C ad eius r ellum latus ; igitur D I ad 
I G maiorem proportionem habebit, quam latus tranfuerfum B C ad eius relltim 
latus : fiat iam D I ad t K , vt latus tranfuerfum B C ad eius latus rcltumu, 
iungaturque F K , erit I K maior, quim I G ,& F K Irnea breuifsima,quafe- ]0 . Imint 
(at fegmentutn axis K B matus , quam B G , vnde E E non erit breuifians. 

Notae in Propof XLV. 

a i l - ' « . .1 Zf. t Jril liif.iliift 

S I autem fuerit ratio E A ad A D minor, quam proportio fimirx,&c. 

Habeat E A ad AD minore proportionem, quam latus tranfuerfum B C ad 
eius rcllum latus, & fiat E H ad H D , vt latus tranfuerfum ad rcllum ; ha- 
bebit E H ad H D maiorem proportionem , quam E A ad A D , & diutdendo 
eadem E D ad D H habebit maiorem proportionem , quam ad D A ; & pro- 
pterea D H minor erit, quim D A-.vnde ex punllo H fi eleuetur H F perpen- 
dicularis ad D A intra fettiontm cadet, & fecabit eam alte ubi, vt in F: duca- 
tur pofleaex F retia E E, qua fiecetaximin G,& F 1 perpendicularis adaxirn 
E C eum feeans in I. Et quoniam, propter parallelas G D, F H, efi E F ad F 
G,vt E H ad H D , par iterque, propter parallelas E D,I F ,efi D l ad 1 G ,vt 
E F ad F G, quare D I ad / G eandtm proportionem habet , quim E H ad H 
D , feu quim latus tranfuerfum B C ad eius latus rcllum ; & propter ea F.G efi , 0 
breuifsima . 

Et quoniam iam eduifti funtex E dux breuifecantes, &c. Textus Ara- 
bicus vfque ad finem propofit tonis efi omnino corruptus, eum /apponat propofi- 
tionem non demon/lratam, vt in propofittonc $6. notaui; Itaque, fic cum refii- 
tui pojfe ctnfeo. Quoniam ex confurfu E breuifsima F G , & femtaxis relli 
minoris D A rami educit ad fellionem F A fecant axis figmenta vfque ad 
verticem B maiora , quim ab fc indant breuifsima ab eorum terminis ad axtm 
ducta, fitltcet breuifsima cadunt fupra ramos ( ex Lemmate 8. pramijfo ) fimi- 
liter rami ex eoncurfu E ad felhonem B F dulli cadunt fupra breuifsimas ab 
torum terminis ad axim extenfas ( ex eodem Lemmate 8 . ) & hoc erat ofien- 
dendum . 


SECTIO 




% 


* 
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SECTIO VNDECIMA 

Continens Propof LXVIII. LXIX, LXX. 

& LXXI. Apollonij. 

PROPOSITIO LXVIII. LXIX. 

S I occurrant duae tangentes alicui fe&ioni A B C, vt funt A a 
F, E F, vtique quod abfcinditur ex tangente proximiori 
vertici fe&ionis , qui eft B minus eft fegmento abfciffo ex alia , 
nempe E F minor eft , quim A F. 

Iunda enim A E. b 

& in parabola cx F 
produda linea F I 
parallela axi B D e- 
rit illa diameter, bi- 
fariam fecans E A in 
jo.lib.1. G ( 34. cx 2.) Simi- 
liter cx centro H pro- 
ducamus H F G, qua: 
eft quoque diameter 
IbMcm. ( 34. ex 2. j bifariam 
fecans E A in G , & 
ducamus A D in pa- 
rabola , 8c hypcrbola perpendicularem fuper axim D B . Ergo' angulus 
A I G in parabola eft redus, & in hypcrbola obtufus ; ergo F G A erit 
obtufus in illis omnibus ; quare maior eft , quam angulus F G E , & A 
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PROPOSITIO LXX. 



P Ofteain ellipfi iungamus E H, A H,&C 
fit extremitas axis retfti i erit A H minor 
quam E H ( 1 1 . ex yj & angulus E G H , nempe 
A G F maior erit , quam AGH.IcuEGF, 
ergo E F minor cft , quam F A , & 

propofitum . 


PROPOSITIO 

P Atet ex hoc, quod fi producantur ex duo- 
bus pumftis conta&us in clhpfi perpendi- 
culares E M , A L , & fuerit E M minor , 
exempli gratia , tunc tangens edu&a ab cius 
extremitate minor quoque cft, quemadmodum dcinonftrauimus , & hoc 


erat oftendendum . 


Nota: in Propofit. LXVIII- LXIX. LXX. 

Sc LXXI. 

S I occurrant dux tangentes alicui fe&ioni AB C, aut circulo, vtfunt, 
&C. Ide fi fi conifectioncm ABC contingant dux reda A F, E F mpun- 
l fis A , cr £ concurrentes in F, erit portio tangentis inter occurfium , 0 ~ conta- 
ctum vertici B proximiorem intercepta , minor ea, qua inter occurfum , cr re- 
motiorem a vertice contactum continetur : oportet autem m tUtpfi B verticemj 
efie axis matorts. Expungo verba, aut circulo, tamjuam erronea , & meante 
ab aliquo textui finper addita. Circulum enim tangentes ab eodem puncto duci a 
intquales efie nequeunt. 

Et ducamus A D in parabola, & hyperbola , &c. Et ducamus A D tn 
parabola , Cr hyperbola perpendicularem finper axim B D , fiecantem eum in D , 
atque G F H in 1 ; cumque m parabola diameter F G t fit parallela axi B D, 
erit angulus A I G rectus aquahs interno, & oppofito ad cafidem partes , angu- 
lo D; m hyperbola vero cum triangulum H D I fit reCt angulum in D , erit ex- 
ternus A I G obtufius, efique in triangulo G I A angulus externas A G F maior 
interno, & oppofito A I G, retto m paraboU,& obtufio m hyperbola ; ertt quo- 
que angulus F G A obtufius in parabola, & hyperbola. 

Et angulus E G H , &c. J£uia F H efi diameter fiecans bifariam E A in 
G; ergo triangula E G tfi, & A G H habent duo Utera aqualta E G , A G ,& 
G H ^commune ; efique H E, vertici B axis maioris cllipfis propinquior, maior , 
remotiore H A ; ergo angulus E G H maior erit angulo A G H ; efique angulus 
A G F aqualis E G H maiori, & E G F aquahs minori A G H ; igitur angulus 
AG F maior cft angulo EGF ,& Utera circa inaquales angulos fiunt aqualia 
finguU finguhs, ergo tangens A F maior efi , quam E F . 


Patet 
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Patet ex hoc, quod fi producantur ex duo- 
bus pungis contactus in cllipfi perpendiculares 
E M,AL;& fuerit E M minor, exempli gra- 
tia , tunc tangens edtiCta ab eius extremitate, 
qu£ cft infectione, minor quoque cft, &c. Si 
tmm ex p unitis E , A contuituum in ellipji ducun- 
tur ad axim minorem K C perpendiculares E M, 

& A L fe cantes eum in M , & E, fuerit que E M 
minor , quam A L , tunc qntdcm punctum E magis 
recedit a vertice B axis maioris , quam punitum 
A; & propterea,ex pramtfla 70. huius libri, erit 
tangens E F minor , quam A F . Expungo deter- 
minationem ab aliquo meante additam ( qu.E eft in 
feCtione) manifcflum enim ejl duci non pojje contin- 
gentem ellipfim 4 perpendicularis termino M in axi minori poJ!to,fed a termi- 
no E in feltionis penpheria eonjlituto , 

SECTIO DVODECIMA 

Continens XXIX. XXX. XXX/. 

Propof Appollonij. 





Q Vxlibet linea reda A E D tangens fc&ionem aliquam A 
F B in A extremitate linea: breuiflimx ACeft perpeudi- 
cularis fuper illam , nepe D ACeil angulus re&us . 
Et fi fuerit perpendicularis fuper illam vtique tanget fe&io- 
nem . 

Alioquin producatur perpendicu- 
laris C E fuper A D , erit A C maior, 
quam E C, ergo maior eft, quam F 
Cjfcd cft minor, cu fit minor, qua 
C F, quod eft abfurdum 
gulus D A C , cft rc&us 
oftendendum . 

Si vero fuerit D A C reCtus, erit 
AD tangens, alioquin fit tangens 
G; ergo C A G erit rcCtus, fcd erat 
C A D rcCtus , quod eft abfurdum ; 
ergo A D cft tangens , & hoc erat 
probandum • 


a 


b 


/ 


Notae 
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Nota.* in Prbpofit. XXIX. XXX. 
& XXXI. 


A Lioquin producatur perpendicularis C E , &c. Exiftente C A linea 
breuifsima , & A D ungente, fi C A non eft perpendicularis <td ungen- 
tem ducatur ex origine C recta C E perpendicularis ad tangentem A D, Jcc an s 
eam in E, & fechonem tn F , erit in triangulo ACE angulus C A E acutus , 
& minor angulo rello E , dr propterea C A fubtendens maiorem angulum re- 
ctum, maior erit quam C E , qua acutum Jubtcndtt : cumque panctum E tan- 
gentis cadat extra feci tonem , ent C F minor , quam C E ; ideoque C A multo 
maior eft, quam C F , quapropter C A non erit breuifsima , quod eft contra-> 
hjpothefin • 

Si vero fuerit D A C reftus , &c. guia C A fuppomtur breuifsima , 

& angulus D A C r citus , erit A D tangens; nam fi hoc verum non ejl, 
ducatur ex punito A recta Ime a A~G, contingens fe Itionem in 
A ; fciabit it i que tangens A C ipfam D A, & erit an- 
gulus C A G re Itus nimirum contentus a breuifsima 
C A, d- tangente A G , ex proxime demon- 
firata propofittone ; ergo duo anguli relti 
C A D , dr C A G aquales funt 
inter fe , pars , dr totum ,quod 
eft abfurdum . 




I 





K 


SECTIO 





Producamus perpendicularem DE fuper axim EA ,& reperiatur Tru- 
tina F . Et primo loco nullus ramus fit brcuifecans, iam fiDB, nondl 
maior , quam D A , fit xqualis illi , & ducamus duas perpendiculares 

• A G, 
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' SECTIO DECIMATERTIA 


Continens Propof LXIV. LXV. LXVI. 
LXVII.& LXXII. Apollonij. 


PROPOSITIO LXIV. LXV. 


S I ramorum fecantium D C , D B , D A eduttorum ex con- 
curfu D ad fe&ionem C A non fuerint duo breuifccantes, 
vtique minimus eorum eft , ramus terminatus D A , qui ambit 
cum axe A E angulum acutum ; nempe D A E , & reliquorum 
propinquior illi minor eft remotiore , fcilicet D B maior , eft 
quam D A , & D C quim D B . 

Si vero inter illos fuerint duo brcuifecantes tunc vicinior 
vertici feftionis eft maximus ramorum , & maiori proximior, 
eft maior , & minori propinquior eft minor. 
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A G, A H fupcr E A, & I) A . Et quia A G tangit fedionem , cade c 
A H intra fe&ioncm , & ducamus redam B I tangentem fcdioncm in 
B. Quoniam ex D non educitur ad fedionem A C vllus breuifecans , 
erit E A non maior dimidio eredi ( 49. 50. ex 5. ) aut erit P E maior 
quam F(ji. ex y.JIispofitis vtique Linea breuiflimaex B eduda abfein- 
«lit cum A ex axi lineam maiorem , quam A K ( 49. 50. ji. 51. ex 5. ) 
verum linea brcuitlima continet cum tangente B I angulum redum ( 29 . 

30. ex j . ) igitur DIB I eft acutus, quare fi centro D, interuallo D B cir- 
culus deferibatur, tunc B 1 cadit intra circulum , & A H cadit extra id 
ipfum, quia eft perpendicularis ad D A; igitur circulus fecat coniicdio- 
nem ; fccet eam in L , & iungamus L D , ducamufquc L G fedionem-. 35. 34. 
tangentem. Patet ( vt didu eft ) quod D L G fit acutus i ergo L G cadit lib - >• 
intra circulum B L A , fed cadit extra , quod eft abiurdum; ergo B D 
non eft xqualis ipfi A D. Neque minor illo efle poteft i quia fi fecetur 
D M mlior, quam D B, & minor, quam D A, & centro D,, interuallo 
D M , circulus M L N deferibatur , tunc D N, nempe P M maior eft , 
quam D B, &proptcrca circulus N L M fecat conifcdionem. Subindo 

E atebit ( quemadmodii demoftrauimus ) quod D B non fit minor, quam 
> A; igitur D B maior eft, quam D A . 

Poftca dico, quod D C maior eft, quam D B; quia demonftrauimus, 
angulu DBO elTc obtufum, Separet, quod D C P eft acutus, & proce- 
dendo trito iam itinere demonftrabimus , quod QJD neceflc eft,vt cadat 
intra circulum C Q_B. Et quod fi fuerit D C minor, quam D B, aut ae- 
qualis, necefle eft , vt Q _0 cadat intra circulum C Q_Bj fed cecidit ex- 
tra, quod eft abfurdum i igitur D C maior eft , quam P B, & D B ma- 
jor, quam P A, quod erat oftendendum .. 

PROPOSITIO LXVI. 

* i 

I N fedione elliptica ABC , 
cuius axis maior A C eius 
centrum D,& D B dimidium 
redi , duci nequeat ex E ad 
quadrantem A B breuifecans, 

& producatur perpendicularis 
E F ; Dico pundum F cadere 
inter D A . 

Quia fi caderet inter C , D du- 
ci poflet ex E ad fe&ioncm A B 

aliqua breuifecans ( 5 6 . ex 5.) quod eft contra fuppofitionem . Deinde 
patet, quemadmodum demonftrauimus in patabola,& hypcrbola, quod pr . «4 «j. 
E A minima fit linearum, Se ramorum ad fedionem B A cadentium, Se huius, 
propinquior illi , minor fit remotiore , Se hoc erat propofitum . 

K a PROPOS. 
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PROPOSITIO LXVII. 

P Oftea repetamus figuras , paraboles , & hyperboles , & a 
quoquot funt illius figna , & lupponamus quod ipfius D B 
portio B K, fit tantummodo linea breuillima; Dico, quod DA 
quoque minima cft linearum cgredienrium ex D ad fedionem 
AC , & illi propinquiores funt minores remotioribus . b 

Quia educitur cx D vnus tantum 
brcuifecanserit menfura E A maior 
dimidio eredi , & D E arqualis F 
Trutinarfji. 52. cx 5.) vndcfcqui- 
tur, quod linea: breuillima: eduda: 
ab extremitatibus reliquorum ramo- 
rum abfeindunt cum A ab axi line- 
as maiores , quam fccant illi rami . 

Ducamus prius ad fedionem B A 
ramum D G,inde condat D G ma- 
iorem effe, quam D A ( 64. 65. cx 
5 J Dico iam , quod D B maior cft 
illa, alioquin crfet atqualis , vel mi- 
nor illa, & producamus D H ad fedionem B G ; ergo D H maior c(t , 
quam D G, quia remotior cft ab D A ( 64. 6 j. ex 5 . ) quare maior eft, 
quam D B , & ex illo fecetur D I maior , quam D B , & minor, quam- 
D H , & centro D interuallo D I deferiptus circulus fecabit fedionem- 
B G, fecet eam in M, & iungamus D M ; ergo D M , nempe D 1 , qua: j 
conceifa fuit maior , quam DBelt etiam maior, quam D H , propterca 
quod eft remotior ab D A, quam D H { 6 /^.cx 5. ) igitur D I maior cft 
quam D H , quod cft abfurdum; quare D B maior eft, quam D H. - 

Patet etiam , quod D B minor fit, quam D C , alioquin eflet vel illi I 
trqualis, aut maior, & ducamus D N ad fedionem C B; ergo D N mi- 
nor cft, quam D C,eo quod proximior cft D A ( 64. cx 5. ) quare mi- 
nor cft, quam D B, & fecctur D O ex D B maior, quam D N , & mi- 
nor quam D B , & centro D , interuallo D O circulus deferiptus fecabit g 
fedionem exempli gratia, inQj_& iungamus D Q^, igitur D Qjninoreft 
quam D N, fcd cft a:qualis D O, qua: fuppofita fuit maior, qu.imDN, 
ergo D Qjnaior eft, quam D N; verum eft minor illo, quod eft abfur- 
dum ; igitur D C non cft minor D B , neque aequalis ; quare maior illa- 
cft. Atque fic patet , quod D B minor fit omnibus lineis egredientibus 
cx D ad fedionem B C, & illi proximiores cx illa parte , minores Tunt 
remotioribus. Quapropter manifeftutn cft, quod D A fit minimus omni- 
um ramorum cgredienrium cx D ad fedionem ABC , & reliqui proxi- 
miores illi, minores funt remotioribus, quod erat oftendendum. 

TROPOS. 
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PROPOSITIO LXXII. 

S I edu&at fuerint ex D dua: 
breuifccantes DC,DB, 
quorum fegmenta GC, BK 
fint breuiflima , &: D B propin- 
quior fit vertici fe&ionis ; Di- 
co, quod D B maximus eft ra- 
a morum egrediendum ad fe&io - 
nem A B C , & minimus corii 
D C , & ramorum egredientiu 
ad fedionem A C , qui D B 
propinquiores maiores funt 
remotioribus, & propinquiores 
D C ( ex ramis egredientibus ad fedionem in ea parte ) mino- 
res funt remotioribus. 

Sic F Trutina , & quia iam dudi funt ex D duo breuifccantes , ideo 
E A excedit dimidium eredi , & D E minor eft, qudm F (51. 5 a. ex 5.) 
his poiicis , vtique linea: breuiflimx egredientes ab extremitatibus ramo- 
rum qui funt in ledionc BC abfcindunc ab axi EA minores lineas, quam 
abfeindunt rami ( ji. 52. ex 5.) & qui ducuntur ab extremitatibus egre- 
diendum ad reliquas fediones abfeindunt lineas maiores. Educamus ita- 
que ramos D H , D I ad fedionem B C , & ducamus B L, L H M , & I 
M tangentes fedionem in pundis B, H , I ; quia fi K eft breuifsima erit 
L B D angulus redus , & quia breuiflima egrediens ex H abfeindit cum 
A ab axi E A lineam minorem, quam fecat D H erit L H D obtufus, & 
Jungamus D L ; igitur duo quadrata D H , H L minora funt, quam qua- 
dratum D L , quod eft xqualc duobus quadratis L B , D B ; verum L B 
minor eft, quim H L'(tf8. ex j.) ergo D B maior eft, quam D H. atq; 
f} fic patet, quod D H maior fit, quam D 1 , quia D H M eft acutus, & D 
I M obtufus: & D I maior fit , quam D C. Quare B D maximus eft ra- 
C morum egrediendum ad B C , & iam demonftratum eft , quod fit maxi- 
mus ramorum egrediendum ad B A (64. 6 5. ex 5 .) 

Ponamus poftea N extra fedionem B C , & iungamus D N, itaquo 
linea breuiflima egrediens ex N abfeindit ab axi E A maiorem lineam , 
d quam fecat D N ; ergo tangens in N continet cum D N angulum acp- 
tum : poftea oftendetur, quemadmodum hic didum eft, quod D C mi- 
nimus fit reliquorum ramorum egrediendum ad reliquas fcdiones , & fit 
minimus ramorum egrediendum ad A C , quare manifeftum eft , quod 
D B fic maximus ramorum , & D C minimus , & quod maioribus pro- 
pinquiores funt maiores remotioribus , & minoribus propinquiores , mi- 
nores funt remotioribus , quod erat oftendendum . 



19. 30. 
huius. 
Ex 39. jo. 
huius. 


IbHem. 


ti. »s. 
huius. 
Ex 19.30. 
huius. 
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MONITVM, 

A Utcquam huius Decimatertia S cilionis explicationes , atque-* 
emendationes aggrediamur , ut "Nou breuiores , clarwrefque 
reddcntatur , <gf teftus Arabici menda facilius corrigi pofent , opera 
pretium duximus ( amice leclor ) Lemmata fequentia pramittere . 

LEMMA IX. 

Si ad confectionem , atque ad unum quadrantem clltpfis AB C d 
concurfu D nullus ramus duci pcfsit , qui ft Lreufecans ; Dico, quod 
quilibet fecans ramus D B cum tangente H B G per eius terminum B 
ducta effeit angulum D B H ad partes utrticis A acutum , & D B 
G , qui deinceps eJl,obtufum. 

Quoniam nullus r ornus ex concurfu 
D ad fictionem A C duClus eft breui- 
fcctns , erit ( ex connerfa propofittonis 
49. 50. 51. 52. huius ) menfura A E 
aut non maior femiffe lateris recti, aut 
perpendicularis D E maior Trutinas, 
qua fit E , & ideo quilibet ramus fe- 
cans D B cadit fxpr a breuifsimam ex 
puncto B ad axim ductam , ejl vero 
breuifsima ex punito B ad axim dulta 
perpendicularis ad G B H tangentems 
fe Itionem in B; ergo angulus D B H , 
verticem A refpiciens eft acutus, & qui deinceps eft M B G erit obtufus, 

LEMMA X. 

Jifdem poftit,f d concurfu D unicus tantum ramus D B breutfe- 
cans ad feElioncm A B duci potejl ; Dico ,quod quilibet alius ramus 
fecans D 1 fupra , uel injra breuifecantem D B poftus eff eit cum rcEta 
L 1 H tangente feclionem in 1 angulum D 1 L , uerticem rcfpicien- 
tem, acutum, & D 1 H , qui deinceps ef, obtufum. 

Nam exeonuer/a propofitione 52. hutus perpendicularis D E aqualis 

er it Trutina E , & ideo qnilsbct ramus D I pofitus fupra, vel infra breuifecante 

( qui 



* • 
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(qui eft D B) cudit fufr a breuifsimam ex functo 1 ad axim ductam , qua fer- huius*" 
fendtcularts eft ad tangentem L / H , & frofterea angulus D t L, verticem » 9 . ;o. 
A refficiens erit acutus , dr confequens angulus D l H tbtufus . * lu ‘ us - 


LEMMA XL 

lifdcm pofitis , fi d concurfu D duo breuifecanrcs D C , D B od fe- 
Ftioncm A B duci poffunt ; Dico , quod quilibet ramus fecans D 1 poft- 
tus fupra brcuifecantcm D B uertici proximiorem , njel infra mfmum 
Lreuifecantem D C, effeit cum recla Ll H tangente feciionem in / an- 
gulum D J L, refpicientem verticem A, acutum , (ftg confcquentcm D 
1 H oLtufum , ( 8 ^ quilibet ramus D O inter breuifec antes pofitus effeit 
cum reFla G O ‘N feciionem tangente in O angulum D O G njerticem 
refpicientem obtufum , confequentem njero D O 'N acutum . 

ut a ( ex conuer/a frof optione 5 t. dr 52 . huius) ferfendicularis D F mi- 
nor efifc debet T rutina F , cr frofterea quilibet ramus D t fufr a breuifec antem huius. 

D B 1 vel infra breuifec at em D C cadit fufr a breuifsimam ex f unito 1 adaxim 
ductam , cum qua contingens L I angulum rectum confit Itu t ; ergo angulus D t 
L verticem refficiens ,eft acutus , & confequens D 1 H obtufus i Similiter qui- 
libet ramus D 0 inter breuifec antes fo/itus cadit infra breuifsimam ex funtlo 
O ad axim ductam , dr eum illa feciionem contingens G 0 effeit angulos reti os , Ibidem . 
igitur angulus D O G verticem refficiens , eft obtufus , dr confequens D O N 
acutus . 

NotsC in Propof LXIV. 

, . &LXV. 

A Utea Afollonius docuit qui nam rami 'ab origine ad coni feltionem ducti 
ejfcnt minimi , dr quo ordine reliqui rami /e fe excederent , modo agit 
de ramis axim fecanttbus /i concurfu ductis , dr quarit qui minimus , cr qui 
maximus ft , & quo ordine di [f enantur . 
a Producamus perpendicularem D E fuper axim . &c. Si nullus ramus 
breuifec ans a concurfu D ad feltionem A C duci foteft ; Dico, quod ramus ter- 
minatus D A eft minimus omnium ramorum fecantium D B , D C , & frofin- 
qutores vertici A minores funt remotioribus ; ducatur D F ferfendicularis ad 
axim eum fecans in E , dr referiatur Trutina F . F.t fiqmdcm D A non ejl 
minor quolibet alio ramo fecantc D B infra ipfum foftto erit aqualis , aut maior 
illo iftquc frius D A aqualis 1) B , fi fiert fotefi, & ex funtlo A verticis du- 
catur A G ferfendicularis ad axim A E , qua continget feltionem tn A , fari- ‘ 7 ' 1 ' 1 
tcrqne ducatur retia A ll ferfendicularis ad ramum A D inclinatum ad axim-, ’* pr ' 

drquia 


8o 


Apollonij Pergari 



O” qui* A H cudit infra A G *d partes axis cum D A ] ad quum ili* perpen- 
dicularis cji , extendatur vitra axim A E, ncc pofstt inter tangentem A G ,& 
/cilionem conicam A B , aliqua retia linea intercipi ; igitur A H cadit intra 
comfeltionem , (fi angulus E A H ejl acutus . " . 

Quoniam cx D non educitur ad fedlionem A C vllus breuifccans,&c. D 
Sequitur quidem cx hac hjpothe/i , quod menfura E A non fit maior femicrcilo 
Imius. ' * ut fi ”' a ‘or cfi , fit quoque perpendicularis D E maior Trutina F,ex conuerfia 
propo fit tone Ji. jj. huius per dcdulftoncm ad inconucnicns . 

Quare fi centro D intcruallo D B , &c. Circulus enim B 1 L H A ra- c 
dio D B de /criptas tranfihit per verticem A cum radius D B pofitus fit aqualis 
D A , cumque angulus D B 1 fit acutus ' , ex Lemmate nono , cadet nccejfarto B 
1 intra circulum B 1 L. 

Ig tur circulus fccat conifc&ioncin , &c. J^uia b I cadit extra conife- J 
Itionem , quam tangit , cfi intra circulum B L A , vt dictum cfi , e contra re- 
da A H cadit tntr a eandem com/etlionem , (fi extra ipfum circulum , quem-a 
tangit , cum H A perpendicSlaris fit ad circuli radium DA; igitur circulus. B 
I L A fertur extra comfcctioncm ad partes B I , tfi intra eandem ad partes A 
H ; quare necejjario comfetlioncm fccat . 

Patet, vt diiftum eft, quod D L G fit acutus,-&c. Hoc enim fequitur ex g 
nono Lemmate pramiffo , refpicit e tum angulus D L G verticem A ; cr ideo cfi 
acutus , cr cadit ncccfjario recta L G intra circulum B L A radio D L deferi- 
ptnm ad partes L A c cfi pomo circuli L H A cadit tntr a ctnifcllioncm L A i 
56 . tgitur recta L G cadit /ntra coinfectionem L A,fed cadit extra eandem fclho- 
lib. 1 . nem, cum contingat eam m L, quod cfi ahfnrdutn • 


Deinde 
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Deinde patebit, quemadmodum dcmonftrauimus, &c. ^uia D M fi- 
lia tji maior , quam D B , & minor quam D A , cflqHe anuli radius D N 
aquaiis D M i ergo fundum M cadit intra conifeliionem , N vero extra ip- 
fam ; & propterea circulus M L N fictionem corneam fccabit alicubi , vt m L, 
CT porlio circuli M L intra conifeliionem A L. incidet : rurfus ducatur radius 


D L , & L G conifichonem tangens m L ent , vt prius angulus D L G acu- < 4 . 


tus i & ideo L G cadit intra circulum L M , & propterea mira conifeliionem 
A L , fi d eadem L G cadit extra ip fam, quia eam contingit m L, quod ejl ab- 
fiurdum ; quare ramus D A non ejl mutor , quam D B ; fied prius neque illi 
aqualis erat ; igitur ramus terminatus D A minor ejl quolibet ramo fccantcj 
D B infra tpfum pofito , & propterea minimus erit omnium fetantium . , 

Poftea dico , quod D C maior cft , qu.im D B , &C. Dcmonfiratio fe- 
cunda partis huius propofitionis , quam Apollonius innuit ( quia con/iruilionc_j, 
ac progrcjfu Jimili fupenori perfici ptteft ) hac ratione refiituttur . Demonjlran- 
dum ejl quemlibet ramum D B Vertici A proximiorem ejse minerem quolibet 
ramo D C remotiore . Ducantur re lia C P contingens feli tonem in C , jr O B 
tangens filiionem in B , & retia B K perpendicularis ad ramum D B ; O" b 
quidem ramus D C non concedatur maior , quam D B , /it primo et aqualis ,jt 
fieri potcjl , & centro D mteruallo D C deferibatur circulus C P K, qut traii- 
Jibit per punlium B , oh aqualnatom radiorum D C , D B ; & quia ( ex Lem- 
mate nono ) angulus D C P verticem refpiciens , efl acutus , reita C P cadet 
intra circulum C P £ i fid cadit extra conifeliionem , cum jit contingens ; igi- 
tur portu circulans penpheru C P ducitur extra conifeliionem C _B : rur- 
fus , quia, angulus D BOejl obtufusi ex nono Lemmate , cumverticem A nonrefpi- 
ciat ) ergo R B perpendicularis ad D P cadit intra conifeitione, c um B O pojita jit ea 
contingens: cadit vero eadem B £ extra circulum B R cum jit perpendicu- 

laris ad circuli radium D B ; igitur circuli portio B £ intra conifeliionem ca- 
det : fid prius eiufidem circuli portio C P extra eandem filiionem ducebatur ; 
igitur idem circulus jocat conifeliionem alicubi , vt in Jf, ducaturque denuo 
ramus D , dr -2 0 contingens feli tonem in .2; V nde (ex nono Lemmate) 
angulus D JfO ent acutus ; & propterea rclla .SfO intra circuli portionem ^ lib. 1 . 
JfR confit tuta intra conifeliionem cadet , quod ejl ab fur dum ; relia enim 
O extra conifeliionem g^A cadit , quam contingit in .lf\ non ergo ramus D 
C aquulis e fi ipfi D B . Sit fecundo D C minor, quam D B (fi fieri poteftjje- 
ceturque D T mtnor quam D B, 'fid maior quam D C i & centro D mteruallo 
D T deferibatur circulus T dfS ; is quidem ad partes B cadet intra, ad par- 
tes vero C extra conijeli tonem ; Cr propterea eam alicubi fccabit , vt m ; 
dr ducto ramo D «5L> & -2.° contingente filiionem m ent angulus 9 . 

O acutus , & ideo reita Jfp cadet intra circulum T -2., & propterea tntro-j 
conifeliionem , quod ejl abfurdum ; enim cadit extra filiionem dfA , 

quam confingit m ; non' ergo ramus D C minor efi , quam D B, fied neque 
aqualis prius ofienfus fuit ; igitur quilibet ramus D B vertici A propinquior 
minor cfi quolibet ramo remotiore D C , quod erat oficndotdum , 
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Notie in PropoP LXVI. 

Via fi cadcrct inter C , D duci pof- 
V,y ict , &c. fQuotiefcumq-, enim perpen- 
di cularis E E cudit fu per centru 
U > vel fcc.tt fim taxim I) C inter D,&C-,tuc 
ex coucurfu E -umens ramus breuifecans du- 
et poteji ad Jiet tonem B A, qui nimirum ea-' r 
dit inter verticem remotiorem A , er axim C 
minorem D B : Jed ex hypotheji nullus ra- 
mus ex coucurfu E ad quadrantem cllipfs A 
£ dtut poteji , qui Jit breuifecans; igitur per- 
pendicularis E F fecat femiaxim A D s/C-> 
punilo F pojito inter A, er D . 

Dcirtde patet, quemadmodum demon- 
fhauimus in vtraque hyperbola , &c. Permuto particulam [ vtraque ] vt 
manifefti erroneam , legi enim decet sn parabola , y hyperbola . tQuod vero ra- 
mus terminatus E A minimus ft omnium ramorum fecentitim manifeftum efl 
ex demonjt ratione propofitionts 64. 6 J, , qua comprehendit etiam ellip/ims , 
quando mtnfnra F A minor efi femtaxt A I) ,vt ex propofttone 5 2. pater . F.tfi- 
ruiliter rumori fecantium ex concurftt F. ad f itionem A B ductorum propinquio- 
res vertici A minores funt remotioribus excadcm dtmonjl ratione 64. 6$. huius. 

Ex demon Jbattone prxmiffa propofitionum 64. <jfr C 5. 
deduc 1 poteji confectarw.m , it ejtio nota jtibje- 

(jucntes hreutores reddantur . 1 

COROLLARII VM PROPOSIT. 
LXIV.&LXV. 

S I tn aliqua peripheria cuiuslibet conifettio- 
nis omnes rami fccantes , qui b coucurfu 
duci pofjnnt , cum tangentibus ab eorum ter- 
minis ductis conftitnunt angulos , qui verti- 
cem rcjpieiunt , acutos ; rami proximiores ver- 
tici f efl tonis minores erunt remotioribus . 

Ex eo enim, quod in Jiropofttonibns 64. & 

6-)., omnes rami D A, D A , D B, D JJ, D 
C , y reliqui omnes , qui duci pofunt exeon- 
curfu D ad fettionem A B C cficitint r//«_> 
tangentibus fettione a terminis A, L, B,£J,C 
angulos , verticem A refpicientcs , acutos , vt 

funt 
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f*»t T>Ay,DLG,DBl,D Ji/p, D C P , ofienfus efi ramus D A minor 
quam V B , dr D £ propinquior vertit i A , minor ramo D C remotiore. 


Nota? in Propof LXVIL 

3 T)OAca repetamus figuram vtra- 
X que hyperboles , &c. Lego ; 

Repetamus figuras paraboles , dr hy- 
perboles , dr /opponantur dentio eadem 
linea aduCiacx concurfu D ad fellio- 
nem ; & perpendicularis D E , atque 
Trutina F , dr omnium ramorum fe- 
tantium vnicus tantummodo D B ft 
breut forans . 

b Et illi propinquiores fint maio- 
res remotioribus , &c. Sed mendo- 
se i legi debet i Et illi propinquiores 

fint minores remotioribus . _ 

C Quia educitur ex D vnus tantum breuifccans, &c. Legi debet . £uia-> 

eduntur ex concurfu D vnus tantum breuifccans , erit menfura E A maior di- huais . 
midio er teli , dr D E perpendicularis ad axim aqualis erit Trutina F . 

J Inde conflat D G maiorem e(Te, quam D A, &c. Quia ex concurfu D 
ad fcllionem A C vnicus ramus D B breuifccans fupponttur igitur omnes rami 
cadentes inter A , dr B prater infimum D B confittuunt cum tangentibus ft itio- 
nem, ab eorum terminis dullis , angulos rcfpiacntes verticem A acutos; drpro- IO _ 
pterea ramus terminatus D A minor efi quolibet ramo D G infra ipfum , dr fu- 
pra ramum D B pofito ; atque ramus D G minor efi quolibet alto a vertice re- Coro)I 
motiore duclo ex D ad pcnpheriam A B . Vico tam , quod ramus D B maior 
efi quolibet ramo D G , pofito infra verticem A , dr fupra breutfecantem D B; huius. 
Si enim hoc verum non efi , ent V B aqualis , aut minor , quam D G, extunc 
dulto quolibet ramo V FI ad feti tonem G B infra ramum D G , -erit D H re- ibidem. 
molior i vertice A maior propinquiore O C , & propterea ramus D B adhuc • 
minor erit ramo D FI . 

C Ergo D M nempe D I ,&c. J^uia D M, vt remotior a vertice A > efi ma- 
ior , quam propinquior D H efi vero D L , atque D 1 aqualis D M cum fint Ibidem. 
radij ciufdcm circuli ; ergo D 1 portio maior efi , quam totum D H , quod efi 
abfurdum ; quare D B maior efi quolibet ramo V G infra verticem A , dr fu- 
pra ramum D B pofito ; dr propterea D B multo maior erit , quam D A . 

f Ergo D N minor eft , quam D C , Scc. Dubitare quis pojfet, an ramus 
D N , quia propinquior efi vertici A fit minor remotiore ramo D C, vt in pro- 
pofitione 6q. dr 6 y. verificabatur ; dr ratio efi , quia hypothefes funt diuerfa, 
nam tbt nullus ramus breuifccans a concurfu D ad fcciioncm A C duci pofiij 
fnpponcbatttr , in hac vero propofitione 6y. ponitur vnicus breuifccans D B , at 
fcrupulus omnis tolletur , fi dicatur , non quidem ex propofiuonibus 64. & 65. 
fed ex demonfiratione ibi allata , feu ex Corollario m fint notarum appofito , 

L i propo- 
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propofitum deduci , nam duo ramt D 
C' > & D N pofiti infra Jingularcm 
I cm.ic. brcuifecantcm D B efficiunt cum re- 
ctu tangentibus fcchonc angulos ver- 
ticem rcfpicientes aentos ; igitur vt 
in fecunda parte propefitionum 64. 

Cr 65. demonjlralum eft , erit ramus 
D N iierlici propinquior minor re- 
motiore ramo D C. 

Et centro D , intcruallo D 0 
. circulus deferiptus lecabit (cilio- 
nem exempli gratia in Q_/ 5 6 . ex 
5 .;& iungamus,3ec. videtur om- 

mno expungenda citatio in textu appofita ; ( 5 6. ex 5 . ) nam circulum 0 Qjn te- 
rsi fcjlum eft , fecarc conifctlioncm Alicubi , vl in .tfj, cum radius D 0 potitus 
fit minor D B , & maior D N ; pofiea , ejuta D Jf propinquior eft vertici A , 
quam D N > & omnes rami a D ad pertphertam fe It tonis N Sfdulli , effici- 
^ tnl ' '®' unt eum fuis tangentibus angulos , verticem refpieientcs, aentos; igitur D jjjoii- 
nor ’ 'j"' m D N > ‘Jtod eft abfurdum ; pofita entm fuit D 0, ftn ei aqualis. 
huius. Z> & D P maior , quam D N. 


COROLLARIVM 

LXVIL 

A Ngulorum i ramis fetantibus , qui aco - 
curfu ad conifcttioncm duci pojfunt , 
cum tangentibus ab eorum terminis duitis co- 
prahen forum , fi vnus tantum rcltnS fuerit , 
reliqui omnes verticem rcfpicientes acuti ; ra- 
mi proximiores vertici felttoms , minores erit 
rcmotionbipf. 

F.x eo enim , quod in propofinont 6q. om- 
nes rami D A , D I. > D C , & reliqui om- 
nes , qui duci pojfunt ex concurfu D ad feli to- 
nem ABC, cum tangentibus feli tonem i ter- 
minis A, t,C eomprabenderunt angulos ver- 
ticem refpicicntes D A V , D L C , D C P 
acutos , fir tantummodo vnus D B l rectus fuit 
ojlenfus cjl ramus D A minor , 
nor , qulm D B , 
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Nota: in Propofit. LXXII. 

E T minimus eorum D C, &c. 

Textus videtur mendofus ; nam 
vt inferius ojlendctur > ramus breutfe- 
tans D C a vertice remorior > nonfem- 
fer minimus efi ommunrf amorum ca- 
dentium ex concurfu D ad fcilionem 
A B C ; itaque legendum puto D C 
ejl nummus ramorum cadentium ad 
peripheriam feci tonis B C N ; quod 
mantfeftt indicatur ex determinatione 
in fine propofitionis appojita ,• inquit 
enim : propinquiores D C ( ex ramis 
egredieutibus ad fcilionem in ea par- 
te ) minores funt remotioribus , vbi 
conficitur, Apollonium noluijfc proni- 
ciare , ramum D C minimum efe omnium , ctui in feli tone A. G N duci pojfunt, 
neque propinquiores D C minores ejfe quolibet remotiori ad portes verticis A 
conftituto , fed tantummodo eorum , qui in fiflione C B , & in inferiori C Et 
ducuntur minimum ejfe D C , & ei propinquiores minores ejfe remotioribus . 

Atque fic patet , quod D H maior Gt , quam D I , Sic. Ex undecimo 
enim Lemmate angulus D H M efi acutus , & OL M obtufus, V tomundla-s 
D M erunt duo quadrata D H , H M maiora quadrato D M , qua fubtcndit 
angulum acutum ; quadratiifh vero D M matus ejl duobus quadratis D 1, I M, 
ergo multo magis duo quadrata D H , H M fimul jumpta maiora funt duobus 
quadratis D t, I M fimul fumptis , & auferatur ex aggregato maiori quadra- 
tum minus H M , & ex minori tollatur quadratum' maius l M (,cnin contin- 
gens H M propinquior vertici A minor fit remotiore , M l ) remanet qiiadr.teii 
Z> H manu quadrato D l ,& propterea ram.ti D H maior ent ramo D I, & 
futili modo ramus D I maior ojlendctur ramo DG. ^ 

Et iam dcmonftratu cft.Sec. Scilicet : quia omnes rami e)< D ad per iphtna 
A B d tch efficiunt cum f ut s tangentibus angulos verticem rtfptcicntes acutos i 
CT propterea ramus D B maior egit quolibet alto ramo inter CT A duclo ; 

■ tdeoque D B erit maximus cadentium m peripbcria AB. 

I Poftea oftendetur, quemadmodum hic didtum cft,'&c. Textus ejl val- 
de corruptus i fic refiituendum puto ; OJlcndetur , quemadmodum fupra dictum 
ejl,( scilicet in fecunda parte propof. 67 . ) quod D C minimus fit omnium ra- 
morum ad feli tonem infimant. <1 EI cadentium , (f vt hic ojlenfum ejl , fit mi- 
nimis ramorum egredientium ad fcilionem B C ; quare patet > quod D B fit 
maximus ramorum cadentium ad [ciliontnr J C , CT D C fit minimus caden- 
tium ad [cilionem B C N , & quod propinquiores maioribus , funt maiores re- 
motioribus in peripbcria fclhonis A C , (jt- propinquiores minoribus , funt mi- 
nores remotioribus in peripbcria [cilionis B C N > & boc et at ojlendendum. 

■ r filuod 


Lcm. 11 
Coroll. 
64. 65. 
huius. 
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J^uod autem infimus ramus breuifccans D C neu Jit neceffario minimus om- 
nium ramorum cadentium ad penphcriam fe&ionis A B , modi ojiendetur. , 




PROB.tf. 

Addic. 


t.f. 10. 
huius. 


t. 9. io. 

huius. 


J.V+- 

lib. i. 


Jn confectione duos ramos hreuifecantes , ducere , quorum infimus 
maior fit ramo fecante pofito tn peripherta d 'vertice , (§£" fuprema hre- 
uifecante comprahenfa : oportet autem in ellipfi } 'vt rami fecantes ad 
nmum eius quadrantem ducantur d concurfu , inter axim minorem , fiff 
'verticem collocato . 

InconifeSlionc A B C, cuius ver- 
tex A axis A D,cr in hyperbolae, 

& ellipfi centrum E ducatur quali- 
bet breuifsima F B : poftea fccctur 
F G ex axi , ita vt punitum G non 
cadat fupra verticem A , feceturque 
F H non maior, quam F G, ducan- 
tur que re II a H C,G G parallela ipfi 
F B occurrentes fcclioni in C , cr 
G i coniungaturque retia C G fetans 
F B in I : patet , C I maiorem non 
tjfe, quam 1 G , propterea quod G C, 

G H a parallelis fecantur proportio- 
naliter; Deinde ex C ducatur alia 
brenifsima C K , occurrens B F vi- 
tra axim in L , iungaturque ramos 
G L : oflcndcndum efi L C maiorem 
tjfe , quam L, G . S icetur C G bifa- 
riam in M , atque per M ducatur fe- 
ifionis diameter M N parallela axi 
in parabola , dr per centrum ex flcn- 
ft in reliquis fcifionibus , occurrens 
feti toni . in N , ducatur que 0 N fe- 
8 tonem contingens in N , tungantur- 
que L M,& L N,qua fecet G C in 
P . guontam G l aqualis , aut 
ior efi, 

M bipartita 
vel in t,vel inter 
que cafit puntlum 
& B ( eoquod diameter M N f 
tela axi in parabola , aut ex cento- 
E educta in reliquis fethombus effi- 
cit angulum N M L ad partes ver- 
ticis A ) dr ideo ramus L N cadens 
fitpra duos hreuifecantes L C , L 
ad partcsvcrticistffiat ctlm tangen- 


te 0 N 


* 
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te O jV angulum unitum L N 0 ver- 
mem A r efficientem ; eft que G C or- 
dinattm applicata ad diametrum N 
M parallela tangenti verticali O N; 
ergo angulus L P G externus actua- 
lis erit angulo I. N O interno, (fiop- 
pofito , (fi ad eafdem partes confiitn- 
to ; & ideo angulus G P L acutus 
quoque erit , at m triangulo P M 
J. angulus internus L M P ,& oppo- 
fitus minor eft externo L P G acuto; 
igitur angulus LMP acutus pariter 
crit-xfi I.MC obtufus; fiunt q-, in trian- 
gulis L M G , (fi L M C circa an- 
gulos inaquales , Utera G M , M C 
aqualia , (fi L M commune ; ergo L 
C maior eft , quam L G , quod erat 
faciendum . 

E contra fieri poteft , vt \ infimus 
breuifecans ramus L C aqualis, aut 
minor fit ramo aliquo fupra breuife- 

cantem reliquum E L pofito. Nam L C minor eft , quam E L > & maior effici 
poteft ramo non vitra {cilionis verticem A co/loctto ex prima parte butus pro- 
ptfittonis , fcd rami a concurfn L edulii cadentes inter punita A, & B fuccef- 
Jiuc angentur quo magis i vertice A recedunt ; Ergo ramus L C aqualis, 
aut minor erit aliquo ramo ab eodem conc/irfuL eduli 0 ' inter punlla 
A, & B cadente ; igitur manifefium eft ramum brcuifecantetn — 

C L infimum duorum breuifecantium , non ejjc femper 9 
minimum omnium ramorum cadentium ex concurfu 
L ad peripheriam feli tonis ABC, fed tan- 
tummodo minorem effie eorum, qui inter 

duo brem fec antes B L,C L cadunt, ' l 

(fi reliquorum infra ramum 
C L cadentium , atque 
aliquorum in pc- 
' pheria 

A N e xifientium prope maximum L B ; 

» quapropter exiftimandum eft , in- 

■ curia alicuius verba Hia non 

fine Apollomj iniurias 
textui irrepfijfe . 


Leni. 1 r. 
5. lib.2. 
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SECTIO DECIMAQV ARTA 

Continens Propoli LXXm. LXXIV. LXXV. 
LXXVI. & LXXVII. 

PROPOSITIO LXXIII. 


S I ex concurfu E non exiftente fuper rc&um minorem elli- a 
pfis ABC ducatur ad fechonem A B vnicus ramus vtrum- 
que axim fecans, cuius portio G I inter fedtionem , & axim_» 
maiorem A C fit breuiflinu , vel duo breuifecantcs ; vtique ra- 
morum fecantium ex illo concurfu egredientium maximus erit 
breuilecans , qui Tectionis rectum fecat , nempe E G , & illi 
proximior maior cft remotiore ; minimus vero eorum eft , qui 
terminatur a vertice lectionis proximiori concurfui , nempe E 
C , & illi propinquiores minores funt remotioribus , nempe in- 
ter C G . Si autem egrediantur ex illo tres breuifecantes , & 
duo illorum fecuerint menfuram , & vnus fecucrit reftum , vtique 
qui rectum fecat cft maximus ramorum fecantium : & ramorum 
inter mediam breuifecantfim , & remotiorem verticem feftionis 
a concurfu cadcntium } proximior illi > eft maior remotiore , & 
maximus duorum reliquorum breuilecantium clt ille) qui vertici 
proximus eft, 6 i ramorum, inter proximiorem verticem feftio- 
nis, & intermedium breuifecantem cadentium , vicinior illi, ma- 
ior eft remotiore . 
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b Erigamus itaque fuper I) perpendicularem D B occurrentem E G in- 
L i ergo cft dimidium recti , & E non eft indirc&unr , quia non -egredi* 

C tur cx E > nili vnicus brcuifccans ,■ infuper linea? breuilfima? egredien- 
tes ab extremitatibus reliquorum ramorum ablcindun: ab axi A C cum 
C, lineam maiorem , quam fecanc rami illi . ( 51. 55. ex 5. ) His p<J- 
(tris manifeftumcft , quod ECFeil acutus; atque E C minima cft linea- 
rum egredientium cx E ad quadrantem E B , & illi propinquior , minor 
cft remotiore ; modo dcmonllrandum eft, quod E K maior quoque cft, 
quam E B , producamus itaque B M , M K tangentes , ergo M B E cft 
obtufus , & M K E acutus ( 29. ex 5. ) quia-brcuillima egrediens ex K 
abfeindit cum A minorem lineam, quam fccat K E ( 57. ex f.) eo quod 
K cadit inter duas lineas L B , L G ; 5 : iungamus M E ; ergo duo qua- 
drata M B , B E minora lunt , quam quadratum M E , quare minora- 
erunt duobus quadratis M Kj, K E , &M B maior cft, quam M K, ergo ;a h„; us . 
B E minor cft , quam K E ; & fic demonftratur , quod G E maior fit i 
quam K E ; Nam fi producamus' G N rangentem , tunc N G E cft re- 
ctus , quia G I eft breuilfima , Sc N K E obtufus ; ergo G E maior cft, 30 ,| millSl 
quam E K ; itaque G E maximus eft ramorum egredientium ex E ad fc- 1 
«Itionem G C , & mmimus eorum E C , atque propinquior E C minor 
cft remotiore. 

^ Educamus cx E ad fciftionem A G , E A , E O , oftendetur quod 
E G maior fit , quam EO, & EO, quam E A . Erigamus 
itaque ad A C perpendicularem A P ; ergo E A P eft 
obtufus , & producamus P O Q, tangentem ; ergo 

P O E cft acutus , quia linea breuilfima egre- jr. Imius, 

diens cx O fccat cum A lineam maiorem; 
ergo E O maior eft, quam E A : atq; 
fic patet , quod E G maior fit , 
quam E O ( 1 9. ex y. ) quia 
Q_G E cft redlus , & 

Q .0 E obtufus , , « 

&GQ^ 

maior, quam O Q^, ergo E G maximus cft ramorum 
egredientium cx E ad fe&ionem A B C , & 
minimus eorum E C , & propinquiores 
minimo, remotioribus minores lunt, 
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PROPOSITO LXXV. 

P Oftea educamus ex E tres breuifecantes E G , E H , E I, 
& fecent E I , E H menfuram, & E G fecec reduminL. 
Dico j quod E G cft maximus ramorum egrediendum ex E ad 
fe&ioncm A B C & ramorum inter A H cadentium propin- 
quiores illi , maiores funt remotioribus, & E I eft maximus ra- 
morum cgredientium ad fe&ioncm H C , & illi propinquiores 
maiores fqnt remotioribus. 

Quq- 
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PROPOSITO LXXIV. 

Eindc fint E H , E G duo breuifecantes , & E G fecet 

I redum B D . Dico , quod E G eft maximus ramoruiru 
cgredientium ex E ad fedioncm A B C, 8t'E C eft minimus. 

Producatur perpendicularis E F . qux non cadet fuper centrum; fi e- 
nim per centrum duceretur , duci poiret ex E » aut vnicus breuifccans 
tantum ( 44. c* j. ) aut tres (45. cx y) quod eft contra hypothefm ; cr- 
eo E F per centrum non tranlic , cadat fuper C D ; & quia ducuntur ex 
E duo breuifecantes, erit C F maior dimidio eredi, & E F iqualis Tru- 
tina: ( y ex 5. ) pater itaque , [vti antea demonftrauimus , quod E G 
maximus fit ramoru,&;E C minimus ,• atque propinquior maximo, maior 
eft, & propinquior minimo, eft minor. 
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b Quoniam I K, H M funt dux brcuiffimx condat , quod E I maximus 
fit ramorum cadentium ad illam fedionem ( 72. ex $ . ) & propinquior 
illi maior cft remotiore : nec non ; quia H M, G N funt dux brcuiffimx . 

L condat, vt didum eft, quod G E fit maximus ramorum cadentium vtrin- 74 ' 
j que ad fedione A H. Dico etiam, E G maiorem elfe , quam E I ; nam 
** fi producatur I O parallela ipfi AC ,& iungatur E O, ducanturquc per- 
pendiculares I P , O Q^G R , E F S , quia G N , I K funt brcuiffimx erit rj hulus . 
D P ad P K, qux cft , vt proportio figurx , vt D R ad R N ; ergo F P 
ad P K minorem proportionem habet, quam F R ad R N, & diuidendo 
F K ad K P, nempe F E ad I P, minorem proportionem habet , quam- / 

F N ad N R, nempe F E ad G R: ergo F E ad 1 P minorem proportio- 
nem habet, quam ad G R, & propterea G R minor cft, quam I P , qux 
eft x qualis O Qj cuius pundum O remotior cft a vertice , quam G, 

& ideo E G maior cft , quam E O. ( 74. ex 5. ) Et quia O T xqualis 
eft T I erit O S maior quam S I ,& S E perpendicularis ad O I eft com- 
munis,- igitur O E maior cft, quam E I,& oftenfa cft E G maior, quam 
O Ei Ergo E G maior cft, quam E I, quod erat oftendendum. 


PR.OPOSITIQ&LXXVI. 


* » ■ 



S I ex concurfu E 
pofito cllipfis A 
catur breuifecans pra 
tranfeae per centrum 
ximus ramorum feca 
curfu ad fedionem 
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Si vero ex illoeducaturaliusbrc- 
uifecanscritatqualis vni breuifecan- 
ti ex altera parte recti polito , & 
omnium reliquorum erit maximus. 

Quia brcuirfimx egredientes ab ex- 
tremitatibus reliquorum ramorum ab- 
feindunt cum C, vel A lineas maiores, 
quam feccnt rami ( illi 44. ex 5. ) de- 
monftrabitur du&is tangentibus , per 
extremitates illorum ( quemadmodum^ 

antea oftenfum eft ) quod E B fit maximus ramorum egrcdientiiun ad 
duos quadrantes C B, B A , & hoc erat oftendendum. 

PKOPOSITIO LXXVII. 

P Oftea educatur alius breuife- 
cans EFj Dico, quod eft x- 
qualis vni breuifccanti E G tcquo 
remoto a rcifto D B , & eft maxi- 
mus reliquorum omnium . 

Quia B DJ, F H funt dux breuiflimx, 
ergo rami cgrcdicntcs adfcdtionem B 
F abfeindunt cum A maiores lineas , 
quam feccnt breuilfimx, egredientesab 

eorum extremitatibus : idem dicendum eft de ramis cdu&i ad fcclionis 
pcripheriain B G , & rami cdufti ad peripherias C G , A F abfeindunt 
cum C , vel A lineas minores ( 4J. ex 5. ) conftat itaque adhibitis li- 
neis tangentibus , vt diftum eft , quod E F fit maximus ramorum fccan- 
tium ex E ad C B A egredientium , excepto vno E G , cui eft xqualis, 
quod erat oftendendum. , 

Nota: in Propofit. LXXIII. 

J) R 0 diriori intolligcnUi ^ropjitionum huius feclionis hic pr amitto. 

L E M M A XII. 

Si in clhfft AH C a concurfu E ducitis fuerit ramus E G fetans 
mtrumque axim in H , 1 , cuius portio G l , inter axim maiorem 

A C , (jf- feciionem intercepta , fit linea breuifsima ; dico , ejuod quili- 
bet alius ramus E K inter breuifecantem G E , & axim minorem in- 
terceptus , efficit cum feciionem tangente K P angulum E K P acutum, 

refpi- 
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rtfpiciencem 'verticem C concurfui propinquiorem : (§/• quilibet ramus E 
J- inter brcuifecantem G E , axtm maiorem pojitus efjicit cum tan- 
gente L M angulum E L M refpictentcm eutldcm •verticem A acu- 
tum, # 


z9- ;o- 

lltlllS. 


Ducatur E F perpendicularis ad axim maiorem , eum fecans inter verticem 
C , & centrum D in F ,(jr ex concurfu axis minoris B H, & breuifsima G F, 
scilicet ex H ducantur recta H K , & H L ; pariterque ex punctis , K ,drL 
ducantur ad axim maiorem A C linei breuifsima K N,L O , ei occurrentes in 
jV , & O. Quoniam ( ex pr.imijfo Lemmate 8 .) a concurfu H ducitur ramus 
H K inter breuifecantes H B , H G interceptus ; ergo H K cadit infra breuif- 
fimam K N ad partes verticis C ; eft vero angulus N K P rettus a tangente^, 

(f breuifsima contentus ; ergo angulus H K P erit acutus , eum H K cadat in- 
ter N A ' ,& tangentem K P; cadit vero E K infra ramum HIC ver fus C ; igi- 
tur angulus F K P refpiciens verticem C proximiorem concurfui F erit acutus. 

Similiter ( ex eodem Lemmate 8.) quia ramus HL ducitur inter breuifecan- 
tem H G , & verticem A a concurfu F. remotiorem, radet ipfe fupra breuifsima 
L O, eft que angulus O L M ad partes verticis A rctfus ; ergo H L M acutus erit, A»*" 
cumque F. L cadat fupra H L ver fus A; igitur angulus E L M, verticem A 
monerem refpiciens, erit acutus , quod erat oftendendum . 

Si d concurfu E non exiftente fuper reflo ellipfis A C, producatur vni 
cus ramus fecans ipfam A C , vt E G , cuius fegmentum G I, & A C fit 
brcuilsimum, vel duo breuifecantes ; vtique maximus fecantium ramorum 
egredientium ex illo concurfu , eft brcuifecans , qui reftum feftionis ab 
fcindic, nempe E G , &c. Textum mendo fum fic reftituendum cenfco. Si 

concurfu 


% 


9 4 




concurfu E non exi/lentt fu fer axim rectam minorem eliiffis ABC ducatur ad 
fc itionem A B vnicus ramus vtrumque axim fecans , cuius portio G I inter fe- 
ci tonem , & axim maiorem A C intercepta fit linea ireuifsima; vel ducatur fra- 
ter E G alius ramus brem fecans, menfuram tantummodo abfeindens ; vtiqut-x 
ramorum fec anuum , ex illa concurfu egredientium , maximus erit ille, ijus axim 
retium fictionis ditudit , (jrc. 

Erigamus itaque fupcrD perpendicularem, &c. Scilicet ex centro fcitio- 
nis 1 > cleuctur D B perpendicularis ad axim maiorem A C , occurrens fettioni 
tn B,dr ipfi E G in L, (jr propterea EfiP, erit femtfsis reti i axis , (jr puntlum 
E tn axi B D non exijlit ex hjpotheji , (jrc. 

Quoniam non egreditur ex E nifi vnus brcuifccans, ergo linea; breuifsi- 
mx egredientes ab extremitatibus reliquorum ramorum , abfeindunt ab axi 
cum AC, LA lineam maiorem , qu.im fecent illorum rami ( ji. 52. ex 
5. ) & iam patet , quod fi ita fc res habet LHCeft acutus ; quia E C 
brcuifsima eft lirjearum egredientium ex E ad quadrantem A B, & pro- 
pinquior illi, minor eft remotiore, &c. Sic legendum puto : Quia frater E 
G , vtrumque axim fetantem nullus alius treui fecans duci pojfe a concurfu E ad 
feci tonem fupponitur, ergo linea brcuifsima egredientes ab axlrem itat ibus reli- 
quorum ramorum in quadrante C B abfeindunt ab axi A C cum vertice C li- 
neas maiores ,quaenr fecent rami ( 51. j 2. ex J .) par iter que confiat , quod an- 
gulus E C E fit acutus, atque ramus E C eft minimus egredientium ex E ad qua- 
drantem C B, CT propinquior minima, minor tfi remotiore. Vcmonftrandumj 
modo ejl, quod K E maior quoque eft, quam E B ,C TC. 

Producamus itaque M B, M K tangentes,- ergo M B E eft obtufus, & 
v E eft acutusf 29. ex 5.,|quii brcuifsima egrediens ex K abfeindit A 
eam minorem, quam A E ( 57. ex 5.) eo quod K eft inter duo fegmen- 
L B, L G : & tungamus M E; ergo duo quadrata M B , B E minora^ 
funt , quam quadratum M E , qua: minora iunt duobus quadratis M K, 
K E, &C. Id fi 1 ex punctis B, A' ducantur dua tangentes fc itionem M B, /■ M 

occur- 
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occurrentes in M , & quia angulus D B M reClus eft contentus ab axe ,drtangen- 5 °^'/* 
te, & cadit B E inter C, cr D ergo angulus E B M eft obtnfns ; poflca, quia E*' 

K cadit infra breuifsimam E G , cr fufra minorem axim B D , ergo angulus Lcm. i, 
E K M refpi ciens verticem C propinquiorem concurfui, erit acutus, dr t unci a 
M E erunt duo quadrata E B, B M minar a quadrato E M , ejique quadratum 
E M mtnus duobus quadratis E K , K it circa acutum angulum ( cum prioratu 
angulum obtufum comprehendant,) Igitur duo quadrata E B , B M Jimul fum- 
pta minora funt duobus quadrans E K , K M : ejique quadratum M B nutus 
quadrato M K , cum contingens M K , proximior veniet A axis maioris minor 70. 
fit remotiore B M ; igitur quadratum E B ,fcilstct rc/iduufn minoris fumma mi- 
nus erit quadrato E K , Cr propter ea ramus E B minor erit, quam E K . 

Et educamus cx E ad fettionem A G, E A, E CX, 3t patebit, quod E 
G maior iit, quam E O , & E O, quam E A ; erigamus itaque ad A C 
perpendicularem A P; ergo EAPcft obtufus.- & ducamus P O Qjan- 
gentem; ergo POEcft acutus, quia linea breuifsima egrediens ex Oab- 
lcindit cum A lineam maiorem, & P O eft maior, quam P A; ergo E O 
maior eft quam E A, atque fic patet, quod E G maior iit, quam E O.&c. 
Demonflratio pofirema partis huius propofittoms ncglccla ab Apollonio ob fui fa- 
cilitatem occafioncm errandi alicui prabere poffet , propter verba illa poftrema_> ' 
textui fu per addit a ; non enim ex maiori fumma duorum laterum P 0,0 E fi au- 
feratur maior O P,dr ex minori fumma P A, A E auferatur minor P A , neceffa- 
rio refiduum nutor is,idc/l E O maior erit quam E A refiduum minoris i itaque 
fenfus huius contextus talis erit . 

Exconcurfu E ad feltionem A G ducantur rami E A ,& quilibet alius EO; 
ojlendendum eft , E G maiorem effe , quam E 0 ,cr E O maiorem , quam EA: du- 
cantur A P ,-Q_P tangentes feltionem in A, & O conuenientes in P , & tangenti Comicrf. 
G Qfin manifolium eft angulum E A P obtufum effe, cum angulusC A P fit ji.lib. 1. 
reitus par iter que quilibet ramus E O inter breuifecantem E G , dr verticem A ^ 
remotiorem interceptus efficit angulum E O P , verticem A refpicientem acutum , 
dr fic reliqui omnes rami inter puncta G , dr A cadentes ; quare (ex Corollario 
propofitionum 6q.dr 65.) ramus E A minor erit quolibet ramo E O tnter verti- 
cem A, & G cadente :rurfus, quoniam bremfecans\E G conjhtuit cum tangente _> 
anguli E G pretium ; quare tx concurfu E ad ftchants peripheriam G A omnes 
rami cadentes efficiunt cum tangentibus angulos, verticem A refp icunt es , acutos , 
dfvnus tantummodo E G Qjji reetns ; igitur ( cx Coroll.propof.6qJ)uius) ramus 
E 0 vertici A propinquior mtnor eft remotiore E G; Quapropter ramus breui fecis 
EG maximus eft omnium ramorum fec antium ad pcrtphcriam A B C cadentium. 

At adhuc non confiat, ramum E C minimum effe pradtclorutn ramorum om- 
ni m. • iis cjlendatur , E C minorem effe quolibet ramo ad penpbenauui 

A G e aucto : dr hoc etiam ob fui fai ilitatem neglcilum fuit ab Apollonio . Ab fol- 
uctur tamen bac ratione . 

Quoniam perpendicularis E T cadit inter C,dr D , igitur A E maior tft, quam 
C F ,& F E tft communis circa angulos reltos in triangulis C F E, A F E, igi- 
tur C E minor eft, quam E A : eft que E A minor quolibet alto E 0 inter A,drG 
cadente , igitur E C minor eft omnium ramorum cadentium ad peripheriam A C, 
fedpnus mtnor oftenfus fuit reliquis ommbus cadentibus ad peripheriam C BG; 
igitur ramus E C minimus eft omnium fec anttum , quod erat ojlendendum . 
m Notx 


19- 30. 
huius. 
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Hjttmam w i.t .huiteo oficnfum efi, quod fitmiaxis minor eUipfis tfl ranmshrc- 
tuf simus ,crgo fi incidenti a perpendicularis E F ifiuper axim A C ,ideft punitum 
F tfl centrum eUipfis educerentur ex concurfn E tres breuifecantes , ntnitrnnut 
E H, E G, & E F producta , qua e fiet axis minor eUipfis: hoc autem efi con- 
tra hjpothcfim , cum ducti fint ex E duo brcuifecantcs : ergo eorum vsms E H 
meti furam C F fecat , qua minor efie debet fiensefie axis maior ts C I) i igitur, 
ex conuerfia propofittonc jo. huius , menfiira C F maior erit jemifie latens\re- 
ili , & (ex conuerfia propofi. 52. huius ) erit perpendicularis E F aqualis Tru- 
tina . Dcmonfiratio huius propofit tonis sugletta ab Apollonio , propterea quod 
eodem fere modo , ac pracedens ofiendi poteft , breufistme perficietur in hnne 
modum . 

Propof. filupniatn a concnrfiu E unicus tantum breuificcans E H ad quadrantem C S 
fr. huius, ducitur > igitur C E minimus efi omnium ramorum cadentium ad fieitionis pe- 
ripheriam C E, & E C vertici B propinquior minor tfl remotiore Fi H , & E 
H minor, quam E B : rurfut , quia ramorum cadentium ex E ad pohpheriaM 
T Hiihis!° ^ ' r ** x tantummodo breuificcans E C conjhtuit cum tangente N G. aitgsdum 

re&im. 
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Nota: in PropoH LXXIV. 


E Rgo E F per centrum non tranfit , cadat fuper C D, St quia produ- 
cti funt cx E duo brcuifecantcs ; ergo C F excedit dimidium cre iti, 
& E Ftcqualis cft Trutina: ( $2. cx 5. ) patet itaque, vt antea demonitra- 
uimus , quod E G iit maximus ramorum , & E C minimus , &c. 

\ 
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rectum , & reliqui omnes rami cadentes fup er totum arcu G B , eonflitnunt cum I_cm 
fuis tangentibus angulos acutos, refpic /entes verticem C ; igitur quilibet ramus Coroll. 
E B propinquior vertici C minor ejl quolibet remotiore ramo E K,& E K mi- 
nor ejl remotiore E G:& propter ea ramus E G maximus eft omnium cadentium 
ad peripbfiam C B G . Pojlremo, quia ramorum cadentium mter breuifecan- 
tem E G ,& remotiorem verticem A axis maioris ,vnicus tantu E G efficit cum , 9 . ?0 . 
fua tangente angulum E G N reClum ; reliqui vero omnes cadentes inter G, & hulu '- 
A efficiunt cum fuis tangentibus angulos , refpicientes verticem A remotiorem, { cm . ,, 
acutos-, igitur f ex Corollario propof. 6y. bums ) ramus E G maior ejl quolibet huius. 
ramo E O vertici A propinquiore ,& E O maior eft , quam F. A : quapropter 
brcuifecans E G vtrumque axim ab fc indens maximus ejl omnium ex E caden - 
tium ad femiperipheriam ellipfis C B A,& ramus E C,vt in pracedcnti dutu 
ejl, minimus erit omnium, atque propinquiores maximo cx eadem parte maio- 
res erunt remotioribus , & cadentium ad peripheriam C B G minimo C E pro- 
pinquiores , minores erunt remotioribus, quod erat oftendendum. 

Nota; in Propofit. LXXV. 

P Oftca clueamus cx E tres brcuifccantes E G, E I, E H , & fcccnt E 
I menfuram, & E G fccet redtumin L,&c. Idejl: poUcaji cx concur- 
ri, E duci i fuerint tres breuifec antes E G, E I, E H ; quorum duo E l , E H fe- 
tent menfuram i»K , & M: E G vero fccet axim rectum in L , & axim ma- 
iorem A C in iV . Dico , cre ■ 


Quoniam I K,NM funt dure breuiffima. conflat , quod EI maximus fit 
ramorum egredientium ad illius fedtionem f 52. cx j .) & reliquorum ra- 
morum propinquior illi, maior cft remotiore, &c. Idcft guiainqnadran- 

N teelh- 
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te ellipfis C B ducuntor a concurfu E duo brtuifccantts E I, E H ; igitur ( ex 
propofitione 72. huius) erit brcuifccans E I vertici A propinquior maximus om- 
nium ramorum cadentium ix cone ur fu E ad ellipfis pcripheriam C H ; & pro- 
pinquior maximo E I maior erit remotiore , fed non omnium ramorii cadentium 
ad quadrantem C B , fed eorum folummodo , qut inter verticem C, & infimum 
breuifccantem E H aliquorum )>rop'e tpfum ; nam rami fec antes cadentes pro- 
pe punclum H hinc inde fuccefsiue augentur , vt dictum cjl in notis propof. 6 j. 
in eiufque Corollario . 

Ncc non , quia H M , G N funt dux brcuiffim.r, condat, vt diidu ed, quod C 
GE fit maxitnus ramorii egredientiu cx vtroque latere eius ad A H,&c. 
guoru verbord fenfus hic e/l. £>uia ex concurfu E ducuntur dua Ireuifccantes E C, 

& E H ad femicllipfim ABC, quarum E G fecatvtrumq; tx ini, at E H fccat 
tantummodo men furam ; ergo , ficuti in procedenti propof 74. ojtenfum cft , erit 
ramus E G maximus omniu cadenti ii ad pcripheriam H A , crc. At quia dubitari 
pojfct de certitudine huius confcquentia, quandoquidem hypothefes non funt om- 
nino eadem; in propofitione enim 74. non tres, fed duo tantummodo breuifec an- 
tes ex concurfu E ad fcit io nem C B A ducebatur , hic vero etiam tertia breui- 
fecans ducitur : fed fi confidcretur progrejfus Apolloni/ , eandem conelufoncm ex 
vtroque hypothefi deduci poffe percipitur ; nam ( ex propofittonc 72. huius ) bre- 
tu fetans E H , infra breuifccantem E I poftns, minimus efl omnium ramorum 
cadentium ex E ad pcripheriam H B ellipfis, & propinquior minimo E H mi- 
nor efi remotiore, reliquorum vero ramorum cadentium ad quadrantem B A ma- 
ximus cjl brcuifccans E G ,vt ofienfnm efi in procedenti propo/it. 74. cx Lemma- 
te \*. huius , cr ex Corollario propofit. 6 7 , atque pr.opmquior ramus maximo 
F. G eorum , qui ad quadrantem B A cadunt maior efi remotiore ; quapropter ra- 
mus E G maximus efl omnium ramorum ex E ad ellipfis pcripheriam H A cx- 


Dico 
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(1 Dico etiam , quod E G maior fit , quam E I , &c. ldcfi : ojlcndctur erum, 
quod ramus E G maximus et tam Jit omnium rumoris cadentium ad pertphertam 
C H, propterea quod E G ojlcndctur maior E I maximo eorum, qui ad periphe- 
riam C H duci po/funt . Ducatur ex puncto I recta I 0 parallela axi maiori A ' 

C, qua fecabit axim minorem , (fi feci tonem , cum punctum 1 cadat inter ver- 
tices C,& B duorum axium; fecet igitur feti ion em m O.coniungaturaue EO, 
atque expunctis l, 0, G , E ducantur perpendiculares ad axim I P ,0 4 L> G 
R, E F S, qua fecem axim in P , 4^ R , F , & I 0 in S , & quia G N , & 

I Kfunt breuifsima ; ergo D R ad R N, atque D P ad P K eandem propoma- ,,.l lU !us. 
nem habent, nimirum eam, quam habet latus tranfuerfum ad rectum; cjlvcro 
K F minor , quam n K , atque R T maior, quam D R; igitur F P ad P K mi- 
norem proportionem habet, quam D P ad P K , feu quam D R ad R N, & mul- 
to minorem , quam F R ad R N i quare dmidcndo F K ad K P minorem pro- 
portionem habebit, quam F N ad N R, ef propter parallelas F E, t P , CT fi- 
militudinem triangulorum E K F ,1 K P ejl E F ad I P ,vt F K ad K P ;igi- ' 
tur E F adi P minorem proportionem habet, quam F N ad N R ; fed propter 
fimilitudincm triangulorum E F N , G R N ejl E F ad G R ,vt F N ad R N \ 
igitur eadem E F ad t p minorem proportionem habet , quam ad G R; & pro- 
pterea I P, feu ei aqualis O in parallegrammo reti angulo P 0) maior erit, 

quam G R, (fi propterea punctum 0 recedit a punito G verfus B , tdeoq; ramus 74- huius. 
E G maximus , maior erit ramo E 0, (fic. 

Notae in Propof LXXVI. 

U. C) I autem non educatur ex concurfu E ad redtum E B cllipfis ABC 
O breuifecans prxtcr tranfcuntenr per centrum, vt E B, vtique erit ma- 
ximus ramorum fecantiiim egredientiuin cx concurfu ad fettionem. 

Si vero cdu&us fuerit cx illo alius 
breuifecans , ipfe erit ramus maximus , 

&C. tmpercepubilis ejl fenfus huius textus, 
quia , prater phrajis Arabica difficultatem, 
nonnulla verba in textu defdcrantur ; itaq; 
fic legendum puto . Si ex concurfu E m re- 
tlo E B pofito cllipfis ABC non educatur 
breuifecans prater E B tranfeuntem per cen- 
trum , erit E B maximus ramorum fecan- 
tium ex concurfu ad fettionem cgredttntiu . 

Si vero ex illo educatur alius breuije- 
cans , erit aqualis vni brcuifccanti ex altera parte reti i pofito , efi omnium re- 
liquorum erit maximus; Si enim hac extrema verba non opponerentur , propo- 
fitto non ejfet vera , vt ojlcndctur . 

k Quia breuilfim.T egredientes ab extremitatibus reliquorum ramorum-, 
abfeindunt cum A, vel B lincain maiorem, quam fecet ramus illius f 49 . 
ex 5 . ) dcmonftratura ergo eft in lineis tangentibus ad extremitatem il- 
lius , quemadmodum antea, &c. Mendofi citatur quadragefima nona huius, 
debet pottus kgi 43 . m qua oftenfum ejl , quod quotiefeunque ramus E B ad fe- 

N 2 miaxim 


B 



ioo Apollonij Pergaei 

miaxipt minor en B Z> hebet eandem , aut 
maiorem proportionem , buam latus tran- 
fuerfum A C ad eius latus retium ; tunc 
nullus alius ramus ad [cilionem ABC 
breuifeeans duci poteft , d' qualibet Irneae 
brcuifsima vt F H dutia ex pustffo F ad 
axim A C cadit infra ramum F F ad par- 
tes centri , dr propter ea ji per F ducatur 
F I contingens ellipfin quilibet ramus E 
imus. j. t fjp c i ct cum fugate angulum F.Flrcf- 
picientem verticem A acutum : Similiter fi 
ducatur A K contingens feli ionem in A co- 
!ib V niungaturque E A, erit quoque angulus EAE' acutus, dr dutia B Lcontingente 
[cilionem tn B erit angulus E B L reltus ; quapropter omnes rami ex concttrfto 
E ad quadrantem A B dulli efficiunt cum futs tangentibus angulos refpicientes 
Coroll. verticem A acutos, c vnus tantummodo F. B l. eft reltus-, igitur ramorum ca- 
cr. Iiufus. dent tum ex F. ad quadrantem E A minimus eft E A , & quilibet ramus E F 
propinquior vertici A minor eft quolibet remotiore-, cr propterea E B erit ma- 
ximus : Jimili modo F. B maior erit quolibet ramo EG in quadr ante B C exift en- 
te -, Et hic eft fenfus , ni fallor illorum verborum ; dcmonftrabitur ia lineis 
tangentibus .quemadmodum antea oftcnfumcft,&c. 

Notce in Propofit. LXXVII. 


L B 




P Oftea educatur E F , qui eft maxi- 
mus ramorum, &c. Repono hic fimi- 
Istcr verba, qua in textu defiderantur -,Po- 
ftea educatur alius breuifeeans E F > Dico, 
quod eft aqualis vni breuifecanti E G aque 
remoto a rclto D B , & eft maximus reli- 
quorum omnium. 

Quia B D, F H funt dux breuiflimx; 
ergo rami egredientes ad fe&ioncm B F 
abfeindunt cum A lineas maiores, quam 

fcccnt breuiflimx egredientes ab eorum extremitatibus, & rami qgredien- 
tesadduas peripherias C B,F A abfeindunt cum A, vel C lineas mino- 
res ( 52. ex 5.) &C. J%uia in ellipft femiaxis minor B D, (fi brcuifsima F H 
concurrunt in E ; ergo quilibet ramus ex E ad peripheriam F B dullus cadit 
infra breuifsimam ab eius termino ad axim A C dubiam: fimiliter, quia ramus 
E G aque recedit ab axi D R , ac ramus F. F ; propterea , ne dum ramus F E 
aqualis erit ramo E G , fed fimiliter quilibet alius ramus incidens inter E B, 
Ibidem . & EG cadet infra breuifsimam ab eius termino ad axim A C dubiam verfus 
D, dr rami cadentes ad peripherias A F , & C G cadunt ftspra bremfsimas ab 
eorum terminis ad axim C A duitas ad partes A, (fi C . 

Conftat itaque, vt dii5tum'cft de lineis tangentibus, quod E F fit ma- 
ximus ramorum fccantium egredientium ex E ad A B C , quod erat often- 
- x" den- 


Lcm. 8. 
huius. 


Ibidem. 
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dendum , &C. Qua poftrema verba fle intelligi , ne arrigi debent . Qtiia qui - ^ or) „ 
Itbct rumas ex E ad A F duitas cadit fupr.i breuifsima») ad partes A ab esus tau*. 
termino ad axim C A ductam; igitur, -ut muliones dictum eji , conjluuit cum 
fna tangente angulum refpicientem •verticem A acutum ,ftcuti angulus EAE 
acutus quoque cjl , cr omnium ramorum ad peripheriam A F cadentia tantum- 
modo angulus E F I eji rettus i igitur omnium ramorum ex E ad peripheriam ^ ^ 

A E cadentium maximus e/i F F. remotifsimus a vertice A , ejlqnc ramus E G P;o p 'j. t 
aquatis E F , & E G maximus cjl ramorum cadentium ex E ad peripheriam^ huius. 

G C ; igitur ramus E F maximus etiam eji ramorum cadentium ad peripheriam 
G C : pojlca dulto quolibet ramo E M inter F, E, cr M N tangente feltioncm 
in M, qux conucni.it cum tangente l F in N, quia E M ,vt dictum eft , cadit 
infra breut [simam ex M ad axim E A ductam , cum qua contingens N M an- 
gulum reliti conflituit , ( ex 3 o. huius ) ergo angulus E M N refpiaens verticem 
A eft obtufus , & angulus E F N eft r citus, cum F O Jit breuijsima, igitur duo 
quadrata E F , F N maiora funt duobus quadratis E M , M N ftmul Jumptis, 

CT ablatum quadratum M N cx minori fttmma maius eft ablato quadrato N F, 
cum contingens N F vertici A maioris axis propinquior Jit ; ergo quadratum _> 7°- huius. 
E F maius ex quadrato E M, ideoqne ramus E F maior erit quolibet ramo E 
M inter F , & B pofito . Non fecus oftendetur E M mator quam E B ; quare-, 
ramus E F maximus erit omnmm cadentium ad peripheriam F B . Eodem mo- 
do ramus breuifecans E G maximus erit omnium cadentium ad peripheriam G 
B ; dr propterea ramus E F maximus erit omnium ad peripheriam F B G ca- 
dentium ; Quapropter ramus breuifecans E F aqualis er st vni tantummodo E 
G aque ab axi remoto, & maximus omnium ramorum ex concurfu E ad femi • 
tllipflm ABC cadentium , quod erat oftendendum . 

Sicut i in prioribus propofitionibus f altum eft ,reperientur , quot nam rami in- 
ter fe aquales a punito concurfus ad conifelltonem duci pojfunt, qua occafione^t 
afferam propojltioncs aliquas non iniuc undas , quarum prima erit. 

Si ad coinfectionem 2 > A d concurfu D Tmtcus tantum breuifecans D 
A duci pofstt , igfr ducatur qualibet F C parallela perpendiculari D B 



inter productionem brcuifsim* } $r axim intercepta quem fecet in F ,rc- 

peria- 


10 2 
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pcriatuujue Trutina K minoris, uel maioris menfura F 2 : dico perpen- 
dicularem C F minorem ejfe Trutina K . 

Seremur primo in parabola abcifsa B H,& B N aquales trienti excejfus sna- 
qnaltum menfurarum fupra femier ellum (vt proripitur ut propofittonc ^i. hu- 
ius) manifefium efi, a bfciffam B N minorem cffe ipju B H , quando B F minor 
cfi , nuam B E, & qtundo B F fuptrtt ipf*m B E ; e§ quod eorum tn • 

pla.vna cum fcmterello , ideft menfura B F minor fuerat in primo cafu , & 
maior in fecundo , quam menfura B E. 

jjf hyperboU vero > Cr clhpft jiat proportio rccla H L ad femiaxim tranfuer m 
Leni. 7. f Hm e B fubtriplicata eius , quam tnuerfa L F. fegmentnm L G homologum la- 
huias ' teri tranfuerfo habet ad femiaxim tranfuerfum ( ex praferipto prope/it. y.& 
53. huius ) piri ter que fiat proportio N L ad L B fubtrtplieataesMS quam inuer - 
fa minoris L F m primo cafu , & maioris in fecundo , fegmentnm homologum 
lateri tranfuerfo habet ad L B . 


L 


K 


D 


gnoniam in primo cafu maius fegmentnm G L ad eandem L B habet maio- 
rem proportionem , quam minus fegmensnm ex L F dijfelhim 1 igitur earum . J 
fubtriplicata proportiones in aquales erunt , •videlicet FI L ad L B maiorem pro- 
portionem habebit , quam N L ad tpfam L B , & propter ea H L maior erit, 
quam N L ,& ablata communi L B , erit H B abfeiffa maioris menfura ma- 
ior , quam N B abfeifa menfura minoris . Similiter ojlendetur in fecundo ca- 
fu , quod abfitjfa N B maioris menfura maior ejl > quam B FI . Oflcndedurvj 
modo efl , perpendicularem C F in viroque cafu minorem ejfe trutina K ; Si 
51.. ji* enim hoc verum non efl, fi fieri potcft,fit C F maior trutina K ; igitur ex con- 
hu,us ' cur fu C ad fc Itionem B A nullus ramus breuifecans duci pottft , quod efi contra 
hjpothcfim ; eras enim A l breuifssmi ; quare C F non erit maior trutina K . 
Sit fecundo C F aqualis K , fi fieri potefi , ergo ramus principalis C 0 dulfus 
legibus propofit. 51. 52. huius cui competis trutina K erit breuifecans fin- 
gularis eorum, qui ad fcllioncm duci pojfunt , nec vllus altus , praterC 0 ,bre- 
uifecans erit : cadtt vero ramus C A tnfra , vel fupra ramum C 0 , proprerea 
quod abfcsjfa B H, & B N inaquales ofienfe funt ; igitur ramus C A dtuerfus 
a breuifecante fingulart C O non erit breuifecans , quod efi contra hjpothefivj \ 
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"f* er SfPrt**ii"Uris C F aqua lir erit Triten* K , ftd Oriis , necue 

c * mctjf4r ‘° miN ° r 

Jfdrm pofttis , f, produEiione breufsim.t A / fumatur quodhbet PROp.g. 
{"' 7 C '™“ w ^ ptrpmdicuUris D E, d puncto C duc, Addit - 

ZZ a ter r mUS hr '" t f er<MT J*P r * C A «*•*«* 5 # A punflum C 

ilTir * ! Una * m ° t 0 '™ '* C d “ C ‘ alter r * m “* breuifccaiit 
mfra tpjum C A . J 


huius. 


~ qualibet reffa C F parallela perpendiculari D * imerpqfita inter 
productionem br eu, fima A I , c? a X ,m minor eji Trutina K nou/menfur., B 
r ) propter e* ramus principalis C O cadit fupra ipfim 

r ' fi ' V™ BE ' & ‘ UM d "“ P>tcjl hJrkola 

A circa afymptotos (v, in prooofinone y , . facium cf) Lxpro- 

dulia occurret fechon, B A mter B , cf 0 ,vt ,» j> , & Liunilo raL CP 
erunt duo rami C A, &C P breuifecantes , quorum infimus eft C A . S, vero 
punctum C fumatur vitra punitum D , ,unc quidem menfuraB F maior ert, 

VdZsCott P e r ° P T a A# * B rj tr '&*"*,& ideo principalis 

ramus CO cadet mfra ramum CA,& de nuo facta eadem confractione propo- 
Jit. J r. dr J2. Inuus , erunt duo rams C P, & CA breuifecantes ,q„oru fuvrc- 
mus verfus B er st C A , quod erat probandum . " J P 

S,t confeci, o , rvel elltpfis portio quadrantis 3 AG , cuius axis 3 PROP. 9 . 
E , perpendicularis E D , euiufque Trutina L f„ mm0 r perpend, culat, Add “- 
j D ’ ,merua “° cuiushbet rami fecantis D A circulus Z 

A I dej cubatur , & expuncto A ducatur reflet A x contingens feci ur- 

nem s 


t 


J9- ?0- 
liuius. 

V ?«• 
lib. i . 


iuiitis. 


ru. to. 

Addit. 

51. 

Imius. 
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D,«, H Z T fecat t^cntm rcBam Uncam 

X A , (fff corufeBtoncm 7? G in funSlo A . 

Quoniam perpendicularis D E ponitur ma- 
ior trutina L; ergo quilibet ramus D d cadit 
fnpra brtuifsimam ex puntlo A ad axim B E 
ductam : efficit nero brcmfsima cum tangente 
A x angulum rectum ; ergo angulus D A x eft 
acutus ;& propterca refla A X cadit intra cir- 
culum' A Z ;fed A x cadit extra coni feci to- 
nem B A , quam contingit i ergo circumferen- 
tia Z A cadit extra fettionem B /I , & extra 
tangentem A x-.pojtea ducatur quilibet ramus. 

]) (i infra ramum D A fecans circumferentia 
circuli in T: & quia ramus I) A propinquior 

B r mm, rrh. ».*• D C : & r Mct K- rMnml <«r- 

culans infra punitum A poftum cadet intra comfccticncm B G ; 6 'dio cir 
(umferentia Z A E fecat tangente , & coni fiet toni tn A, quod erat propofttum . 

lfdem voftis , ft perpendicularis D E xijHctlts Trutiru E, & ft D 
A Lularts ille raitmbr au fetant , r , ex concurf» D ad f&"^ 
•B G dttci poieft ; vcrfqattirque cotijbu&io , <vt Mtea faBum eft-. Dico, 
circulum Z AT f cedre ctmifeBtomm in A , <& contingere rectam Ax, 

Ducatur quilibet ramus D f fupra breuife- 
cantcnt n A, fecans arcuit pcripbcriarn i n Z, 

& quilibet a/ms ramus D G infra D A fecans 
eandem periphenam in T . Et quia ex con- 
curfu D ad fettionem B G iniens tantum bre- 
m fecans D A duci poteft ; igitur ramus D F 
propinquior vertici B minor eft remotiore D 
A , & D A propinquior vertici B minor cjl 
remotiore D G t funtque reti a D Z , D E .e- 
quales eidem D A ( cum jint radp eiufdem _> 
circuli ) ergo D Z maior eft > quam D F 1 & 

D E minor, quam DG\ & propterea qnodli- 
bet puni! tem Z circuli fupra A fumptum ca- 
dit extra coni feti tonem B,F A , & quodlibet 

infimum punitum E eiufdem circuli cadit intra eandem coni feci tonem A G; 
einapropter are umferentia circuli Z A E fecat coni feti tonem B AGinA. Pe. 
ft ea et, da retia A x contingens fettionem in A perpendicularis eft ad brcutfe- 
J e amem D A, cum l A Jit breuifima ; igitur retia linea x A , .qua perpendicu- 
laris eft ad radium D A , continget circulum ZAE. Quapropter arculas Z 
A E Jccant conifetlsonem B AC tn A, & tangit eandem retiam Irneam A x . 
nuam contingit fett/o conica B AC, & in eodem funtlo A, quod erat ojicndtndu. 

C0R0L- 
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COROLL ARIVM. 

H inc conflst , fuprcmam circuli pcriphcriam A Z cadere in locum a tan- 
gente X A , dr conifccltonem B A contentum , infimam ver o circn feren- 
tium A T cadere ne dum infra tangentem, fed etiam infra conifefltonem AG ; 
coquo d reda A X e adit extra circuli pcriphcriam A Z , quam contingit in A, 
Cr eadem circumferentia A Z cadit extra fc Itionem A B, quam fecat in A, vt 
ditium ejl . 

Mirabile equidem hoc videri poterit aliquibus, qui contingentia angulos, quos 
vocant, vere angulos, effe cenfent ; nam hic dua circumferentia curua , conica-j 
nimirum B A G , dr circularis Z AT fe mutuo fecant in A , dr tamen ambo 
tanguntur ab cade retia linea A X in eodem ptcnflo A, in quo illa fe mutuo fecant. 
Vnde colligent etiam , quod anguli contingentia falli a conifctlicnc B A G , di- 
re tl a hnea X A non Junt aquales inter fe , quando punitum A in vertice axis 
non exijiit ; nam duo anguli contingentia circumferentia circulans , dr retia 
tangentis X A aquales funt inter Jc : at angulus contingentia feti tonis conica fu- 
premus refpicicns verticem B maior ejl angulo contingentia circularis, vt ditlu 
ejl : infimus vero angulus contingentia a fc It io ne conica , dr eadem tangente^ 
contentus minor ejl eodem angulo contingentia circularis, dr propterta fupremus 
angulus contingentia feclionis conica maior erit inferiori. 

Sit perpendicularis D £ 
minor trutina L , fruque D 
A , ifjf D C duo illi rami , 
ejtti tantummodo brciufecantes 
cf pojfunt ominum ramorum 
ex concurfu D ad fechonem 
2? C cadentium ; atque cen- 
tro D,interuallo DA deferi- 
batur circulus Z AT ; pari- 
ter que centro D , mtcruallo D 
C defer ibatur circulus O C Q; 
ducanturque retia ,Y P , Ai 
P contingentes conifedlionem 
m A , @r C . Dico , circulii 
Z Af contingere conifeclto- 
nem tn A , extra ipfams 

cadere, at circulum O C Q_contmgere eandem conifechonem in C ,(gjf 
intra ipfam cadere. 

Ducantur quilibet rami D F, D G fupra, dr infra Lrtuifccamcm D A ,fe- 
r antes circulum Z A T in Z , dr T ; pariter que ducantur quilibet rami D G , 

O DN 
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D N fupr a , & infra breuife- 
cantem D C, fecum es circulum 
O C tn 0 , & dummo- 
do D G non ducatur infra D C 
in primo cafu , nec fupr a D A 
in fecundo. Quoniam ramus D 
A fuprcmus duorum br cui fec an- 
tium maximus cjl omnium ra- 
morum cadentium ad periphe- 
riam HAC ; igitur D A maior 
erit,quam D F,cr quam D Gi 
funi -vero D Z , & D T aqua- 
les eidem D A ( cum ftnt radj 
eiufdem circuli ) ergo D Z ma- 
ior cjl , quam D F ; pariterque 
D T maior cfl quam D G : & 
proptcrca duo qualibet punft-v-i 
Z, T eiufdem circuli Z AT ca- 
dunt extra comfcchoncm ft A 
Gi & ideo circulus Z A T tan- 
tummodo in puntfo A conifdl io- 
nem extrinjfccns tangit . 

Pofiea quia ramiti D C infimus breuifecantium ejl minimus omnium ramo- 
rum cadentium ex D ad peripheriam A C N , ergo ramus F> C minor' cfl , quam 
D G, cr quam D N: fiunt vero D 0 y D Jfaquales eidem DC{ cumfint radij 
eiufdem circuli ) igitur D O minor cfl, quam D G : pariterque D ffiniinor cfl, 
quam D N : quare qualibet duo puntta 0 , ^ circuli O C Jifliinc inde a punito 
C cadunt tntra coinfectionem B C N , (ir ideo circulus O C Jfjntnnfecus con- 
tingit consfellionem in C, quod erat oflcndendum . 

Si ad confectionem 
rvcl ad ponion 
drantit clhpfts 
ex concurfu- D 
,poftit , ntfi amicus tan- 
tum brcuifecans D A , 
atque centro D, interuaL 
lo D A circulus Z A 
dcfmbatar ; Dico > om- 
nium circulorum tangen- 
tium eandem rectam li- 
neam X A P ( ejudais 
— ; * nuo que com/ectio 
amicus n effe 

culum C . i * v > • ^ 
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tulum Z AT , qui conifetiionem in punElo A fecat . 

Sumatur enim quodlibet functum G tn frodutlione brcuifsim, * A I fupr a , 
vel tnfra punctum D : manifeftum efi ( ex 8. f recedentium propofit. ) a puntlo 
G duci pojfe duos brcuifcc antes ramos , quorum A G erit infimus , fi punctum G 
cadit fupr a punctum D , & tunc circulus radio G A defer iptus continget conifi - i 1. 

cl tonem intrinfeus in A : fi vero punctum g cadat infra punitum D, tunc pa- Addiuri 
riter ex g duo beatificantes duci pojfitm ad fictionem , quorum fupremus erit »JLu i 
g A ! & propterea circulus radio g A de fer iptus continget conifetiionem B AC 1 1 • 

extrinfecus tn A ; quapropter circulus radio D A de fer iptus ( quem contingit Add ' ur “‘ 
eadem retia linea X A qua tangebat fictionem m A)vnicus erit, qui fictionem 
B\C fetet in A , quod erat ofiendendum . 


Circulorum omnium intrmfecut tangentium conifetiionem non in axis PROP - 
'vertice , af signari non pote fi maximus : tangentium uno intrinfccus fe- 
clionem in termino axis maximus erit , cuius radius aqualis efi fernie- 
retlo . 



Repetatur figura , C" 
hypothefis prae edet is pro 
pofitionis . Junonia qui- 
libet circulus radio G A 
minori, quam D A de - 
feriptus fiemper intrin- 
ficus tangit conifetiio- 
nem in A ( vt tn prace- 
deti propofitione ditium 
ef ) vbicumqee ponatur 
centrum G fupr a punctio 
D ; neque augendo ra- 
dium G A efficitur alius 
contactus circuli, & fi- 
ctionis , quiim mtr infe- 
ctes , cr tunc primo cir- 
culus definit intrinfccus 
tangere feti tonem in A, 
quando D A efficitur 
radius , fe ilice! quando 


non amplius tntrinficus fitl imm ungit, fied eam ficat in A ; quapropter afifi 
gnari non potefi maximus circulorum Ungentium intrinfecus fitlionemin A. 
Zuod vero cuculorum, ntrinficus tangentium eandem fitlionemin vertice axis 
S, tlle, cuius radius BK aqualts cft fimscretlo B H fit maximus, oftenfitm efi 
a Mauroltco propofi 5. S . &1 ltbri y . conicorum. Patet ergo propofitum . 




lifdem pofitis : di co circulorum omnium extrinfecus tangentium coni- 
Jectionem nttntmum afsignd& non pojfe . 
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Sumpta in eadem fi- 
Ti.A<!<iit .gura quolibet punlh g 
infra punitum D, quo- 
niam anulus radio g A 
de [triplus contingit ex- 
tern fetus conifcttionem 
in A , nec vnquam cef 
fabit pradictus colatius 
extnn fccus , licet magis, 
ac magis in infinituuLa 
punitum g ipfi D pro- 
pinquior fiat , fi tunc de- 
mum cejfat hutufmodi 
extrinfecus contallus , 
quando dtfcnlitur cir- 
enlut radio D A , qut 
quidem fettionem fecat 
in A, vt dtiluejl ; qua- 
propter minimus oinmii 
extrinfecus fechonewj 
tangentium in A afignari nequit . fifuodvcro extrinfecus tangentium eandem 
feti tonem tn vertice axis B non pofstt afsignari minimus , palet ; nam omnes 
M,.,ro |. circuli , quorum radij maiores funt femtercito fectioms , eam extrinfecus tan- 
7. & je. gunt ; fi tunc demum einfmodi contactus extrinfecus cejfat, quando radius cir- 
culi aqualis efficitur femierecto : at tunc mtrinfecus fictionem tangit ; quapro- 
pter repertn non poteft minimus circulorum ccnifeclioncm extrinfecus tangenti- 
um: quod erat oftendendum . 

Ex dictis colligitur, quod ex concurfu ad quamlibet confectionem pofunt du- 
ci tres, vel quatnor rumificantes inter fe aquales: in ellipfi vero, fi in reliquis 
fectiombus fi rami fetantes non fuerint , duci potcfl vetus , vel duo rami inter 
fc aquales. 

Nam circulus radio alicuius breuifccantis deferiptus tangit , vel fecat coni J 
fect tonem , fi fiquidem eam extrinfecus tangit , ncccffario eandem bis fi c at, fi 
fuerit parabole , aut hyperbole, qua infinite augetur, fi dilatatur', (fi propterea 
radij. circuli ad occurfus, (fi contactum ductt aquales funt interfe ; (fi ideo tres 
rami tantum erunt aquales: fi vero defcnbatnr circulus, cuius centrum tfi con- 
curfus , radius vero minor efi maximo , (fi maior minimo duorum breuifecan- 
ttum 1 tunc quidem neeeffarso circulus quatuor in punctis fictioni conica occur- 
ret : fi propterea quatuor radij ad occurfus ductt erunt inter fi aquales. 

At in jclhpfi fi concurfus fiat circuli centrum , radius vero brcstificans maxi- 
mus trium, qui in e* duci pM fiunt , circulus pradteto radio defirtptus confinget 
quidem externis elhpfim, neque deinceps vnquam ci occurret : & propterea ra* 
mus ille maximus ent vtiictts, cum nullus alnis ei aquatis duci pofsit in cadens 
ellipfi: fi vero 4 concurfu in pro iuctiont axis elhpfis pofito dtfcrsbatur circulus , 
cuius radius minor fit maximo ramo , fed maiomautroque terminato ; tunc qui - 
dem circulus duobus in locis ellipfi occurret ; fi popterea duo tantum rami inter 
fe aquales erum , par: modo , quando .1 concurfu tres breuifccantcs ad elhpfin^t 
' ■ , ■ - - ' eduettn- 
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educuntur , /»/w quidem circulus , r#/«r centrum eft concurfus , rudius vero mi- 
nor muxitno brcuifcc.tnt/um , cJ" duobus reliquis necefisnb elltpfw duobus 
in locis fecubit ; dr ideo duo tuntummodo rumi inter fe uquules erunt . 

SECTIO DECIMAQVTNTA ^ 

Continens Propoli XXXXI. XXXXII. 
XXXXIII. Apollonij . 

PROPOSITIO XXXXI. 

a TN hypcrhola angulus contentus a linea breuiflima ,& a men- 
X fura minor eft angulo comprxhenfo it linea diftante cumco- 
tinente . 

^ Sit hybcrbolc A B, cius axis D 
C, linea breuiflima B C, duo con- 
tinentes D E , D F, & diftantia fit 
A E, & dimidium eredi A G: Di- 
co, angulum B C D minorem efle 
angulo DEA. Educamus itaque 
perdendicularcmB H,&iungamus 
B D , qux fccct A E in I . Quia_, 

D A ad A G eft, vt D H ad H C 

( 14. cx 5.; & I A ad A D eft, vt j.hutuj. 

B H ad H D ; ergo ex xqualitato 
I A ad A G, eandem proportione 
habebit , quam B H ad H C , & 
propterea E A ad A G, nempe D 
A ad diftantiam A E maiore pro- 
portionem habebit, quam B H ad H C igitur angulus B C H minor eft, 
quam DEA, quod erat oftendendum . 

PROPOSITO XXXXII. 

a TN parabola linea; breuiflinvr produdx occurrunt fc&ioni ex 
X vtraque parte. 

Qupniam breuiflima eft linea reda fccans diametrum paraboles intra 
fcdioncm ; & propterea fedioni occurret cx vtraque pane ( 28. cx pr.) .17 lib. r- 
& hoc erat oftendendum . 
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PROPOSITIO XXXXIII. 

S I inclinatus axis hyperboles eredum non excedit > nulla li- 
nearum brcuiilimarum feftioni ex altera parte occurret : fi 
vero maior illo fuerit , tunc brcuiilimarum linearum aliqux oc- 
currunt feftioni , aliqux verb non occurrunt . 

Sit prius D A non maior, quam A G:& quia I) A ad AG eandC pro- 
portionem habet , quam quadratum D A ad quadratum A E , erit D A 
non maior quam A E ; & propterea angulus DEA non erit maior an- 
gulo E D A: fcd maior fuerat angulo B C H (41. ex 5. ) ergo angulus 
EDA, nempe A D F maior cft, quam B C D ,& propterea B C, D F 
non conueniunt ad partes C, F; igitur B C non occurrit fc&iom ad par- 
tes K, A; eo quod fi illam fccarct, etiam ipfi D F occurreret ( 8. ex 2.) 
quare non occurrit fcdioni in duobus punctis. 

Deinde fit D A maior, quam A 
G habebit E A ad A G maiorem 
proportione, quam ad A D ; & po- 
natur I A ad A G , vt E A ad A 
D; ergo I A minor cft, quam EA, 
quare reda D B , illam diuidens, 
occurret fedioni , & cadat in B , du- 
caturquc linea brcuilfima B C , & 

B H perpendicularis ad D C ; erit 
I A ad A D.vtB H ad H Dicft- 
que D A ad A G , vt D H ad H C; 
i+- huhu-crgo I A ad A G, nempe E A ad 
A D cft, vt B H ad H C , & pro- 
ptcrca duo triangula E A D, B H 
C funt fimilia ; igitur angulus B C 

H xqualis cft E D A, nempe FD A; quare B C, D F funt parallelae, 
ij.tik i. nec poliunt fc fc mutuo fccarc ; ergo B C non occurret fectioni K A. 

Linea: vero breuiflimx , qux in peripheria A B cadunt , continent cum- 
Conucrf. C A angulos minores angulo B C Df 2 6. 27. ex j.) vnde non occurrent 
st.lib.i. ipfi D F, & propterea neque fc&ioni occurrent. At ille, qui cadit extra 
hanc fcdionis peripheriara i fi producatur continet cum C D angulum- 
maiorem angulo B C D ( 16. 27. ex 5. ) igitur produ&us occurrit D F, 
& occurrit fc&ioni A K : quod erat oftendendum. 


Secunda 
lib. r. 
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Nota: in PropoL XX XXL 

Ngulus contentus a breuilfima linea , & menfura minor cft angulo 
contento a diftantc cum continente in fcdionc , &c. Adtjci» par- 
tte ut. in» 
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ticuUm in hyperbole , qut in ttxtu differatur . Vocat interpres Ar.dtcus li- 
neam dtflantem ipfam A E , qua contingit hypcrbolem in vertice axis A, (fi 
interponitur inter Verticem A , & continentem , feu asymptoton D E . 
b Sit fedio , D C diameter illius , & c. Legendum puto Sit hyperbole A B 
eius axis D C .Pofieaquia D A, ad A G , feu latus tranfuerfitm ad rectum efi , £* 

- vt D H ad H C, atque 1 A ad A D efi , vt B H ad H D ( propter fimilttudt- huius. 
nem triangulorum / A D , (fi B H D ) ergo ex aqualttate ordinata l A ad A 
G efl vt B H ad H C : deinde quia linea A E media proportionalis ef inter fe- 
rniaxim tranfuerftm D A ,& fiemieretfum A G , cum quadratum ipfus A E 
quadrans fit figura qua ad diametrum per A ductum confituitur ; igitur E A ^ 
ad A G erit,vt D Agtd A E, efi vero E A maior , quam I A; igitur I A ad A J ’ 

G minorem proportionem habet , quam E A ad A C , feu quam D A ad A E : 
erat autem B H ad H C , vt I A ad A G : igitur B H ad H C minorem propor- 
tionem habet , quam D A ad A E : fiat poftea L A ad A F. , vt B H ad H C 
circa angulos retios A , H > coniungaturq; L E , manifeflum efi , L A minor eous 
ejfe D A, & angulum A E L minorem ejfc angulo A E D: fed propter fimtli- 
tudinem triangulorum B H C , L A E efi angulus C aqualis angulo A E L; & 
proptrea angulus A E D maior efi angulo B C H . 

Nota: in PropoC XXXXII. 


03 


Via efl linea reda fecans diametrum paraboles ; &c. Addo illam par- 
ticulam brcuillimam, qua in textu defderari videtur. 


Nota: in Propofit. XXXXIII. 


a TNdinatura fi non excedit eredum, nulla linearum, &c. Addo, quaeui- 
X denter deficiunt intextu , legi enim debet : Axis inclinatus idcjl tranfiuer- 
fus fi non excedit erectum , fic. 

I5 Et quia I) A ad A G efi vt quadratum D A ad quadratum A E, &c. 

Eo quod quadratum A E aquale efi quarta parti figura , qua ad duplam fiemia. 
xts D A applicatur , fici licet aquale efi reti angulo D A G ; igitur DA, A E , 

A G fiunt continua proportionales -.ponitur vero D A aqualis, aut minor, quam 
A G ; igitur D A aqualis, aut minor quoque erit , quam A Ei (fi propterea tn 
triangulo DEA erit angulus DEA aquahs , aut maior angulo A D E , feu 
A D F ( cum angulus continentia fecetur bifariam ab axi fi (fi prius erat an-* 1 ' ht,!LS ' 
gulus C minor angulo A E D ; igitur angulus B C D minor erit alterno angulo 
F D C ; vnde confiat rectas Uncas F D , C B concurrere pojfie ,fi vltcrius pro- 
ducantur ad paries D, B i non autem ad partes C, (fi F . 
c Quia fi occurreret illi occurreret D F ( 7. ex 2.) fccarctque fcdionem 
in duobus pundis , &C. Stupis huius textus talis efi . Jfitoniarn , vt oftensu 
efi , retia B C infinite prodnlla non occurrit asymptoto D F ad partes F C ; igi- S.lib. 1 . 
tur retta C B producta non ficabtt penpheriam hyperboles ad partes tC ; nam^t 
fi ipfam fecaret , ficaret quoque asymptoton D F ad partes F , quod non poni- IbMcm. 

■ tur . Ex his inferri debet conclufio principalis , nimirum , quod B C non occurrit 
feti io ut duobus in punctu ; (fi hac ratione textum altoqut corruptum emendaui. 

. Linea: 
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Lincte vero breuiflims, qua* ca- 
dunt a5 peripheriam (cdionis B 
A , continent angulos minores , 
quam B C D , vtique non occur- 
runt D F , & C. ideft : quia qualibet 
breuifsim a ex functi peripherice A B 
id ixtm ducit efficit ungulum propin- 
quiere m vernet, minorem ip/o angule 
C ; & propter ea qualibet breuifsima-j 
id penphcritm A B extenft fcctbit ne- 
-.8. huuis. (ejftr/o ipfam B C vltertns produci am 
id partes C : fed prius ojlenfit fuit B 
C parallela asjmptoto D F; igitur qua- 
libet breuifirn* ad peripheriam AB 
edulii tdcjl inter partllelas pojita non 

recurret tlteri aquidifiantium D F id pirtes F , fed ad partes ipptjitas vrrfus 
Comierf. /); eo quod qualibet reclt linea intra byptrbclam dutl t suto fecit peripheriam [e- 
8. Iib. i. fi lonn M p drtc t q„ d continentem D F no fectt ; At qualibet alta breulfsima 
**»• tnfn C B duc! a , neeejfario efficiet ad axim angulum maiorem , quam C ; &pro- 
ltihuius pttrea viter ius pr edulia fceabit ipfam B C ad partes C i fed qualibet breuifsima 
extra parallelas pofta qua feiat vnam aquidifiantium B C, fccabtt quoq; reli- 
quam ad cafdcm partes F C; quare prius feCltoni occurret, vt dicium ejl . 

SECTIO DECIMASEXTA 

Continens XVI. XVII. XVIII. Propoli 
Apollonij . 

S I menfura comparata fumpta fuerit in axe redo minore clli- 
pfis , erit maximus ramorum ab eius origine egredientium, 
* & illi propinquior maior eft remotiore : minimus vero ramoru 

eft diftcrenth redi , & comparata; , & illi propinquior , minor 
eft remotiore , atque cxcefius quadrati comparata; fupra qua- 
dratum cuiufcunquc rami ailignati aequalis eft exemplari appli- 
cato ad abfciiram illius rami , fiue comparata fit minor , aut 
aequalis , aut maior redo. 

Sit DC redusa- 
xis minor lectionis 
ellipticae ABC fit- 
qucCI comparata. 

St rami 1 H , 1 K, I 
B,IL,IA,ID,& 
lemiflis eredi fit C 
• F, & centrumE.Se 
cdu- 
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educamus F E quoufquc fecet D M perpendicularem ad axim in M , & 
■F I occurrar D M in N ,& ducantur ad axim perpendiculares H O T S » 
K P V, B E, L Q^A R:& iit in prima figura C I minor re&o.infccun- 
{3 da «qualis, in tertia vero maior. Condat , quemadmodum denionftra- 
uimus in propofitione lexta huius , quod quadratum I C aequale iit du- 
plo trianguli I C F ; at quadratum O H duplum cft trapezij O T F C 
( 1. ex 5. ) & quadratum I O duplum cft trianguli O I S ; ergo quadra- 
tum I C , nempe duplum trianguli I F C excedit quadratum I FI duplo 
c trianguli F T S, quod cft aquale rcdtangulo T a : & conftat, vti dictum 


cft, quod fit exemplar applicatum ad O C; ergo quadratum I C excedit 
quadratura I H exemplari applicato ad O C abfciifam ipiius I H. Patet 
etiam , quod quadratum I C excedit quadratum I K exemplari applica- 
^ to ad P C; idemque conftat in I B j igitur I C maior cft, quam I H , & 
I H, quam I K , & I K , quam I B poftea, in figura prima , & tertia- , 

a F 


e quii triangulum F C E «quale cft triangulo DEM; ergo quadratum^ 
I C «quale eft duplo trianguli N F M cum duplo trianguli D I N , qua- 
dratum vero I D «quale eft duplo trianguli D I N ; igitur quadratum- 

P ID 
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I D minus cft, qulm quadratu I C duplo trianguli N F M, quod arqua- 
le eft exemplari applicato ad D C , & quadratum 1 R Atquale cft duplo 
trianguli I X R ,& quadratum A R aequale eft duplo tt jpczij R M ( J- ex 
5 . ) ergo quadratu I A minus cft, qu.im quadratum I C duplo trianguli 
1 : Z X , quod xquale ex exemplari applicato ad C Rftf. ex 5 . ) fimilitcr 
quadratum 1 L minus cft, quam quadratum 1 C exemplari applicato ad 
C Qj eftquc C D maior, quam C R, & C R quam C Qi ergo I A ma- 
ior eft, quam I D, & 1 L, quam I A; quod erat propofitum . 



Notx in IVopofit. XVI. XVII. XVIII. 

> 

C Omparata fi fuerit ex rcifto duorum axium ellipfis erit maximus ra- a 
morum , &C. Addidi particulam illam axis minoris , que in textu defi- 
ciebat-, nunquam enim C F femifsis Uteris reffi, ejfe poteft maior C E fcmtjfe 
Uteris tranfuerfi ,ntfi C D fuerit axis minor ellipfis. , 

Conftat .quemadmodum dcmonftrauimus in propofitione,5.&c. Qqo- b 
Otia menfura 1 C fitpponitur cbp.xr.ua , idef aqualis ipfi C F femifsi lateris re/it; 
propterea triangulum I C F ifofcclcnm erit, & retlangulum m C ;& ideo qua- 
dratum I C aquale erit duplo trianguli I C F : eadem ratione propter parallelas 
S 0,<jr C F, erit triangulum 1 0 S fimilc triangulo 1 C t , & propterea illud 
quoque ifofcelettm erit, & retlangulum in O , & ideo quadratum I O aqualcj 
1 . huius, erit duplo trianguli l O S : eft vero quadratum O H aquale duplo tr.ipezq F T 
0 C ; igitur quadratum l H ( quod e f aquale duobus quadratis l 0,0 H circa 
angulum retium O ) aquale erit duplo trianguli 1 O S cum duplo trapezq F T 
0 C, fcd hac duo fpatia minora funt duplo integri trianguli 1 C F, eftquc alc- 
fetlus duplum trianguli F T S , fiue ntl angulum S T b a ; igitur duplum trian- 
guli I C F, fine quadratum 1 C maius eft quadrato l H ,&exce(fus eft reti an- 
gulum T i - quod vero recl angulum T 3 . Jit exemplar dcmonftrabtttir modo , vt 
in fex tu propoftione huius. 


Et conftat, vtdi&um eft, quod fit exemplar applicatum ad 0 C,Scc. C 
Quoniam retia S a, T b,/ C funt parallela , erunt triangula l C F ,& -Va F, 

f milia i 
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fimi lia ; parilerque duo triangula E F C ?T b F /imi lia erunt ; & propter ea S a 
ad a F eandem aquali tat is proportionem habebit , quam I C habebat ad C F , fi- 
mi liter T b ad b F eandem proportionem habebit , quam F C ad C F , /eu quam 
latus tran/uerfum D C ad etus latus rei tum : e/l nero T b aqualis S a, /eu a F ; 
ergo F a ad F b eandem proportionem habet , quam latus tran/uer/um D C ad 
etus latus r ellum ; cr comparando antecedentes ad differentias terminorum^) , L cm - '• 
erit F a, /eu b T ad b a Ivt latus tran/uer/um D C ad differentiam etu/dem 
tran/uerfi , er re Hi lateris-, quare par allclogrammu rcil angulum S bi tritexem- D-fin. 9 . 
plar applicatum ad ab/ciffam O C . huius. 


Igitur I C maior fft , qiiam I Hi & I H.quam I K ,3cc. Eoquod abfii/- 
/aO C minor eft , quam C P , cr C P minor, quam CE: ftmtque pr adiit a ab- 
/ctffa latera homologa exemplarium , qua ad ea/dem ab/ciffas applicantur i at- Dclin. 9 . 
que pradtHa exemplaria fimilia /unt inter /e , cum circa angulos rcllcs latera ' wus ' 
habeant eandem proportionem , quam latus tran/uer/um D C ad differentianca 
e iu/dem tran/uerfi, relli lateris; quare cxceffus quadrati t C /upra quadra- 

tum I H minus eft exccffu eiu/dem quadrati I C /upra quadratum l K ;& ad 
huc minus exccffu quadrati I C /upra quadratum 1 B , dr propterea rella 1 C 
minori exccffu tp/am l H /up: rabit, quam ip/am I K ; cr adhuc minori, exce/ 

/u fuperabit 1 K , quam excedat t B ; & ideo I C maior erit , quam l H,& t 
H maior , quam l A", & 1K maior , quam l B , 
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Ergo quadratum I C squale cft duplo trianguli NF M cum duplo C 
trianguli D I N , Scc. Quonam quadratum I C aquale tjl duplo trianguli I 
C F,feu duplo tr Unguli l F E vnu cum duplo tr i unguli E F Ci tjl que duplum 
tr i unguit E D M xqn.tlc duplo trianguli E C F ; igitur quxdrxtum / C aquale 
ejl duplo trianguli t F E vnu cum duplo trianguli F. M D : ijs vero triangulis 
aquatur duplum trianguli N F Et vita cum duplo trianguli b I Ni igitur qua- 
dratum I C aquale cft duplo trianguli N F M vnu cum duplo trianguli D l N: 
tjl vero quadratum 1 D aquale duplo trianguli D I N; igitur excejjus quadrati 
I C fnpra quadratum l D ejl triangulum N F M tis fumptum ; falicct exem- 
plar applicatum ad latus tranfuerfum D C. 


SECTIO DECIMASEPTIM 

Continens XIX. XX. XXL XXII. XXIII. 
VV 'V. & XXV. PropoL Apollonii 


PROPOSITIO XIX. 


S I menfura E C fumatur in axe minori cllipfts 

maior comparata ; erit maximus omniu ramoru egredientiu 
ex fua origine , vt E F , E B , E G ; & maximo propinquior , 
maior erit remotiore, nempe E F, quam E B, &E B, quam E G. 

Coni.mgamusreiftas A G,G B,BF, 

F C ; & fccctur C H squalis compara- 
ts:,iungaturquc F H, H B,H G. 

Et quoniam H C maior cft, quam H 
F, (i 6 . 17. 18. cx 5.) erit angulus H C 
F minor , quam HF C; & ideo multo 
minor erit , quam E F C , quare E C 
maior cft, quam E F:&ficconftat,quod 
E F maior fit, quam E B, & E B, quam 
E G , & E G , quam A E ; quod erat 
oftendendum. PROP. 


/ 
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PROPOSITIO XX.XXl 
&XXII. 

a O I in ellipfi ABC menfura I C in axe minori C D fumpta 
O minor fuerit comparata , C F , & maior dimidio axis EC, 
( perficiaturque figura , vt antea ) dico , quod omnium ramorum 
IA,IB,IK,IH,IC egrediendum ex origine I maximus 



eft I B , 'cuius potentialis B G abfcindit a menfura verius origi- 
nem redam G I , ad quam inucrfa E G eandem proportionem 
habet , quam D C ad eius eredum ; Et quadratum maximi I B fu- 
perat quadratum cuiuslibet alterius rami I K exemplari applica- 
to ad G P differentiam eorum abfciffarum . 



/ 
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Quoniam proportio E G ad G I fada cft , vt E C ad C F > nempe E b 
G ad G V, erit G V .rqualis G I ; & proprerca quadratum G I xquale., 
cft duplo trianguli G I V , & quadratum G B arquale eft dup o trapezij 
G E ( i. cx 5 . J ergo quadratum I B x quale cft duplo trianguli I C S cum 



duplo trianguli E S V; & fic conftat, quod quadratum I K xquale cft du- 
plo trianguli I C S cum duplo trapezij S E : & propterea quadrati I B ex- 
ceflus fupra quadratu I K xqualis erit duplo trianguli LTV.qux xqua- 
lia funt exemplari applicato ad G P ( 6 . cx 5 . ) atque fic oftcndctur.quod 
I B potentia lupcrat 1 H; cftquc cxccflus exemplar applicatum ad G O, 

& fuperar quoque I A poteftate , cftquc exccffus xqualis exemplari ap- 
plicato ad G Q^; cft vero G O maior, quaui G P; ergo I B maior cft qua 
I K, & quam I H; & fic oftendetur, quod I B maior fit , quam 1 A ; & 
hoc erat oftendendum. 

PROPOSITIO' XXIII. & XXIV. 

E Contra, fi maximi rami origo 
ponatur in axi minore, at non in 
cctrocllipfis, nec fit menfura continet 
cum ipfa menfura angulum acutum , 

& cius inuerfa ad abfciifam ipoten- 
tiali cum origine habet eandem pro- 
portionen) figura: axis redi minoris : 
fi vero educatur ex centro, erit per- 
pendicularis fiiper redum . 

Sit fciftio elliptica ABC centrum D, & E origo, qux fit in axi mino- b 
ri C A , & E E ramus omnium maximus ; erit vtique E C , vel maior 

fcmie : 



/ . 
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femicredo, aut xqualis, aut minor illo ; fcd fi eflct aequalis, aut maior ef- 
fet quoque E C maximus ramorum ( 1 6. 17. 18. 19. ex 5.) ergo C E mi- 
nor cft dimidio eredi, & ideo aliqua minor, quam D C ad refiduam vfq; 
adEcandcm proportione habebit , quam D C ad femilfim credi ,- & fit D G 
ad G E, & ex G ad axim ducamus perpendicularem: hanc, dico, occur- 
rere fcdioni in F; alioquin occurrat ei in H, & itmgamus E H; igitur E 
H cft maximus ramus ( ao. cx 5. ) & propterea maior, quam E F , qui 
maximus fuppofitus fuit, & hoc cft abftirdum; igitur occurrit fedioni in 
F; & quia G cft redus angulus, erit F E G acutus. Sivero ramus maxi- 
mus educatur ex cetro, vt D B erit perpendicularis fuper A C; alioquin 
educatur DI perpedicularis ad axim; igitur DI eftfemifsis axis tranfucr- 
G ( 1 1. ex 5. )& propterea cft ramus omnium maximus, fed D B fuppo- 
fitus fuit maximus, quod cft abfurdum, vti didum.cft,- quare patet pro- 
pofitum . 

PROPOSITIO XXV. 


S I in ellipfi ramus 
maximus E B me- 
' furam fecans vitra ori- 
ginem E, in axe eius 
minori exiftcntcnijpro- 
ducatur ad F , fiet F B 
maximus omniu ramo- 
rum F G , F H , F I , ab 
eodem pun&o , ad fe- 
dlionem ABC caden- 
tium , & propinquior 
maximo maior cft remotiore. 


b 

' % 


H 



Educamus BG,BH,HI,IA,EG,EH,EI; & quia E B maior 
cft, quam E H, erit angulus B H E maior, quam E B H; igitur angulus 
B H F multo maior erit, quam H BF,& propterea B F maior, eftquam 
F H,- atque fic demonftrabitur, quod H F maior fit , quam F I, & F I, 
quam F A ; & hoc erat oftendendum . 

Nota; in Propofit. XIX. 

1 Ql vero fuerit menfura E C cx redo duorum axium ellipfis A B C i 
O fcd fit maior comparata , &c. Similiter hic declarari debet , quod axis 
rcclus jit minor ; & propterea lego : Si menfura E C Jumatur in axe minori 
elltpfis , drc. — 

Ham 
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Nam fi coniungamus AG,BG,BF 
F C , &C. Jdeft : /icetur C H aqualis com- 
parat* ,feu fcmifsi Uteris rcEli axis A C > 
quia menfira E C fuppofita efi^pnaior compa- 
rata, er st quoque E C maior, quam C H ,& 
propterca recta tinca E F cadet tnfra H F t 
idcoquc angulus C F E ma/or erit angui/ C 
F H : eadem ratione angulus F B E maior 
erit angulo F B H, atque angulus B F E mi- 
nor em angulo B F H , & Jit de reliquis , 
cumque C H fit aqualis comparata , cr fit 
id. 17 . i*, maior C D femifie axis retti minoris , omnium ramorum ex origine H ad ef/i- 
htaus. pfim C F B G , cadentium maximus erit HC \ & propterca H C maior erit , 
quam H F , & in triangulo H F C angulus H F C oppofitus maiori lateri ma- 
ior erit angulo C ; eftque oficnfus angulus E F C maior angulo H F C i igitur 
in triangulo C E F erit angulus C F E m sior angulo F C E i cr propterca ra- 
Ibidcm. mus E C maior erit, quam E F: fimili m ift , quia ramus H F propinquior ma- 
ximo maior eft remotiore H B , erit angulus H F B minor angulo H B F : ideo- 
que angulus E F B , pars minoris , adhuc minor erit angulo E B F , maiorem 
excedentes & propter e a in triangulo E F B erit ramus E F propinquior maxi- 
mo E C, maior remotiore E B , &c'. 


Notse in Propofit. XX. XXI.XXIL 

’7t* »- *. 4 t ' ■ ' * -.5 J 

S I vero fuerit menfura I C minor comparata, quar fit C F, nempe fe- a 
mifle credi, & maior dimidio redi E C, & origo fit in redo, aut in 
eius produdionc, vt in I ; tunc maximus ramorum egredientium ex origi- 
ne, vt I A, I B, I K, IH eft cuius inuerfi proportio EGf poft abfolu- 
tionem figura; cum perpendicularibus , & lineis praecedentibus^ ad ab- 
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dratum maximi, qui cftIB, fuperat quadratum cuiuslibet illorum exem- 
plari applicato abfciflionibus eorum potentialium , &c. Senfus huius tex- 
tus pene vix diuinari pote fi inter tot menda , cr phrafis Arabica ob [atritatem ; 
puto tamen , eum effe , quem in textu appofui , vbi paucula verba immutant , 
qua defiderari videbantur , aliqua veri tranfpofui , vt fenfus continuari poffet . 

Catcrum animaduertendum ejl in hifce propojitionibus , Jicuti in 8. q.& io. 
huius libri fupponi vt res manifejla intra fetf loncm duci pojfc k puncto originis 
ramum maximum , vel breui fimum , idcjl necejfano reperiri debere ramum , 
cuius potentialis ab fc indit a me n fur a verfus originem rectam lineam , ad quam 
inuerfa eandem proportionem habeant quam axis tranfnerfus ad fuum cr citum: 
hoc autem fine demonjlrattone admittere nefas ejl . Ergo quod in textu defidera- 
tur fuppleri potejl hac ratione . £. 'uia C 1 maior efl , quam C E , fed minor , 
quam C F; ergo eadem E[C ad rninorem C 1 maiorem proportione habet, quid» 
ad C F ; & comparando antecedentes ad differentias terminorum C E ad E I 
maiorem proportionem habebit , quam E C ad differentiam ipftus C F a C E; 
quare aliqua magnitudo minor quam prima fiiluet G E ad E 1 eandem propor- 
tionem habebit, quam C E ad differentiam ipfarum C F ,& C E: critcrum_j 
comparando antecedentes ad fummas terminorum E G ad G 1 eandem proportio- 
nem babebit , quam E C ad C F •, quare punctum G cadet intra feli tonem , pa- 
riterq\G B ad axim perpendicularis occurrens fcltioni in B cadet intra eandem 
feltionem: & ideo dues poterit ramus l B, qui ojl endetnr maximus reliquorum 
omnium. 


Quoniam proportio G E ad E I fa&a eft , vt E C ad C F , &c. Nam 
vt axis D C ad eius ere Itum , feu vt femiaxis E C ad femiereltum C F, ita 
fulta ejl E G ad G I : fed propter parallelas G V , & F C : & ftmilitudincuLj 
triangulorum E G V , E C F ejl E G ad G V , vt E C ad C F ■, & proptereaj 
eadem E G ad duas GF ,& G 1 habebit eandem proportionem , & ideo l G ae- 
qualis erit G F ,& triangulum I G V ifofctleum , & rell angulum erit in G ; 
quare quadratum 1 G duplum erit trianguli I G V : ejl vero quadratum B G 
aquale duplo trapeza/ G C F F ; idcjl duplo trapezij G C S V , cum duplo trian- 
guli F S V ; igitur quadratum I B ( quod ejl aquale duobus quadratis I G , G 
B circa amulam r ellum G ) aquale ejl duplo trianguli IGF duplo t/apeza/ G 

C Sv 
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C S F cum dupla tr Unguli F S F ; tdeft quadratum l B aquale eft dupla trian- 
guli 1 S C cum dupla trianguli F S V ; & quoniam propter parallelas C S , dr 
C F, triangulum l C S jimile efi ifofeelio , C' redi angulo triangulo IGF , erit, 
quadratum l C aquate duplo trianguli I C S ifofcelei , & redi anguli in C i erga 
excejjus quadrati I B fupra quadratum l C aquale eft duplo trianguli F S F i 
eji vere reti angulum , cuius bojis F S , altitudo vera C G aquale duplo trianguli 
F S F i atque huiufmodt recl angulum eji exemplar applicatum ad abfctjfam G 
C > vt in notis prop. 1 6. \q.& 1 8 . litcra c . ojlenfum eji igitur quadrati I B 
exccftus fupra quadratum l C eft exemplar applicatum adabjctjfam G C ; Simili 



modo quadratum l A' oftendetur aquale duplo trianguli 1 C S vna cum duplo 
tr apezy LT S F i atque dupli trianguli I C S cum duplo trianguli F S F ex- 
cejfttS Jupra duplum trianguli 1 C S cum duplo trapttdj LT S F eft duplum. -> 
trianguli LT F t ergo quadrati / B exccjjus fupra quadratum l K eft duplum 
trianguli LT F , feu exemplar applicatum ad G V differentiam abfcijfarum . 
Poftea quia triangula Jimilia E C F , F. D M funt aqualia, cum eorum homologa 
latera F. C, E D aqualia jint ; ergo addito communi triangulo l E F , erit trian- 
gulum E C F cum triangulo E 1 F , feu trianguli l C S cum triangulo F S F 
aquale duobus triangulis E D M, & I E F, feu duobus triangulis M F N,& 
N I D : erat autem quadratum 1 B aquale duplo trianguli I C S eum duplo tri- 
angn/i F S F ; igitur quadratum I B aquale erit duplo trianguli M N F cum 
duplo trianguli N I D; eftque quadratum 1 D aquale duplo trianguli ifofcelei , 
reti anguli 1 D N ; igitur quadratum l B fupcrat quadratum l D , eftque exeef- 
fus duplum trianguli M N F Jiu exemplar applicatum ad G D .T andcm qutcu 
quadratum I .Sjaqiiale eft duplo trianguli ifofcelei redi anguli 1 dfX , atquzj 
quadratum A aquate eft duplo trapczs/ '£fM ; igitur quadrati hipothcnufa t 
A aquale eft duplo trianguli I D N cum duplo trapezij X N M Z; ergo excef- 
fus quadrati / A fu ora quadratum / D aqualis eft duplo trapezdj X N M Z; cxcef- 
fns autem trianguli M M F fupra trapezium.N Z eft triangulum X ZF; & 
erat quadrati l B excejfus fupra quadratum I D, triangulum ipfum M F N bis 
fumptum . Igitur quadrati 1 B excejfus fupra quadratum I A eft duplum trian- 
guli X Z F ftfcu exemplar applicatum ad G <5^. djupd autem exemplaria aqualia 
fint pr. edidi is triangulis bis fumptis , ojlenfum eft tn prop. 6. huius . 


Nota: 
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Nota in Propof XXIII. XXIV. 

E Contra linea maxima, fi non egredia- 
tur ex centro , continet cum mefura 
angulum acutum , & proportio illius in- 
uerfx ad abfeiflam ciuspotentialisexnie- 
fura cum origine, cft vt proportio figura: 
redi . Si vero fuerit extra centrum , erit 
perpendicularis fuper rectum , Scc. Mani- 
fefie no nulla in textu Arabico deficiunt ; uti- 
que vero immutari debent; alioqutn propo- 
fitiovera noncjfiet, itaque legendum puto : E 
contra fi maximi rami origo ponatur in axi 
minore , &c: Vt in textu habetur . 

Sit fcdio ABC elliptica, & E origo, &E F linea maxima, Scc. Ad- 
didi tari ter in hac expofinone verba, qua deficiunt ; nimirum : Sil centrum^ 
D , fi origo E , qua fit in axi minori A C . 

Et ideo D C ad dimidium eredi eft linea minor, quam D C, & fit D 
G ad G E, &c. Nonnulla adiungi debent huic textui corniptifsimo , ne fint 
verba ni l prorfus fignificant t a , itaque fic legendum puto. Et ideo aliqua minor , 
quam D C ad refiduam vfiquead E eandem proportionem habebit , quam D C ad 
femijjem erecti ; & fit D G ad G E , (fic. dgua verba breuifume more Apolloni) 
expofita fic confirmantur . fififia E C oftcnfa efi minor dimidio erecti axis mi- 
noris C A , fiat C K aqualis dimidio creti t > ent E C mtnor quam C K , 
(fi ablata communi D C erit D E minor, quam K D; fi propterea D E ad ean- 
dem D C minorem protort tonem habebit, quam l\ D : fiat E D ad D G , vtK 
D ad D C, ent D C minor, quam D C : (fi componendo, E G ad G D eandem 
proportionem habebit , quam K C ad C D, (fi inuertendo , D G ad G E eandem 
propoit tonem habebit , quam D C femtfisis axis 'reti' ad C K fimi fimi erecti 
eiu fidem axis; fi ex G ducatur G F perpendicularis ad axim, quam, dico , oc- 
currere ficti toni in F termino maximi rami E F . 

Et fi maxima fuerit extra centrum, vt D B erit perpendicularis, Scc. 
Textus e ut dent er corruptus fic corrigi debet. Si vero ramus maximus educatur 
tx centro, vt D B,fic. 


Nota' inPropoC XXXV. 

S I producatur vna linearum maximarum , vt E B ad latus illius originis 
E ad putidum F, fiet maxima linearum tlgrcdientium ab illo pundo 
FG,F H, F I, F A ad fcdioncm B I A in diredum, & propinquior illi 
maior eft remotiore , &c. Immutant nonnulla » qua ad propofitionis integrita- 
tem facere videbantur: vtin textu habetur , 
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Erit angulus BHE ma- 
ior, Jquam E B H,&c. Eo 
quod ramorum omnium ab 
eri fine E ad ellipftm C B H 
cadentium maximus fuppo- 
nitur E Bi ergo maior erit , 
quam E H , & proptcrea-j 
angulus E B H minori late - jj 
n oppofttns minor erit angu- 
lo E H B : cadit vero recta 
H E infra H E ; proptcrcas 
quod punctum F infra pun- 
ctum E exijlit ; igitur angu- 
lus F H B maior cjl angulo 
E H B; cr ideo angulus F H B multo maior erit ang 
F B > maiorem angulum fub tendens, maior erit, quam 


SECTIO DECIMAOCTAVA 

Continens XXXII. XXXIII. XXXIV. XXXV. 
XXXVI. XXXVII. XXXVIII. XXXIX. 

, XXXXVII. XXXXVIII. 

Propofit. Apollonij . 


PROPOSITIO XXXII. 


ramus 


I N ellipfi ABC rami cuiuslibet 
maximi G H vtrumque axim fe- 
cantis portio N H inter axim maio- 
rem', & fe&ionem intercepta, eft li- 
nea breuifsima . 

Producatur redus axis minor A D vi- 
tra centrum D ad I, G, & ex I,G adfe- 
dionem ducantur .duo rami maximi G H, 
1 K , qui fecent tranfuerfum B D in N, 
M , & fit B E dimidium eredi axis B D, 
& A F dimidium credi axis A G,-&’edu- 
cantur perpendiculares ad axes HO,H 
P, K Q_> K H- Dico, N H breuifsimum 
eflc ramorum egredientium ex H . Quia 
G H cft linea maxima, erit D A ad A F, 
nempe B E ad B D, vt D O ad O G( 22. 
ex j.) nempe N H ad H G , fcu N P ad 
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P D; ergo B E fcmifsis credi ad B D femifsim tranfuerfi eft , vt N P ad 
P D , & ideo N H eft brcuifsima linearum egredientium ex N ( i 0 ; 
ex j fic oftcndctur.quodfi K I fuerit maximas, erit K M breuiflima.' 

propositio xxxiii- xxxiv- 

U i * Contra oftendetur., quod dua: breuiflima; , fi producantur 
C/ ad partes fuarum originum vfque ad axim minorem redu 
.ellipfis, fient duo maximi ;& lineae maximae mutuo fe fecant in- 
ter tranfuerfum , & redum in eadem parte , & quod continent 
cum menfura angulos , quorum proximior vertici fediouis ma- 
ior eft. 

b Quia D Q_ad QJ eft , vt D O ad O G, quia quxliber carum eft , vt 
D A ad A F( 22. ex y. )diuidcndo, & permutando, fiet D Qjninorad 
D O maiorem , vt D I ad p G i ergo D I minor eft , quam D G , & K 
maior, quam H O,- quare angulus I maior eft, quamG; igitur H G,K I/ 

" fe mutuo fccantes.conueniuntinL. 

Et conftat, quod occurfus duarum brcuifsimarum ( fi producantur ver- 
fus fuain originem ) erit intra angulum contentum .i duabus medietati- 
bus axium ellipfis B D, D C fupra vnum eorum , nempe punclum L ca- 
dit intra angulum B 1 ) C . Quoniam brcuifsimx N H , M K fe mutuo fe- 
cant, Ii producantur ad partes lux originis (28. ex 5.^ occurrent vtique 
extra B D , & intra A G (33. ex y.) & hoc erat oftendendum. 

PROPOSITIO XXXV- 

a QI per centru ellipfis tranfierit vna 
O duarum breuillimarum , vtiquo 
rami cgredietes ab eorum occuifu ad 
fedionis quadrantem alterius breuilfi- 
mae habebunt proprietates expofitas 
in propofitionibus 54. & yy. 

In eliipfi A B C (it punctum E occur- 
fus duarum breuillimarum B D , C I , & 
centrum fedionis D : & ex E educamus E F , qux fecet tranfuerfum a- 
xim in H . Dico , quod H F no eft breuiflima , & quod breuiflima egre- 
diens ex F abfeindit ex fagitta A C cum A lineam maiorem , quam A 
H . Quoniam G I eft breuiflima; igitur F H, (i eflet quoque breuiflima , , (ia j u , 
occurreret ipfi G I intra angulum A D E: fcd non occurrit ei, nili in E, 3 ’ 
ergo F H non eft breuiflima ; & quia F E non cadit inter duas breuife- 
cantes E B, E G; ergo breuiflima, egrediens ex F, abfeindit ex fagitta.. 
lineam maiorem, quam A H f 54. ex y) quod erat oftendendum. 

. PROP. 
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PROPOSITIO XXXVI. 

I N fedione elliptica quatuor linea: 
breuiflimi , vt B D , F I , G K , 

H L , non conucniunt omnes in vno 
i pundo . 

Alioquin fit occurfus in E, & prius fit 
B D perpendicularis fuper A C , tranfi- 
ens per D centrum fedionis ; & quia E 
eft occurfus duarum breuilfunarum BD, 

3 t- huius, p i t & b E tranfit per centrum ; igitur 
G K non eft linea breuifiima , quod eft 
contra hypothcfim . Si vero nullus corii 
' tranfit per centrum , educamus per cen- 
trum D O perpendicularem ad A C; qua- 
re dux brcuimm.T F 1 , G K conueniunt 
. intra angulum A D O ( 34. cx 5. ) fimi- 
litcr HL.MN breuifiima: occurrunt in- 
tra angulum C D O f 34. cx 5. ) fcd co- 
ueniunt in E, quod eft abfurdum; igitur 
quatuor line* breuifiima: non coueniuntin vno pundo; quod erat often- 
dendum. 



PROPOSITIO XXXVII. XLVI. 

I N conifedione A B, cuius centrum D duci non poliunt duae 
linei’ maximi in ellipfi , neque duibreuiffimi in omnibus 
fe&ionibus , vt A E , A F ad vnum pun&um A circumferentii 
fedionis terminati . 

Educamus A G perpendicularem ad axira B E. Si itaque fed io fue- 
rit parabole, fiet E G aequalis F G, quia quaelibet earum eft aequalis di- 
midio credi ( 13. ex 5. ) fi vero fuerit hyperbole , aut ellipfis , fiet D G 
ad G E, vt D G ad G Fi quia quaelibet earum eft , vt proportio figurae 
: 14. »5- CX SJ igitur G F aequalis eft G E , quod eft abiurdum . Simi- 
iiter fi B G fuerit minor duarum axium ellipfis , & fuerint A E , A F 
rami maximi oftendetur , quod G F aequalis fit G E ( 23. cx 5 . ) Patet 
igitur, vt didum eft, quod ex vno pundo fedionis educi non poliunt 
ad axim illius duae lineae maximx , neque breuifiimi > & hoc erat often- 
dendum , 
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PROPOSITIO XXXVIII.' 


S I linea maxima, aut breuilfima, 
vtC B, producatur extra fe- 
(flionem A 6 ad D , erit eius portio 
B D extra fe&ionem abfeifla mini- 
ma omnium linearum DE, D F , 
D A egrediendum ab illo pnn&oad 
circumferentiam fe&ionis : reliqua- 
ru vero propinquior , illi minor elt 
remotiore . 

a Educatur B G , tangens fc&ionem iru 
B,-crit D B minor, quam D H, -ergo mul- 
to minor cft , quam D E : & iungamus 
F E , F A , erit angulus F E D obtufus , 
& propterea D E minor eft, quamD F, 
& limiliterD F minor, quam DA; quod 
erat oftendendum. 

% '~v- 
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PROPOSITIO XXXIX. 

I N fedioncA B elliptica quaelibet 
perpendicularis F D ad lineam 
maximam C D , ab eius termino D 
in fedione polito eduda , continget 
conifciflioncm . 

Alioquin fecct illam, & in eiusprodu- 
dionc D G fumatur pundum G intra fe- 
dioncm : & educamus B G C , igitur G 

C maior cft, quam C D , quia fubtendit , 

rodum angulum C D G,& propterca B C multo maior cft, quam CD, 
quod eft abfurdum; igitur cduda illa linea cft tangens; quod erat often- 
dendum. 

PROPOSITIO XXXX. 

E Contra fi fuerit F D tangens , erit perpendicularis fuper 
maximam D C . 

Alioquin educamus aliam E D perpendicularem fuper illam ; ergo E 
D tangit fcdioncm in pundo D ( 39. ex j. ) fcd F D fuppofita fuit tan- 
gens ; igitur du.r D F , & D E tangunt fcdioncm in vno pundo , quod 
cft abfurdum (36. ex 1 .) 

PROPOSITIO xxxxvir. 



Q Vaelibct linea D E ex pundo 
contadus D ad axim alicuius 
fedionis A B eduda per- 
pendicularis ad tangentem D C , 
erit linea breuifiima, aut maxima. 

Ex 10. & Alioquin educamus D F breuiflimam, 
io. iu.us. vc j mlx j mara ; CT g 0 d q perpendicularis 

io. huius, cft fuper D F;fed CD fuppofita fuit per- 
pendicularis fuper D E ; quod eft abfur- 
dum : quapropter dcmonftratu eft , quod 
fuerat propofitum. 



PROP. 
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PROPOSITIO XXXXVIII. 


T Res linea: maxima: E F,GH, 
I K ad vnum ellipfis quadra- 
tcm A F B cadentensnoncoueniunt 
in vno pun&o. 

Alioquin coucniant in 0,& quia fune 
line* maxima: erunt M K, HN, L F, li- 
ne* breuiflim* ( 3 1. cx 5 . ) & conucniunt 
in pundo O; quod cft abfurdu ( 54. cx $.) 
oftcnfum ergo eft , quod fuerat propofitu. 



Nota: in Propofit. XXXII. 

L inea maxima fecat tranfuerfam in pu- 
do, cuius intercepta inter pundum 
illud, & fcdioncm , en linea breuiflima, 

&C. Verbi , qua in textu Arabico defideran- 
tur fu pp Unda c en fui, vt aquiuocattones tolle- 
rentur . 

Quia C, H cft linea maxima, erit D A 
ad A F , nempe B E ad B D , &c. Sjfta 
imi. huius oftenfum eft , linea maxima G 
H potentialem H O fecare femtaxtm minore 
AD tnO,vt fit D O ad OG in cade propor- 
tione figura axis minoris A C ; fcilicet erit, 

•vt D A femiaxis minor ad A F eius femie- 
rectum ; fed vt A D ad A F , ita eft B E fe- 
mifsis lateris redi axis tranfuerfi ad B D 
femifem einfdem tranfuerfi ; igitur D O ad 
O G eandem proportionem habebit , quam E 
B ad B Di fed propter parallelas N D, HO, 
eft N H ad H G , vt D O ad O G ; pariter- 
que propter parallelas D G , H P , erit N P ad P D , vt N H ad H G ; & pro- 
pter ea N P ad P D eandem proportionem habebit , quam D O ad O G , fe» . 
quam E B ad B D ; & permutando D P ad P N erit, vt D B ad B Es feuvt iJ-n“ lUS - 
axis tranfuerfus ad eius l trccf um ; (f propter e a linea N H erit brctsifsima. 

Notar in Propofit. XXXIII. XXXIV. 

E Contra oftendetur, quod du* breuiflim*, fi educantur cx parte fu* 
orieinis ad redum , fient duo maximi cum relatione ad redum : Et 
s R often- 
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oftcndetur cx didis , quod linc.r maximx mutuo fc fccant inter diame_ 
trum, & redurn > &C. T cxtu corrigi debere rnanifejlurn eji ex didis fupirius _ 
Quia D Q^ad Q^I ett , vt D 6 ad O 
G, &c. In eadem figura propofitionis 32. 
procedentis perficiatur confirulho , vt prius 
quia dux K M , H N finit breuiftima li- 
nea i ergo M R ad K D, nec non N P ad 
P D candeen proportionem habent , fcilicet 
eam quam habent latus retium ad tranfuer- 
fum , feu eandem quam habet femiereclus 
E P ad 'fem taxim B D,efi vero C A ad cius 
latus rellum , feu D A ad A F > vt E B ad 
B D; igitur tam M R ad R D , quamN P 
ad P D eandem proportionem habent ,quam_j 
D A ad A Fi fcd propter parallelas C D, R 
K,P H,cft M K ad K I,vt M R ad R Di 
pariterqut N H ad H G eandem proportione 
habet, quam N P ad P D; atque propter pa- 
rallelas D B, fifji , 0 H cjl D ad J^l 
vt M K ad K l ,($• D O adO G cjl vt N B 
ad H G •, ergo tam D fif ad ,fi_I , quam D 

O ad O G eandem proportionem habent , quam D A ad A F , feu quam axis mi- 
>0.11. 12. nor A C ad fuum er ellum , (fi propter e a tam K I , quam H G cfi ramus maxi- 
' b™ 1 *- mus ; igitur fi dua linea breuijfima H G ,& K l producantur quoufque axim 
minorem fcccnt in punitis G,(fi I efficientur rami omnium maximi . Pofieaqnia 
D Jfad JSf .1 , cfi vt D O ad O G i permutando D Q_ad D O eandem propor- 
tionem habebit, quam Jf_I ad OG i & permutando,& comparando antecedentes ad 
differentias terminorum erit D Jf ad D I ,vt D O ad D G : cfi que D fifminor 
quam D 0 ; igitur minor cfi, quam O G ; pariterque D l minor ejt , quam 
D G i & propterea punctum I cadtt inter axim B D, d- ramum H G ; eji que_j 
etiam poteniialis K propinquior d" parallela axi maiori , d" ideo maior re- 
motiore H 0 ; igitur punllum K cadit 'inter axim B D , & ramum H G \ d 
propterea ramus K / fccat ramum H G in punito L inter punita H , (fi G 1 
3«. Iiulus../" dua breuifsimx K M , H N fc fccant vitra axim R D : igitur occurfus L 
cadit intra angulum B D C ab axibus comprahenfum . Tandem quia K I ficat 
H G inter punita G , (fi H \ ergo efficit angulum externum K / A maio- 
rem interno , (fi oppofito G : (fi propterea ramus K l propinquior vertici B > 
quam H G efficiet cum axe minore C A angulum AIR' maiorem . 

Nota: in Pro{x>fit. XXXV. 

S I tranfeat per centrum cllipfis vna duarum hrcuiffimarum ; vtique ra- 
mi, &c. Hac propofitio parum differt a 34. & 55. huius , vbi ofienfum-s 
e fi, quod fi duo rami E B , E G breuifecantes ex eodem concurfu E ad elhpfim 
A B ducuntur , quilibet alius ramus E E, extra breuifecantes pofitus, cadet fu- 
pra brcuifsimam ex punllo F ad axim A C dnclam : hic vero f apponuntur dua 





Nota; in Prop. XXXVI. 


34. hnnif. 
Ibidem. 


* 9 - 30. 
huius. 
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breuifiima BD, 67 , quarum R n per centri 
tr. rufii , qua producit concurrunt in punito E 
axis minoris, d~ concluditur, quod rami E F, 
portio F H,nc du breuifisim a non eft , fed fupr * 
ipfsm br cui /simi ex punito F eductam cadit. ^ 
Sed duo hic notanda fiunt. Primo , quod hac 
prop. 3 5. non poterat poftponi , na vfum habet 
tnyj. huius vbi male citatur prop. 52. loco hu- 
ius 35., vt ibidem infinitatum eft. Secundo, 
quod hac \dcmonfiratio non videtur omnino 
perfieita nam pendet ex prop. 34. , (fi ex eius 
conucrfia, qua dem onft rata non re peritur qua- 
re fiuperuacanca non fiint noua demonfi ratio in 
Lemmat, 8. appofita . 


S I vero nulla carum rranlit per centrfi, 
educamus D O, &c. Si enim fiuermt 
quatuor linea breni firma G K , F I, H L,M 
N, quarum nulla per centrum D tranfit, fi- 
mi liter ofiendetur, quod non conuemunt in . _» 
vno punito E > nam ducto femiaxe 
D Onccefifie cft,vt punitum E concnrfius 
hrcmfccantiu EG,E F cadat intra angu/u A 
D O ; par iter que idem punitum E concurfius 
duorum brevifiecantium E H ,E-M , cadet ne- 
cefifiarto intra angulum C D O, fed idem pun- 
itum E nequit duobus tn locis reperiri , ni- 
mirii tntra angulum A D O , d" intra angu- 
lum C D O, igitur non pojfiunt ah eode punito 
educi ad clhpfim quatuor rami brcuificcantcs . 

Nota’ in Prop. XXXVIII. 

N Am fi educamus B G tangentem erit 
B D minor quam D H , &c. Jfiuo- 
ntam C B eft Unca breuifiima , aut fi maxima 
eft, eius portio erit breuifiima, d- G B coi in- 
gens fieiiionem in cius termino B perpendicu- 
laris ad B C ; propterea in triangulo B D H 
latus H D ,fiubtcndcns angulum rcitum B , 
maius erit latere D B ; eft vero D E maior, 
quam D H, eo quod punitum H contingentis 
B G cadit extra ficit tonem ; igitur linea B D 
minor eft , quam D E ,& propterea angulus 
D E B acutus erit , quare eft minor obtufio 
R 2 angulo . 
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a ngulo D B E i cadit veri F R infra redam B E , quam fecat m E t propter 
curuitatem feci torus F E B i imitar angulus D E F obtafus quaque erit , & an- 
gulus D F F. acutus ; dr proptcrea reda lutea D E nunar erit , quam D F t ea- 
dem ratione ejlendctur X> F miner, quam DA.- 

Nota: in Propolit. XXXIX. 


^^Lioquin fccct illam, &fcccmus cx. 


& L) G inrra fcftionctp, &c. Si e- 

mm reda F D non contingit elhpfim A B , 
fccct cam ft fiert petejl in D: quare F D pro- 
duci a m diredum cadet intra fcdionem , dr 
m produdareda hnca F D G fumatur qnod- 
hbet putidum G dummodo intra fcdionem-j 
extjlat, & per G ad cencurfum C coni unga- 
tur reda hnca G C , qua produda , occurrat 
fedtani m B : dr quia ex bipotbeji reda F 

D G perpendicularis erat ad maximum ramum T> C , ergo in triangulo D G C 
redangulo erit hjpotbcnufa G C maior quam D C , dr ideo B C mullo maior 
erit quam D C j quod cfl ab fur dum , fnppojita enim fuit D C omnium maxima 
earum, qua ex C ad fc itionem A B duci poffunt . 

Notx in Projwfit. XXXXVIII. 



^^Lioquin occurtam in O , quia iftx 


linea: funt maxima: , &c. Secant e- . 

'nim linea maxima femtaxtm maiorem D A 
in pundis M,N, dr L : dr f quidem tres li- 
nea maxima conucniunt m vnico pundo O, 

$t. huius. truM fegmenta inter axim maiorem , dr f‘~ 
dionem intercepta , nimirum M X, N ii, L 
F hnca brentfjima ; quarum dua quaque L 
F , N H educuntur ab eodem puncto concur- 
. fusO: igitur (ex 54. 55. huius ) tertius ra- 
mus O X ab eodem concur fu O edudus non erit brenifeeans ; quod cfl contra 
hjpothcjim . 



LIBRI QVINTI FINIS. 


i. 3. 



APOLLONII PERGAEI 


CONICORVM LIB- VI- 


DEFINITIONES. 


I. 

Ediones A-QyALES funt , qua: ad inuiccra lu- 
pcrpofitx libi mutuo congruunt . 

II. 

SIMILES vero funt , in quibus omnes po- 
tcntialcs ad axium abfciflas vtrobique funt in_, 
i;fdcm rationibus, tum abfciflx ad abfciflas. 


Et linea , qui fubtendit fegmentum circumferentia: circuli, 
aut fedionis coni vocatur BASIS illius fegmenti . 

IV. 

Et linea , qua: bifariam diuidit ordinationes xquidiftanres bafi 
illius, vocatur DIAMETER illius fegmenti. 

V. 

Et eius terminus, qui eft ad fedionem, VERTEX fegmenti. 

VI. 

Et SEGMENTA £ OVALIA funt, qua: fuperpofita fibi mu- 
tuo congruunt . 


Et SIMILIA funt , quorum bafes cum diametris aquales an- 
gulos continent, & in eoium fingulis ducte linei bafi paraHelae 
numero iquales ad abfciflas diametrorum funt in ijfdem ratio- 
nibus tum abfcifsi ad abfcifsas . 
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III. 


VII. 


VIII. 
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VIII. 

CONI SIMILES funt, quorum axes seque ad bafes inclinati, 
ad diametros balium proportionales funt . 

IX. 


Et dicitur conus continere I&Sionem , & fcCtio in cono po- 
fita efse, fi fe&io tota fuerit infupcrficie coni, aut cadat in illa, 
ii producatur cx parte bafis . 


NOTA*. 


D E finit tenes huius fefit libri fere omnes funt Appollonij , in pputis quidem 
alteret* ab interprete Arabico : quod quidem confiat tefiimonio Eutocij 
Afcalonita , qui tn tentam propofitionem fecundi aqutpondet antium Archime- 
dis affert definitionem ftmilium portionum conicarum /cilionum , traditam ab ' 
Apollonio in eius fefio libro : & fune ordo doUrina exigebat , vt prius fcilto- 
nes aquales , & finales definirentur , vt pofiea earum symptomata demonfirari 
pojfcnt : fed ammaduertendum eft , h alienus nomen feli sonis conica figmficcffc 
quamlibet mdeterminafam portionem curua hnea tn coni fupcrficie ortam ex fe- 
li tone altemus plani non pctpnicrticcm coni dulli, non confiderando termtuos esus 
neque men furam . Segmentum veri fienificat portionem aliquam feiltoms conica 
determinata menfura , & certis finibus terminatam ; at multottcs fignificat fu- 
per ficum a contfclhonc , & rella linea eam fubtendente contenta . Igitur ad 
confufionem vitandam vocabo huinfmodi fuperficiem planam. Mixtam / uperficic 
feli tonis conica. Modo in relatis definitionibus prius quonam coni feli tones vo- 
cari debeant inter fe aquales exponit Apollonius 
I. Et primo ; Si fuerint dua qualibet coni- 
fc Iliones B AC, E D F , quarum axes A G , 

D H-, vertices veri A, & D , & flquidenc-s 
inte/ligatur feltio B A C fuperpofita feli toni 
E DE ,vt nimirum vertex A fu per verti- 
e em D cadat , atque axis A G fu per axims 
D H , atque pariter periphcria B A C, & E 
D F fibi mutuo congruant : tunc quidem vo- 
cantur dua dtHa /ciliones conica aquales in- 
ter fe . fibi notandum cfi , non oportere lon- 
gitudinem curua B A C aqualem effc longi- 
tudini curua EDE; ficuti , vt duo anguli 
reltilinet dicantur aquales , & fibi mu- 
tui congruentes, neceffe non ett , vt rella li- 
nea, angulos continentes ,fint aquales longi- 
tudine, dummodo certum fit , quod hnea ipfa 
viter ius producta femper fibi mutui congruant ;Jic pariter periphcria conicaru 
fcHtonum A B, 6' D E, fi vlterius producantur , femper fibi mutui congruent. 

II. In 
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II. Codex Arabicus habet . Similes viro funt , quarum proportio po- 
tentium in vna carum ad fua ab/cilfa cft eadem proportioni aliarum po. 
tentium ad fua abfci(Ta,& proportio abfcilTarum in vna earum ad fuaop, 
polita abfeifla eadem cft . Putabit forte qnifpiam , me nimis licentiosi tran. 
sformajfe potius , quam emendajfe textum in 
hac fecunda definitione ; fed is fetat velim , 
non meo arbitratu id fccijfcfcd ex prafcrtpto 
eiufdem Apolloni) pluribus in locis ; non qni- 
dem in hi fice lompendiofiffimis definitionibus , 
in quibus vna particula omiffa , vel addito-j 
( vt paffim eo ungit in codicibus ve tnfii fimis ) 
ftnjum omnino permutat ; fcdystn locis ins 
quibus oratione continua exponit , er exem- 
piis declarat germanum ficufium hums fccitn- 
da definitionis , er feptima fubfequcntis , vt 
fuis m locis monebitur . Primo icitur fupple- 
ri debent particula ad conterminas axium 
abfcilfas , qua in textu omnino fiubintettigi 
debent vt exprefse declaratur in propofi. 1 1. 

12. 1 5 * CP 1 E. huius hbri , qitibifs m locis 
Jemper tn fc/dionibus firmltbus pracipuur vt ab fcijft tantummodo in axibus fu- 
mantur, aut a.juc fint inclinata ad conterminas potentiales . Secundo poflrcmvj 
verba lunt m tjfdcm rationibus tum abfeidi- ad ab/dlTas poffient retineri eu 
fienfium definitionis non omnino intollcrabilc reddant . & ir.fi, per in textu ore- 
co Eutocy repetantur ,& eius fenfius talis cft. In confectionibus B AC, E D 
t , quarum aves A G, D H fiducia fuerint quote unq: pot cuti ales, feu ad axem 
applicata B C, E F, I L, M O occurrentes axibus ,n C, H, K, N hac leoe.vt 
potent tahtB C ad ab fi, (fiam G A eandem proportionem habeat quam pot em i a lis 
E E ad abfafism H D , & potentialis I L ad abfeifam K A fit , vt M O ad N' 
D , & tandem abfeffa G A ad K A fit, vt abfeffia H D adNV.fr hoc v eri- 
ficetur ,n omnibus alys potentiahbus eadem lege ductis ; tunc quidem dux illa 
fici tones Jmnlcs appellantur iuxta Eutocy, & Mydorgy fententiam . 

Ego contra puto, hanc expofit, enem ncq. A polion, o , ncq. veritati conciliari 

pofe, vt ad propofi ,a. oftendetur attamen extftimo, definitionem hac ratione. 
formari pofie . 

Similes coni feti tones fiunt , in quibus qualibet axium abfeifia erectu pro- 
portionales euan, ad conterminas potentiales cande rationem habent : qua omni- 
no conformis efl pracedenti definitioni , pr ater nuam in poftrema particula, vbi 
cn,m au. Sunt m ijfdcm rationibus tum abfciiTa- ad abfcilfas. Lerenduuu, 
effiet : lunt in ijfdem rationibus tum abfcilfa: ad ereda. Sed an hac parti- 
cula corrigi debeat , i el non, aly videant . 

1IL * *"* f"'”' fictionis conica B A C , vel circunfcrentia circuli, 

<, ’ r ur*t W J d B C f ,n dUus t*” 8 is B , & C.vtca- 

4 ur B C , Bajis prtaicti figmenti B A C . 


IV. Et 
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IV. Et fi in eodem fermento ducamur or- 
dm.ua parallela bafi E C . atque recta linea 
A M fecet omnes aquidifiantes ipfi B C bifa- 
riam in punctis M . N ,dr 0 vocabitur A M: 

Diameter etufdcm fegmenti . 

V. Et terminus eiufdcm diametri A ad 
[elimem pofitus , vocatur Vertex fegmenti . 

Tres pr adiit a definitiones fuper addita ab _ 

interprete Arabico fuerunt , vt ego puto, quandoquidem omnino neceffaria non-* 
fune. 

VI. Siculi m prima definitione feltiones fibi mutuo congruentes aquales vo- 
cabantur ,fic pariter .fi fegmentum B A C fnperpofitum figmento E D E fibi 
mutuo congruant . fiunt dua illa linea curua aquales inter Jc . 

VII. Declarat Apollonius in hac definitio- 
ne fiptima , quanam figmenta conica fimi lia 
inter fi cenjeri debeant. Vt fi fuerint dua- 
rum conicarum feltionum figmenta B A C, 

(fi E D F , quarum diametri el M , & D L 
efficiant cum ordinat im applicatis, [eu cum-i 
bafibus B C ,& E F angulos aquales in M, 
dr L, dr in vnaquaqne earum dulfa fuerint 
pares multitudines applicatarum, qna fint ba- 
fibus aquidifiantes, vt.G H , dr l K.& tn — > 
cis vcrificcntur ha conditiones , vt habeat B 
C ad ahfciffam M A eandem proportionem , 
quam E F ad abfidfiam L D, dr G H ad ab- 
cijfam N A eandem proportionem habeat , 
quam l K ad abei fisam O D , dr tandem ab- 
cifsa M A ad abfcijfam A N eandem propor- 
tionem habeat, quam abfeifia L D aaabfcif- 
fam D 0 ; tunc quidem vocat Apollonius duo 

figmenta B A C , & E D F fimilia inter fe . Et' hic primo animadutrtendum 
efi ,dt finitionem figmentorum fimilium relatam ab Eutocio Aficalonita in 3 .prop. 
hb. a. aquipond. Archimedis, non cfie integram: in ea enim defiderantur tllvj 
verba, quarum bafes cumdiametris continent angulos atquales./ar quibus 
definitio effiet erro- 
nea, vt optime notat 
Mydorgius. Hoc au- 
tem ita cfie verba-> 
textus Arabici aper- 
te declarant .habent 
enim. Et fimilia., 
funt quotum bafes 
continent cuin dia 
metris angulos re- 
dlos legedum aqua- 
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ks , Se educantur in quolibet eorum ordinationes ad fuas bafcs numero 
aquales , quarum proportio cum diametris eft , vti diximus in feifioni-. 
bus limilibus. idem repetit tn propof i j, huius Ub. rurjits tn propof. 1 6. li- 
ter* a inquit : Et quod 
anguli a potcntialibus, 

& abfciflis contenti (int 
squales in duobus feg- 
tnentis, erit Tegmentum 
H A G fimile Tegmento 
I C K : &c. & prepof. 1 7. 
liter* c *it : & anguli 
comprehenfi a potenti- 
bus, & abfciflis Tunt s- 
quales i &c. propterea 
duo Tegmenta Tunt fimi- 
lia ; Et in eodem propof. 

Uter* d dicit. Quia propter limilitudinein duorum Tegmentorum conti- 
nebunt potentes cum Tuis abfciflis angulos squales. Et eodem modo fem- 
per loquitur Apollonius ; quare dubitandum non eft , in Etttocy definitione lue 
eadem verba aefiderari . 

lmmutaui pofte* verba fubfequentia ; nam ordinationes , feu ordinatim ap- 
plicat* ducuntur ad diametros, non ad bafes , & debent effe bafibus aqui di fi an- 
tes . Deinde breuitas affectata poftrem* partis huius definitionis non Apollonio, 
fed Arabico Interpreti tribui debet, nam eadem expreffc, & extenfc declaratur 
in textu Eutocq his verbis . In quarum lingulis duitis lineis bali parallelis 
numero squalibus, fint ipfs parallels,& bafcs ad abfeiflas diametrorum 
partes fumptas a verticibus in ijfdcmrat ionibus , tum abfciflc ipfs adab- 
fciflas. In textu vero Arabico hac non habentur exprefse ,ficut in fecunda de- 
finitione, quam citat hifce verbis . Et educantur ex quolibet eorum ordina- 
tiones bafibus parallcls numero squales, quarum proportio cum diame- 
tris eft, vti diximus in fcitionibus iimilibus. 


M O N I T V M. 

aW O If 'Veritatis , ftjfi muneris fufeepti ratio exigere >vide- 
tur > 'v* definitiones feclionum conicarum fimiltum ,qit<e ctr- 
cunferuntur , accuratius examinentur , ne ( <vt Mydorgtj 
rverbis <vtar ) d magnis nominibus ( Eutocium dtco,Com- 
mandtnum , (gr Mydorgium ) pratudicium diutius fiat rverttatt , hoc au- 
tem ad propof. 1 1. Ii. huius lib. prafiabo . Jnterim monendus es Le- 
Ror , m definitione ab Eutocio relata aliqua ajcrba deficere ( ninttrure-» 
quod abfciffot m axibus , aut dtametrif aqug ad ordinatas inclinatis 
fumantur ) in definitionibus Commandtm aliquod de fi der ari , (gr casme- 

5 rito re- 
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rito reieclas d Aiydorgie fuijfe , nam licet latera tranfuerfa proportiona- 
lia fwt lateribus reclis , non tamen diu eiufdem nominis fechones fimi- 
les erunt , uifi diametri •c'jit: inclinate fint ai ordmatimad eas applica- 
tas : tandem definitionem Mydorgij fimilium fechonum pariter imperfe- 
ctam cjfe fufpicor ; nam licet d'u fecliones , quibus competit tradita in- 
finitio , feu pafsio cinfdem definitionis , fint rener a finiiles , non tamen e 
conucrfo finalibus fcctiombiis conuemt fnlummodo definitio , feu eius pafi- 
fio , cum aliquando appofita pafsio in eifdem repenatur : quod perinde efi, 
ac fi quis putaret triangulum xqui Inferum aliquando latera inxqualia ha- 
bere pojfc . 

VIII. In hac definitione tnanifefie aliquid dcfidcratnr': inquit enim (Coni 
fimilcs fune quorum axium proporrio ad diametros Tuarum bafium eadem 
cft.; £/uod quidem veri /icatur tantummodo in conis reflis : at in /calenis de- 
bent rtcceffario axes conorum ejicere aquales inclinationes fitpcr bafes : Quod 
quidim tu fcquentibus propofitiombus manifefie ab Apollonio declaratur. Ita- 
que textum hac ratione rcjhtni debere puto. Coni fimilcs fiunt , quorum axesa- 
que ad bafes inclinati ad diametros bafium proportionales fiunt . 

IX. Scelio genita in Jupcrfi.cie coni a plano cum fccantc , non per vcrticcucj 
eius dirtfo dicitur in dido cono pofita , <y* contenta ; & conus ille continere di- 
citur eandem /cilionem . cr licet coni feli io exhibeatur extra conum; dicetur ni- 
hilominus contineri ab illo cono , in quo feci io illa accomodari poteft , feu tnquo 
ab aliquo plano fecante ejici poteft in coni fuperfeie eadem illa ccnificSio . 


SECTIO PRIMA 

Continens Profxofit. I. II. IV. Sc X. 


PROPOSITIO I. 

Q Vxlibet dux fc&iones parabolicx A B , C D , fi habuc- a 
rint axium cre&os AI,CN xquales : erunt inter fe ar- 
^ quales. Si vero dux illa: fe&ioncs fuerint xquales, 
erunt axium ereita xqualia inter fe. 

Quoniam fuperpofita axi C H fupcr.axim A G , cadet feftio C D fu- | 
per fcflionem A C:(i enim cadere non concedatur fuper illam , figne- U 
tur ( fi fieri poteft; pundtum cius D , extra feftionem A B cadens : Sc 
educatur D I : perpendicularis ad axim ; & perficiatur planum rc&angu- 
lum F N , & ab axi A G fccctur A E xqualis C F ; & educatur ex E 

perpen- 


1 


i39 


xi.Iib. 


Ibidem. 
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pespendicularis B E , & perficiatur 
planii E I . Et quia AI, AE aqua- 
tur C N , C F , vnaquaque luo ho- 
Inologo : igitur planum I E , nempe* 

( 12. ex x.) quadratum B E aquale 
cft rt&angulo F N, nempe quadrato 
DF(u. ex i. j ergo B E aqualis 
cft D F ; fi autem fuperponatur axis 
axi cadet D iuper B , qua tamehaud 
cadere conccrfum fuerat : & hoc cft 
abfurdum ; ergo fieri non poteft , vt 
duas fediones aquales non fint . 

Pratereafupponamus duas illas fe- 
«ftiones aquales cfle inter fc . & fiat 
F C aqualis E A . &• educamus ad 
axes perpendiculares B E , D F , & per- 
ficiamus plana rc&angula FN.EI. 

Opia fe&io A B cadit fuper fedlionem C D , & A E fuper C F cadet ; 
nlioquin elfcnt in eadem parabola duo axes: ergo F cadit fuper E, & D 
fuper B , 8 t proptcrca B E potens planum E I ( 12. ex i.) aqualis erit n-lib-t. 
D F potenti planum FN( 1 2. ex i. ) ; ergo duo plana funt aqualia;fed 
funt applicata ad aquales FC.AE; igitur C N , A I crea* aquales 
funt. Et hoc erat oltendendum. 







PROPOSITIO II. 


S I duat fe&ioncs hyperbolicae , aut du.T ellipfes A B C, DE 
F habuerint axium figuras GI,HK fimiles , & aquales ; 
dua illae fectiones aquales erunt . Si vero dua fe&iones aquales 
fuerint, earfi figurae axiu erunt aquales, fimiles, & fimiliter pofita: . 



t 
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Quoniam fada conuenicnti fupcrpofitione axis A M fuper axim D 
O, cadet quoque fedio A B fuper fcdionem D fc: (i enim non cadit fu- 
pcr illam , fumatur ( fi fieri poteft ) cius pundum B , extra fcdioncnu. 
D E cadens; & producatur ad axim perpendicularis B L vfque ad P.:& 

E rficiatur planum A P applicatum comparatum ; & fccetur D N squa- 
A L > & erigatur per N ad axim pcrpendiculays N E producatur 
vfque ad R, perficiendo planum D R applicatum comparatum,- Et quia 
A 1 squalis cft D K, & A L squalis D N: erit planum- i L, squale jjlat 
noKNi cumque G 1 , H K fint du® figurs fimiles, & squales, pariter- 
que I P , K R ; ergo duo plana A P , D R funt squalia : & proptcrca. E 
N, B L* qus illa fpatia poifunt ( 1 3. 14. ex 1. ) funt squales. Si autem 
fuperponarur axis axi cadet B L fuper E N, eoquod duo anguli N, & L 
funt squales; igitur B cadit fuper E, quod prius cadere non concedeba- 
tur: & hoc cft abfurdum. Quapropter fedio fcdioni squalis eft. 

Deinde ponamus duas fc- 
diones Squales, vtique con- 
gruet fedio AB fedioni DE, 

Si axis A I. axi D N , quia fi 
non cadit fuper illum , elTent 
in hypcrbola duo axes , & in 
cllipfi tres axes , quod cft ab- 
48.UK!. furdum ( s*. 53. ex a.^Et fi- 
at A L squalis D N , & reli- 
qua perficiantur, vt prius ca- 
dent duo punda L , B fupe 
N , E ; idcoquc B L squalis 
erit E N > & poterunt squa- 
lia rcdangula A P,D R applicata ad squales A L,D N ( 13. 14. ex t.) 
ergo L P squalis cft N R. Similiter ponatur A M squalis D O, & edu- 
cantur C M Q, F O S dus ordinationes, oftendetur , quod M Qjrqua- 
lis cft O S , & L M squalisN O; Sc proptcrca duo plana P Q^, R S lunt 
squalia, & fimilia; igitur duo plana G P, H R funt squalia , & fimilia, 
& L P oftcnfa cft squalis N R : ergo G L squalis cft H N , Si A L x- 
qualis D N ; Sc propterea G A squalis cft D H , & A I squalis D K . 

Quapro- 


t»- i?- 
lib. i. 
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Quapropter dua: figura: G I , H K fune squales , & fimilcs.’ Quod, erat 
oltend cadum. 


PROPOSITIO IV, 



a 

'i 


a 



S imili modo dcmoftrabitur,quod 
dua; fe&iones 
les,& squales. 

Eo quod axis inclinatus cft communis 1 , 
& eredti funt «quales ( 16. ex i. ) &prot 
pterea earum figura: squales quoque fun- 
inter fe. Et hoc erat propofitum . 


P Aritcr conftat , quod fi 
tiales cum fuis abfeiflis 
hendant angulos squales obliquos , 
eadem conlcquenrur 3 qus prius di&a fu 
Et hoc erat propofitum . 


Notce In Propofit! I. 




Q VsIibet dus fcQioncs parabolici , 
vt A B , C D , quarum relationes 
lunt duo plana AL.CM.& 
eredti earum A I,CN squales, ipfs quo- 
que funt «quales - Si vero du« ill« fedtio- 
nes fuerint «quales , vtique carum appli- 
cata , & eredti erunt «quales , &c. Verbt 
itU propofitionis ( applicata funt duo plana 
AL.CM, &c . ) c*fn in textum irrcpfiffc j 
puto , eotjnod reltanguU ilU A L ,C M , ne- 
dum ttfudh» non fupponuntur , fed b contrai 
conjl ruuntur , arque demonjirantur jtquilai cf- 
ft inter fe . 

Quia fi ponamus fagirtam CH fuper fa- 
gitta A G , cadet fedtio C D fuper fedtio- 
nem A B : fi ver 6 non cadit fuper illam , 
fignemus fuper literam , in quam non ca- 
dit punduin D:&c. Sic legendi puto, gitt- 

■ / . , .4 w * W * 

i. 



nunti 
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niam ,fnperpcfita axi C H fuper axim A G, 
drc. vt tn textu habetur . Si enim axis C H 
fu fer axim A G applicatur , ita vt vertices A, 

C coincidant , necejfarib feclio C D cadet ftt- 
fer feti tonem A B alsas ajfignari poffet pun- 
itum eius D, extra fe Itionem A B cadens. 

Prxtcrca ponamus duas leftiones aqua- 
les , & C F aqualis A E , &c. Textum cor- 
ruptum fic refi t tuendum cenfeo . Pratcreafup- 
ponamus , duas illas feltioncs aquales ejfe in- 
ter fe, & fiat C F aqualis A E, educamus ad 
axes perpendiculares B E, D F, &c. Sic enim 
dfiinguitur hjpothefis propofittonts a confiru- 
It tone eius. 

Ergo fe&io A B cadit fuper fcdlioncuL. 

C D, & A E fuper C F : alioqui eflent fc- 
ftioni parabolica duo axes ; ergo F cadit 
fuper E , &C. Junoniam ( ex hjpotbcfi ) fetlio- 

nes A B, & C D aquales funt,falta mtelleltuali conuenienti fuperpofitiont,fi- 
li mutuo congruent, cr vertex A cadet fuper verticem C . Dico iam, axim A 
E cadere fuper axim C F : alioquin in eadem parabola , fcilicct in duabus pa- 
rabolis fibi congruentibus a communi vertice C , vel A , duo axes A E , dr C F 
ducerentur : quod ejl impojfbile . filuarc axis A E cadit fuper axim C F. 



Notae in Propofrt. II. 


S I fuerint figura duarum fe&ionem hyperbolicarum , aut duarum clli- 
plium, vt duo plana G I , H K in A B , DE fimiles , & aquales,- 
vtique dux feftiones aquales erunt : fi vero dux fc&ioncs fint aquales 
earum figura erunt aquales, fimiles , &c. In duabus fctlsonibus A B ,& 
D E fumt debent figura G l, dr H K, non quale fcunque , fed sila, qua ad axes 
fiunt , nimirum debent effe G A,& H D axes inclinati ,feu tranfuerfi , dr A 
l, atque D A' eorum latera retia ; tunc quidem , fi figura axium G /, H K fue- 
rint fimiles, dr aquales, conica fe Iliones B A, D E aquales quoque ofi cuduntur 
in propofitione. Jguod vero particula illa ( axium J aefideretur tn textu propo- 
■fitionis , confiat ex primis verbis immediate fequentis confirultionis . Inquit 
enim . Quoniam fi ponamus axim A M fuper axim D O , &c. 

Cumque G I , H K fint dux figura fimiles , & aquales , pariterquo 
I P , K R ; ergo duo plana A P, D R funt aqualia, &c. ggia rcltangula 
/ P ,G I circa communem diametrum GIF confiftunt , erunt inter fe fimi lia: 
pariterque K R fimile erit retlangulo A' H: quare duo retlangula J P, dr E R 
fimi ha funt duobus reti angulis G I , H K inter fe fimtlibus ; dr ideo illa inter 
fe quoque fimi lia erunt , <y habent latera homologa aqualia , illa nimirum , qua 
opponuntur aqualibus abcifsis A L ,& D N , igitur retlangula P I ,& R K. 

aqualia 


'I 



c 


d 


aqualia fant inter fe: funt veri reclangula N K,& L I Aqualia quoque ( eum 
Utera circa angulos rectos aqualia habeant , fingula fingulis) ergo duo reclangit- 
is A T ,& D R aqualia funt inter fe . 

Quia, fi non cadit fuper illum, c fient feftioni liypcrbolicx.duo axes, 
& in ellipfi tres axes, &C. Quoniam aquales /ciliones B A, E D fbi mutuo 
congruunt-, dr vertices A, Cr D comcidunt , /quidem axis A L non cadit fuper 
axtm D N ( cum ambo tamen axes /nt ) haberet vntea fictio , fcilic et duo fe- 
li tones congruentes , duos axes A L, & D N tenuem entes in eodem punito ver- 
ticis , quod in hypcrbolx e/ im- 
poffibile; in ellipft vero , in qua 
/emper duo axes reperiuntur fe 
fe fec antes in centro ad angulos 
rectas , reperietur tertius axis , 
ille nimirum , qui ab eodem ver- 
tice A ducitur in eadem fellione 
A B , dr non coincidtt cum axi 
A L . 

ldcoque B L xqualis eft N 
E, & poterunt A P, DR.ap- , , 

plicata ad A L,D N xqualia « 

ikc, £uia quadrata aqualiunLj 
B L, E N aqualia funt rell angulis A P, T) R ; erunt Hia aqualia , cr tordutla 
latera A L , D N fulta funt aqualia ; igitur reliqua duo latera L P , N R a- 
q ita ha quoque funt. Simili modo of cudetur , quod M JZ^ aquatis e/ 0 S, feu L 
T aqualis eft N V ,& L M , fen T Q 'jcquahs eft N O, feu V Si erant aufenLj 
prius L P, M B aquales ; igitur re/dua P T , dr B E aquales erunt , fed quia 
T 4J, & G L funt parallela par it erque V S ,dr H N ; ergo vt T P ad P L ita 
tft IfT ad L G , /miti modo vt V B ad R N ita eft. S V ad N Hi habent ve- 
ro dux aquales T P , dr V B ad duas aquales P L , dr B iV eandem proportio- 
nem, igitur dua aquales JfT ,& S V eandem proportionem habent ad LG ,dr 
N H ,& propter ea ha erunt aquales, dr ablatis aqualibus A L,DN, erunt reliqua 
A G , & I) H inter fe aquales, & habet G A ad A t eandem proportione, quam 
$Jf ad T P, feu quam S V ad V B; par i ter f, H D ad D KeftvtS V ad VR 
( propter parallelas dr/militudine triangulari ) igitur vt G A ad A l ita erit H D 

ad 



48. lib. 1. 
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adD K,& propterea etiam confequentes A I ,&D K 

a- comprehendunt angulos retlos A,crD; ergo f gura G Al,& H D E Jtmt 
les funt inter ft , & aquales . 


Nota: in Propofit. IV. 


I Am ergo dcmonftratum eft . quod duo 
vertices tympani funt fimiies , & aqua- 
les , & inclinatus communis inter vtrum- 
que verticem ( 16. ex i. ) ergo figura c(l 
communis, &c. H.cc propofnio cfi veluti Co- 
rollarium prime partis fecunde propofit mnis tn 
ijhu ojlenfnm eft, quod f due hyperbole habue- 
rint exium figeres aquales , (jr fimiies , erunt 

n jue fetlioncs ipfe aquales, & congruenter, 
ent vero fetlioncs oppofita A B ,& DE 
( qua vocentur Vertices Tympans eb Arabico 
interprete ) figures D A H , CT ADI exis D 
A aquales , & fimiies ( vt tn r 4. primi libri 
dcmonjlrauit Apollonius J; ergo fetlioncs oppo- 
fita aquales erunt tnterfe , & congruentes. 


Notae in Propofit. X. 


S imiliter confiat , quod fi potentes contineant cum fuis abfeiflis angu- 
los cquales obliquos, iudicium cfi, quod mcmorauimusl in lcAiom- 
bus , &c. Senfus huius propofi nonis telis eft . In duabus fethombus comas, fs 
cum earum diametris ordmatim applicata [contineant, angulos aquales , non re- 
ptos, & earum latera retia Jint aqualia in parabolis , tn reUqnss vero feti um- 
bns latera retia , & tran - • 

fuerfa aqualia, itant figura i I C W 

ipfe aquales fint ; erunt fe- 
ti tones ipfa inter fe aqua- 
les : & e conuerfo, fi feclio- 
nes aquales fuerint , habe- 
bunt latera aqualia earum 
diametrorum , cum quibus 
ordmatim applicata angulos 
aquales, non retias continent . 

Demonjlrationes non apponuntur ab Apollonio , quia qfdem verbis omnino in 
eifdem figuris ab folui poftunt . Sint enim primo dux parabola A B,drC D, at- 
que earum diametri A G,&C H efficiant aquales angulos E, & E, cumordi- 
/tatim dutlis X> E , & B £ > fntque latera retia A I> C AT aqualia . Dico , 

fctliones 
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/titiones aquales ejfe . Sumatur quodlibct punitum B in fictione B A ducatur que 
ordwatim applicata B E , fice tur que C F ctfualu A E , & ducatur ordinattm 
T> F . Manifefium ejl , rettangula F A I, C F C N aqualia efie ( cum latera _» 
fint aqualia ,fingula fingulis J ; his iero reti angulis aqualia Junt quadrata or- n.U> 
dinattm applicatarum B E , D F ; ergo & quadrata funt aqualia , atque eorum 
latera B E , D F aqualia quoque . St igitur parabola fuperponantur ita , ut 
punitum E fuper F , & diameter A E 'fuper C F cadat , neccjfario punitum A 
fuper C cadet ( propter aquali tat em abficifs arum) atque punitum B fuper puniti 
D incidet ( propter ea quod anguli E, CT F aquales funt , par ner que retta E E, 

(f D F funt aquales ) , (jr quia quodlibct punitum B parabola A B cadit femper 
fuper feB tonem C D ; ergo dua feli tones B A,& D C fibi mutuo congruunt , & 
ideo aquales funt . Non fccus conuerfum huius propojitionis demonjlran potefl. 

Altera vero pars propojitionis breuius de- 
monflrabitur hac ratione . In duabus hyperbo- 
les, aut clltpfibus efficiant ordinattm applicata 
E E, D F cum diametris A E, & C F angu- 
los aquales, & non reilos fint que tranfiterfa 
latera G A, & H C aqualia , par i ter que late- 
ra reita A I,& C N aqualia. Dico, feti tones 
B A , C D aquales tffc . Sumatur quodlibct 
punitum B fi Itionis B A, ducatur que ad A E 
diametrum ordwatim applicata B E , ficetur- 
que C F aquahs abfiiffa A E , ducatur que F D 
ad' H C F diametri ordinatius applicata. Erit 
rciiangulum G E A ad quadratum B E, vt la- 
tus tranfuerfum G A ad rettum A l ; pariter- 
qne reltangutum H F C ad quadratum F D 
erit, vt H C adC N: habent vero dua. aqua- 
les G A, CT H C eandem proportionem ad duas 
aquales A 1,&C N i igitur re It angulum G E 
A ad quadratum B E eandem proportionem ha. 
bebit , quam reffangulunui 
fi F C ad quadratum D F, 
funt vero rettangula G E 
A, H F C aqualia interfit 
( quandoquidem eorum la- 
tera A E , C F falta funt g 
aqualia ) qua addita ip/is 
A G ,& C H aqualibus e f- 
cfficiunt latera E G , 

H aqualia ; er qo quadrata 
d. t-«m R E, CF D F aqua- 
lia funt inter fi i <J ideo ordinatim applicata B E , & D F aquales erunt . 
jQtiarc falta , vt prius , inttllclluali fuperpofitione ; nedum vertex A fuper C , 
fid etiam quodlibct punitum B fctlionis A B fuper feitionem C D cadet ; tdeo- 
que fili tones fibi mutuo congruent, CT aquales erunt . 

E conuerfo ,fi jaher.es B A, & C D aquales fupponantur ,fibi mutuo con- 

T gruent. 
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gruent, (fi i de» k communi vertice A, 
duci i qualibet diametro A E , vel C 
F , ad quam ordinat im applicetur qua- 
libet B E , feu D F in angulo non re- 
eto;fintque latera tranfinerfia , & recta 
C A, AI, atque H C , C N. Dico , 
httiufmodt Utera , (fi figura feu recta- 
guU G A I, H C N aquaha , (fi fimi- 
lia ejfie inter fie,(f /ibi mutuo congru- 
entia. Si enim hocvcrnm non e/l, eo- 
rum diametri G I , (fi H N fimiliter 
pofita, (fi fub tendent e t communem an- 
gulum A non coincident ; (fi ideo aquidifiantet erunt aut fe mutuo fecabunt in 
vno puncto : ducatur ergo k termino E alicuius ordmatim applicata B E recta-j 
linea E M parallela lateribus rectis A I ,C N, ita vt [icet diametros figurarum 
fiupra aut infra occurfum in duobus punctis M , (fi 0. Igitur in fiictione A B 
idem quadratum ordtnatim applicata B E, feu D F aquale erit rcctangulo A E 
M , (fi m fictione D C aquale erit rcctangulo C F 0 , Junt que abfici/fia A E, & 
C F aquales ; ergo M E , (fi O F aquales inter fc fiunt : pars , (fi totum quod 
tfil abfiurdnm; Non ergo latera figurarum incquuha fiunt . JZuod erat ojlcndcn- 
dum . 

SECTIO SECVNDA' 

Continens Propofit. III. VI. VII. & IX. 



PROPOSITIO III. 


; Onife&io non eft aqualis fe&ioni qua ciufdem generis cu 
illa non fit. 

Etenim elli- 
pfis non erit a- 
qualis alicui pa- 
rabola , aut hy- 
perbole ; quia_. 
illa eft termina- 
ta, ha vero funt 
Indeterminata . 

At parabola D 
E F, cuius axis^ 

D I non erit a- 

qualis hyperbola ABC, cuius axis A G , & inclinatus A H. Quii fi 
abfeindantur A K, K G aquales D L, L I,& educamus ad axes perpen- 
diculares BK,CG,EL,FI: Dico, quod fcdfio D F non eft aqualis 

v fc&ioni 


T ' 

vt 

N 


K \ 



v 
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/ciftioni A C; quia fi cffct xqualis illi > faft a fuperpofitionc , fibi mutuo 
congruerent, & caderent puncta E, F, L, I, fiipcr B, C, G, K, & eflet 
F I xqualis C G, atque E L xqualis B K; idcoque quadratu F 1 ad qua- 
dratura E L eflet , vt D I ad DLC 19. ex ) cfletque quadratum C G ' 
ad quadratum K B, vt A G ad K A, quod cft ablurdumiquia illius pro- 
portio ad illam cft , vt +1 G in G A ad H K in K A ( 20. ex i. ) Igitur 1 

leiftio parabolica non cft xqualis fcitioni hyperbolx , nec lc<ftio aliqua- 
xqualis eft fedioni , qux non fit ciufdem generis ; Et hoc erat often- 
dendum. 


PROPOSITIO VI. 


a 



Vxlibe 
V J vnius 

in 


Vselibet dua; fediones A B C, & D H F, quarum portio 
fuperpolita portioni alterius congruit, funt squales 


inter fe . 

Alioquin congruat portio B C portio- 
ni E F , at non cadat portio A B fuper 
I) E,fed cadat in litu E G, & educamus 
lineam tangentem duas lectiones inH ,& 
educamus E I, D G F parallelas tangen- 
ti ; & ex H ad fcmipartitioncm ipfius E I 
ducatur H K , qux occurrat D F in L. 
Et quia H L fecat bifariam lineam paral- 
lelam tangenti ab cius termino duilx ; 
ergo cft diameter vniuerfx feftionis ( j. 
tt t.j quare bifariam fecat vnamquan- 
<jue cx D F, G F, Sc fiet D L xqualis G 
t, , quod eft abfurdum : igitur fcCtio A B 
G tota congruit fe&ioni D H F. Quod 
«it oftendendum. 


34-lib. t. 

I 


7 .lib. i. 




PROPOSITIO vn. 


a I 'XVa; ordinationes axis in qualibet conife&ionc abfeindunt 
1 J a fc&ionc cx vtraqne parte axis duas portiones, quarum 
fi vna alteri fuperponatur fibi mutuo congruent, nec congruunt ( 
alicui alia; portioni fe&ionis. 


V 



T a 


Sit 


f 
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Sit conifcdio A B C, &cius axis B D,& fu- 
mantur in fe&ione pundta G, C, ab cis cduca- 
turdux ordinationes GH,C A occurrentes axi 
in 1 , D . Dico , quod B G congruit B H , & G 
C ipfi H A , & fupcrficies B D C fupcrficici B 
D A , & fcgtnentum B G C fegmento B H A . 
Quoniam axis B D bifariam, diuidit G H, A C 
in I, D , vtique G I ipfi I H congruet , & D C 
ipfi D A , & duo puntta G , C fuper duobus 
punftis H, A cadent, & portio fc&ionisconicx 
G C fuper portionem H A , & G B fuper H B: 
Et dico , quod portio H A non congruit 
alicui alteri portioni , quam G C .• fi enim 
poffibile eft cogruat portioni C K , & por- . 
tio H B congruet portioni, qux continua- 
tur ipti K C;crgo cadet B ex H B non fu- 
per B ex C G B,- quia portio H B non eft 
xqualis portioni C B,-& propterca incidet 
axis B D in alium locum , cfTcntque eidem 
lectioni plurcs axes : quod eft abfurdum i 
. ( 51. 52. ex 2. ) igitur non cadit H A nifi 
lupcr C G. Vt luerat propofitum. 


b 


PROPOSITIO IX. 


Anifcftum eft ex demoftratis , quod portiones fc-ftionum a 
squalium non congruunt ftbi inuicem , nifi carum di- 
ftantix a verticibus fint aquales. 

Oftcnfum enim eft fibi non congruere , quarum diftantix a verticibus 
non funt xquales, quia portio H A , fi caderet fuper portionem C K, & 
carum diftantix a B non effent xquales, confcquitur, quod in hyperbola 
fint duo axes , & in ellipfi tres axes : quod eft abfurdum ( ji. 52. 5J. 
ex 2. ) 

Si autem in ellipfi cadit axis A E tranfucr- 
fus fuper axiin rectura illius , vtique differunt 
inter le, & non fibi inuiccm congruunt feftio- 
nes. 

Conftat etiam , quod in feftionibus inx- 
qualibus, vt A B C , D E F portio vnius ca- 
rum non congruit portioni alterius. 

Alioqui congruet B A ipfi DE , & congrue- 
ret etiam E F ipfi B C ( 6 . ex 6 . ) effetque fe- 
ci io C B A xqualis fedioni F E D : at fuppo- 
fuimus,non effe xquales, quod eft abfurdum.' 


A 



B 



Ergo 
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ergo non congruit portio alicuius 
le&ionis portioni alterius fe&ionis, 
cui xqualis non eft. Et hoc erat 
oftendendum . 


Notae in Propofit. III. 

E Tcnim ellipfis non cft xqualis alicui hypcrbolx, 8cc. Suppleri debet ia 
texta verbum ( paraboli ) dieendo. Etenim ellipfis non eft actualis alieni 
parabola, aut hyperbole , quia illa eft determinata ; ha vere funt indeterminata, 
fcilicet cllipfis eft finita parabole vere , & hyperbole in infinitum extendi pef- 
fiunt, & propterea nulla ratione aquales oftendentitr. 


Notae in Propofit. VI. 


a 


a 


b 



Notae in Propofit. VII. 


O Rdinationcs axis in qualibet hyper- 
bolarum abfeindunt a feftionc cx 
vtraque parte axis duo fegmenta , qui, 
fi cadit vnum fuper alterum , fibi mutuo 
congruunt, ncc excedunt, nec deficiunt, 
nec congruunt alicui portioni fe&ionis, 

&C. Expungi debent verba aliqua huius te- 
xtus fuper uac anca , & aliqua adiungi , vt fenfus continuus talis fit . Dua 
ordinationes axis in qualibet conifcclionc abfeindunt k fttlionc ex vtraque^, 
parte , axis duas portiones ,quarum vnaaltert fuperpofita fibi mutue congruent, 
nec cogrunnf alicui aha portioni JiOienis 

Quoniam axis B D bifariam diuidit G H , AC, Scc. Sx to 

enim quod omnes applicata ad axim B D fccamur bifariam ab 

illo > 


S~\ Vilibet duifefliones A B C, DE 
F , quarum vnaquxquc litcrarum.. 
- fuperpofita literis alterius con- 
gruit ;vtique funt xquales, &c. Legendum 
puto . filualtbct dua fccliones A B C , de D 
E F , quarum portio vnius, alterius portioni 
fuperpofita congruit funt aquales inter fe. 


4 


-h/ 

I 

L 

/n 
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Hio, dr a d ungulos telfos , fi inteOigatur fu perficies B 1 G , fiupcrpofita finperfi- 
ctei,B / H , 11 urit axis piper txrm cadit-, atque vertex B fit communis ncccfi- 
fario punitum I commune erit , atque re It a l G cadet fiuper I H , cum anguli G 
I B , & H I B relts fini , atque punctum G cadet rn H , propfer aqualtutem-j 
duarum ordinatim applicatarum 1 G , l H: eadem ratione qualibet aha punita 
/cilionis G B inter G , & B fiumpt a cadent Juper B H ; dr ideo portio /cilionis 
conica G B congruet portioni B H, dr eidem aqualis erit . Simili modo confiat , 
portionem G C aqualem efie portioni H A , dr fic _ 

fiuper ficies ipfia . Jfitod vero portio H A non con- 
gruat alicui alteri figmento C K pr at er G C , con- 
fiat ex eo , quod /i portiones K C, & A H fibi mu- 
tuo congruunt, vt nimirum punitum C fiuper H,& 
punitum K fiuper A cadat : dr concipiatur punctu 
C idem ac it , (fi K idem ac 0 , dr portio 0 N I. 
aqualis tmmo eadem ficllio K C B , dr. illtus axis 1 
L M omnino idem ac axis B D: tunc quidem ( ex 

prcccdcntt prop. 6. ) fcilioncs ipfia A B , dr K B,ficu 0 L aquales erunt , & fi- 
bi mutuo congruentes : dr propterca H B cadet /uper portionem maiorem C B 
ficu ei aqualem N B L( cum H B aqualis ofienjafit tpfi G B) dr ideo vertices 
B ,& L duarum axium B D ,dr L M in duabus /cilionibus A B , & K B ficu 
■ O N L inaquahbus non conuenient : quapropter sn duabus congruentibus , ficu m 
eadem /cilione duo axes B D , & L M exifient , quod eft abfurdum , quia e fi . 
contra propofi 48 . hbn 2 . 

Nota: in Propofit. IX. 

M Anifcftum eft ex demonftratis , quod portiones fc&ionura arqua- a 
lium non congruunt , &c. Siculi /n propofi. 7 . dictum eft , quod duc 
portiones non aquali ter a vertice axis di fi antes fibs mutuo congruere no pojfiunt , 
ita hic in duabus quibuslibet aqualibus conifeilionibus idem ver t fic an ojfindi- 
tur , quod nimirum dua portiones cusus libet felfionis conica , vel duarum aqua- 
lium feli tonum inaqualttcr k vertice axis difi antes non fint congruentes. Hoc 
autem alia r at tone demonftrare fuperuacaneum non ( rit , cum demonfiratto , qua 
m textu Arabico corrupto affertur non omnino fiijji ciens videatur ,fied prius 
ofiendendum eft . 


LEMMA I. 

I N duabus aqualibus conifeilionibus A7>C,(8fiDEF } quarum-> 
axes A G } D H deferibere duos circulos aquales contingentes coni- 
cas j ciliones , quorum is , qui propinquior ejl evertia cxtnnfectts , rclr 
quus njerb mtrinfecus [cilionem tangat. 

. In 





JI. f-*5 ?• 
1*M, 


•8. Jib.?., 
8. Adclir. 
Jib. j. 
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tn fedione A BC ducitur ramus breuife- 
c.tns fingularis 1 L fccans axem in G , fitqiio 
I punctum cone ur fis perpendicularis I X ,dr 
breuifecantis ; er a quilibet puncto B inter 
L , dr verticem A ducatur alius ramus bre- 
mfcc ans B M , qui occurret L t vitra axim 
in St , dr inter puncta G ,<jr /; c oni ungat ur- 

que retia linea D I . Quoniam angulus L G A acutus ejl , erit angulus G M .V 
internus ,dr oppojitus in triangulo G M N minor illo , dr ideo acutus , dr pro- u- i+- >S 
ftcrca qui deinceps ejt angulus B M I erit obsufus , dr ideo in triangulo IBM **• ’■ 
latus / B fubtendens maximum angulum obtufum maius erit latera B Mifedra- 
thus / L maior ojl , qukm t B , propterca quod remotior t fl a vertice A , igttur « 7 - lib.j. 
ramus 1 1. maior erit, quam B M : Secari ergo poterunt aquales reda Unca L R, 

B S ,qua Jint minores qu/de ,qnam 1 L, fed maiores, quam M B ;dr defer ibantur 
duo ctrculi, quorum rady Jint S B , dr R L aquales, atque centra Jint S , dr R; 
Manifcjium ejl circulum , cuius radius £ S contingere conifcdionem A C iv-> ^. v , r '.' 
pando B,dr extrinfccus incedere , propterca quod radius B S maior ejl maximo 
breuifecantium M B a concurfu M edudo ; e contra circulus radio R L deferi- S. AJdir. 
ptus tnlrinfccus continget eandem conifcdionem in L cum ramus M L minor Jit j 
Jingulari breutf cante L l . Tande in fedione D E F fccetur axis abfcijia D H 
aqualis A N , CT in angulo D H P aquali angulo A N B ducatur radms F H P, 
qui fiat aqualis S B ,crcetro T radio vero T P circulus defer tbatur . Et quia in 
Jedionibus aqualibus abfcijfa, breuifecantes, anguli ab eis contenti, dr circii * 
h deferipti Junt aquales , cr congruentes ; igitur circulus radio 7 P de fer i ptus , 
contingit conifcdionem D E F txtr infectis ; Jicuti cir cubis radij S B tangebat 
fedioncpn A B C in B extrinfccus . Vt erat propofitum. 

Hcc ciemonjlrdt o oj! elidetur , quod in duabus conifcclionibus ABC , PROP.r. 
D E F aqualibus , quarum axes A G , D H dv.<e portiones 2 C, , <gj Acidlt ' 
E F non aque ab axium uertiabus remota non erunt Jib i congruentes . 

Si enim poffibilc ejl B C , dr E F fibi mutuo congruant ,dr fumatur interme- 
dium pundum commune , vel duo puncta coincidentia L , & P,{f quia portio- 
nes B C , E F inaqualiter dijlant a verticibus , ergo puncta coincidentia L , P 
non erunt aqu/ a verticibus remota-. Jit ergo P propinquius vertici D, quam ejl 
L vertici A , dr per L, dr P ducantur rect.t 
linea L 0, P Jf tangentes fectiones,dr exle- 
mata pracedenti dcfcnbantur duo circuli a- 
quales Z P T , & V L X radij s t L dr S 
V , quorum Z T extrinfccus tangat fedione 
in P , dr V X intrm ferus in L , cumque eo- 
rum radq I L, S P Jint breuifecantes, er int 
perpendiculares ad LO , P contingentes 

fed tonem tn L , dr P ; atque portiones B C , E F fibi mutuo congruunt, idcjl 
conjhtuunt vnicarn communem periphertam , ergo reda Unca L O , P 
contingentes eandem fedionem Jibi mutuo congruent , partterque breuife- 
eantes aquales L / , P M ad illas pcrpcndicularster infifientes cruns congruentes 
quoque -,dr propterca ctrculi V X, Z T ab qs radys geniti erunt quoque congru- 
entes , 
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entes i idcoquc fi mus eorum , nempe Z T cxtrinfcchs ungit communem portio- 
nem comam E C , reliquus V X cxtrtnfietus quoque am anget , jcd ex conjlru- 
flionc intrinfetus feli tonem tangebat , quod eft abfiurdum : Non ergo du* por- 
tiones B C ,& E F non aqui.il verticibus axium remota Jibt mutuo congruent. 
<2uod erat oficndcndiim . ; 

Si autem cadit in cllipfi axis AC tranfuerfus fuper anu rettum illiusj 
vtique Cxccdit illam, & non fibi mutuo congruunt feuiones , & quidam 
consruunt, &C. Senfius efi. Si intelleguntur dux eUipfitt, habentes axes tran- 
finerfios A B ,&G H aquales inter fe, partterque 
axes rcFl os C D,l K aquales : & axis A B tran- ' 
futrfus vnius ponatur jitpcr I K axim rectum al- 
terius, ita vt centra fibi mutuo congruant tn E : 
tunc quidem , quia axes in elltpfi tnxqualcs fiunt / 

( alias effiet circulus figetur extremitates axis tran- G (_ 
fiterfi A B non cadunt fiu per extremitates axis re- 
ai K I , neque G , H cadunt fiu per C,P ; & ideo 
circumferentia clltpfium fe fic 
tuor w locis-, vt in libro 4 . 


1 

' 


SECTIO 

Continens Propoiit. 


PROPOSITIO V. 

S I per centrum E cllipfis A B , C D tranfeat 

C vfque ad fc&ionem ; vtique bifariam diuidit fupcrficiem 
fe&ionis, & circumferentiam illius , fcilicct erit fuperficics A B 
C aequalis fuperficici A D C, 

Nam fi A C fuerit axis fedio- 
nis, vtique circumferentia ABC 
congruet A D C , nam fi nonco- 
gruit fignemus locum B,qu«d al- 
teri fc&ioni no coincidat.S pro- 
ducamus cx illopcrpcndicularem 
B F fuper A C vfque ad D . Er- 
go B D ordinata cft ad C, A , & 
propterea B F fuperpofira cogru- 
ct ipfi D F , & cadet B fuper D, 
quia B F arqualis cft D F f 8. cx 

, v. fcd non cadebat fupee illum i quod cft abfurdum. Igitur circumtc' 

rentia 
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rcntia A B,C Arquilis eft circumferentis A D C , & fupcrficies iJIius ae- 
qualis fupcrficiei. 

.Iam linea G H tranfiens per centrum cllipfis non (it axis . Ducamus 
cx G,H fuper axim C A duas perpendiculares G I , H K , qux pertin- 
gant ad L , M. Et quia (i ponatur A D C fuper ABC, congruit G I 
iuper Ll f 7. ex 6.) & cadet G fuper L , quia G I. squalis eft I L , & 
cadit eircumferentia C G fuper circumferentiam C L; ergo fupcrficies C 
I G squalis eft fupcrficiei C I L : & quia B C D congruit B A D, &fll- 
perficics fupcrficiei, cadet C I fuper A K, & L I fuper K H , & circum- 
ferentia C L fuper circumferentiam A H ( quia E I squalis eft EKJ& 
fupcrficies C I L congruit fupcrficiei A K H ; & propterea fupcrficies A 
K H squalis eft G I C,&triangulum EGI squale eft triangulo E KH; 
igitur fupcrficies A E H squalis eft fupcrficiei G E C,& circumferentia 
A H squalis eft circumferentis G C, erirque circumferentia C D H , & 
fupcrficieseiussqualis AB G, & fupcrficiei illius. Quare G H tranfiens 
per centrum fcdionis A B C D bifariam cara diuidit . Et hoc erat often- 
dendura. 


PROPOSITIO VIII. 


S imiliter conftat, quod fi cx quolibet quadrante cllipfis (e- 
centur circumferentia: , per quarum extremitates recte li- 
neat coniuncte lint ad eundem axim ordinatim applicata: , & 
*que a centro remota: ; vtique funt congruentes , & atquales, 
nec alicui portioni eiufdcm lectionis vna illarum xqualis eft . 

Nam dcmonftrauimus , quod dus fupcrficies 
G I C, L I C fibi congruunt, nec non congru- 
unt , duabus fupcrficiebus H AK,M A Kfj. 
cx S.JjJc fi eduxerimus duas ordinationes N 
O , P Q_, quarum diftantis ,ft centro fint squa- 
les , fimili modo oftendcruv , quod fuperficies 
N R C , O R C, A S Q, A S P fint congrucn- 


O , A Q_, A P fint congruentes , remanebunt 
quatuor (egraenta G N , L O , H Q, M P con- 
gruentia , & fupcrficies quoque eorum congru- 
entes. Et infuper dico, quod quodlibct horum 
/egmentorum non congruit alicui alio ffcamen- 
to ; nam fequcrctur , quod in eadem cllipli fint 
tres axes, vti di&urn eft. Quare patet propofitum. 
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Nota' in Propofit. Y. 


A Tquc B C D congruit B A I) , & fupcrficies fuperficici , &c. Sjtp- Z 
niam ut figura B D (fi axis elhpfis per centrum E ductus-, ergo 

vt tn prima parte huius propofitionts dictum tjlffibt mutuo congruent ficmielit- 
pfits B C D,& B A D. 

Nota’ in Propofit. VIII. 


N Am dcmonftrauimus , &c. Expofitio huius 
propofitionis hac erit . Sit clltpfis A B C D, 
cuius axes C A , & B D , dr in quolibet eius qua- 
drante fignentur tales circumferentia N G, 0 L, H 
fif, M P ,.vt coni uni! d retia linea 0 N , G L, H 
M , !fP fint ad axim A C ordinarim applicata fie- 
c antes eum in X, l , K,S; fint que binarum extre- 
ma t um N 0, P Jfa centro E dijlantt.t aquales E X , 
E S,cr binarum intermediarum l.G,HM aquales a 
centro diftantia E I , E K cjlendcndum ejl fiegmenta 
G N, L 0, H Q, M P aqualia cfe. 

Et infuper dico , quod quodlibct horum teg- 
mentorum non congruet alicui alio fegmento , 
&C. Si enim in eodem, vel in duabus ellipfis qua- 
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drantibus fumantur fegmenta G N ,'cjr'M P non aque ab axis vertice B vel a 
verticibus A, C ciufidem axis remota, non erunt congruentia , vt deducitur ex 
propofi t. additarum huius, 

SECTIO CLVARTA 

Continens Propofit. XI. XII. XIII. & XIV. 
PROPOSITIO XI. 

Varlibet fedio parabofica , vt A B, cuius axis B C, & ere- 
dum B D fimilis eft cuilibet fedioni paraboIics,vtE F> 
cuius axis F H, & eredum FI. 


n™ 


Pona. 
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Ponamus itaque C Bad B D, vt H F ad P I, & diuidantur tam B C, 
quam F H in punctis K , L , M, N in cifdem rationibus, & educamus fu- 
per cas ordinationes OP.Q.R, AS,TV,XY,EZ. Quia B C ad 
B D eft vt H F ad F I, & A C eft media proportionalis inter C B. B D 
( n.cx i.) pariterque H H inter H F, F 1 C 1 i. ex t.J igitur AC ad C 
B eft , vt E H ad H F , & A S dupla ipfius A C ad C B eft , vt E Z ad 
a H F; cumque B C ad B L pofita fit, vt H F ad F N ,erit B D ad B L, vt 
I F ad F N; igitur Q R ad L B eft vt X Y ad NF; atque fic oftendetur,' 
quod O P ad K B eft , vt F V ad M F , quare proportio ordinationum-, 
axis vnius le&ionum ad fua abfcilla eft, vt proportio' ordinationum alte- 
rius ad fiia ablcilTa,& proportiones ablciflarum vnius fcCtionis ad abfiif- 
fa alterius 4edionis extern funt . Quare le&io A B limilis eft icdidni E 
F. Quod erat oftendendum. 

PROPOSITIO XII. 


S I duarum hyperbolarum , aut ellipfium dux axium figura: 
fuerint fimiles , vtique fcCtioncs limiles erunt: Si vero fue- 
rint fcCtiones fimiles , figurat etiam fimiles erunt. 



Sint fe&iones A B,E F, earum axes inclinati, vel rranfuerfi B *, F i, 
& erefii earum B D , F I, & maneant figna, ordinitiOnes,& proportio- 
D nes caedem , qux in prxcedenti propofitionc 1 Quoniam figara fcdionis 
' - . Vi AB 


Ex it. 
lib.j. 


Dcfiixa. 

huius. 
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PROPOSITIO XIII. 


Arabola non cft fimilis hyperbolae , neque ellipfi . 

Hypcrbolx.fcu ellipfis A B fit axis B C, & inclinatus, fcu tranfuerfus a 
B *, & E F fit fedio parabola; , cuius axis F H. Dico , quod Icilio E F 
non cft fimilis feitioni A B hypcrbolics, aut elliptica;, alioquin fit fimi- 
„ ~ ~ • J iis ali- 


A B fimilis cft figura: fcAionis E F.crit quadratum H E ad H b in H F , 
vt quadratum A C ad CiinCBt&^Hin H 1 * ad quadratum H F , 
vt n C in C B ad quadratum C B ( nam potuimus H F ad F b , vt C B ad 
B aj ergoex squalitate, quadratu E H ad quadratu H F eft , vt quadra- 
tum A C ad quadratum C B : & proptcrca E Z ad H F cft vt A S ad C 
Bi Atque fic oftendetur , quod X Y ad N F fit vt QjR ad L B , & T V 
ad M F fit vt O P ad K B ; ergo proportiones ordinationum axis vnius 
carum ad fua abfeifla funt exdem rationibus aliarum ordinationum axis 
ad fua abfeifla , & alternatiuc . Quare dux fc&ioncs funt fimiles. 

E contra oftendetur, quod 
fi dux feftiones fuerint fimi- 
les, earu figuras fimiles quo- 
Ex Hef. que erunt. Quia eft A Cad 
huiu5 - C B,vt E H ad H F,& ean- 
dem proportionem habent 
earum quadrata , atque., 
quadratum H F ad H F in 
H b cft, vt quadrarum C ft 
ad C B in C t ( eo quod 
H F ad F b pofita fuit , vt 
C B ad B a ) ; .ergo ex x- 
qualitatc quadratum E H ad 
b H in H F , nempe I F 

ad F b ( 10. ex' i. ) eft', vt quadratura A C ad * C in C B , nempe vt 
DBadB<fio.cxi.Ji quare figur® duarum fcAionum funt fimiles. 
Et hoc erat oftendendum . 


Defin. s 
huius. 
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lis alicui earum (Tt pof- 
fibile eft) ergo poflu- 
mus cduccrc in lingulis 
lectionibus potentes , 
qua; habeant ad fuaab- 
fcifla axium cafde pro- 
portiones , & abfeifla. in 
ter fe lint proportiona- 
les ; lintque illa: V M , 

YN.PK.RL. Qina 
Y N adN F polita fuit, 
vt R L ad L B. & N F 
ad F M, vtL B ad BK, 

& F 'M ad M V , vt B 
K ad K P ; ergo Y N ad 
M V in potentia, nem- 
pe N F ad. M F ( cumJ 
fedio lit parabola 19. 
cx i.J nempe L B ad B K ex contrudione erit, ve R L ad K P potentia,,^* , 
qua; eandem proportionem habent , quim a L in L B ad 4 K in K B ; 
quia fedio eft hyperbola-.aut ellipfis f 10. cx 1. ) quare < L in L B ad i " 

K in K B cft, vt L B ad B K; quare 4 L eft iqualis 4 K : quod eft abfur- 
dum. Igitur parabole noneftnmilis vili reliquarum fedionum. Et hoc 
erat probandum . 



PROPOSITIO XIV. 

T fic oftendetur, quod hyperbole non eft (inulis ellipfi. 

Alioquin lequitur , quod quadratum 
R L ad quadratum K P, nempe 4 L in_. 

L B ad 4 K in K B in hypcrbola eft , vt 
quadratum Y N ad quadratum M V , 
leu vt b N in N F ad b M in M F in cl- 
lipli . His politis : quia L B ad B K po- 
lita fuit , vt N F ad M F j ergo 4 L ad q, 

4 K eandem proportionem habet, qliam £- 
b N ad b M : <Sc hoc cft abfurdum. Qua- 
re fcclio A B non eft fimilis E F; vetue- 
rat propolitum. 
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. M O N I T V M- 

priuapio huius libri monuimus , defnitionetn f milium conicirum 
(cilionum , <pe circunfertur , <vitiofam effe ; quod hic ojl cudendum 
Jufcepimus : fcd prius Lee demonjlranda funt . 

lemma ii. 

I fJ duabus contfcBiontbus A‘B , E F eiufclem nominis fmt ttxittm-a 
f, (T„rx G B D , K F 1 fimilcs inter fe,idefl tranfuerfa latera G B , 
K F proportionalia fmt lateribus reclts ‘B D, F J; duci debent m fingit- 
hs feilionibus feries appictarum ad axes , ita njt axium abfctjf* 
proportionales funt inter f e ) ad conterminas potentiales non fmt mtjjdem 

rationibus. . 

Sumamur dute abfctfft BC, FU. Vuarum C B ad B D habeat ma, orem pro- 
portloucM , quitu habet H F ud F / , & C B , H F fecentnr proportitnalner t» 
F, F , & per ei puufla durantur ad axes ordinarim applicata AC , E H , -C 
R,T F. Quoniam quadrarum A C ad rettahgulum CCS eandem proportit- 
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nem bahd , quam latus rectum D B ad trarifkbfum C B , piriterq-, quadratum 
E H ad rett angulum K H F tfl vt VF ad -F A'; atqi D B ad B C ex hypotbefi, 
tft vt l F ad F K ; ergo quadratum A C ad rei! angulum G C B eandem pro- 
portionem habet quam quadratum E H ad reCl angulum A H E : cr quia G B 
ad B D eft vt K F adf / , & D B ad E C minorem proportione habet quam 
J F ad F H , ergo ex aquati G B ad HC, minorem proportionem habet qua,n_> 
K F ad F H,fr componendo in hyperbola , & diuidendo in elltpfi G C ad C B 
Jch recl angulum G C B ad quadratum B C minorem proportione Imbi bit quam 
K H ad H F, feu quam reclangulum K H F ad quadratum F H : erat autem 
quadratum A C ad reti angulum G C B vt quadratum E H ad reclangulum K 
H F ; igitur ex aquali ^ quadratum A C , ad quadratum C B minorem propor- 
tionem habet quam quadratum E H ad quadratum HF>& ideo A C ad c B 

minorem 


I 
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minorem proportionem hdbebit , quam E H ad H F. PoJleA quia C B ad B R 
erat ve H F ad F V , & prius G B ad B C minore proportionem habebit , quam 
K F ad F H, ergo ex aquali G B ad B R minorem proportionem habet, quam 
K F ad F V , & componendo in hyperbola, & diuidendo in elhpfi G R -ad R B, 
feu reff angulum G R B ad quadratum B R minorem proportionem habet, quam 
,K V ad V F ,feu reClangulum K F F ad quadratum V F ; fied propter Jimilo • 
tudinem figurarum, vt prius quadratum Ji^R ad reil angulum G R B ejl vt qua- 
drati T V ad rcttangulum K V F ; ergo ex aqualt quadratum J^R ad quadra- 
tum R B minorem proportionem habet, quam quadratum T V ad quadratum 
y F , 6 - Jl_R ad R B minorem proportionem habebit , quam T V adV F , Et 
ftc reliqua omnes abfeiffa : quapropter patet propofitum. 

COROLLARIVM. 

H inc confiat in duabus fimtltbus conifeiliombus duci poffie duas feries appli- 
catarum ad axes, itant abficifia axium, qua inter Je proportionales fiunt, 
ad fiuas potent tales nonfint in ij fidem rationibus . uandoquide ex prima parte 

propofitionis 1 2 . quotieficunque axium figura fimi le s fiunt etiam fic Iliones tpfa 
fiunt fimiles, 

LEMMA III. 




I 9J ijf 'dem figuris habeat G 25 ad 25 D maiorem proportionem, quam 
K F ad F 1 duci debent dux. ordinatim ad axes applicat x , qux ad 
conterminas alfinjjds eandem proportionem habeant . 

Ducatur qualibet ordinata E U , producanturq; vt fiecet eontunclam 
L, & vt D B ad B G Ha fiat L H ad H N , atq; fiat G C ad B C,vtN h 
H F, ducatur que ordinata A C ; qua produtla fiecet comunctam G D in P . 
co A C , & E H cfe qua/itas. Quoniam quadratum A C ad re£l angulum G C , 
B eandem proportionem habet , quim D B ad B G , ficu L H ad H N , C“ retta. 
guhm G C B ad quadratum BCefi 
vt G C ad C B , fien vt N H ad H 
F , ergo ex aquali tate quadratum. s 
A C ad quadratum C B efi vt L H 
ad H F , ficu vt reU angulum L H 
F ad quadratum H F ; vel potius 
vt quadratum E H ad quadratum 
H F ; idcoque A C ad C B erit vt 
E H ad H F . gaod erat propofi- 
tum. 



LEMMA IV. 


6 o Apollonij Pcrgari 

.V 

LEMMA IV. 


i 'B D maiorem proportiencm habrerir, audm K F ad F 
in fwguhs fechowLiis reperiri non pcjje binas axium 4 b- 



/ 
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fcijfas inter fe proportionales , ejux ad conterminas potentiales Jint m eif- 
dem rationibus . 

Si enim jieri potejl , jit A C si 
C B , vt E H id H F , cr d£R ad 
Jt B Jit j vt T V ai V F, Atque C 
B ad B R Jit vt H F ad F y i con- A/ 
tangantur recla G D , K I qua fecet 
ordinatas tn S, P, X, L ;cr J icen- 
tur C a aqualis RS,&H b aquilis 
V X, fuutq; aqutdijlantcs i ergo eo- 
niungentes S A, R C aquales funt , 

(!r parallela , <$• jic etiam e oni un- 
gentes X b, ejr V H, quare quadratum A C , feu reEl angulum P C B ad qua- 
dratum C B eandem proportionem habet, quam quadratum E H , feu retf angu- 
lum L H F ad quadratum H F ; tdeoque P C ad C B eandem proportionem ha- 
bet, quam L H ad H F ;e/l vero C B ad B R,vt H F ad F V ,& perconucrjio- 
nem rationis C B ad C R cjl vt H F ad H V , ergo ex aquali C P ad C X ejl 
vt L H ad H V : Eodem modo ojlendetur , quod S R , feu a C ad R C ejl , vt 
X y , feu b H ad V H Urat autem P C ad C R vt L H ad H y 1 ergo a P dif- 
ferentia ipfarum S R, P C adC R , feu ad S 3. ejl vt b L differentia tpfxrum 
X y ,L H ad H y, feu ad X b \cflquc D B ad B G vt P 3 ad S 3 ( propter pa- 
rallelas a S , C G, (jr parallelas a P , (jr B D ) par ner ane h F ad F K ejl vt L 
bWbJ', ergo D B ad B G eandem proportionem habet , quam i F ad F R i 
quod ejl contra hypothejim, non ergo btn.t axium abfeijfa inter fe proportionales 
reperiri poffnnt in fcEtionibns A B, & E F, qua ad conterminas potentiales fmt 
in eifdem rationibus ; quod erat oflendendum. 

COKOLLARIVM. 

H lne eonjlat in duabus feEhombus eiufdem nominis f axium figura G S D, 
& R F I non fueri/tt f miles , neque ft EI tones A B,& E F jimiles ejfe . 
Nam ejl impoffibile , vt omnes , idefi infinita axium abfeijfa inter Jit proportio- 
nales ad comer minas potentiales Jint tn eifdem rationibus, cum neque bma iu 
jinguhs reperiri pojjlnt ex hac propojittone . 


Fr'*iS *$ i 
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LEMMA V. 

I N ei f dem figuris rurfus G 'B ctAU D maiorem proportionem bdkeat, 
qndm K F ad F 1 : Dico quod minime repertu pojfunt axium ab- 
fctfi* erectis proportionales , qua habeant eandem rationem ad contermi- 
nas potentiales . 

Sectatur qualibet abfcijfia , B C', F H tu vt C B adB DfitvtHFudFI, 

& ducantur ordinat tm ad axes applicata A C, E H, qua produci a fecent , con- 
tuet lias G D , K I in P,L , atque fiat "f B ad B D vt K F ad F I , iungatur- 
que T D ficcans A P in M . Maniftftum cfi redam C M inaqualem cjfc C P , 

( propter ea quod T B missor eft , quam G B , cum ad eandem B D missorem pro- 
portionem habeat , quam G B,tdcoque pandum T, & reda 7 D cadent intras 
triangulum G B D, d' pandum M intra ipfium cadet , aut extra G D pro- 
dudam ) . Quoniam D B ad B T cfi vt I F ad F K , & erat C B ad B D vt 
H F ad F I ■, ergo ex aquali C B ad B T erit vt H F ad F K,& comparando 
terminorum fummas in hypcrbola,& differentias in ellipfi ad antecedentes , 7 C 
adC Berit vt K H ad H F ; eft veroM C ad C7vtLH*dHK( eo quod 
tnagula M C 7 ,($• L H A' fimilia fiunt triangulis fimihbus B D 7,1 F K,)crgo 
ex aqualt M C ad C B erit vtL H ad H F ,& redangulum M C B ad quadra- 
tum C B eandem proportionem habebit , quam redangulum L H F ad quadra- 
tu H Fified redanguH M C B aquale no efi redangulo P C B ( cum M C oftenfia 
fit inaquatis P C) \ergo redangulum PC B, f eu quadratum A C adquadratum t . 

C B non eandem proportionem habet, quam redangulum L H F , fieu quadratum Ub. i. 
E H ad quadratum H F i & propterea A C ad C B non eandem proportionem 
habebit quam E H ad H F . Idem oficndetnr in reliquis omnibus abfciffts fimi- 
liter pofitis . £>uurc patet propofitum . 

COKOLLARIVM I. 

M Anificftum efi in conifiedtonibus non fimihbus duci pofifie duas feries appli- 
catarum ad axes, itaut abfctffa fimiles , ficu proportionales inter fe adcb- 
termmas potentiales non fint in q fidem rationibus . 

COROLLAR.IVM II. 

C olligitur pariter conuer tendo, quod in duabus fiedionibus eiu fidem nominis 
fi dua feries abfcijfarum fimilsum in axibus pofita fuerint, & in vna fe- 
rie abfctffa ad conterminas potentiales maiorem proportionem habeant, quam tn 
altera fer it, fieri poteft vt figura axium non fint inter fe fimiles: Jiluod vertfi- 
catur f ait em in cafiupracedentis propofitionis . 

His pramiffis , quoniam pajjio in definitione pofita efifientiahter conuenit defini- 
to eft impojjibtle , vt eidem finbitdo definito competant dua paffones dinerfia , d 4 
inter fit oppofita, exempli grana, fieri non poteft, vt in triangulis fimtltbus ah- 
ii quando 
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quando anguli vnius inaquales Jint angulis alterius , aut aliquando Utera circa 
angulos aquales non Jint proportionalia ; ita in definitione Nydorgiana , quia co- 
ni feH tones diu/ntur fimiles in quibus omnes axium abfeifia ,qua proportionales 
funt inter fe m jsdi nt Jimt rationibus ad conterminas potcnttalcs , igitur eidem 
fubieQp definito , tdcfi m duabus fictionibus conicis fimtltbus,tfi tmpojfbile, vt 
* reportatur feries ahqua infinitarum fimthnm abfctjfarum in axibus , qua ad con- 
terminas potent iales non Jint in ijfdcm rationibus ,drjiqutdcm dua pajfones op- 
po/ita eidem fubitfto definito conveniant nulla carum erit eius pajjio ejfentialis, 
& ideo definitio bona non erit: vt exempli gratia quia in duobus Jimtlibns cir- 
culorum fegmentis duo triangula inferipta pojfunt effe aquianguU, dr etiam non 
aqutanguU ; ergo fimihtudo infer iptorum triangulorum non cft pafi.o ejfentialis 
figm'ntomm circularium Jimt Itum inter fe , dr ideo non erit hac bona definitio! 
Similia circuloru fegmenta funt in quibus deferibi poliunt duo triangula fi- 
niilu.c r ratio ej! .quia per definitionem nedum natura rei declaratur , dr tndt- 
Co;oU. eatur , fcd ettam dijlinguitur , dr dtucrji /icatur a qualibet alia ; dr quoniam in 
Len i- fcChombus fimiltbus reperiuntur dua feries Jimilium abfeijfarum , qua ad eon- 
huiii* terminas potcnttalcs non funt in tjfdem rationibus ; dr e contra ex dcfintttoncj 
Mydorgq dua firih Jimilium abjcijjarum , qua ad conterminas potentiales funt 
in q filem rationibus , ejfentiahter conucniunt definito ; igitur ha dua oppofiu 
pafjiones conucniunt eidem fubtcllo definito , fctlicet fclhombus f. •milibus iu- 
xta Mydorgq Jentent tam : quapropter tradita dejimtto fictionum Jimilium vi- 
tioja erit , dr manca. 

Vt autem hoc clarius pateat ex- 
ponantur dua feli tones A B , E F 
ciu fidem nominis , quarum axes B 
C,F H,dr propojitum prtmb Jit de- 
monjirare Jeehones illas effe fimiles 
inter fe ; ergo ojlendendum ejl paf 
fionem definitionis tradita conveni- 
re Jecitonibus A B , E Fi quod ni- 
mirum fimiles axium abfeifia /*_, 
tjfdem rationibus debent ejfe adeo- 
terminas potentiales , & quia iiu> 
definitione nulla cautio , vel determinatio adhibetur , igitur fumi pojfunt qua- 
libet axium abfeijft B C , F H ,dr hac feeari proportiona/iter m R , V , dr « 
punttis diuijionum duci pofiunt ad axet ordinarim applicata A C, E H , £fiR, 
T Fi dr fttpponamtts demonfi ratum effe, quod B C ad C A Jit vt F H ad H E, 
par iter que vt B R ad R fit vt F V ad F T , tunc quidem ix vi definitionis 
deducitur, quod f miles Jint fettiones A B,dr E F. At quia demonjlrari potejl 
”huuis 1 ,n fullonibus ( fumendo abfcijfas B C, F H ad libitum , dr proportiona. 

liter dinidcndo eas m R ,dr F) quod B C ad C A habet maiorem proportionem, 
quam F H ad H E; par iter que B R ad R maiorem proportione habeat , quam 
r V ^ f cm P cr ’ non P tUr '* eleduct fimtlitudo potius quim non 

huius, fi ml tundo ; tdeoque definitio fimilium fictionum erit vitiofa , quandoquidem ex 
ea dua contradici oria deducuntur . 

Secundo loco fu pp unantur dua fictiones A R ,dr E F fimiles inter fi, (fi pro- 
foJitum,fit demonjlrare quod axium figura, fiu rectangula G B D , dr K F 1 
• Jint 
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fnt fimilia , qua quidem , efi propofitio j. libri 4. Mjdorgy, ciufquc preparatto , 

/?» confiruCho talis cjl (, (fi a f peno eius verba immutatis tantummodo literis fi- 
gurari) fint a fc&ionc A B ordinarim ad axim B C applicata: bini qua:- 
qui A C, QR,& ve C B ad B R irafir.H F ad F V.ordinatimquc afe- 
ttione E F applicentur E H , T V ( finbfiequitur pejlea demonfiratto pe. ) ‘ 

Quoniam igitur (imiles ponuntur fc&ioncs A B , E F , & funr H F , F V 
portiones portionibus C B , B R fimiles , ( idefi proportionales ) vt B C 
ad C A , ita erit F H ad H E, & vt B R ad R Q , ita erit F V ad V T, 

&c. 

Huiufimodi verba fiubtiliori trutina 'expendenda funt. In prap aratione , feu 
confirullionc ajfiumit abficifias B C ,(fi F H\abfque vlla lege, aut determinatione-, 
ergo fumi pojfunt cuiufcunq ; longitudinis : quare fieri potejl vt C B ad latus re- 
tium B D non habeat eandem proportionem quam habet F H ad F t , (fi tunc ( cm _ 
jcet C B , H F diu .'dantur proportionalitcr , (fi ducantur potenti ales , (fic. A C huiuC 
ad C B habebit maiorem , aut minorem proportionem quam F. H ad H F, & pa- 
riter R ad R B non habebit eandem rationem , quam T V ad V F , (fi fic vi- 
ter tus in iota ferie ; fed ex hoc fequitur , quod peffint ejfe figura axium mter fit Coroll. j. 
nonfimtlcr, Mydorgtus autem fimiles ejfe concludit ; igitur ex eadem hjpothefi, Leni. j. 
d~ ex eadem definitione deduntur , quod feti tones fimiles habent figuras axtunuo 1 ’ uius- 
fimiles inter fit , (fi non fimiles, quod efi impofiibtle ; non igitur definitio uMy- 
dorgio tradita legitima , (fi perfecta efi: quod fuerat ofiendendum . 

dfiod vero definitio a me reformata tribui pojfit Apollonio conijcitur pracipne 
ex demonfiratione fecunda parns propor. 12. ibi enim ex hae fuppofiuonc , quod • 



ficilicet dita fetliones A B , (fi E F fint fimiles deducit earum figuras fimiles ejfe. 
Ait enim. quia cft A C ad C B vt E H ad H F , & eandem proportioni 
habent earum quadrata , atque quadratum H F ad red angulum :FHi 
eandem proportionem habet quam quadratum C B ad retfangulu B C a 
< eo quod H F ad F b pofua fuit vt C B ad B a ) ergo , &c. ^Modo fi ac- 
curate hae verba perpendamur non poterit hic vfiurpari vulgata definitio Euto- 
ty , vel Mjdorgif ; nam cum feti tones A B , E F Jupponantur fimiles , ea tan- 
tummodo qua in definitione fimtlium feci tonum perhibentur concedi pofiunt , (fi 
nihil amplius i igitur fi in definitione non includitur particula illa f abfciffaii 
F,C B ad ercltbyvel tranjutrfa latera F b, B a fint proportionalia ] deliran- 

• X 2 tispe- 
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tis potius, quam dcmon/lr antis 
tjftt dicere . lio quod H F , ad 
F i pofita fuit vtC B ad 15.t; 

vbi nam, an! quando hoc fuppo- 
fitnm efi ,fi in definitione non 
continetur i Nec Juspif ari po- 
tejl atf» h.tc veri» tu textu ir- 
rcpfific , cum in oltjs loas repe- 
tantur , & ab cis pendent tou 
denicnfiratio ; igitur tn defini- 
tione vulgato addenda efi illa 
particula , abfciffc fint in ea- 
dem ratione ad creeta i 
Jturfus tn propofi n. & l- > 

parte i i. quando conclufio demonflrationis efi quod /ciliones A It , F. F fimi- 
les fini : tunc quidem quia tenetur ojl cudere Apollonius definitionem traditanvj 
conueutre /cilionibus A B,E F , non afiunut tncaulc\abfcifas homologas C E, 
H f , fed ait m 1 1 . propefitiouc ponamus CBadBD vt H F ad F I , er 
in 1 2 . inquit, nam pofuimus H F ad F b vt C B ad B a, &c. Poftea inpro- 
pofitione 1 6 . Utera. a: ergo M A ad A P , idejt abfitfia ad erectum efi vt 0 
C ad C Q^fiu vt homologa abfeifia ad latus rcilnm , & angulus O arqualis 
ea M: patet igitur , vt diximus in u. ex 6. quod fi, &c. F.x quibus locis 
fatis aperte colligitur ( ni fallor ) td quod fupra rationibus non lembus infi- 
nuaui , quod abjeijfa proportionales ejje debent crcllis in fclUontbus fimi Itbus . 




,, rscdhu a mmaduer tendam efi, candent definitionem nouprfie aqui aptari fi- 
c hominis conteu, atque- figmentis comtis fimilikus ,yt per per ara c en fuit Mydor- 
gitts : nans in figmentis conicis fimilibut ABC, ey Ii F. F diametrorum aque 
ad bafis inclinatarum abfiiffic homologa ex fui natura determinata fiunt, quan- 
doquidem non pofiunt efie niaiorcs,ncqui minores quam C B, (fi H F., qua inter 
bafis A C, (fi i) F figmentorum conicorum, & vertices B, E intercipiuntur ! 

Propoi". at fi' in conicis fiellionibus A B S , (fi K FG fint axes tranfuerfis a B, efi b F 
X 2. huius ad fui liter x reti* B D » ($P F l in eadem proportione » tunc quidem f initiet f* 
Jib. i . runi cuma linea A B S, efi N F G, qua pofiunt habere indeterminatas , & mul- 
tiplices longitudines , tmm) pofiunt tn infinitum prolongari, fi fuerint parabola, 
t 




t 
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vel hyperbole , nec habent bafics, a quibus circumficribantur , igitur in fcSlionibut 
fim ilibus A B, fi G F homolega axium abfcijfa B C,F H non fupponuntur iam 
di fi (la, fi elt terminata ; quare po fiunt eficumfiunquc menfura , fi habere pof- 
funt eandem , fi non eandem proportionem ad conterminas potenttales ; fi ideo 
ad vitandam incertitudincm admugi debet determinatio , quod pr edi dia homo- 
loga abficifia S C , F H proportionales fint lateribus reClis B D,F I, at tn fig- 
mentis ,feu portionibus fcchonum conicarum timilium inutilis omnino cfit fila 
determinatio . An vero hac mea fient entia omnino rtjct debeat alys indicandi 
relinquo . 

Notse in Propofit. XI. 

p Vmrjuc B C ad B L pofita fit vt H F ad F N , &c. guia inuertendo 
v_^ D B ad B C eandem proportionem habet quam 1 F ad F H , fi C B adB 
L ejl vt H F ad F N ; ergo ex aquali ordinata D B ad B L eandem proportio, 
nem habebit , quam l F ad F N i cjlque ordwatim applicat* media pro. 
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portionalis inter ebfciffam B L,fi latus rectum BD ( cum in parabola quadra- 
rum ,?t aquale fit rdt angulo L BDjpariurque X -Y media proportionalis ejl 
inter F N?fi l F; ergo Sj- ad /, B ejl vt X N ad N F , fi antecedentium-, 
dupla \ fcilicct djR ad LB, atque X T ad N F iu eadem ratione erunt . Non 
ftcus ojlendetur Q P ad K B vt T F ad U F .. Mot* 


: lib.r. 
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Nota: in Propofit. XIL 


S Vpponamus itaque fcftioncs A B , E F , carum inclinati , vel tran- 
fucrfi B a, F b, & credi eorum B I), B I ordinationes, & propofitio- 1 
ncs,vti diximus, &c. Fdcft . Sint axes i ne h nati , fiue tranfuerfi B a, F' b,& 
maneant figna, ordin.it tot: es , & proportiones eidem , qua tn prae edent i prof op- 
tione ; fcilteet fit C B ad B D , vt FF F ad F I , dr quit D F ad i! a ejl i t I 
F ad F b ( propter fimihtudinem figurarum D £ 3, I Fbj ergo ex aquali C 
B ad £ a erit vt H F ad F b ;CT comparando antecedentes ad fummas termino- 
rum m hyperbola , cr ad differentias in dlipfi erit B C ad C a vt F H ad II b': 
pofttk dtuidantur tam K C, qusm F FI in fffdcm rationibus fu punttis l\ , L , 

M, & edurantur ordineitm applicat a, feu aituldijl antes bafsbus 0 P , JjB, 

A S,T r,xi,E Z. 

Quoniam figura fe&ionis A B fimilis cft figura; fedionis E F erit qua- U 
dratum H E ad H b in H F, vt quadratum A C ad C .«'in C B , & b H 
in H F ad quadratum H F, Vt C a in C B a'd quadratum C BY nam po- 
# fuimus H F ad F b ,' vt C B ad B a, &c.) .^ubuiam in figuris, feu reclan- 

i gulis fimilibus D B a , dr / F b habet D B ad B a. eandem proportionem, quam 

»X. Ub. i. I F ad F b,fir vt D B ad B a , ita ejl quadratum A C ad rccl angulum B C a, 
parilerque vt I F ad F b ita ejl quadratum E H ad rcfl anguli F H b fed{ fi- 
ent in prae edent i nota dUlum ejl) C a ad C B, feu rea angulum B C a ad qua- 
dratum C B eandem proportionem habet , quam H b ad FF F ,fcu quam reihua- 
gulnm F H b ad quadratum F FF ; igitur ex aqualitaie quadratum A C ad quae 
draium C B eandem proportionem habet , quam quadratum E FF 'ad quadratum 
H 'f f 

' Atque quadratum H F ad H F in vtquadratum C B ad B C in C 

C. a (co quod H F ad F b pofita fuit C B ad B a ) , ergo ex squalitate, &c. 
jdefi fumatur axium abfeifa C B, FF F , qua Jint proportionales lateribus reclis 
BD,<y F F, feu proportionales Jint lateribus tranfuerjis B a , dr F b , dr fecetur 
abfciff* B C , & F FF proportionaliter in puntlis K , L , M , N , cr per puncta 
diuifonum ducantur ordinarim applicata A C, J^L, E H, X N , &c . guiafe- 
tt tones A B, E F fupponuntur /imites i ergo ex definitione 2 . huius A C ad C B 
tandem proportionem habebit , quam E FF ad FF F , nec non i? £ ad L B erit vt 
X N ad N F ; dr ideo quadratum A C ad quadratum C B eandem proportione 
habet , quam quadratum E FF dd quadratum FF F ; dr quia ex eonjlru&ionc-j 
iuxta leges definitionis 2 . vt C B ad B a ita erat FF F ad F b, dr comparando 
antecedentes ad terminoru fummas in hyperbolis, dr ad differentias in el/ipfibus, 
habebit B C ad C a ~, feu quadratum B C ad relt angulum B C a tande properi 
, t tonem quam F FF habet ad FF b ,fen quam quadratum F FF habet ad reffangu- 

Ium F FF b ; ergo ex aqnahtate quadratum A C ad reffangulum B C a eadem 
proportionem habet , quam quadratum E Fi ad rcUangulum. F FF b ; ejl vero la- 
tus reClum D B ad latus tranfuerfum B a, Vt quadratum AC ad reQangulum 

BC a. 
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ICl, par it er que tutus re • 
itum I F ad tranfuerfum F 
b tfi vt quadratum E H ad 
rcil angulum F H b , igitur 
D B ad B a tandem propor- 
tionem habebit quam 1 F ad 
F b , dr ideo figura axium 
f miles erunt. 


Nota: in Propofit. XIII. 

S int axes earum B C , & inclinatus , fcu tranfuerfus B a , &c. Addidi 
verba, qua in expofitione propofit itnis deficiunt. Hyperbole , feu c/lipfis A 
B fit axis B C, (fi- inclinatus , feu tranfuerfus B 3 . , & E F fit parabole , cuius 
axis F H , crc. 

Alioquinfitf fi poffi- F t 

bile eft ) fimilis vni ca- 
rum , & minima fimilis 
carum figura: , qua: non 
funt fimiles fuis figuris: 
deinde poflumus produ- 
cere in lingulis fe&ioni- 
bus potentes, &c. Non 
nulla verba ex hoc textu 
expunxi vt fupernacanea 
eiufq-, fenfus hic eft . Sie- 
ntm parabola E F fimilis 
efi hyperbole , aut e/hpfi A 
B (ex definitione fim ilium 
figurarum ) duci pofiunt 
in vnaquaqnc duarum fi- 
mihum fcit tonum ordina- 
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natim ad axium applicate, numero pares , qua ad abfcijptsfint proportionales , 
tum abficijsa inter Jc: Vnde /equitur pojlrema conclufio , qua tn textu habetur , 
quod nimirum retfangulum a I. R ad retfangulum a K B eandem proportionem 
habeat, quam ab/ei fi, L B ad abficijfiam K B :/ed quotie/cunque duo r exangu- 
ia eandem proportionem habent, quam bafes, itla funt aque alta: igitur altitu- 
dines a L, & a K aquales J uni inter fe , pars , & totum : quod efi absurdum . 

Nota: in Propofit.- XIV. 

A Lioquin fcquitur, quod quadratum R L ad quadratum K P > &c. t» 
propofit sone deficit expofitio, qua talis efi. Sit A B quatibel hyperbole. -», 
(fi E F qualibet ellipfis . Vico A B ipfi E 
f finalem nonefie . Sint eorum axes late- 
ra tranfuerfa , (fi reti a eadem, qua tnpra- 
cedenti propofilione pofita fiunt . Et /qui- 
dem /ciliones A B,& E E fimtlcs credan- 
tur, neeefiario ex definitione fecunda, duci 
poterunt ad axes ordmatim applicata nu- 
mero pares proportionales abfictjfts^ , tuae-» 
abficififia inter fit proportionales: & vt in-» 
prae edenti propofilione ofienfium efi , qua- 
dratum R L ad quadratum P K , ficihcet 

ai.lib.1. retfangulum a L B ad retfangulum a K B in hyperbola eandem proportionem-» 
habebit , quam quadruum T N ad quadratum F M , ficu quam reti angulum b 
Ibidem. ^ retfangulum b M F in c/lipfi, ergo retfangulum a. L B ad retfangulum 
a K B eandem proportionem habet , quam retfangulum b N F ad retfangulum 
b M F: fied eorundem retf angulorum bafes proportionales fiunt , eo quod L B ad 
B E erat vt M F ad F M ; igitur eorundem altitudines troportionales erunt , 
ficihcet a L ad a K eandem proportionem habebit, quam b N ad b M, fied /*-/ 
hjperqola a L maior efi, quam a K ; in ellipfi vero contra b N minor efi, qui 
b M ; igitur maior a L ad minorem a K eandem proportionem habebit , quam 
miner i) N ad motorem b M . guod erat ab fur dum . 

SECTIO QVINTA 

Continens fex Propofitiones Pracmiflas, 

PROPOSITIO I. II. III. IV.&V. 

S I in triangulis ABC) D E F in duobus circulorum feg* 
mentis A T C , D G F deferiptis , a duobus angulis B , 
E , educantur dux redx linea; B T H , EGI efficientes cum 

' bafibus A C , D F duos angulos H , I squales ( incidentes m 

prima 




, -.,uod cft vtlGadl E, erit BHau 
vt E I ad I G; fimilicer, & eorum quadrata ; oftendetur igitur ex xqua-r 
- - . . Y litate. 


prima figura extra duo Tegmenta , & in fecunda intra, at in ter- 
tia intra duos femicirculos ) , & fuerit proportio plani redan- 
guli ex portionibus linea: balis inter angulum prouenientem, & 
2 ^uos angulos reliquos trianguli , nempe A H in H C ad qua- 
dratum intercepta: inter prouenientem angulum , & circuli peri- 
pheriam , nempe ad 'quadratum H B in quolibet cafu eadenu 
lit , quam D I in I F ad quadratum 1 E , vel H A in H C ad 
quadratum H T lit , vt D I in I F ad quadratum I G ; fintqiie 
duo priores anguli , inter le xquales , & prouenientes extra duo 
t triangula politi : vel duo priores redii , •& prouenientes intra.. 
. duos angulos non fint redi ; aut duo priores non redi, &pro- 
ucnientes redi intra duo triangula : vel duo priores diuerfx , 
■ aut eiufdem fpcciei , led dux linex efficiant duos angulos xqua- 
les cum lateribus duorum triangulorum liibtendentibus angulos 
prouenientes : vtique duo priora triangula funt fimilia . 

Quia C H in H A ; nempe T H in H B ad quadratum H B , quod eft, 
v t H T ad H B eandem proportionem habet , quam D I in*l F , nempe 

E K 
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litate , quod fi fuerit A' H in H C ad quadratum H B , vt D I in I F ad 
quadratum I E , quod A H in H C ad quadratum H T- fit etiam, vt I D 
in I F ad quadratum I G. Dico iatn , quod triangulum ABC fimile cft 
triangulo 1)E F. Si enim hoc verum non eft, non erit angulus A squa- 
lis vni duorum angulorum D, vel F: fitque angulus D maior, quam A, 
& fiat angulus K D F squalis A, iungaturque F Kiquia angulus K, ve- 
luri E ,cft squalis angulo B ; fimilia erunt triangu : a ABC,DKF,&c- 
(J neamus K L parallelam E I : quare K L F fimile quoque erit B H C 
idcoquc H A ad H B cft vt D L ad L K , & H C ad H B, vt F L ad L 
K ; igitur H A in H C, nempe B H in H T ad quadratum H B, quod cft, 
vt HTailHB, nux oftenix cft, ve 1 C ad 1 E, crit.vt D L in L F, ne- 
pe K L in L M ad qtta- 

dratum K L . & propee- ' ' 1 ' . -K 

rea M L ad L K erit vt G 
I ad F E in omnibus fi- , 
guiis ; & hoc eft ab fu rd ii 
in prima figura: in fccun- ' 


b 



da vero fcccntur bifariam 
E G , K M in N , O , & 
jungatur N O , qux pa- 
rallela erit L I.quiafunt 
dus perpendiculares fu- 
per K M,E G, quxfunt 
parallcls ,• ergo I N cft 

squalis L O , & quia E G ad E I iam oftcnfa cft vt K M ad K L i c 
E N ad E I cft, vt O K ad K L : & diuidendo erit N I ad I E , vt O 
qux cft squalis N I ad L K . Et hoc quoque cft abfurdum . 

In figura autem tertia educamus duas perpendiculares E P Q , K R S 
juper diametrum D F, cui occurrant in P , R : & jungamus G Q., M S , 
quia erat G E ad E I , vt M K ad L K , & propter fimilitudinrtn trian- 
gulorum I E P , K L R , E I ad E P eft , vt L K ad K R , atque E P ad E 

<icft, ve R K ad K S , & angulus G E Qjrqualis eft M K S ; ergo E G 

Qjimile 


; cfto 

L. 
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Qfimilc eft M K S ; 
quare angulus G ec- 
qualis eft angulo M, 
& propterea periphe- 
riae E F Q., & K FS, 
quibus infiftunt , ae- 
quales erunt , quod 
eft abfurdu: eft enim 
E F Qjnaior, quam 
K F S i ergo duo tria- 
gula A B C , D E F 
in omnibus figuris 
funtfimilia. Quode- 
rat oftendendum . 



PROPOSITIO 
PracmiHa VI. 


> WM 


D Einde fint duo anguli B , E qualefeunque ; fcd angulus 
A B H , vel C B H aequalis angulo D E I , aut F E I ; 
& 1'upponantur reliqua omnia iam diota . 

- Quia proportio C H in H A ad quadratum H B fuppofita eft , vt F I 
in I D ad quadratum I E, & H C. vel H A ad H B eft, vt F I, vel D I 
ad I E; erit etiam H A ad H B, vt I D ad I E , & duo anguli H , I funt 
aequales ; igitur triangulum H B A , aut H B C fimile eft triangulo E D 
I , aut E F I , quare duo triangula ABC, D E F fimilia funt ,• Et hoc 
erat oftendendum. < - 


e Nota: in Propofit. Pramiflas 

I. II. III. IV. & V. 

A r feruntur m hac f chorie aliqua propofitiones fimul concernat a , qua lem- 
matic £ funt, & vfum h.ibent m fe ementibus tropojitiombus ; fune cony- 
citurex hoc titulo PRAEMISSAE rubeis character ibus infer ipto ,hninfmtdi te- 
mno Textui Apollonij ob Arobico Interprete , vel ob aliquo alto fiipcradditafuijfe j 
licet Pappus Alexandrinus libro .7. afferat eadem fere lemmata, tanqua propria, 
& conferentia ad Apolloni) fexti libri intelligenttam . 

Potejl tamen propoftio vniuer falis breuius exponi nac ratione. Si a vertici- 
bus duorum triangulorum a duobus circulis comprahenforum retia hnea dutla 
efficiant cum baftotis angulos aquales-, atque eorundem figmentorum inter bafm, 
effr penphcriam interceptorum quadrata ad reo/angula Jub faclts Jegmentis ba- 
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fium t undem proportionem habeant , fuerint que anguli verticales inter fe aquales , 
ve/ qui a lateribus , & k vertice ductis continentur , fint aquales : femper trian- 
gula erunt fimilia . 

Dico iam, quod triangulum ABC fimile eft triangulo D E F, fi enim j 
hoc verum non eft, fit angulus D maior , quam angulus A , &c. T extus 
alterari debuit, nam duo triangula B A C , (fi E D F ponuntur non fimilia , (fi 
propterea aquiangnla non erunt , fe i licet non habebunt duos angulos aquales duo- 
bus angulis alterius trianguli-, ficd exhjpothejl angulivertieales A B C ,(fi D E 
f aquales erant; ergo angulus B A C non erit aqualis angulo 'E D F , nequclr 
angulo E F D ; alias ditia triangula e fient aquiangula, (f fimilia , quod nomj 
ponitur ; igitur ntceffe e fi ,vt angulus A non fit aqualis vni duorum angulorum 
D, ve/ F ,poft 'ea reti angulorum A H C , & D I F tam latus A H tpfius H C 
non fit matus , quam D I tpfius t F ,& ad punitu D fiat angulus F D K aqua- 
lis angulo A . 

Quare- K. L F fimile quoq.-crit B H C ,8cc. Junonia angulus F D K aqualis {j 
ejl f altus angulo C A B, (fi angulus F K D ficu ei aqualis E E D eft ipfi angu- 
lo A B C aqualis ( cum in fimthbus circulorum figmentis exiflant), igitur /'*_> 
triangulis F K D , & C B A tertius angulus K F D aqualis erit tertio angulo 
C; (fi propter parallelas K L, E I eft angulus D L K aqualis angulo D 1 E; eft 
vero angulus A H B ex hypotht/i aqualis eidem angulo D I Ei ergo angulus D 
L K aqualis eft angulo A H B, (fi F L K aqualis angulo C H B: at oftenfius fuit 
angulus E F I. aqualis angulo B C H i ergo angulo C B H aqualis eft angulus 
F K L ; ideoque triangula C B H,(fi E K L fimilia erunt . Pariterq; duo trian- 
gula R A H , (fi K D L fimilia erunt , cum angulus L aqualis fit angulo H, (fi 
angulus K D L aqualis fit interno B A H . 

Et hoc eft abfurduin in prima figura, &c . Quoniam fiunt recta linea iru, C 
circulo applicata K M, E d parallele inter fiei ergo comuncta retia Irnea E A', 

C’ M par alie U erunt tuter fi ,ant conuenient extra circulum cum diametro bifa- 
riam,^ ad angulos rectos diuidente applicatas EG,l< M; fied eadem recta linea 
ti M fiecat trianguli batim F A I intra circuli, aut extra ipfium inter puncta / , A, (fi 
F \( propterea quod angulus EI F conflituitur iduabas m circulo applicatis extra 
ipfium concurrentibus); ergo tres coniuntla recta tinea A’ E, M G ,(fi / L,nec funt 
omnes mter fit parallela, nec in vno puncto coueniunt, (fi propter eu E l,(fi K l, 
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fctt* "on erunt proportionaliter in fundis G , M* M , fcd prius odenfa fuit B 
ladlGvtKLadLM; quod efi »b fur dum . 



In fecunda vero feccntur bifariam E G , K M in N O , &c. Sunt enim 
in tertie cafu K M ,& £ G perpendiculares ad bafim V F ; igitur [i fecentur 
bifariam in O , <jr N coniunila reda linea N O diameter circuli erit , quando- 
quidem diuidit bifariam duas equiditlantes in circule applicatas ; & tdeo eas 
Jfecat ad angulos redes,feuti D F eafdem pcrpendiculantcr ficabaf, & propte- 
rea INO L paralie logranr 
mum erit , cuius latera op- 
pefita N Iydr O L aqualia 
erunt . Pejlea quia oftcnfa 
fuit l G ad l E , vt L M 
ad L K,crgofumma termi- 
norum ad confequentes pro 
portionales erunt ; fiilice /v 
G E ad F. I erit vt M K ad 
KL , & antecedenliu fimif- 
fis N E ad E !,vt O K ad 
JC L: efi dissidendo , dux a- 
quales N 1 ,0 L candens 
proportionem habebunt ad [ F. , & L K ; ideoq; I £ aqualis efi LK. Et quonta 
triangulum A B H f mile ejl triangulo DEL; ergo A H ad H B eandem pro- 
portionem habet , quam n L ad L K ; ejlque triangulum B H C fmile triangu- 
lo A' L F itrgo R H ad H C cjl vt KL ad L F ,cr ex aqualitate vt A H ad HC 
ita cjl D L ad L F ;erat autem figmentum A H non maius figmento H C ;ergo 
D L matus non erit figmento L F; fed erat figmentum J> I non maius figmen- 
to I F , igitur duo figmenta D 1 , <y D L nonfunt maior »,idcjl non fiunt ma- 
iora medietate totius D F , fied diameter parallela tpjis K M,& E G fecat D F 
bifartam\ ergo K M, E G ad eafdem partes diametri cadunt verfits D,& fiunt 
inter fc parallela', ergo inaqualiter a centro dijlan^i ideoque inaquales erunt in- 
tcr fis & earum nuditates N E, O K inaquales erunt; ef ablatis aqualibus N 

/, 
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/, O L remanebunt I E, LK inaquales . Xatd efi abfurdiimitftufxtnim fue- 
runt prius aquales inter fe . . 

In figura autem terti,! ducamus duas perpendiculares , Scc. In quarto 
c*ft fuppouuntnr bafes A C ,& D F fer centra anulorum tranfre . eo quod 
a nauli A BC,& D E E ree Is f apponuntur , Atque reda Irnea B H , E / uoilj 
funt perpendiculum fnper tafdem bajes , hea tntru circula efreunt ungulos B 
HC,cr h l f inter fe nunt- 
iet: per fe ttu igitur conjtru- 
Itione, vt prius ad diame- 
tri DF, ducitur ex punctis 
E,& K perpendiculares E 
K S, qu.t dluidetur bi- 
faria, cj ad Angulos re it os 
mP, & R. Et quomauL-i 
(vt in prne edenti eo fu ofle- 
fum efi ) G- E ad E l eun- 
dem proportionem hebet , 
quam M K ad A' L , cum- 
que Utera 1 E , LK fint , „ . 

parallela, par aer que P E , <jr K X aquidijlent , atque bafes 1 P , L R tn dire- 
ctum pojtta fint, erunt triangula ! E P , & L.K R aquianguU , (jrJimiUa : & 
propter ca l E ad E P ent,vt L K ad K R : efl vero P E ad eius duplam E =<•. 
vt R K ad eius duplam K S ( cum diameter fetet eas bif artam, quas perf tudi- 
culor iter prtus fetabat) ergo, ex aquali ordinata, erit G E ad E Qj, vt M K at 
K S ; funtq; anguli verticales G F. M K S aquales ,propterca quodcenti^ 
netur a reilts Irneis qua bina binis funt aquidijl antes ; ergo triangula GE 
MKS Jimilia funt inter ft: & propter ea angulus E G Sf aqualis erit angulo R M S, 
Et propterca fcgmcntuin E F Q.maius funilc erit Icgmento K l a mi- 
nori: quod cft ablurdum, &c. Legendum puto . Et propterea peripherta F 
dr K F S, quibus inf jiunt aquales ernnt : quod ejl ab fur dum . EJI enim E 
F fZjrsaior , quam K F S, 


Nota: in Propofit. PraemilT. VI. 


fint duo anguli B, E qualcfcumque.-fed angulus A B H.vcl 
W jrqualis angulo DEI vel F E 1 » & condiciones > vu dnn- 


i 


I 
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mus , &C. Expofitio , atque dcmonftratto huius propofitionis obfcura rji propter 
nimiam eius brenitatem : itaque duo eius cafns dijlingui debent hac ratione . In 
• duobus triangulis A B C, D E F fupponantur anguis H,dr I aquales , pariter- 
que anguli H B A , 1 E D aquales inter fe ; ideoque duo triangula A B H , & 
DEI Jimilia erunt , dr propterea A H ad H B eandem proportionem habebit , 
quam D I ad I Ei fed ex iniuerfali hjpothefi reet angulum C A H ad quadra- 
tum H B eandem proportionem habet , quam reet angulum F I D ad quadratum 
1 E, & componuntur proportiones reet angulorum ad quadrata iam dtcla ex ra- 
tionibus Uterum eirca angulos aquales H > & I , funique ojlenfa proportiones A 
H ad H B , atque DI ad t E eadem inter fe ; igitur reliqua componentes pro- 
portiones ,fc Hice t C H ad H B, at que F I ad I E eadem quoque erunt inter fe , 
& comprahcndunt angulos aquales H, & / > igitur triangula C H B , & F I E 
f milia funt inter fe : & propterea angulus B C A aqualis erit angulo E f D , 
fed anguli B A C , dr E D F aquales funt inter fe , quia eorum confcqucntcs 
aquales erant in triangulis aqui angulis B A H , dr E D / , igitur duo triangu- 
la B A C , dr E D F aqu langula, & fimilia inter fe erunt , 

Simili modo fi fupponantur anguli C B H ,& F E I' aquales , eum anguli H, 
dr I aquales fint , erunt triangula B C H ,dr E F I fimilia inter fe,dr vt prius, 
cjlendentur quoque triangula ablata B A H, E D 1 aquiangula , dr fimilia in- 
ter Je ( propterea quod arca angulos aquales H ,dr t habent latera proportiona- 
lia ) ; dr ideo refidua triangula C A B , dr F D E erunt quoque ftmslta , vt 
frepofisum fuerat. 

SECTIO SEXTA 

Continens Propofit. XV. XVI. & XVII. 

PROPOSITIO XV. « 

D Varum hypcrbolarum , aut ellipfium, fi figura: diametro- 
rum, quae axes non fint , fuerint fimiles , atque potentes 
contineant cum diametris angulos arquales : vtique fedriones 
funt fimiles . 

Sint fc&ioncs A B , C D hypcrbolic* , vel elliptica: carum diametri, 
qua non fint axes IA K , L C M , & earum centra G, H , & duo axes 
' lint E B , F D : & educamus duas tangentes A R , C S ad duos axes, 
qua continebunt cum duabus diametris A K, C M duos angulos, atqua- 
Ics, eo quod parallela: funt potencialibus ad diametros cdu&is ; & edu- 
camus a B , D ad duabus diametros A K , CM tangentes B N, D O t Sc 
circumducamus fuper triangula B N G, H D O duos circulos, & ex A, 

C educamus ad axes duas potentiaies A P , C & per B,D ducamus 
I B T, I. D V parallelas ipfis A R , C stqux fcccnt duos circulos in B, 

D T , D , V : eritque G 1 in 1 N , fcilicct ei aquale T I in I B ad quadra- 
* tum 
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tura potcntialis I B , vt H L in L O , fcu L V in L D ad quadratum L 
D, eo quod qualibet cx didis proportionibus eadem eft proportionln- 
37.lib. i. gurae K A , & M C ( 3 g. ex i. ), ergo T I ad I B eft , vt V L ad L D > & 
angulus I , qui aequalis eft ipfi K A G aequalis eft angulo L. qui aequalis 
Propof. ’ cftSCH; igitur angulus G aequalis etiam eft angulo H : & proptrrea_. 
pntmitr' G A R fimile eft H C S,& pariter GAP.HCQ funt fimilia, quia P.Q. 
funt re&iivndc A P R, C Q_S funt ctia fimilia, & proportio vniufcuiulq; 
eorum , nempe G P , P R ad P A , eft , vt proportio H Q , S Q. ad C Q» ^ 
9 A igitur G P in PR ad quadratum P A , nempe B E ad eredum illius ( 39. 

% cx 1. ) eft vt H Qjn QS ad quadratum C Qj, nempe D F ad eredunu 
37. lib. i. iH'“ s ( 39- cx 1. )i igitur 
t figurae duorum axiu funt 

fimiles , & duae fcdioncs 
limiles funt ( ia. ex 6 . 

' fcd oportet in cllipfi , vt 

duae diametri , idcoquo 
duo axes fint fimul aut 
■ tranfuerfi , aut !fimul re- 
di. Et hoc erat propofi- 
tum. 


PROPO- 


•• 
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S I fe&iones A B , C D fimiles inter Ce, qux fint prius para- 
bolx , tangant lincx A E , C F terminata: ad earum axes 
E B , F D, & contineant cum illis angulos xquales F. , F , & 
in qualibet earum educantur ordinationes G H , 1 K ad diame- 
tros LAM,NCO tranfeuntcs per pun&a conta&us axibus 


E F 



xquidiftantes , & fuerit proportio fuarum abfciflarum A M , C 
O ad lineas tangentes A E , C F eadem ; vtique ordinationes 
abfeindent ex fc&ionibns fimilia fe°mcnta,&fimiliterpofita,vt 
. gah.ick. Si vero ordinationes fccuerint fimilia Tegmen- 
ta 5 vtique fediones fimiles erunt , & abfalTarum ad lineas tan- 
gentes proportio erit eadem, atque linex tangentes continebunt 
cum axibus angulos xqUales . 

Educamus enim duas B L, D N fuper duos axes B E , F D perpendi- 
culares, aux tangent fcdioncs in B , D : & ponamus A P ad duplam A 3 1 ' ’• 

E, vt R A aflumpta ad A L ei limitem , ncc non C Q^ad duplam C F, 
vt alTiimpta S C ad C N ; igitur P A , Q_C funt eredi duarum diametro- . 
rum L M , N O ( ja. ex 1. ) ergo G M poteft P A in A M, ( : 2. ex r. ) * 9 ^ '• 
& fimiliter I O poteft O C in C Q^Y **. ex 1, ) & propter xquidiftau- *• 
tiam E B , L A , atque F D , C N iunt fimilia E R B , R L A , atque l> lb,dcm ' 
S F, S N C ; & duo anguli E , F fuppofiti funt xquales,- igitur angulus K 
A L xqualis cft- S C N , & N , L funt redi ,- quare R A ad A L , nempe 
P A ad duplam A E cft , vt S C ad N C , nempe vt QJC ad duplam- 
CF,&MAadAE fuppofita cft , vt O C ad C F : ergo M A ad A P 
2 eft , vt O C ad C & angulus O xqualis cft M . Oftcndctur igitur ( vt 

L diximus 
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diximus in . i.es 6.) quod fi ad abfciffas A M,C O egrediantur ouslibct 
potentes, ad fua abfeifla cande proportione habebunt (i ablcin* ad abicit- 
ias lint id eadem proportione , & quod anguli a porenrialibus , & ab- 
fciflis contenti , erunt aquales in duabus lectionibus: quare erit fegraen- 
tura HAC fimile fegmento 1 C K atque fimilitcr politum , 

Deinde ijfdem fienis in eifdem figuris manetibus , vt prius dc- 
fignatis fupponatur, fcgmcnrum HAC fimile ipfi K C I-Dico, 
quod angulus E aequalis erit F , & M A ad AE erit , vt O C ad 
C F. 

Quoniam duo fegmenta funt fimilia erit angulus O aqualis M, & duo 
anguli E A L , F C N illis aquales , funt quoque inter fc aquales; ergo 
dno anguli F, E , qui illis aquales funt , erunt inter le aquales , eoquod 
A E, C F parallela funt G H, I K, & anguli N, L funt redi ; ago duo 
... triangula proportionis lunt fimilia, idcoquc R A ad A L, nempe P A ad 
”u^i. duplam A E cft, vt C S ad C N , nempe QC ad d up i anl C F : & qtua 
G M poteft P A in A M f u.cx 1 .) & fimilitcr I O poteft QC inCOi 
ergo P A ad G M cft . vt QC ad O I , & G M ad M A cft , vt I 0 1 ad 
O C; quia duo fegmenta funt fimilia , & JE A.ad A M cft , vt C F ad C 
O: & iam oftcufura cft, quod duo anguli E, F funt aquales. Et hoc erat 
oftendendum . 


Defin. 7 


PROPOSITIO XVII. 


D Einde fe&iones fint hypcibolicae, aut elliptica, & reliqui 
fupponantur , vt prius . 

Educamus C c perpendiculare fuper axim D F , & A * perpendicula- 
rem fuper axim B E; atque V , Y fint duo centra. Ergo ( propter fioii- 
litudincm duarum fc£tionunOcrit V * in -» E ad quadratum A a potentis, 

\itY r 






r. 

Ij. huius* 


vt Y c in c F ad quadratum C c (39. ex 1.) qur habent eandem pro- 
portionem, quam figuror axis habent ,& angulus F fuppofitus cft aequalis 
E : ergo Y r C fimi!e cft V * A : & proptcrca angulus Y aequalis cft V, 
& angulus F C Y aequalis E A V : & propter fimilitudinem N D Y,LB 
V aequales funt duo anguli C N S, A L R;crgo fimilia funt CNS.AL 
R. Quare CS alfumpta ad ei coniugatam C Neft vt R A ad A L:<Sc po- 
namus C Qjid duplam C F , vt C S ad C N , nec non A P ad duplam 
A E, vt A R ad A L,- igitur QC, A P funt eredi duarum diametrorum 
C Y X, A V T ( J3. 54. ex i.) fed C F ad C X duplam ipfius C Y cft 
vt A E ad AT duplam ipfius A V , propter fimilitudinem C F Y , A E V : 
ergo ex aequalitate QjC ad C X diametrum inclinatam , feu tranfuerfam 
C cft vt A P ad A T; & proptcrca figura: eorundem diametrorumfunt fimi- 
les.&quiaCO £ 


ad C F fuppofi- 
ta cft , vt A M 
ad A E : ergo ex 
aequalitate Q^C 
ad C O cft , ve 
P A ad A M : 
Quare potentes 
ad duo cius ab- 
fcilfa CO, A M, 
a quibus diuidu- 
tur bifariam, ea- 
dem proportio- 
nem habent: & 
proportio abfcif 


* 


% .r 



* 
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£uius. 
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farum in vna fcftionum ad homologa abfcifla alterius eft eadem ( u.ex 
6. ), & anguli comprahcnfi a potentibus ,?& abfcillis funt aquales; quia 
aquales funt duobus angulis R A L,S C N aqualibus, & propterea duo 
fegmema funt limilia . 

Poflca oftcndctur,*quod fi duo fegmenta fuerim fimilia , erit 
.angulus F aqualis E, & A M ad A E, vt O C ad C F. 

Quia propter (imilitudincm duorum fegmentorum continebunt poten- 
tes cum fuis abfcillis angulos aquales.&crit proportio potentium ad ab- 
fcilfas eadem, & proportio abfciflarum.in vna earum ad iua homologa in 
■altera, erit eadem. ^t quia V a in a E ad quadratu a A eandem propor- 


tionem habet, quam Y r in r F ad quadratum r C, & duo anguli «, & r 
funt reiH, atque angulus C, nempe O aqualis eft A .nempe M, propter 
fimilitudinem fegmentorum ergo triangulum A E V fimUe cftCF Y, 
& angulus V aqualis eft angulo Y pariterque angulus F. aqualis eft F, 
r fie A V ad A E eandem .proportionem habet , quam Y C ad C F. Po- 
namus iam P A ad duplam A E, vt Q_C ad duplam C F; ergo cx aqua- 
litatc A T diameter ad A P ereftum cius eft , vt C X diameter ad C Qj 
ti.lib.r. crc<ftum cius ( 53. 54. ex 1. ) & T M in M A ad quadratum M G cande 
proportionem habet , quam X O in O C ad quadratum O I : at fuppoii- 
tum eft quadratum A M ad quadratum MG, vt quadratum C O ad qua- 
dratum O I ; ergo cx aqualitate T M in M A ad quadratum A M, nem- 
pe T M ad M A, eandem proportionem habet , quam X O ia O C ad 

qua- 


quadratu O C , 
nempe X O ad 
O C; quare di- 
uiclcndo, vclco- 
ponendo, & ex 
squalitate A M 
ad A E cft vt C 
O ad-C F : & ia 
oftcnfiicft.quod ? 
duo anguli F , 

& E funt squa- 
les. Quare pa- 
tet propoGtum. 



Notae in Propofit. XV. 


m 


*.♦ 


S I figurae diametrorum hypcrbolarum, aut ellipfium filerint fi miles dif- 
fimilium axium, & potentes illarum diametrorum contineant finiul 
angulos rectos , vtique fe&ioncs fimiles funt, &c. Textus mendofus huius 



vt 


ntam a puncto B fictionis A B ad diametrum K A l ducuntur erdmatim appli- 
cata B / , & B N contingens fictionem in B ficantes diametrum in l ,& N; ^ 
igitur reti angulum 6 ' l iV ad quadratum ordinalim applicata l B eandem pro- 37* 1 *• 





por- 




i 


-jf 


*« 




* 

C # 1 * 

4 p 

1S2 Apollonij rtrgari' 

for lienem habebit , 17 «.!»/ Utus trwtfuerfum K A ad eius latus retium: cadenda 
rathone in fetlione C D erit retlangulumqff L 0 ad quadratum ordinattm ap- 
__ 1 plicata D L , vt Utus tranfuerfum M C ad eius Utus r eidum ; proptcrea quod 

a funeto D ducitur D O lectionem continuent , (f D L ordtnattm applicata ad 
diametrum M C , ei occurrentes in L , & 0 . Et quoniam ex hrpothtfi latus 

* tranfuerfiim A' A ad eius Utus retium eandem proportionem habet , quam Utus 

* tranfnerfum M C ad eius Utus retium , cum figura harum diametrorum fup- 

pojtta fint fimiles > ergo rettangulum G I N ad quadratum t B eandem proper- 
is • rienem habet , quam rettangulum H L O ad quadratum L D : deinde quia in-a 

duobus triangulis G B N ,& H O D fnnt duo anguli G B N,&H D 0 aquales, 
4|| Cor uerf. nepe retti ( cum B N , & D 0 felf tones contingentes in terminis axium E B ,& 
J»- l‘ b - <• E D efficiant eum ipfis angulos retlos ) atq; a verticalibus angulis B, & D da- 

* cuntur ad bafes retia /mea B / , D L efficientes angulos t , & L aquales , eo 
quod aquales funt angulis aqualibus R A G ,&• S C H propter aqutdiJlanliaM 

• linearum B l,=ui K, atque 

linearum D L, S C , dr in 
fuper rettangulum G 1 N ad 
quadratum I B eandem pro- 
portionem habet , quam re • 
tt angiitum H L O ad qua- 
Propof. 1 . dratnm L D ; igitur rrian- 
pr?nuff ' guU g B N ,dr Hn o /!- 
mtlta fnnt inter /e ; frpro- 
pterea angiUus G aquales e- 
, rit angulo H . 

Et proportio vniuCcn- 
itifquc eorum , ncinpc G 
1 P , P R ad P A eft , vt 
proportio H Q , QJ> ad 

C O ; &c. In triangulis enim f milibus G P A,dr H dfC circa angulos retlos 
r> & dfent G T ad P A ,vt H Qad .QC : pariter in duobus triangulis ft- 
miUbus R P A, & S habebit R P ad P A eandem porportionem quam , S 
Jfad 4J_C; proportio vero reti anguli G P R ad quadratum r A componitur CX 
ijfdcm rationibus laterum circa angulum retium P : par i ter que proportio rettan- 
gult H JfS ad quadratum ex rationibus laterum circa angulum retlum-t 
^componitur , funt que ojlenfa praditla componentes proportiones eadem inter 
fe ; igitur rettangulum G P R ad quadratum P A eandem proportionem habe- 
bit , quam rettangulum H gj ad quadratum J^C ; Jed habet rettangulum G 
in, , P B ad quadratum P A eandem proportionem , quam axis tranfuerfus E h ad 
iHh eius latus retium ( proptcrea quod ab eodem puntto A fethonis ducitur contin- 
Mcn. gens A R ■, & ordtnattm applicata ad axim A P ) atqite eodem modo retlangu- 
lum H J*J ad quadratum' JfC eandem proportionem habet , quam axis tran- 
fuerfus F D ad eius latus retium ; igitur axis tranfuerfus E B ad eius Utus 
retium eandem proportionem habet , quam /aliis tranfnerfum F D ad eius latus 
retium ; <jr proptcrea figura axium duarum feti tonum A S, C G D f miles in- 
f jj. huius, ter fe erunt ; c r tdeo conica feti tones ftmtlcs erunt . 



— rj. 


Sed 
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Sed oportet In ellipfi.vt duo axes fint fimul, aut tranfucrfi > autrcfH- 
'ilmul,&c. Addidi verba , qua videntur in textu deficere . Sed opertet in eUi- 
ffi, vt dux dUmetri , idetque duo axes fint fimul , aut tranfuirfi , aut fimul re- 
£ii . Licet enim multoties diametri coniugata cllipfium aquales efie pofint , ni- 
hilominus ea fumi debent , qua ad eafidem f artes rejficiunt axes tranfuerfos , 
.alias conftruilio, atque demonfiratio non fequerctur, vt manifieftum cjl . 

M O N I T V M. 

intelligcntia propof. 16. & 17. pr amitti debent tria hac lem- 


mata. 


LEMMA VI. 

S I m duobus parabolicis fegmentis AB C y D E F bafes A C , 
(jfr D F cum diametris G B , (§r H E acjuales angulos G , 

H non retios contineant , atejue efficiant abfciffas G B , H E dia- 
metrorum ad latera retia B l , & E.K proportionalia ; erunt figmenta-» 
ftmilia inter (e. 


Seccntur 


>» . 
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Serentur diametrorum abfujf* G B , & H 2? m ijfdem r itionibus in L,, M , 
N , O, & ab tjfdcm punctis educamur bafibus aqutjlantet, fe» ad diametros or- 
dinat tm applicata P X S ,T V , X T . Suemam ex hjpothr/i G X ad B l 

n.lib. i. t j vt H E ad E E; ejlquc A G media proportionalis inter G B, & B Ii pari- 
terejuc D H media proportionalis cjl inter H E , dr E K i tgttur A G ad G B 
ejl ,vt D H ad H Ei Et quoniam mucrtendo L B ad BG eft,vt N E ad E H, 
atque B G ad B I pofita fuit , vt H E ad E A' > ergf ex aquali ordinata L Bad 
B I erit, vt N E ad E K , quare vt L B ad P L ,mcdia proportionale inter L B , 
rjrl B, ita erit N E ad H T mediam proportionalem tnter N E ,dr E K . Eo- 
dem modo oJUndctur, quod R M ad M B eandem proportionem habet , quam X 
O ad O E : Cr hoc femper continget in quibuslibet altjs dtuipontbus proportiona- 
libus abfcijfamm , funtque anguli G , Cr H aquales ; igitur figmenta A B C,& 
*htfius" D ^ P fantha fnnt tnter fi. J^nod erat ofiendemdnon . 

L E M M A VIL 

S I m duobus figmentis A B C , (gfi D E Fbyperbolias , aut ellipti- 
cis, bafis AC, (tfr ’ D F cum diametris G $ , (efr H E, aquales, 
angulos G", (fiy Id obliquos continentes, efficiant abfeiffas G 'B,(cfi FI E 
proportionales' lateribus retiis % l , E K, atque tranfuerfis 2 
E a, erunt fegmenta fimiha inter fi. 



y 
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Secentur abfcifa G B,cr H E in y fidem r /itionibus , ducantur que ordinat :m 
applicata vt tn prcccdcnti fallunt ejl . Quoniam G B ad B 1 efi , it H £ aa E 
K , & tnucr tendo Z B ad B G ejl , vt Z E ad E H , ergo ex aqualt ordinata Z 
B latus tranfuerfum ad B 1 latus reilum erit , vt\ E latus tranfuerfum alte- 
rius [eBionts ad E K eius latus reilum : ejl i ero nB angulum Z G B ad qua- 
dratum ordinatim applicata G A , vt latus tranfuerfum Z B ad reilum B l ; 
pari ter que reil angulum z H E ad quadratum ordinatim applicata D H , it 
“ m a E adtatui 


tranfuerfum ; 


'alus reilum E K,/untque pr adiit a latera Ji gurarum ojlc- 


fa proportionalia ; igitur reifangu/unt Z G B ad quadratum A G eandem pro- 
portionem habet , quam reitangulvm ah E ad quadratum D H \fed quadratum 
B G ad reiiangulum Z G B eandem proportionem habet , quam G B ad G Z 
( propterca quod G B ejl illorum altitudo communis ) pariterque quadratum E 
H ad reil angulum z H E ejl, it H E ad H z,feu vt G B ad G Z i igitur qua- 
dratam G B ad reil angulum Z G B eandem proportionem habebit , quam qua- 
dratam E H ad rcllangulum Z H E; quare ex aquali quadratum G B ad qua- 
dratum G A eandem proportionem habebit , quam quadratum E H ad quadrati 
H D ; ideoque inuertendo A G ad G B erit vt D H ad H E , Rurfus , quia in- 
uertendo L B ad B G ejl vt N E ad E H ; fed G B , atque H E ad lanra tra- 
fuerfa proportionalia funt; igitur L B ad B Z erit vt N E ad E Z; d' propte- 
rca , vt prius quadratum L B ad reil angulum Z L B er.t ,vt quadratum EU 
i ad reil angulum a N E; ejlquc reil angulum Z L B ad quadratum crdi/iattnu. 



■ti n 

,j..3 


»>fci 


applicata P L,vt reil angulum z N E ad quadratum "t N, fftilicetvt lateto 
tranfuerfa ad reil a , qua proportionalia ojlenfa funt ) ; igitur ex aquali ordinatu 
quadrati B L ad quadratum P L eandem proportione habebit , quam quadrati 
E N ad quadratum T N ; quare vt prius diilum ejl , P 'L^f L B eandem 'pro- 
portionem habebit, quam T N ad N E \ & hoc femper contingit in reEquts om- 
nibus diuifiombus abjctjfarum in ei fidem rationibus feilis ; Jhntque artgjili G , & 
H aquales mtcrfi lltect non reilt ; igitur ( exdtfnuitne 7 . ) figmenta A BC, 
dg D E F f milia funt tuter fe . JZuod erat ojlendendum : " 


Aa 
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^ 1 duo byperboltca , aut elliptica fegmenta A B C , DBF fuerint 
(3 f milia , quorum bafcs A C, D F efficiam cum diametrorum ab- 
fcifsis ‘B M , EO angulos «quales M , & O ; fmtquc eorum tranf- 
uerfa latera T B , Z E, recta njero &L, E Q. Dico figuras eorum-, 
fiue reti angui a T B L , & Z E Qffimilia ejie . 

Serentur figmentorum abfiiffa M B , O E proportiona/iter in X , P , & per 
eu puncta ducantur ordfnaltm ad diametros applicata G X , I P aejutdtllantes 
bafibus, efficientes abfiiffat B cV , E P , eoniunganturq, dua recta linea T L ,7. 
Recantes rectas lineas X H , M V ,P K ,0 S aqusdijl antes lateribus redis B 
i • b* E <Qjn punctis H , l' , 

E, S , atque a punitis H, (fi 
K ducantur reda Unca H X, 

K K parallele dtametris occur- 
rentes ipfis M V i 0 S in X , g 
Tcfin 7 fij- R . Quoniam figmenta fup- — 

luuas ponuntur fimilia erit A M ad Aid 
M B , vt D O ad O E , (fi G fi 
N ad N B erit vt t P ad P 
■E , atque quadratum A M, ficto 
jj. 13 . ei aquale rectangulum B ME, 
lib. 1 . 4 j quadratum M B eandem . _• 
pftporttonem habebit , quam-t' 

Ibidem, quadratum D O , feu et aquale 

red angulum E O S ad quadratum O E i fcd ut redangulum B M V ad quadra- 
tum M R ita eft Hr ad M B ( cum M B fit eorum altitudo communis ) par /- 
terque vt redangulum E G S ad quadratum O E , ita cft O S ad O E; quarta 
MV ad M B eandem proportionem habebit, quam O S ad O E ; non aliter offen- 
detur M H ad M B eandem proportionem^ ( g B 1 e Q_ 

habere , quam P K ad P E : erat autenu /ffn ^ 

M B ad B N vt O E ad E P ■, ergo compa- 
rando antecedentes , ej%pajlca confcqucntcs 
ad differentias terminorum erit B M ad M 
vt E O ad O R, ; atque B. N ad N M ea- 
dem proportionem habebit , quam E P ad P 
O. Jfijarc ex aqua fi E M ad M X erit vt. 

S..0 ador ^fqufdu Nad N M erit vi fi '. 

E ad P 0i (fi dfflrcnfia ij/farum E M -‘(f . 

H X idcfl X E ad M X , feq adfx H can- 



tem 1 . 
lib. 5. 



dem proportionem habeat f quam differentia fipfitrnm S 0 (fi fi P >. idefl S S. 
ad O P , fiu id It K ; quapropter, E X ad X H erit vt S R ad R K ; fid quia 
X E, L B inter fe , nec non X fi , (fi B T fiunt parallela ,atef, etiam S R . Sj- 
inter fe , nec nis R K ,<fi E Zjuut aqutdifl antes-, erunt triangula EX H,& I- R 
-1 t?. Tfimt- 




# 
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T {milia , par it er que triangula S R K,& Q_E Z ‘»ter fefmilii; ideoaue erit 
L B id ET it V X id X H , pariter que Qj£ id E Z erit ut S R ad R K ; 
er it autem prius T X id X H , -ut S R id R A' ; igitur L B ad B T eandeuL-o 
proportionem habebit, quam QjE id E Z-,6 4 propter a' cire i rotios tngulot B , 
E, figura [cilionum ftmtlet erunt inter fe . Quod er it oftendcndum . 

Notx in Propofit. XVI. 

E R20 M A ad A P cft vt O C ad C Qj & angulus O «qualis cft M , 
oftcridctur ( vt diximus in 11 . cx 6. ) quod , &c. Sequitur enim ex 
aqnslitatc ordinas, quod St A id A P eundem proportionem habet, quam O C 
td C cumque (int duo figmenta partbolici HAG,drKCI, quoru diame- 
tri A M , & C O rfbctnnt cum baftous G H , & K I angulos M , & O aquales 
inter fe ( cum fint aquale t angulis R A L,& S C N aqualibus k contingentibus 



m 9 _ huius. 

quiaG M potcft A P in A M , & fimilircr I O potcft C Q in C 
O ; cr“0 P A ad (i M cft, vt C Qjid I O, & G M ad M A cft, vt I O 
ad O C ; quia duo (eumcnta funt i:milia, & E A ad A M , cft vt !■ Cad 
C O ; &C. Scnfus huius textus confuf , talis cft. Quia /egmcnta H A G ,& Dcfin. 7 . 
KC1 f milia [apponuntur erit A M ad M G ,vt C O ad O l , & quadratum huuis. 

A M ad quadratum M G em ut quadratum C 0 id quadratum O J ; cft vero „ ia>< r . 
reiltngulum RAM aquale quadrato G M ; pariter que redi angulum 4L C O eft 
aquile quadrato 1 O; igitur quadratum A M ad reSangtfm RAM tandem 
proportionem habet , quam quadratum C 0 ad relf angulum -2jC 0 , v pr,pie- 
rea M A ad A P eandem proportionem habebit, quam C O ad C Q^jJtd prius ( 
oli en fa fuit T Atd A E, ut QCtdC F; igitur ex aquali ordinata ent M A 
J J Aa s ad A E, 


* .1 
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ad AE,vtOC adCF, fnntque anguli E , & E aquales , vt ditium eft. Et 
hoc erat propojitum. 

Notae in Propofit. XVII. 

D Einde fint feiftiorics hypcrbolici , aut elliptici , & reliqua in fuo ^ 

ftatu,&c. Idcjl. Supponantur /eiliones hyperboltca , vel elliptica A B , 

& C J) Jimiles inter fe,{ctltcct figura axium E E, & 7 D fint Jimiles inter /e, 
atque a verticibus A, <fi C duarum diametrorum A M, & C 0 duilajint re- 


C F D aquales , fintque 


K 1 ordfnatm ad diametros applicata , fc i li- 
cet aquietijl antes contingentibus verticalibus ; & habeat abfcijfa M A ad portio- 
nem contingentis A E eandem proportionem , quam abfeifia 0 C habet ad por- 
tionem contingentis C F; Dico fegmenta H A C, (fi A’ C 1 Jlmlia ejfe inter fe . 

Ergo YfC fiinilc eft V a A , &c. Quoniam dua ordinatim ad axes ap- 
plicata A a, (}■ C c perpendiculares funt ad axes , erunt in triangulis A a E, 
(fi C c F duo anguli a, (fi c retti : atque cx hypothefi duo reliqui anguli E, (fi 
F aquales quoque fiunt ; igitur tertius angulus a A E aqualis ejl tertio angulo C 
C F, cumque tn duobus triangulis V A E, at que 7 C F ab eorum verticibus A , 
c fi C ducuntur ad bafes V E , (fi 7 f dua rclla linea A a , & C c continentes 
cum bafibus angulos aquales , nempe rclfos , & reci angulum E a E ad quadra- 
eandem proportionem habet , quam reli angulum 7 C F ad quadratum 
alit', duo anguli a A E , (fi c C F aquales often- 


•r 


¥ 



Cor.ucrf. 

J2.liu.I- 
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T: pofiea , quia B 
L , & D N con- 
tingunt fediones 
in verticibus a- 
xium efficient an- 
gulos y b l,& 

TD N re Cios, ci- 
que duo anguli y, 

Cr T ofienfifint a- 
quales , tn trian- 
gulis y B L > T 
D N , anguli V 
LB,dr rx D 
aquales erunt in- 
ter fe , dr qui de- 
inceps A L R, & C N S funt aquales inter fe; & ideo triangula A X L,& C 

5 N fimi ha funt inter fe . 

Et propterea figura: earundem diametrorum funt fimiles , Scc. J^uia^r 
ex hypothefi M A ad A E erat , vt O C ad C F ; atque ( propter fimtlitudinem 
triangulorum A E V ,& C F F ) vt E A ad duplam t piius A V , feu ad latus 
tranfuerfum A T , ita eft F C ad duplam ipfius C T, feu ad latus tranfuerfum 
C X alterius fettionis ; ergo ex aquali ordinata erit M A ad A T , vt 0 C ad 
C X; cftcnfum autem fuit latus tranfuerfum T A ad A P latus reclum eius ha- 
bere eandem proportionem , quam alterius fedioms latus tranfuerfum X C ad 
eius latus reclum C J%j ergo ex aquali ordinata M A ad A P eandem propor- 
tionem habet , quam O C ad C quare dux abfctjfx A M > dr 0 C candem-r 
proportionem habent ad latera recta , atque ad tranfuerfa earundem diametro- 
rum , atque efficiunt bafes H G, & A I cum diametris angulos M , & O aqua- 
les inter fe : propterea quod aquales funt angulis EAV,drFCF aqualibus Dcfin. 7. 
( propter aqutdiflxntiem retiarum H G , cr A E; nec non A I,dr C F ) igitur IUJ11S ' 
erunt duo fegmenta H A G , dr A’ C I fimilia inter fe . 

Quia propter fimilitudinem duorum Tegmentorum continebunt poten- 
tes cum fuis abfeiffis angulos squales: & erit proportio potetium ad ab- 
fciffa eadem, & proportio abfcilTarum in vna carum ad alia fimilia cade, 
quia V a in a E ad quadratum A <«,cft vt Y c in e I‘ ad quadratum C r, 

6 duo anguli a , & c funt squales ; ergo angulus Y squalis eft angulo 
V , & angulus C, nempe O squalis A , nempe M propter fimilitudinem 
duorum Tegmentorum; icitur A E V fimile eft Y F C , & angulus E;&c. 

In hoc textu nonnulla verba deficiunt , aliqua vero tranfpofitx funt , vt nullus 
fenfus colligi poffit : tamen tum.reftnui poffie cenfeo vt ibidem videre eft . Quo- 
niam duo fegmenta H A G , & AC l fupponuntur fimthx efficient diametri A 
M,&C O 1 cum bafiuus G H ,& K 1 angulos M, &0 aquales, licet non rectos ; ^ g 
erunt que figura earumdetn diametrorum fimiles inter fe !& propterea habebit huius.' 
T A ad eius eredum eandem proportionem , quam X C ad eius latus reclum ; 
igitur fcffiones A B ,&C I) fimiles funt , idefi duitis axibus y B , & F D +7 . lib. i. 
erant figura axium fimiles inter fe : ducuntur vero a punitis A[, V C ad axes tll huius. 
ordinaiim xpphcxli A a , cr C C , atque contingentes A E, &C F ; igitur re- J? yb. 1. 

ctangu- 


I 


S7* M* i, 


Propof 7 
prxmifl. 


5 3 lib. i. 
Lcm 8. 


21. lib. i 
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fl angulum V a E ad qn.fdr.Uum a A eandem fropor lienem habebit , quam' axis 
tranjuerfius ad eius ereflum , Jcu quam axis tranfuerfus alterius fiecliams C D 
ad eius er ellum : fed in eadem proportione eft refl angulum 7 c F ad quadrati 
C C > igitur in duobus triangulis A V F.,& C T F refla A 3 , cr C C ei bajibus 
angulos aquales a, & c, nempe reelos effetum , cum ordinarim applicata jimt ad 
axes i atque duo anguli ver t te ales V A E, & 7 C F aquales Jint inter fie, cum 
propter parallelas aquales Jint angulis 0,cr M aqualibus in Jegmentis Jimihbus ; 
igitur duo triangula A E V , cr~C F 7 aquiangula, & limilia fiunt inter fie: & 
propter ea V A ad A E erit , vt 7 C ad C F , efic. 

Ponamus iain P A ad duplam A E , vt Q C ad duplam C F : ergo cx C 
aequalitate A T diameter ad A P crc&um cius, &c. In hoc textu nonnulla 
videntur dejicere , eiujq; Jbtfius talis erit . JJuia velutt fiupra diclum ejl , tria - 
gula R A L, & S C M Jimtlia fiunt inter fie, habebit R A ad A L eandem pro- 
portionem, quam S C ad C N : Ponamus tam P A ad duplam A E ,vt R A ad 
A L, & JfiC ad duplam C F, vt S C ad C N, erunt A P ,& C Jfilatcra re- 
fla diametrorum A M ,<jr O C ’• fied e ar undem diametrorum figura oftenfia fiunt 
fimiles ; igitur latus traufiucrfium A T ad A P ereflum cius cfil , vt latus tran- 
uerfium X C ad C crcttnm eius. Et quia vt latus tranjuerfium ad refluuvj 



ita eft re ff angulum T M A ad quadratum M C , & fimi liter re fl angulum X 0 
C ad quadratum 0 I eandem proportionem habebit, quam latus tranfiuerfinm ai 
reffum, fcilicet eandem , quam habent latera figurari carunde diametroru ; igi- 
tur re fl angulum T M A ad quadratum M G eandem proportione habebit , quam 
r e fl angulum X 0 C ad quadratum 0 1 ; habet vero M G ad M A eandem pro- 
portionem, quam I 0 ad O C propter Jhnilitudinem fegmentorum ; ergo quadra- 
tum G M ad quadratum M A erit vt quadratum I O ad quadratum O C 1 & 
propterea ex aquali ordinata refl angulum T M A ad quadratum M A, feuT U 
' ad A M 

tt 
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ad A M tandem 


ipi 



frius T A ad A 

E, vt X C ad C F; igitur ex aquati M A ad A E erit, vt O C ad Q F , & fue- 
runt ojlcnfi anguli E , & F aquales . £uod erat ijlendendum . 

SECTIO SEPTIMA 

Continens Propofit. XVIII. & XIX. 

C VtusIibct fe&ionis ABC duo fegmenra C F , A E ca- 
dentia inter duas ordinationes A C,E F advtrafque par- 
tes axis B V funt inter fe fimilia , & fimiliter polita , nec funt 
fimilia alteri fegmento ( nifi 
in ellipfi , in qua quatuor feg 
menta memorata in propo- 
fitione 8. funt a:qualia , fimi- 
lia, & fimiliter pofita,qua: al- 
teri fegmeto fimilia no funt. 

Quoniam vnumquodque eo- 
rum alteri congruit, nec non co- 
gruunt duofegraenta GI , KjH 
in ellipfi (q. 8. ex 6 .) at non funt 
fimilia alteri fegmento: fi enim 
hoc fieri poteft , lit (egmeptum' 

L M fimile fegmento F %. Et 
quia F C congruit A E . Ergo 
cluo fegmenta L M , A E funt 
fimilia, producamus A E, LM 
quoufquc occurrant axi in N, 

O , erit angulus N xqualis Ofvti 
dctaonftrauimus in 16. & 17. 


d 

i 

0 

M 

& ' i!:?- 

• 

/f. 

/Jpir~ 


/// 

t. . * 


l' / 
V/ 


\ 


huius 



ipz ■* 

huius; atque A N pa- 
rallela erit L O. Edu- 
catur iam^l Q bifaria 
. diuidens A E,L M in 
P. Q.: quare erit diame 
iS.lib. ter legionis fj 2. cx i.) 
& educatur R V paral- 
lela A N.qute TcSione 
17. hb. 1. cont ingetf 18. exi.;. 
-Et quia duo Tegmen- 
ta L M » A E funt fi- 
milia habebit maior 
QR ad eandem R V 
eandem proportione , 
quam habet minor R 
P i quod cft abfurdum. 


l6. 17. 
huidS. 


A polion n Percari 


F alteri Tegmento . 

Quod erat oRcnden- 

Notce in.Propofit. XVIII* & XIX* 


4 



„ alteri xcgincmo > • r j . _ ‘ .l. 

7. huiur hyperbole. J^nomam dua A C, & B F ordituttm ad sxtm B D applicata ab- 

fi indunt ex vfraque parte axis duc fegmen- 
■ ta A E , & C f congruentia , propter ea fi- 
mi lia erunt , atque fimiltter pofita . Secundo, 
in ellipfi duci a finttd axim quatitor ordtna- 
tim applicata, quarum bina extrema ET, 

Cr I K aquali ter a centro D dt fient ; pari- 
ter que bina intermedia A C ,cr G H aqua- 

8. huius. l, t(r d jient ab eodem centro : quare quatuor 

figmenta G l,H K,C F,& A E aqualia 
erunt , CT fibi mutuo congruent ,& propter ea 
- fimilta quoque inter fi erunt. _ • 

Erit angulus N aequalis O , v vti demo- 
ftrauimus, &c. Junoniam duo figmenta L 
M , & A E , ponuntur fimi lia, atque eorum 


Pro 


- bafisL M, & A E produci a occurrunt axi 
i„ 0 , & N : igitur vl demonfiratum e/l , 
7. huius. t „„ u n ^ contingentibus verticalibus figmen- 
torum fimtlium L M,cr A E cum axi com- 
muni B D aufidem fictionis continebunt an- 
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gu/os squales, i/ vero anguli aquales fiunt angulis 0,&N, eum bafes L M,& 
A E parallela Jint contingentibus verticalibus eorundem figmentorum , igitur an- 
guis l O B, & A N B aquales fiunt inter fit i (!r propterea duorum fiegrncntori 
bafies L M, G" A E parallela fiunt tnter fie , 

SECTIO OCTAVA 

> Continens Propofit. XX. & XXI. 
Apollonij . 

PROPOSITIO XX. 

S I in quibuslibet fim ilibus conife&ionibus A B C , & D E F 
duiSs fuerint ad axes B O , E Qjordinatim applicati’ A C , 
DP)NL,P M, quarum illa: 5 qua: ad eafdem parces verticum 
B , & E ducuntur efficiant abfciflas eredis proportionales , fci- 
licet I B ad B G fitj vt K E ad E H, nec non L B ad B ~ 

M E ad E H : Dico fegmenta fa&a ab ordinatis fimilite 
tisefle inter fe fimilia,acfuniliter pofita. 


K , Sintque primo feftiones parabolae; & educamus N A ad B L in O , & 
P D ad M E in Q_. Et quia G B ad B I cft , vt H E ad E K , & B L ad 
B G eft vt M E ad E H ; ergo L B ad B I , nempe L N ad I A potentia 
( ij.cx i.J nempe L N ad O I eandem proportionem habet, quam M E 

B b ad E K, 

« • 


i 


Dcfin. i. 


io. iib. i. 
Ibiilcm. 


♦ 


. " 



ad E K, nempe P M ad D K potentia, nempe M Qjid QJC.& pcrcon- 
uerfionem rationis O L ad 1. 1 erit, vt Q_M ad M Kicftque I L ad L B, 
vt K M ad M E i ergo O L ad L B eft , vt Q_M ad M E , & L B ad L N 
d, vt H M ad M P ( propter fimilitudinem duarum fedtionum ) ergo ex c 
xqualitate O L ad L N erit, vt Q_M ad M P ; funtque M , & L duo an- 
guli redi,- ergo N L O fimile cft P M Q^& per R, S femipartitiones ip- 
laium N A,D P ducamus ipfas T V, X Y parallelas duobus axibus, & 
ex duobus pumftis V, Y, educamus perpendiculares VZ, Y * fuper duos 
axes. Et quia N O ad O A cft, vt P Q_afi QJD comparando antecede- ^ 
tes ad fcnulfes differentiarum terminorum vel ad femiltimmas coru fictN 
O ad R O , nempe N L ad L T , qua: eft arqualis ipG V Z , nempe L B 
ad B Z longitudine ( 19. ex 1. ) vt P Q ad Q^S, nempe P M ad X M x- 
qualcm ipli Y a , nempe longitudine , vt M E ad E a ( 19. ex 1 ) igitur 
comparando differentias terminorum ad antecedentes , cric Z L ad L B , 
vt a M ad M E , & L B ad L O eft , vt M E ad M Qj ergo ex xqualitate 
L Z ad L O, nempe N b ad N O cft, vt M a ad M Qtticmpe P c ad P(i_ 
erat autem prius N R ad N O , vt S P ad P Q, & comparando femisu- e 
mas , vel femidifferentias terminorum ad eorundem differentias O R ad 
R b erit , vt Q S ad S c , & R b ad R V eft , vt S c ad S Y ; quia_ 
duo triangula V R i, Y S r funt li milia ; ergo R O ad R V eandem pro- 
portionem habet, quam Q.S aa S Y;fcd tangens in V perueniens ad LO £ 
xqualis eft O R,cui parallela eft,- quia cadit inter duas lineas parallelas,- 
& liinilitcr tangens in Y parallela cft S Q_, & ei aqualis ; ergo V R ab- 
fcilfa ad tangentem eft , vt abfeiffa S Y ad cius tangentem , & angulus 
a-qualis cft angulo O ; igitur duo fegmenta N’ V A.PYD funt limilia_, 

( 16. ex < 5 . ) & pariter duo fegmenta A B G, D E F, atque duo fegmen- g 
ta N B, 1 ’ E funt fimilia inter fc, & fimiliter pofita. 

Deinde ponamus aliud fegmentum P //. E)ico*non cfte fimile alicui ]-j 
prxdi&orum fegmcntorum.quia non abfeinduntur a duabus ordinationi- 
bus vnius axis ( 18. cx 6 . ). Et hoc erat oftendendum. 


PROP. 
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PROPOSITIO XXI. 

S int poftea dua» ilis fe&iones hyperbolica: , & elliptica» fi- 
miles , & earum centra T,X( remanentibus lineis 
gnis, vt 


a 

b 

c 


Quoniam B G ad B I fuppofita eft, vt H E ad E K, & pariter G B ad 
B L , vt H E ad E M ; ergo ex aequalitate , & per conucriioncm rationis 
B L ad L I eft vt E M ad M K ; & propter fimilitudinem duarum feiftio- 
num N L ad A I nempe L O ad O I eft , vt M P ad D K , nempe M Q_ 
ad QJC, & antecedentes ad fummas vel differentias terminorum , fcilicet Lmer- 
O I. ad L I eandem proportionem habebit , quam Q M ad M K , & ex Ub i ' 
aequalitate O L ad L B erit, vt Q M ad M E, fed B L ad L N eft , vt E 
M ad M P, cum ex fuppofitione feftiones fint (imiles; ergo O L ad L N 
eft, vt Q_M ad M Pj funtque L, M duo anguli recti : ergo anguli O, Q, 

Bb 2 nempe 
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nempe e ,/"funt aquales: deinde ducantur V Z, Y 4 ad axes ordinat* > 
ergo ( propter (linilltudincm duarum feCtTonum ) T Z in Z e ad quadra- 
tum Z V eandem proportionem habebit, qu.im X * in «/ad quadratum 
4 Y, Se angulus e aqualis cft angulo /; igitur V c T fimile cft Y /X,& 
prerntn" pariter O T R , QX S ; & proptcrca OradRV eandem proportionem 
habebit, quam Q_/ad Y S , & propter fimilitudinem duarum iedtionum-. 
B 1 ad I A cft, vt E K ad K D, & A I ad I O, vt D K ad K Qj>roptcr 
Irm.i. fimilitudinem duorum triangulorum; ergo ( ex ecqua! itate, & comparan- 
liUj. do antecedentes ad luminas vel differentias terminorum) erit B 1 ad B O, 
vtEK ad E Q_, fcd B T ad B I erat , vt X E ad E K ( 
dinem duarum fc&ionum ) 
ergo ex xqualitace.& rurfus 
comparando antccedetcs ad 
n>d:m. fummas vel differentias ter- 
minorum B T ad T O erit , 
vtXEadXQj cumque T 
37. lib. i. Z in Z c ad quadratum V Z 
fit vt X a in /s /ad quadra- 
tum a Y ( 39. ex i.) & qua- 
dratum V Z ad quadrat — 

Z e eft , vt quadratum * 
quadratu a /"erit T Z in 
ad quadtatu Z e , nempe 
ad Z c vt X a in 4 /"ad quadra 
tum 4 / nempe G 4 ad a /, & 
comparado antecedentes ad 11 
dilfcmntias terminoru in hy- 
pcrbola , & ad eorum fummas 
mcllipfijfietZ Tad T r,ne- 
. pe quadratum B Tf quod cft 

„ lib , *quale ipfi Z T in T e( 39 ex i. ) ad quadratnm T r eft, 

37 ‘ ' nempe 4 X in X/, quod cft aquale quadrato E X ( ao. ex 
Ibidem, dratum 
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T B ad T e erit , vt E X ad X /; & iara oftendimus , quod B T ad T O 
cft , vt E X ad X igitur ex xqualitatc , & comparando terminorum^ 
differentias ad confcqucntes erit O e ad e T, vt Q/ad/X;'fed T e ad e Lem. t 
V eandem proportionem habet quam X/ad/Y , eo quod oftcnfa funt l ‘ b J* 
fimilia triangula V T e , Y X/; quare O e ad e V cft vt Q./ad /Y ; & 
iam oftendimus , quod O e ad R V eandem proportionem habet . quam 
Q.yad S Y ; ergo R V ad V e cft , vt S Y ad Y f, & angulus e xqualis 
elt angulo f ; igitur duo fermenta NVA.PYD fimilia funt inter fo 
( tj. ex fi. ) <St fimilitcr polita. Infupcr dico, non elfc fimilia alicui alte- 
ri fcgmento ; quia non abfcinduntur ab vna ordinatione , aut duabus, & 
carum diftantia in ellipfi a centro non cft xqualis ( 18. cx fi.), & hoc erat 
oftcndendum . 


PROPOSITIO XXII. 

S Efliontim non fimilium A B C , D E F vnum fegmenturrL, 
vnius non cft fimile alicui fegmcnto alarius. 1 


B E 



Si enim hoc verum non eft , fit Tegmentum G C fedfionis A B C ( fi 
fieri potcft ) fimile ipfi H F nlrerius fedfionis D E F , & jungamus G C , 

•H F, cafdeq; bifariam fecemus in I, Ki iungamufquc L I,M Ktqux fint44- l * b -*- 
dux diametri, & feccnt Tegmenta in B,E: ii itaque fuerint duo axes,cu 
duo fegmenta fint fimilia., vtique egrederentur in eorum fingulis ordina- Defin. 7. 
tiones ad duos axes , numero xquales , continentes cum axibus angulos h*'"' 1 - 
rcdfos , & proportiones ordinationum ad lua abfeifla in qualibet earum.. 
clfent xedem , ac abfcilfx ad abfciOas proportionales quoque clfcnt . Et Dcfin. 1. 
propterea dux fedlioncs A B C , D E F fimiles erunt , fed iam fuppofitx huiut 
fuerunt non fimiles ; quod eft abfurdum. Si vero I L ,'M K non fuerint 
axes , educamus cx B,E ad duos axes L P , M Q^duas perpendiculares 
B P, E Qj & duas tangentes B N, & E O; itaque ( propter fimilitudinc 
duorum tegmentorum ) fimilia erunt B N L , E O M ; & pariter L B P , 

M E Qj atque quadratum B P ad L B in P N, nempe in eadem propor- 
tione 
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57-lib. 1. 
Ibidem. 


15. huius. 
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tionc figurx 'diametri A L ( 40. ex 1. ; erit vt quadratura E Qad M Q_ 
in O Q, nempe in eadem proportione figurae diametri D M ( 40. ex 1 .) 
quapropter dux proportiones figurarum tarundem fc&ionum funt exdem 
inter fe;& propterea dux fcdiioncs funt fimiles ( 12. ex 6 . ) at fuppofitae 
fuerunt non fimiles . Quod eft abfurdum . 

PROPOSITIO XXIII. 

S I autem feftio ABC fuerit parabola , & feftio D E F hy- 
perbola , aut cllipfis : manifeftum eft , feftiones non efle in- 
ter fe fimiles. Et dico quod duo fegmenta G C } H F non funt 
fimilia . 

Si enim fimilia edent haberent conditiones fimilitudims, quod eft im. 
podibile, quemadmodum oftenfum eft in omnibus fc&ionibus ad propo- 
litionem 13. fi vero vna carum fuerit hyperbole, altera vero cllipfis, 
idipfum oftenfum eft ad propofitionem 14. Et hoc erat propofitura. 


PROPOSITIO XXIV. 

C Viuslibet conifeftionis A C D portio B A C D non erit 
arcus circuli . 

Si enim hoc verum non eft educamus in illa chordas A B» C D» AC» 
quarum nulla alteri fit parallela: & educamus E F parallelam A li, &E 
G parallelam A C , atque G H parallelam C D , & per Ungularum '.dua- 
rum xquidiftantium femipartitiones iungamus KI,L»M, NO, qux qut* 


w 
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dens line* perpendiculares fune ad prae- 
dictas chordas , Tunrque etiam diametri 
fcCtionis, er“o I K,L M.NOTunt axes, 
nec libi in direCtum coincidunt ; quia_. 
chordi primo cduCt* inter Te paralleli 
non Olant : hoc autem eft abfurdunu. , 

/ quia in qualibet TcCiione reperiri non_. 
pofliint plures, quam duo axes( j2, ex 
s. ) ; ergo fieri non poteft , vt lectionis f 
conici portio fit arcus circuli. Quod 
erat oftendcndtim. & 



1 99 


th 
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v Notx in Propofit. XX. 

I Vodlibet duorum Tegmentorum , vt A B C , D E F in duobus Teg- 
mentis fimilibus , vt N A C, P D F abTcifla fint abordinatisduo- 
rum axium TeCtionum, vt A C, D F, N L, P M , A M , AS, 
K M ad latus Tuarum verticum vt B , E fitque proportio carum abTciT- 
farum ad crcda duorum Tegmentorum eadem, nempe I B ad B G , vt K 
EadEH.&LBadBG.vtMEadEH: vtique duo Tegmenta A B 
C,DEF,NB,PE fimilia Tunt , & fimilia politione : &c. Textus hic 


Vod 
w mer 



udeo corruptus c /l , vt ne Apollonius quidem, fi riuiuifcmt , finfum ex vertis 
tum inconcinnis , dr noncoherentibus elicere pojfit . Ituque dtuinundo eum ejjb • 
verum leil tonem cenfeo; quum in textu uppofiti. 

Educa- 
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Educamus itaque N A ad O cx B L, Jt P D ad Q^cx M E, quiaBG 
ad B 1 cft, vt H E adE K, & B G ad B L cft vt H E ad E Mi ergo L B 
ad B I , nempe L N ad A I ( ip. cx i. ( nempe L O ad OleftvtMB 
ad E K , nempe P M ad D K , nempe M Qjtd QJv ; & contra O L ad L 
1, vt V M ad M K, &c. Addendi non nulli verti, qua defieiunt,& reliqua, 
rcjhtncTicU e en fu t , vt tn textu leguntur . B G xd B l tft 11 * E &d 

E K,& B L*d BG c/lvt ME *d E H i ergi , ex 4/jMMlit»U > L B /td B I 
cindcm proportionem bibet , quam M E id E K > /id quadruum N L id qua- 
«o. Ii'.', i dntum A 1 e/l tn pinbolt , vt ibfeifa l 6 td B l 1 pariterque quadratum p 
M id qu.xdr.uum D E eft , vt M E id E K : & propterei quadratum N L ad 
quadratum At eindem proportionem hibebit quam quadratum P M id quadri- 
tam D K i igitur N L id A l etndtm proportionem hibebit , quam P M ad i) 




K i fedvt N L id A 1 iti eft L 0 id 0 1 ( propter pirillelis A /,N L, & ftmi- 
hlndinem tnangulor» A I 0 ,& 0 N L) panterq ; vt P M ad D K ita eft M 
Jjtjid Jjtj, ( propter fimilitudinem triangulorum JffM P , & QK D ) igitur 
L O id O I eandem proportionem hibebit , quam M Sjid Q__K ; & eompa- 
nndo anteeedentes ad differemus, vel fummis terminorum O L ad L 1 eindem 
proportionem hibebit , quam M ad M K. 

Et B L ad L N eft vt E M ad M P ( propter fimilitudinem duorutnJ 
fegmentorum ) ergo ex arqualitatc O L ad L N, Scc. Sequitur quidem hoe 
non propter fimilitudinem fegmentorum , quandoquidem fegmtntt fimilu non-, 
fuppoHuntur ftd quia femper parabola funt fimiles , eir in eis pofita funt axium 
Imius, ab/eijft L B, & M E proportionales Utenbus retiis B G ,& E H , propterei 
1 ( i t in prop. 1 1 . huius oftenftum eft') B L ad L N eandem proportionem habebtt 

quam E M ad M P i fed prius L B ad B I erat vt M E ad E K, ergo compari- 
do differentias terminorum ad antecedentes erit 1 L ad L B vt K M ad M E ■ 
eftq\ oftenft 0 L ad ll vt Sjd ad M K, ergo ex aquali ordinati 0 L adii 
' erit Vt td M E, 
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Et quia N O ad O A eft vt P Q_ad Q_D inuertamus proportionem-, 
deinde bifariam feccmus duas tertias partes, & inuertamus eas quoquo 
fiet N O ad O R, nempe N L ad L T in eadem ratione ipfi V Z, nempe 
L B ad B Z , vt D Qjid QJT , nempe P M ad P X arqualem ipfi Y 4, 
nempe. M E ad E 4 , &c. ^>m/m lo 4d o I oftcnfa fuit vt M J^jtd 
K, cr propter parallelas l A , L N , nec non DK,M P eft NO ad O A,v/ LO 
4d 0 1-, par itera-, p Jfad eft vt M Jfad Jf K ; igitur N O ad O A e inde 

proportione habet , quam p £fad JfD , dr comparando antecedentes ad femidtf- 
ferenttas, vel femtiumas terminor ii erit N O ad R A, vt P J%jtd S D: & pro- 


pter e a N 0 ad O R fumma, vel dfferentia eonfeqnentium eandem proportionem 
habebit, quam P JjfadJ^JS ; fed propter parallelas R T ,dr 0 L eft L N ad T L , 
vt N O ad 0 R : par iterque ( propter parallelas S X , & ) eft P M ad X 

M , vt P ad Qji ; igitur N L ad L T eandem proportionem habet , quanta 
P M ad M X : funique tn parallclogramntis V L , ffr T M latera oppoftta aqua- 
lia y Z ipfi T L , atque a r ipfi X M ; igitur N L ad V Z eandem proportio- 
nem habet, quam P M ad T a, Cr ita erunt earum quadrata ; fed vt quadratu 
N L ad quadratum V Z ita eft abfeiffa L B ad abfctpam B Z , pariterque vt 
quadratum P M ad quadratum 7 a , ita eft abfeiffa M E ad abfctftam E a ter- 
go L B ad B Z eandem proportionem habet , quam M E ad E a. 

Er occurrere faciamus par pari remanet O RadK b,\ t Q_Sad S c , &c. 
Junoniam oftcnfa fuit O N ad O R, vt JiftP ad JfS , per eonuerfionem rationis 
p N ad N R erit vt J^_P ad P S , pariterque oftcnfa fuit b N ad N 0,vt 
C P ad P ^ ; ergo ex aquali b N ad N R eft vt c P ad S P, ffr diuidendo b R 
ad R N erit vt c S ad S P i /ederat mu cr tendo R N ad,N 0,vt S P ad P Jif 
quare comparando antecedentes ad differentias terminorum erit N R ad R O vt 
P S ad S Jijideoq-, rurfus ex xquahtate b R ad R O erit vt C 5 ad S J^eftqi 
y R adjt b vt 7 S ad S C ( eo quod triangula y R b , ffr 7 S C funt ftmilia-j 


r 




Cc * Sed. 


> 
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Sed tangens in V perueniens ad L O, &c. Si enim expundisj , V du- 
cuntur V C , fio T ( tangentes parabolas , fi- producantur quoufique fecent axes 
in e, & f efficientur duo paratlelogramma V C O R , fi- T t d^JS, in quibus ta- 
bentes V e ,& T t' efficientur aquales ipfis 0 K , & JffjS : & tropi crea inurr- 
tendo R V abfnjfit ad contingentem V e aqualem ipji R O eandem proportionem 
habebit , quam abfictfia S T ad Contingentem T f aqualem ipfi S Jfi,, 4t/ f ue e P~ 
ciunt pradida contingentes cum axibus angulos e , t annales ipfis O , & dfia- 
Prop. |A. qualibus propter parallelas i igitur figmenta N F A, & P T Dfimtlta fiunt in- 
huius. ter fie. 



» 


Et pariter duo Tegmenta A B C, D E F, atque duo Tegmenta N B, P g 
E Tunt fimilia inter Te, & fimilircr pofita , &c. Hoc manifefium efi, fi enim 
coniungantnr reda Itnca N C , fir P F , fi- bifariam diuidantur , atque ducan- 
tur diametri , (jrc , ili fecimus tn fedionc N A , ofiendetur fimi liter ( ex ea- 
dem 1 6 . propofi none ) fiegmenta N C , P F fimilia efifie inter fe . Non fircus fi 
coniungantnr reda Ime a N B , fi- P E, fi- bifariam diuidantur , atque dtuan- 
tur diametri, fi- reliqua perficiantur , it prius ,ofiendentnr eodem modo,ficgme- 
ta N B, & P E fimilia inter fie , , 

Deinde ponamus Tegmcntu P </,-quia non abfeindunt illa dus ordina- n 
tiones vnius axis ( 18 . ex 6. ) , & hoc erat , &c. Sed legendum puto vt in 
textu apparet , fi- horum z-erboru fienfius erit \ fieri non potefi ,vt figmenti P A fit 
fimile ipfi N A,iel N B ,proptefta quod m fedionc P F fiegmenta P d imi tan- 
tummodo portteni fimile e/l(pr.tter quamin ellipfi), fi- ambo intercipi debent a 
duabus ordmatim applicatis ad axim E fi- propter e a fiegmenta P D , -vel P E 

non erunt fimilia ipfi P A, fi- quia N A ofienfium efi fimile P D , pariterque N 
B ofienfium efi fimile P E : igitur fiegmentnm P d fimile non efi , neque N A , 
neque figmento N B i quod erat otlendundum , 



» NOTE 

• ■ * 
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Nota: in Propofit. XXI. 




Q Voniam C B ad B I, fuppofita eft vt H E ad E K , &c. guia L B 
ad B G ex hypotheji erat , vt M E ad E H , & invertendo G B ad B I 
erat vt H E ad E K ; ergo ex aquahtate L B ad B l erit vt M E 
ad E K •, & per conucrfioncm rationis B L ad L I erit vt E M ad M K . 

Et propter fimilitudinem duarum fc&ionum N L ad A I , nempe L O 
ad O I eft , vt P M ad F K, nempe M Q_ad QJC , &c. Junoniam dua fe- 
ffiones N B ,cr P E fimiles fuppofiu /nnt,& axm abfctjf* L B , M E ,'necnon 
I B , A' F. ad latera recla B G , 

& H E proportionales funt ; 
igitur N L ad A l eandem pro- 
portionem habebit , quam P M 
ad D K : & quia triangula N 
L 0 ,& A I O fimi lia funt pro- 
pter parallelas N L , cr l A , 
pariter que triangula P M 
Cr D K Jf/imiha funt; igitur 
L O ad O I erit vt N L ad I 
A ; par ner que M J^jtd A' 

erit vt P M ad D K , feu vt 
N L ad A 1 : & propterea L 
O ad 0 I erit vt M J^jtd 


K. 


Et ex aequalitate L O atl 
LB eritvtljjVl ad M E,fcd 
L B ad L N eft vt M E ad 
M P , cum ex fuppolitiono 
lectiones line ftuuks , &c. 


ex i2. 
huius. 
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guontam O L ad L I ofienfa /ait , vt ad M A' ; atque frias ofienfa fuit 

B L dd L 1 ,vt £ M dd M K j ergo intur tendo I L ad L B erit , vt K M ad 
M E i & froftcrca ex aquali tute O L ad L B erit VI ad M E ; /id B L 
A d L N ejt ,vt E M ad M P ; igitur ex aquali tote 0 L ad L N erit vt QM 
huiui - ad M P ; funt que duo anguli L,& M recii ; ergo triangula 0 L N ,& Q_M P 
aquiangula erunt fr opter ea anguli 0 ,& aquales inter /e erunt ;fed quia 

contingentes verticales V C, & 7 f parallela funt ordtnattm applicatis N A, P 
D ad diametros V R , &7 Si igitur angulus V c B aqualis cnt angulo NO L; 
far iter que angulus T i E aqualis erit angulo P profterea anguli e»C7 

f aquales erunt inter fe . . , , 

Ergo propter fimilitudinem duarum lcdlionum T Z in Z e ad quadra- ^ 
tum Z V eandem proportionem habebit quam X a in a /ad quadratum 
u Y, & angulus e atqtialis cft angulo/; igitur V e T fimile eft Y /X » 

& pariter, Scc. .Qutniiam in feCliombus fimthbus V B, dz 7 E axes tranfuerfi 
i hunij. i alcr d, is r telis proportionales funt , & ducta funt ad axes ordtnatrm applicata 
37 .’b . y Z ,r 3,& contingentes V C, rf, ejt que reN angulum T Z C ad quadratum 
Z V ,vt latus tranjuerfum ad reltum , partterque rea angulum A' a t ad qua- 
draturn a 7, vt axis tranfuerfus ad cr ellum ; igitur recl anguli T Z c ad qua- 
dratum Z y eandem proportionem habet , quam rea angulum X a f ad quadra- 
tum 3.7, & a verticibus y ,7 duorum triangulorum y C T , dr 7 l X ducta 
funt adbafes rdla Ima y Z , 7 3 efficientes angulos, reclos , cum ordtnatimj 



applicata fint ad axes ; atque angulus y c Z ofienfus tjl aqualis angulo 7 f 3 , 
Propof.«. igitur tertius angulus ZV c aqualis erit tertio angulo a 7 f i <jr ideo duo tria- 
pramiff. y T C ,&7 X f fimilta erunt inter fe: & profterea circa angii/ot aquales 
V , (f x latus e T ad T y eandem proportionem habebit , quim f X ad X 7 : 
• cumque dna contingentes verticales y e, 7 f parallela fint ordinaum applicatis 
N A, & P D ad diametros y R,7 S , erit 0 e ad R y , vt c T ad 7 y-, pa- 
riter que .QJi ad S 7 erit, vt f X ad X 7 : erat autem e T ad T y ,vf f A' ad 
j j. huius. x r >' ‘S ,lur pariter O c ad RE eandem proportionem habebit , quam J%J *d 
S 7 ; Jad B I ad l A cjl ,vt E K ad K D . 
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Sed B T ad B I erat vt X E ad E K propter fimilitudinem duarum fc- 
Aionum , &c. ^ tonum ex hypothefi abficiffa axis I i: ad Ulus rectum B G 
cr*t vt abficiffa K E ad lutus rectum E Hi & propter fimilitudinem /cilionum ts. 
Utera ercifa G B, & H E ad axes trtnfuerfos , efir ideo ad eorum j em fies T B 
CT E X eandem proportionem habebunt ; ergo ex aquali I B ad B T erit vt K 
E ad E X , er inuer tendo T B 

/■ 


huius. 


E ad E X , efi inuer tendo T B 
ad B 1 erit vt X E ad E K . 
Sed libet aliam expofitionentj 
afferre Apollomj prtneipijscbuc- 
nientiore . dQuia ex definitione 
i. huius libri legitime interpre- 
tata , & ficati coftat ex i l.prop. 
huius . tn feci ionibus fimthbus 
non qualibet axium abficiffa ad 
conterminas potcntiales habent 
eandem rationem ; fed illa tan- 
tummodo , qua figura lateribus 
proportionales fiunt : itaqi in fie- 
ihombus fimthbus A B ,D E 
vt qualibet axium , abficiffa B 
I . E A' ad conterminas poten- 
ti ales 1 A, K D fint proportio- 
nales, neeeffe eft, vt eadem l B, 
& E K lateribus figurarum B 
T, E X proportionales fint 


i 

0 

B G 


ic\ 


z \ 




T 

'r 

L 1 



t fo/uf/vi ttvnaici /int . 

Et quadratum V Z ad quadratum Z e eft. vt quadratum * Y ad qua - 
dratum a f, Stc. offenfia emm fuerunt duo triangula V Z e , (fi T it' fimilia 
inter fie j fir ideo Utera circa angulos reilos Z , cr a proportionalia erunt ; & 
pariter eorum quadrata . 

Inluper dico non cfle fimilia alicui alteri fegmcnto,&c. Siculi in tra- 
cedentt propofitionc factum e fi offendetur , quod figmentum N C non eft fimile 
alicui alio figmento m altera feli tone P E , quando non comprahenduntur ab 
ordinarim ad axes applicatis, & in elhpffbus aqualiter a centris diftant. 


Nota: in Propolit. XXII. 


' T propterea duo fedliones A B C , D E F fimiles erunt , &c. £ m - l . 

1 niam fegmenta G B C , & H E F pofita funt fimilia , erunt diametrorum huius.' 
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ftu axium ( m hoc cafu) l B,& M E figura fimiles inter fe i & ideo feli ioues 

tois! 1 ' ABCt&OEf Jimiles erunt . . . ' i 

Itaque propter (imilituduiem duorum lcgmetorum iimlia erunt i)NL, 0 
EOM.dt pariter L B P , & M E Qjuquc quadratum B P ad L P in P 
N nempe, &C. Huius Jecuitda fartis dcmenjt r at unem , quam non Jinc eram tur 
raphrajies Ar obiens nobis tranjmifit omittere opere pretium ern,eandemq\ brt- 



nius demonfirare huc ratione. J^uia fegmenta C B G F E H fimilia ponun- 
Lcm.8. tur; ergo erunt figura diametrorum B 1 , E K fimiles inter fe in angulis 1 , A" 
huius, annalibus , <jr feli unes ipfa C B G , & F E H Jimiles inter fe erum ; quod efi 

TvduL 5 ' CM,ra h 1P'> th 'J ! * ■ 


Notae in Propofit. XXIII. 


S I enim fimilia eflent haberent conditiones (imilitudinis, quoti efl im- j 
poflibile, &c. Si enim concedantur fegmenta G B C in parabola , & H E 
Dcfin. 7. F in hyperbole, vel ellipfi .fimilia inter fe-, igitur in vnaquaqu e earu duci pof 
huius.' fent ad diametros ordinarim applicatu numero aquales, efficientes angulos aqua- 



e 
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les cum diurnaris, qua abfti/s Jint proportionales , & ab/cijfe quoque inter fc. 
Vnde /equitur , quod portiones em [dem diametri E A' a centro M ad omnes or- 
dinattm ad diametros applicatas Jint aquales mter Je i t often/um ejl m propo- 
fit ione 13. huius : quod eft impojftbile. 

Quando vero /cilio A C ejl hyperbole , ac /tilio D F efi ellipjis , /militer, 
vt in 14. propo/ttone huius, oftendetur '• quo ab/cij/a in byperboia ,dr clhpfi/nt 
proportionales i & propter ea omnes habebunt rationes maioris inuquahtatis , aut 
omnes habebunt , proportiones maqualitatis minons, quod tamen m pr adula 1 4. 
propojitione impo/bde ej/e o/enduur . 


Notar in Propofit. XXIV. 

S I enim hoc verum non eft , Scc. Quod qualibet portio B A D /cilionis 
conica ABC nullo pallo circumferentia circuli effe poj]it fic ojlendetur . 
Quia in circulo rellx linea diutdentes bi/ariam duas parallelas inter /e /unt 
necej/ario diametri circuli, qui perpendteu- 
lariter /ecant pradiilas parallelas applica- 
tas ; igitur ft cur na linea B G D /uent cir- 
culi peripheria rellx linea K l , L M , & 

N O diametri circuli , erunt perpendicula- 
res ad ordinatim applicatas aquidiftantes 
inter /e ; /ed quia etiam ABC /upponilur 
/cllto conica , erunt K I , L M , N O, axes 
pradiUa /cilionis conica eo quod bi/ariam, F j 
Cr ad angulos rcllos diuidunt ordinatim ap- l 
plicatas . Rur/us quia pr adict a ordinatim ® \ 
applicata non funt omnes inter /e parallela, 
eo quod ex coeiftr uHionc applicata A B, A C, 

C D non /nerunt dulfa aquidijlantes i igi- 
tur tres axes IA', L M , M 0 indirectum 4 

non eotneidunt ; quare tn /cilione cornea B A G reperiri pojfent tres axes ; quod 
eft impojf bile . 

SECTIO NONA 

Continens Propofit. "XXV. 

S I duo plana xquidiftantia conum aliquem fccuerint } atque 
m co efficiant duas hypcrbolas, aut ellipfes; vtique fe&io- 
nes iimiles inter fe erunt , fed non erunt ncceflario squales . 



Efficiant 


i 
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Efficiant duo plana parallela D 
E N F,G H P I in b.ifimconi AC 
duas redas lineas D F,G I,& pla- 
num per axim conidudum' efficiat 
triangulum ABC perpendiculare 
ad duo illa plana parallela ;qux ab 
illo fccentur in E K, H L . Erunt 
D F,I G perpendiculares ad A C, 

& educamus B M parallelam ipfis 
E K , H L ; & vt quadratura B M ad 
A M in M C ; ita ponatur N E ad 
E O , & ita P FI fiat ad H Q_, erunt 
Ub I? N E, P H inclinata duaru fcdionu 
F E D , I H G , aut eorum tranfucr- 
fx; igitur O E , H Qcrunt coruin- 
huiu . crcda,& propterea figurat duarum fcdionu funt fimilesj igitur duxfedio- 


b 



s St. 10. nes fimiles funt . Et fi quidem fuerint N E , P H aquales ,• ipfat quoquo 
huuu. aquales erunt t a ii as non ; £ t hoc erat propofitum . 


Notae in Propofit. XXV. 

• - 

S I abfeindant conum aliquem duo plana parallela proucnient duo? fe- 3, 
diones hypcrbolicx, vel quia dux fediones funt fimiles, &c. J^ua, 
immutandi: (infui vt in textu videre eft. 

Sint abfcifnones duorum planorum xquidiilantium cum bafi I G,FD, b 
& fccct conum planum tranfiens per cius axim , &c. Addidi verba , qua 
in textu dfdtrantur , qua expoftt tonem perficiunt. Ammaducrtcndum eft , hanc 
propofitionem conucrttbilem non cjfe ; licet enim plana parallela in eodem cono 
eftcuht fictionis fimiles , verum non eft .quod quottefeunque in eodem cono dua 

fccltonce 
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filiiones funt aquales , vel Jimilci wter fi, tuae quidem tarum flatu (itat aqni- 
dfianua-. Sicut i enim in eodem ceno fcalcno dcf ignari pofiunt circuli aquales * 
fubcontrarte pofiti , fic etiam reliqua conifichoncs fiibccntrani confiituta effici 
pofiunt aquales , dr Jimilet inter fi : hac autem , ficati etiam quamplunma vi- » 
der i pofiunt in likris 'neotericorum . . 4 

Sed non alienum erit a noftro inflituto hic faucis confiderait paffiones , & de- * . 
firiptioncs filfionum conicarum fimilium , vel aqualium , qua aquidifiantes , 
fiu asjmptotica vocantur . Et licet ha ah alqs inuenta , (fi tradita fint, nonnul- 
la tamen uoua in medium aficram : non enim rerum nouttas ex fabielit nouifa- £ 
te tantummodo arguitur , imo de fubieUo antiquo pojfunt nona fptculationes afi 4 
ferri , atque corrigi , dr coflcri ea , qua aficcm perfici ionts non attingunt , dr 
hac quidem omnia uoua dici poterunt , dr pojfunt , dr debent zelo veritatis e- 
untgari , nec profterea pradecefiorum nominibus ,■ aut inttcntiombus in i uri a in- 
fertur. 

Primus itaque omnium ( quod fciam) Pappus Alexandrinus libro feptimo c ol- 
le Ilion nm Mathematicarum propofitione 208. lemmate fexto in quintum librum 
Apolloni/ , confideranit concentricas hjperbotas inter fi fimiles,eunde axim habentes, 
id eafdcm partes canis inter fi fi non concurrere ,fed femper ad fi ipfos vi- 
cinius accedere. Pofiea Cregorius a Sarno V incentio cfttndit , quod dua parabo- 
la inter fi aquales, fimi liter fofita circa communem axim, vel diametrum, pa- P ’ 
riter nunquam conutniunt, cr parallela funt inter fi, & tn infinitum produllx 
fempermagts ad inutcem accedunt; atque propofit. 139. de Hjperbola confidet a- 
uit duas hjperbolas aquales ,dr fimiles , qua pariter tn infiniti extensa nunquam 
conutmunt, dr fimnl cum Pappo putat, rite concludi pofic, quod pradtcla fiCiio- ‘ 
nes , in infinitum cxtcnfa, fint asjmptofi, dr femper magis , ac magis ad inui- 
ccm appropinquentur ex eo , quod relta linea inter fi aquidifiantes inter duas 
fili tones intercepta, fuce tffiue femper diminuantur. Propofitiones quidem rccon- 1 t 
dita, cy fi itu ineunda , fid an aque certa , dr indubitata cenfiri debeant , in- . : 
quiremus , aliquibus tamen pramiffis . v* 1 r-.. 

In qualibet hjperbola l E , cuius asjmptoti C A B , duarum rellatum tinea- DEFINI 

TIO 
Addita. 



F 

A* 

C 

A* d jxt 

B 

•yjfisxrfo. 

K 

C 

0 

iV 

H 


rum F 1 ,C K inter fi aquidifianlium , ab vna asjmptote A Ciad hyperbolen-* 
eduliorum , fit F l propinquior centro , quam G K , quando ambo cadunt infra 
centrum A ad partes C ; vel F 1 magis a centro recedas , quando ambo cadunt 

0 d vitra 
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vitta centrum in eadem mymploti produlitone AZ-.aut F 1 /ufrn,& G K in- 
fra centrum A ex, flat; In quolibetcafto Meetur,/ I vltcnut tendere ad partft 

centri ,vel asjmptoti A B , quam G K . ■ *' r 

Non /te /i- fi ab eodem asymptoto A C educentur quatuor reffx lineo inter /e 
aquid, flantes F l,G K, H L,C E, quarum, dux priores F 1, G K, centro pro- 
pinquiores fint , quxndo omnes tnfr a centrum . A collocentur i vel magu e centro 
recedent , quxndo omnes in producit One A Z txtjlunt ; aut certe duo F 1 , G 
fupre centrum , & H t,C E tnfro centrum extjlent : Tuncjtmdtttr m quoli- 
bet cofu dicentur rctht lineo FJ ,G K vUtrms tendere od parteMtenin , & 
• osjmpott A B, quum duo odo H £> C E. 



ROP.» 

Addit. 


Si iri rvtia dfymptoto A C , hyperboles D E fumantur duo jegmenta 
aqualia F G , H C , & a fun&is dmifiomm ducantur quatuor recla 
Imea F 1 ,G K , H L a C E parallela inter f e , mfque ad hyperbolen: 
Dico quod differentia duarum aquidijlantium F 1 , G K ad partes cen- 
tri , & alterius afymptoti A 3 ailterius tendentium, maior erit differen- 
tia reliquarum H L ,C E. 


Ducantur i punffts E, E relto 
lineo E S,K R parallela atympto- A 
to AC, quo efficiant parallehna- 
mxC S,G K. Patet 1 R effe 'dif- 
ferentiam aquidijlantium F l,& 

G K i ptfrtlcrquc L S ejfc differen- 
tiam aquidijlantium H L, C E i 
(jr contundantur rccl t lineo E I , 
dr K I, ducatur que E O parallela 
I K , fecans H L in Q. Et cptia 
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inter E,& 1 exifiit: ergo relfo linet 1 K pofiu intra ctnirufegmentum E K l 
fupra eius btjtm E I cadit ; efi ideo ci parallela E O cadtt infra candent fcg- 
menti conici bitfim E I, efi propter e a occurret ipfi // L intra comfccl tonent , (fi 
infra punctum L in feli tone pofitum , vt in O : (fi ideo O S maior crtt , quincj 
S L. Et quoniam S E, efi R A' funt inter fe parallela ( quta eidem A C aqni- 
dijlant ) pariter que E O, (fi A' I faci a funt parallela , atque S O , (fi R I ( ex 
hypothefi ) aquidi/lantcs erant > igitur duo triangula E S O , (fi K R l f milia 
funt inter fe , & euri latera homologa E S,&K R aqualia funt inter fe ( quia 
in para/lclogramisC S,&G R latera E S , R K aqualia funt otpofitis C H ,G 
F inter fe aqualibus , ex hypothcfi ) igitur reliqua latera homologa S O ,<fi R I 
aqualia funt inter fe ; & propterea R 1 differentia aquidiji antium F I ,G E ad 
partes centri A , dr asymptoti A R viter tus tendentium, maior erit, quam SE, 
qua portio eft ipfius S O ,& efi differentia aquidifi annum H E, & C E alte- 
rius figmenti H C . JZuod erat oft cudendum . 

Ex confractione , (fi dcmonflratione huius propofitionis colligitur , quod fi a COROL 
duobus punitis eiufdem asymptoti A C ad hyperbolen ducantur dua relta linea ^- A ^ 4 
inter fe parallela ; illa , qua ad partes centri A , dr asymptoti A B viter ius ten- 
dit, maior efl reliqua. Nam relta linea K R, asymptoto A C parallela cadit ex- 
tra Jeltioncm , dr ideo fecat interceptam parallelam F I,qua erit maior, quam 
F R, fiu G K; igitur F I ad partes centri A v/terias tendens maior efi quali- 
bet aha parallela G K ad partes oppofitas tendente . Eadem ratione F 1 maior 
erit quam fi L, & H L maior, quam C E. Vnde patet propofitum. 

Si fuerint diu IryperkoU AB , fi D E aquales , fi fimiles ad eaf- PROP.j. 
dem partes catta , quarum centra H , fi L, fi afymptoti G H /, fi Addlt ' 
J? L- Ad , nec non axes A H , fi D L fmc paralleU inter fe, fi reti* 
line* 'B E , fi C F ah hyperbolis intercepta paralleU fuerint reche fi 
L centra c mu ungenti ; erunt B £ , fi CF aquales tpft H L , & in- 
ter fe. 

St autem paralleU fmt alicui reclx line * L f diuidenti angulum K L 
H contentum d retia linea L H cen- 
tra coni ungente , (efi interiore afympto- 
to L K, m quaB E, fi C F pofit* 
funt : Dico B E cvlterms tendentem _» 
ad partes reliqua afymptoti L M ma- 
iorem ejfe , quam C F . 

St evero B E , (fi C F paralleU 
fmt alicui reti* linex H g diuidenti 
angulum L H G a reila linea L H 
centra coniungentc j fi eadem afym- 
ptoto H G contentum: Dico B Enjl-ofi 
terius tendente ad partes rcltqux afym- 
ptoti H l minorem ejfe , quam C F . 
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7{eclx line a parallela 55 £ , C F fe- y 
ccnt aquidi Jiant es ajymptotos H G , 

L. K tn punctis ‘N , 0 , P , De- 
bent autem comf ttliones in eodem pia- 
tio collocari fictiti aha omnes , qua m-> 
fefientibus propofitiomhus 4 . 5 .6. 7 . 

9- 'vfurpantxr femper in 'vno 
plano pofita intclhgi debent . 

Et primo dat reda B E ,C F paralle- 
la Jiat retia Unca H L centra contunden- 
ti . Junoniam hyperbola A B , D E aqua- 
les funt 1 & congruentes; atque xqnidijl an- 
tes asymptoti H iV , L P aque inclinan- 
tur ad aquales /emi axes tranfuerfos H „ 

A 1 & L D ; & [cementa asymptotorum H N , L P aqualia [unt tn paralle- 
loerammo H P ,nec non duo anguli H N B,& L P E aquales funt inter fe, pro- 
pter parallelas asymptotos: igitur dua figura AH N BA,&DL P E D f quales 
erunt, & congruentes ; quapropter interpofita retia linea N B & P E congr ne- 
tes , & aquales erunt ; & addita vel ablata communi B P , erit H P aqualis 
B E - efi veri, N P aqualis H L , eo quod H P parallelogrammum efi ; igitur 
intercepta B E aquahs c/l retia Irnea H L centra coniungentt . Eidem ratione 
qualibet aha intercepta C F parallela ipfi H L eidem aqualis ojlendctur : qua- 
propter dua intercepta aqnidifl antes B E , & C F inter fe aquales erunt . 

Secundo B E, C F parallela Unt alicui tecta Irnea L t dtuideatt angulum K 
L H; tdeoque P L tN,&dfL tO para/Jelogramma erunt : fece tur L T aqua- 
lis H N, atque L V aqualis H O; duc an- ■“* 
turque T X,V Z parallela ipfis N B,0 
C fetantes reliquam hyperbolen in X , Z ; 
er n que ( vt in prima parte ofienfum cft ) 

T X aqualis JV B, atque V Z aqualis O C. 

Et fiqnidem B E , C F cadunt infra cen- 
tra H , L ad partes G , K , cadent quoque 
infra L f eis parallelam per L dutlam in- 
fra centrum H incidentem , & ideo N t 
feuuei aqualis P L in parallclogramo P t 
minor erit , quam H Nicjlque L T aqua- 
lis H N ; igttur L P mmor ertl , quam L T ; & propterea punflnm P propin- 
quius erit centro L,qubn T: F.adem rattone ojlendctur , quod punctum ^J>ro- 
Dcf M pinquius fit centro L, quam V,&P propinquius centro quam -Jjcrgo quatuor 
aqutd, flantium P E,£j ,.T X ,V Z cadentium infra centrum ad partes A , 
dua P E ,T X vltcrius ad partes centri , vel asymptoti L M tendunt , quam-i 
dua ,V Z . At fi B E, C F fetent retia lineam centra coniungcntcm inter 
* duo centra H, & L, mantfejlum ejl puntla P , & gjadcre fupra centrum L , 

atque du&untla N,&0 cadere infra centrnm H alterius hyperboles, cumque 
* L T fetFTfit aquilis ipfiH N ad eafdem partes ; pariterque L V aquahs ipfi 

s£k H O 
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H O caelent punita T ,(fi V infra centrum L; & P ulterius tendit quam Jfad 
partes ^eiufdem centri L. igitur in tali cafn qua tuor aquidifl antium dux P E , Def. add. 
T X ulterius tendent ad partes centri , (fi asjmptoti L M , quam dux alix aqui- 
djl antes J^F , V Z . Jguando ueri B E , & C F cadunt ultra centra H , (fi 
L in produltionibus aquidijt 'antium asjmptotorum 6 H , A' L : quia N P cadit 



fupra, dr'L f infra centru H,ergo in parallelogrammo p f retia N (,feu ei a- 
qualis L P maior erit quam N H : falta autem fuit L T aqualis H N ; igitur 
L T minor e fi , quam L P ; Eadem ratione L F minor erit, quam L at- 
que P uberius tendit quam £jsd partes centri L, (fi ab qfdem punitis caden- 
tibus fupra centrum L in produlhone asymptoti K L ducuntur quatuor relfx 
linea inter fe aquidift antes ufque ad hyperbolen D Z; igitur dux P £ ,T X ul- Ibidem.' 
terius tendunt ad partes centri , uel asjmptoti L M , quam dux J%t , V Z. 

Secetur poftea P a aqualis N B, atque aqualis O C . Et quia T X aqua- 
lis oflcnfa fuit N h erit P a aqualis ipfi T X \ efique P E rnator quam T X i Coroll. 
proptereaquod illa ulterius tendit ad partes cetri L, quam T X ; igitur P E ma- Propof.». 
ior erit, quam P i, & earum di ferentia erit E a . Simili modo ofiendetur add,t ' 
b aqualis V Z , & minor quam JgjF , quarum di ferentia F b : cumque dfp 
aqualis fit ipfi N O , propterea quod funt latera oppofita eiufdem para/telogram- 
mi i igitur T V , nux ofienfa fuit aqualss O N erit quoque aqualis JfP,& A 
pta communiter JfT erit Uffi aquatis T P , atque k terminis aquahm fig- 
mentorum eiufdem asjmptoti L K ducuntur ufque ad hyperbolen E Z quatuor 
relta Unca inter fe aquidifiantes , (fi earum bina P E ,T X ulterius tendunt 
ad partes centri, (fi asjmptoti L M, quam bina JgjF, V Z ; igitur differentia PropoC j. 
priorum , fiilicet E a maior erit pofieriorum differentia F b ; efique B a aqua- add ' 1 - 
lis N P, propterea quod aqualibus N B , (fi P a ponitur communiter B P ; pa- 
riter que O ^ aqualis efi C b ; funtque N P, (fio Jfaqualcs inter fe , nempe 
Utera oppofita eiufdem parallelogrammi ; igitur B a, (fi C b aquales funt inter 
fe : qs uero adduntur excefius maquales E i, F b efficietur E B uberius ten- 
dens ad partes asjmptoti H / maior, quam F C. ^nod erat primum. 

Tertso qfdem pofitis N E, 0 F fint parallela alicui relta Ime a H g di nide ti 
angulum L H G , (fi propterea extensa proauHionem asjmptoti M L fecabunt , 
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Cr parallela erunt alicui reti* Une* ex L y 
dtutdcnti angulum H L M > et quod paral - h . 

ItU erit reti* H g dmtdcntt angulum L H VXrr^T 1 ' 
G , & prius £ E vlterius , quam C /• ten ■ N ° 
dcbat *d paries asymptoti H l » ergo i ceu- ^ y) /O 
tr.t C f vlterius tendet ad partes asymptoti jyjP 

oetni 


'!F 



HG,& educitur ab asymptoto L M producta, G c \ 

CT parallela funt reilaltnta ex L diuidentt | 
anguli H L M, contentum arecta linea cen- I ll 

trsconiunecntc ,& asymptoto M L, in qua . , 

sila cadunt-, tgitur ( ,.v prima parte husus propof.ttomt ) C F masor erit, quam 
BE;& 'econtra B E vlterius tendens ad partes asjmptott H /, minor erit, qua 
C F ; vl propojitum feter at . 

riiop. 4 . Sint elu-e aquales parabola ATI ,D E ad eafdcm partes caux , qua- 
Addit. rnm diametri G 1 , H K fwt congruentes aut parallela inter Je , nec no 
n ad eas ordmatim appltcau V Z K , L X K fat pvalleU alicui retia 
diu, dent, angulum G H K a retia l,nea G H vertices emungent, , <& 
diametro H K interioris fetiiouis D H contentum, f, d, amet,, congruentes 
non fuerint . Dico quod ,D E ,L M portiones applicatarum a fetiumt- 
bus ad eafdcm partes intercepta ,fempcr magis diminuentur , quo magis 
d 'laticibus recedunt; eff cientur que minores quacumque retia Imcapro- 
poftta ,ft diametri funt congruentes : ft 'vero funt parallela nunquam mi- 
nores erunt portione ordinata inter diametros intercepta . At ft paral - 
. leti fuerint alicui retia Irnea diuidenti angulum H G 1 d retia G H, 
(gT diametro 1 G exterioris fetiionis A G contentum , femper magis au-' 
gentur , fed erunt femper minores ea qua a diametris intercipitur. Vel ft 
fuerint parallela diametris non congruentibus , femper magis augentur , 
quo- magis d concurfu recedunt. 

Sjt F G latus r citum diametri G t in-> 
parabola G B , ordmatim applicata B E K, 
ifrC M X fcccut diJbnelrum G I m X,Z, 

& divnctrum H K in N> K ,& fecetur 
abfctfia G 1 aqualis H K,& G R aqualis 
H N ; idcoque R l aqualis erit N K , feu 
X Z ( propterca quod in parallcloprammo 
N Z oppo/ita latera aqualia funt ) ducan- 
turlfue ordinata 0 1 , , qua erunt aqua- 

les , & congruentes ipjis E K , M N pro- 
pter aquali tat em feci tonum , cr abfcijffaru 
f milium diametrorum i ducantur que a pun- 
ctis E, L.gjctta linea E S,L T ,£J 
parallela diametris occurrentes ipjis B E , 
dr Q I in S , T , y : manifejlum Ql S M 

aqu*- 
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aqualem e/e 0 F, eo quod in peraUclagramMit Qj , &S K Utera oppofita funt 
aqualia , dr ipf< ordinata E KOI ; nec non M N , Qjl it quales oflenfa funt ; r 

Deinde producantur , 9 E , 0 I ad feli tonem in C , P ; Et quia differentia qua- 
dratorum B Z , L X , feti T Z , idtft red angulum B T C aquale ed differentia ” ’’’ 
rcdangulorum Z G F ,& X G F feu red angulo fub abfeiffarum differentia .i' T, 

($• latere reclo G F. Simili modo red angulum O V P aquale erit red angulo fub 
abfeiffarum differentia R I, dr latere redo G F : funtque redanguU centenior f 

fub X Z, G F, & ftb R l > G F aqualia, propterta quod later a X Z , Rl aqua- 
lia ojlenfa funt, & latus redum G F eft commune; igitur nd angulo BT C ,cr • 

OVF aqualia funt i idcoque vt T C ad V P , Ita reciproci' enr O V ad B T . 

Et primo quia diametri G Z , H K comeidunt , dr parabola H D comprehendi- 
tur ab A G ; em G Z maior quam H K, feu quam G I , Cr B Z maior quam 
E K, dr L X quam M H . Si veri B E, L M parallela funt alicui rell a linea 
H T diuidenti angulum C H K j ergo T Z , feu ei aqualis H K , vel G 1 minor 
erit, quam G Z . Eadem ratione G X maior erit, quam G R; quare ordinat im 
applicata B Z maior erit, quam O l,& Z C maior, quam I P ; panterque L 
X , ftu T Z maior em , quam Q_R , feu K li idecque T C maior erit, quam 
FP ierat autem O F ad B T reciproce, vtT C ad F P tergo O F ,feu ei aqua- * 

Ut S M maior erit, quam B T: qs veri addantur gt quales L S, T E , qua in 
par allclogr amnio S T funt latera oppofita , igitur L M, maior erit quam B E. 

Deinde quando diaiketri G / , H A' fbi mutuo congruunt fit b minor qualibet 
data reda linea, dr i vertice H ducatur H d culus quadratu aquale fit rect angulo f 

HG F ,&fiatvtbad H A, ita H A ad aliam redam lineam aqualem C E;atq ; 
vt H A ad femiffem sima C E, & b potentia, ita fiat lengitqdinc H G ad G K, 
ducaturque B K C ordmaiirn applicata ad diametrum G I. Quoniam quadra- 11 
tum E K aquale cfi parallelogrammo H K,G F ( propterta quod parabola funt 
aquatrs ,dr diametri fimiles ) & qs adduntur inter fe aquatu quadratum d H, 
gy red angulum H G F, erunt duo quadrata E K, dr A H fimulfumpta aqualia 
rtdagulo KG F , feu quadrato B Z i quare differentia quadra tori B K, dr E K , 
idefiredangiili BE C aqualis erit quadrato A Hi dr propterta d H media pro- » 

portionalis c/l inter C E , B E , (ed ftda fuit media proportionalis inter CE, 
dr b; Ergo B E aqualis eft b i idcoque B E minor eft qualibet reda linea data. 

Quando ve A diametri G Z, H K funt aquidsfiantes , qsdem pofitit ducatur 0 
n parallela diametris fetans B E sn n . Quia n Z eft aqualis O l . dr erat E K 
aqualis O l , ergo n Z , dr E K aquales /unt,dr addit a, vel ablata communi Z 
E erit n E aqualis Z K idr propterta qualibet intercepta B E maior erit iilj 
fecundo ea fu , & minor in tertio, quam n E , feu Z K a diametris comprobem-^ 

fi- 

Tertio quando B E , L M parallela funt alicui reda G a diuidenti angulum 
H G I, er it K a, ftu ei aqualis G Z minor, quam H K , feu quam G 1 , atq ; vt 
prius redangula B T C , dr 0 F P aqualia erunt , dr eorum latera reciproce , 

proportionalia , eft que S M aqualis minori O F , ergo S M minor erit quam B 
T,; & additis aqualibus L S, dr T E, erit L M minor quam B E. • | 

Tandem fini intercepta B E , L M parallela G F , H C pontonibus interce- 
ptarum diametrorum non congruentium, dr a terminis B,E,L,M, ducan- 
tur ad diametros ordmatim applicata, eas ftcautes in Z,K,!,N r ,0,S,dr 
fcdioncs in P ,dr R i & cadat B E inter duas diametros. Quoniam pundum 

, B cadit 
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B cadit inter verticem G ,& punitum 
C ciu/dent parabola G C j igitur Z B 
A' ordinatim Jfplicata ad diametrum 
G t nec c far it /ccabtt diametrum G I 
intra Jcchtnem in Z , & produila-t 
occurret /\ N extra eandem in K . 
Non fecus ojiendetur , quod E N I or- 
dinaiim applicata ad diametrum H 
N, punitum N cadtt intra ,& l ex- 
tra eandem /cilionem H E , & pro- 
pter e a reila C H minor eitft , quam K 
N , /eu B E ei aqualis in parallelo - 
grammo E A' ; panterque Z I , /eu ei 
aqualis B E piinor erit , quam G f . 

Cadat poftea L M extra duas diame- 
tros ad ea fdem partes. Quoniam in par alie Ugrammo L S latera LO, MS aqua- 
lia /„nl ; eftque S lt maior quam M S, /eu quam 0 Licrgo (vt m prima parte 
huius propofitionis ojien/um eft ) reti angulum M S X,/eu rcltangulum Jub S V % 
dr latere rciloG F maius erit quadrato L O t /eu rtilagulo OG F,& propterea 
S V maior erit , quam OG,& addua communi 0 V; erit 0 S ,feu ei aqualis 
LM, in parallellorrammo L S, maior quam G V ■ S.uod eratojiendendum. 

idem omnino vcrifictri in tlliffibus dcmonJlrArifaile poJfct>qHOdbr€Mtdt$ 
/ludens libens omitto . 

Si Juerint diu qualibet conifeSliones A B C, D E F aquales , (@ 7 Ji- 
miles ad eafdemque partes caua , quarum diametri "B H, B I{aqui in- 
clinata ad ordinatim ad eas applicatas ) aquidijlantes fmt inter fe , njc l 
congruentes ; ducantur qualibet reSla linea A D , K L d [cdtorubtas 
intercepta , parallela retia linea 2 E 'vertices emungenti : erunt lUa 

aquales inter /e. 

Si enim hoc verum non eft , 
fit A D ft fieri poteft maior , 
aut minor , quam B E, dr /e- 
cetur A R aqualis B E : pa- 
tet punitum R cadere intra , 
r aut extra /cilionem D E(/ed 
en eius plano cum /iit tones ito 
eodem plano exiftant) inngan- 
turque rclta Isnea A B , E 
R, qua aquales erunt , & pa- 
rallela inter /e, cum fint con- 
iungentes aqualium , & aqui- 
dtft antium R E, &' A R. Po- 

Ilea ducitur A H ordinatim , . . 

applicata ad diametrum B H efficiens ab/cifam H B;/eceiurque ab/ctj/a E I M 
al/era /e itione aqualis B H ; iunganturque H 1,1 D,& 1 R- Et quoniam BH, 

E I 




Simili ratite inio efiendetur 
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E I funt aquales , Er far alie ia ; ergo H 1 aqualis erit , & parallela ipfi B E(icl 
quia additur ctmmums H E, vel propter parallelogrammum B I ) fid prius A 
E aqualis erat , & parallela eidem B Ei igitur A R,& H l aquales funt inter 
fi , & aqmdijlantes ; ideoque cani ungentes A H , R 1 erunt aquales , Er paral- 
lela ; funtque anguli A H B , Er R I E aquales inter fi., cum ab aqualibus la- 
teribus in triangulis ABH,ErREl aquilatens inter fi contineantur ; ergo 
R l ordinarim quoque applicata eft ad diametrum E I ; atque tnfiOtombus a- 
qualibus abfeifsa B H , E 1 
diametrorum fimilium ,fii- 
Iscet aque inclinatarum ad 
fuas ordinatas aquales funi 
tnter fi i nec non ordinata A 
H , I R aquales funt ojlen- 
sa ; igitur fient fundum A in 
fid tone A B cadit , ita fun- 
dum R in fi itione E Dexi- 
Jlit; fed pojitus fuit intra-i, 
aut extra ipfam , quod eft ab - 
furdn: Non igitur reOa linea 
A D maior , aut mittor effi 
pote fi, quam B E; ideoque ei 
qualibet alia intercepta A' L aqualis omnino erit 
tequtdi flans ipfi B E eidem 
aqualis ; quapropter interce- 
pta A D,K L,cr B F. aqua- 
les erunt inter fe : diuoderat 
ofttndendum . 

St du.c parabola HAC, 

F D E aquales ad tafdem 
partes cana, confli tuta fue- 
rint circa axes A K, DG 
aquichjlantcs , non con- 
gruentes fe mutuo fecabunt. 

Ex vertice D axis G n 
catu in H , & defiribatur 
D , cuius axis fit EH ,& ver- 
tex H , & ficuti in propofi- 
tionc 4 . additarum fiilum— 
eft, reperiatur B F C ordina, 
tim ad axes applicata ficans 
parabolas in E,B ,1 ,& axes 
in G , K , ita vt intercepta 
B l aqualis fit D H , fen G 
K , qua in parallelogrammo 
D A' ei aqualis eft . Sitonia 
parabola E D,& 1 Haqua- 
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' ' les funt , (fi axium abfciffa D G, H K aquales cum Jiat Utera oppofita paralle- 
Ugrammt D K; ergo ordinarim ad axes applicata E G ,(fi I K aquales funt, (fi 
ablata communi I G , erit £ I aquahs G K, feu D H ; erat autem intercepta u 
£ l aqualis eidem D H ; igitur £ l erit aqualis £ I i (fi propterea punctum E 
Maor.jl parabola E D h' cadet fuper punitum It parabola BMC ; ergo dua parabola S 
5 ‘ A C , (fi £ D f coni emunt tn -uno puncto , & tn eo fe mutuo tangere nonpof- 
funtt igitur fe mutuo Jecant . Quare patet propojitum , 

His demon[I ratis manifefie percipitur, quod ex /uccefma diminutione reOari 
aquidtjtantium , inter conifetliones interceptarum , deduci non potefl , conife- 
H tones magis ad fe tpfas propius accedere i propterea quod in yfdem fe Itionibus 
a fympt oticis duci po /.'urit intercepta recta hncatnter Je aquidifiantes , qua jiat 
omnes aquales inter fe , nimirum illa , qua parallela funt alicui communi dia- 
metro, vel recta lineavertices earum eont ungenti , vttn prcptfitione 5. addi tari 
ojienfumeft . Similiter alia intercepta r t Ha lanea , inter Je aquidijl antes ficceffiul 
augentur alia vero fucceffiue diminuuntur ver fu s cafdcm parles,vt in propojhtone 
3 . <fi 4 - addit, ojlcnfum e fi . Et hoc nedu verificatur in /cilionibus non congruen- 
tibus, clasymptotias , fed ctta tn duabus aqualibus, & wterfe Jimtltbus f e Itioni- 
bus fe mutuo fec antibus, dummodo earum axes paralleli fint , tn ys enim inter- 
cepta recta linea inter fe aquidifiantes , tendentes ad ea/dem partes , etiam illa , 
qua proprius ad punitum oceurfus feci tonum conicarum accedunt , po/lunt dimi- 
nui , pariterque inter fe aquales e fe , (fi qued mirum efi pofiunt femper magis 
augeri . Si igitur aquidiftaniet intercepta funt menfura drjlantiaru duarum fe- 
Itionum, eadem comfelitoncs cenfers debent modo parallela , (fi aqualibus inter- 
ii aliis inter fe difi antes , modo ad cafdem partes firingi , (fi coangtfiari , (fi fi- 
Mul jitlatari magis, ac magis , quod omnino videtur abfurdum . Non igitur ex 
eo qnod omnes intercepta re ita hnca inter fe aquidifiantes funt aquales wterfe', 
‘ propterea felliones ipfa erunt parallela , (fi a,ymptotica , & femper aquali in- 

teruallo ad indicem feparata ; neque ex eo quod pradilta parallela magis auge- 
tur, vel diminuuntur mtcrualla augeri , vel firingi cenfendum efi . 

F.t pracipue pra/lanti/fmus Gregonus i Sanlto V incentio ncjcio an iiire de- 
tnonfirationem propofitionis 14. libri 2. ipfiufmct A polion y infufficienlem repu- 
taucrit, propterea quod Apollonius deduxit rettas tincas hyperbolen comprahende- 
I er, qua a fympt oli vocantur femper magis, ac magis feti toni viciniores fieri ex ea 
quod retia Ime a tnlcr fe aquidifiites, intercepta inter rectas asjmptotos vocatas , 
(fi hyperbolen contentam fucceffiue Jcmper magis , ac magis diminuantur ; & i 
contra aficruitciim Car dano , (fi quodam Rabino Mofe difiantiam hyperbola a re- 
tiis asjmptotts fumi debere , non a quibufennque retiis Irneis interceptis inter 
fe parallelis , fed tantummodo a retiis lineis perpendicularibus ad afymptotos , 
qua folnmmodo , inquiunt ipfi , difi antias determinant ; at reuera hac animad- 
nerfio non videtur nccefiarta : perinde enim efi confidcrare retias lineas ab hy- 
perbole ad vnam retiam lineam continentium dutlas , qua efficiat cum illa an- 
gulos aquales, ac fi perpendiculares e fient ad eandem: at quando retia linea in- 
tercepta funt inter fe aquidifiantes , tunc omnes efficiunt Juper retiam hncaivj 
m continentem hyperbolen angulos aquales ad ea f dem partes ,a" propterea ( ex tna- 
quahtate pradtclarum aquidifiantium ) optime concluditur cum Apollonio ina • 
qualitas perpendicularium , fcu difiantiartim . Quando vero confiderantur dua 
linea curua voluti funt dua parabola , vel dua hyperbola, vel ellipfes, tunc qui- 
, dem 

\ V 
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dem nulla ratione rtSa linea inter fe aquidiftantes , inter cumas intercepta de- 
terminare pojfunt pradiSarum cumarum dijianttas ; quandoquidem w. e quali- 
ter femper inclinantur ad quamlibet pradiSarum cumarum, & recta linea in- 
tercepta, qua funt perpendiculares ad unam ipfarum , non erunt tuter fc aqui- 
diftantes . Et quia , ut ditium efl , pr adiit a perpendiculares funt dijlaqtiarum 
legitima menfura , nunquam concludi potejl certo , quod pradteta fecttoncs fint 
aqnidijl antes , vel ftbt tpfis J ucccfine viciniores fiant , ntji confiderentur recta 
Unca intercepta ad vnam fictionum perpendiculares : quod quidem hucufque_j 
quod fiiam factum non efl , neque for f an liuiufmodi Jpcculatio tnuentu facihs 
erit , aut tniucnnda . 




In parabola , <ziel hypcrbola ATS C ad etuc axim E A 1 ducere ra- pROP.tf, 


mum breuififimum aquidtftantcm alicui retia linea E F , qua oportet , 
r L't efficiat cum axi ad partes fetiionis angulum A E F acutum, fed in 
hyperbola fit minor femifie r vmus retii , (gr angulus F E X ab njna^t 
asymptoto , (gfr retia linea E F contentus fit acutus , 

Fiat angulus AE D aqualis an- 
gulo A E F, dr ex vertice A du- 
catur recta hnea A B efficiens an- 
gulum /AB, qm fimul cum an- 
gulo A E F vnum reetnm angulis 
compleat ; fed m hyperbola , quia 
vterq i angulus X E A, & A E F 
deficit a fimireSo er ut ambo mino- 
res fnmma pracedentium , fit i lice 
vno angulo recto, ergo ablato comunt 
angulo A E F, erit angulus I Ah 
maior angulo A E X . Pofiea,quia 

tam A E F, quam A E D minor efl fimifife unius anguis relti ,& A E t cum 
angulo I A B vnum reltum angulum complent ; ergo angulus I A B maioy erit 
angulo D E A : (f propterea rcSa linea A B produci a neceffario fecabitvtram- 
que r ellam lineam E D, & £ X aymptotum extra fictionem cadentem ad par- 
tes D , X; ideoque A B hyperbolen fetabit m aliquo alto punlio B . In parabola 
vero , quia rclht linea A B axim 
ficat in vertice A non ad angulos 
recios ( cum anguli 1 A B ,& A 
E F re Sum compleant ) ergo A B 
fieSioni occurrit in duobus pun- 
Sis, Secetur iam A B bifariam 
in L ,& per L ducatur diameter 
filtionis L G fiSioni occurrens m 
G , (fi per G ducatur contingens G 
H ,feu parallela A B ficans axim 
tn H,dr per G ducatur ICO per- 
pendicularis ad G H. Dico I G 
problema efficere . ditionum pro- 
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pier parallelas G H , B A , efi an- 
gulus G H A, /eu E H N aqualis 
anguli E A l ; fed 
dr A E F vnicnm 
flent s oggo duo ang 
N E Hfimul fumpti vnt recto a- 
qualesfnnt , cr propter ca m trian- 
gulo E N H reliquus /wgulus N 
rectus erit : erat quoque angulus 
1 G H rectus ; igitur I G ( qui 
ramus breuiffimus cum fit perpen- 
dicularis ad tangentem G H ) efi 
aqiudifians recta linea E F i quod erat propofitttm. 

Facile deducitur , quod fi angulus AEF fuerit reBus m jmtwoia ,<gr 
non fuerit femircBo minor in hyperbole faBa eadem confiructionc quilibet 
ramus breut [fimus /G xquid flans erit recta linea diuidenti angulu AEF . 

Nam angulus A l G ab axi , & ramo breuijpmo contentus efi acutus, fed an- 
gulus F E A in parabola efi re- 
ctus; ergo recta linea l G paralle- 
li efi alicui recta line a diuidenti 
angulum A E F ,tn bypcrbela • ve- 
ro factus efi angulus A E D aqua- 
lis angulo AEF, qui fcmirecto 
minor non efi ; propter e a erit totus 
angulus D E F rectus , aut obtu- 
fus; ergo tS triangulo E M N ex- 
ternus angulus F N M maior in- 
terno , dr oppefito angulo E recto , 

, vel obtufo , erit quoque obtufus , & 
angulus 1 G N rectus efi ; igitur l 
G , F Nfe vicifim fecabunt vitra punctum E ,& ideo IG paralleli erit recta 
linea diutdenti angulum AEF. JZuod er it oftendendum . 

Sint dux parabola , uel dux hyperbo- 
U aquales , (fiy fimi lu er pofiu H B D , 

(fip 1 F G circa communem axim AH 1 : 
intercepta axis portio erit di flant ia [cilio- 
num omnium maxima , & ei propinquior 
remotiore maior erit . 

Sint centra E , dr K , asymptoti P E O , 

R , & a vertice H , & a quibuslibet 
punllis interiores [eClionis B D elatentur 
lmeabreutf[ima,feu‘perpendicularcs ad redas 
cumam B D contingentes in eifdem punllis J 
qua fiat H A , B A, dr D C , qua fecent re- 
liquam /cilionem in punclis / , F , & G. 

Manife- 
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Mani/efium ejl interceptus 1 H , F B ,G D cfific mininus linearum rettartttn-t , 
qua a punchs I, F , G ad ficlioncm B D duci pojsunt ; & ideo eadem interce- jg.lib. j. 
pta erunt dijlantia quorunlibet punitorum /cilionis I F G a /cilione B D : dr 
propterea erunt dijlantia proditiarum cumarum . Ojlendendum modo cjl H l 
maiorem ejfie, quam B F , dr B F maiorem , quam D G , & /c /emper . Duca- 
tur a punito F intercepta rcila linea F M parallela axi 1 H , atque a punito G 
ducatur reita Unca G N parallela ipfi F B,qua occurrant /cilioni B D in M, 

FI . Et quoniam F M aqutdifiat -vertices conntngcnti I H , erit intercepta F M j. jydit. 
aqualis l H , /ed cum ramus B A Iit breui fimus, dr eius portio F B erit quoque huui. 
breui fima omnium , qua ex punito F ad eandem /cilionem B H duci poj/unt ; 
quare B F minor erit quam F M , dr F M often/a /uit aqualis I H ; igitur di - 
Jiant ia intercepta F B minor erit quam I H. 

Secundo quia dux intercepta B F, M G parallela inter /e producta occurrunt 
axi intra /ciliones ad partes A C, (fi in parabola , quam /ecabunt in binis pun- i 7 .lib.i. 
et is, erunt /altem ordina tim applicata ad aliquam diametrum : in hy per bolis ver' a 


parallela erunt recta linea diuidenti angulum P E K a recta linea E K centra 
coniungente ,& E P interiore asymptoto contentum ; propterea tam in parabo- 
lis , quam in byperbolis intercepta B F , qua vlterius tendit ad partes reliqua 
asjmptoti E 0 maior erit intercepta N G ;/ed quia G D tft linea breui fima om- 
nium, qua ad /ectiencm H D duci poj/unt , cum Jit portio breui fima D C, qua 
perpendicularis ejl ad rectam contingentem in D , igitur G D minor erit , 
quam G Ni ejlquc G N ojlen/a minor, quam F Bi ergo G D minor erit, quam 
FB. . 

In parabolis autem , quia duci potejl aliqua recta linea , vl N G tarallcla-j 
cuilibet intercepta B F ; it aut fit N G minor quacunque recta linea data (quan- 
do nimirum ad aliquam diametrum ordivatim fiunt applicata , /cilicet , quando 
vna ip/arum , puta B F occurrat axi intra fiectioncs ; quod quidem ncccjfiarto 37.1Ib.i. 
euenict , quando B A ejl ramus breui fimus ) efi que ramus breui fimus D G mi- 
nor 
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addic. 

38.1ib. j. 


Prop. 4. 
addic. 
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nor eadem G N ; igitur di/Iantia fictionum G D minor erit, quacunque rectae 
It neu propojita . Jfiia vero ( vt confiat ex dcmonjlr/ttione at fis 2. propof. 3. 
addit. huius ) quilibet recti linei G D intercepti inter hjperhohs conucniens 
cum 1x1 intn filtiones miior efi portione ciujdcm redi hnct C D G inter a- 
qnidfi antes isjmptotos E P, & K Qjntcrccpti ; igitur mteruillum mter dtus 
hjperhohs , licet ficcejjiue fimper nugis , ic nugis diminuatur , nunquam' 'ta- 
men minor effiet potent intenullo duarum aquidftantium hjperhohs continen- 
tium E P , dr A' Jfiod quidem efi perpendiculare idvtnmque redam con- 
tinentem E P , (jr K ejlque pndtdi perpendicularis minima omnium in- 
terceptarum mter eas . 

PROP.8. Duarum parabolarum , mei hyperbolarum A*B , D E aqualium, & 
Ad Jit. j~ !>n ih um f quarum axes A 0 ,DT , nec non asymptoti H 1 K ,L M’N 
fint parallele mter fe , fimiliter pofita : Scelionum dijlantia maxima 
parallela erit ^vertices coniungcntt , (efr ei propinquiores ex rvtraqt, partt-> 
maiores fuut remotioribus aifq-, ad concurfum : fi njcro diftantiam ma- 
ximam non halent femper augentur quo magis d concmfu recedunt. 

Cadat concurfus fictionum Z 
inter axes AG,(f DT ,&afim- 
ptoti l K , M M coincidant , aut 
Jibi Jint viciniores., quam t H. M 
C . Et primo angulus T D A- ah 
, axe T D , efi D A vertices cors- 

i ungent e contentus femiredo minor 
non Ju in hjpcrhoh , fitque rcdns 
in parabola , efi vitra concurfunui 
Z , ad panes axis D T.& aiym- 
ptotornm magis diffisorum H t , 

L M: fumantur tn eomprahcnfi fidiont A B quilibet panda, B, E, i quibus 

ad txim 
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ad axim ducantur rami brcuifimi 0 B , frater axim A O , dr fecent ex- S ^|^ ro " 
ternam cumam in G , F. , R , <jr occurfui Z > vel cmmuni asjmptot » l M JY , 



4 ut vicinioribus asymptotis 1 K\M N Jit A G propinquior , quam E B,dr E B 
propinquior , quam R P : Offendendum efl cumarum diftantiam A G minorem 
ejfe, quam B E, & B E, quam P R. Ducantur intercepta G S parallela E B , 
dr E X parallela R P . Et quia in parabola angulus T D A rectus fupponitur , SCHO- 
dr in hyperbola non efl minor femirctlo , ergo quilibet ramus breuiffmus E B , LlVM. 
-vel R P aquide flans erit retia linea dinidenti angulum' A D T in parabola , dr Pr°P-«- 
angulum M 1 H in hyperbola ; fed duarum parallelarum E B , G S , vel R p , addit ' 
E X efl G S vertici propinquior , vel vtterius tendit ad partes asymftoti 1 K , 
quam E B ; ergo G S minor efl , quam E B ; efl que G A minor , quam G' S , quia Pr°P- J-4- 
tllaejl portio, vel pr eduli io linea breuiffma O A; igitur G A adhuc minor ent 



quam E B . Eadem ratione E B minor offendetur > quam R P . Pojleafl occur- 
fus Z cadit extra duos axes , inter axtm A 0,dr occurfum aut ad partes asym- 

ptotorum 
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Troiorum e oimidentmm , vel propinquis rum , ad oppofitas partes citro axim G A, 
fumantur duo putui a C , T , & ab tis ducuntur ad axon rami breuifmi OC , 
,<2jr fec antes externam feli tonem m F ,V , occurfu, vel communi asym- 
ptoto, vel ai asymftotts vicinioribus I K, M N magis recedat A G, quam C F, 
Cr C F, quam T V i Dico G A maiorem ejfe , quam C F,cr C F maioren-j , 
quam T r. Ducantur intercepta F a parallela G A ,& V b parallela C F. 



Poftr.par? 
pi-4 add- 
huius. 
Pars 3. 
prop.3. 
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luMUS- 

j8. lib. 5. 
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Et quia in parabola F a propinquior efi occurfui fcllionum ,& parallela efi to- 
rnaro G A i at m hyperbola F a parallela efi axi G A , vel DT diuidcnti an- 
tj„him M l H,& F a vltcrius tendit ad partes UjmpUtt l K,quam G A; ergo 
F a minor efi , quam G A : efi que C F produlho rami breuiffumt mtnor quam 
F a ; ergo A f G maior erit, quam C F. Fodem ratiocinio ofiendetur C F maior, 

1 serrundjuatnrulue F D A fit acutus in pdrabolts , at in hyperbolis minor fe- 
mircclo^p M I H ab asymptoto l H ,& rella Irnea centra contungente con- 
tentus fit acutus.: Manifcfium t fi duci poffe ramum breuijf.mum , vt 0 B ad fe- 
li tonem interiorem A B^/ui parallelus fit rella linea D A vertices coni ungenti, 
vel l M centra coniungenti ; & ex vtraque parte ipfius rami 0 B frater axtm 
A G ducantur quilibet brcnifpmi rami JfP , d e , i 1 . 0 C , qui feeent exter- 
nam peripberiam in R,(,m,F. Oftcndcndum modo efi tn ajdcm eontJeUto j 
mbus E B effe d, flanti. tm omnium maximam ,&RP propinquiorem maxima 
maiorem effe remotiore f c ; panterque m 1 maiorem effe quam G A . Ducantur 
intercepta R g , m n parallela E B , & i h parallela R P , nec non G S para - 
lela m 1 , & F a parallela G a . Quoniam intercepta ig.mn par alie D Jun 
eidem E B ,& rella linea D A vertices coniungens , vel I M centra eo n tan- 
gens parallela faci a fuit eidem E B i ergo F B , R g , m n erunt omnes inter 
fe aquales ; efi que R P minor , quam R g i panterque m 1 mtnor , quam m n, 
quia ilia funt prodnllioncs breuifimorum ramorum ^P , & 1 I > ‘S'"‘ r 
libet dtfiantia R P , vel 1 m ex vtraque parte ipfius F B fumpta mtnor ej , 
quam F B ; idcoque E B erit omnium maxima . Deinde quia 0 B parallela e] 
A D , vel M t , & rami brenifimi 0 B , J^P fe feeant vitra axtm A 0 i ergo 
rella linea R P Jfprcducla feeabit quoque reliquam parallelarum D yj ,vc 
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1 M ad p artes O A M ; ideoque intercepta R p , f h parallela erunt alieni re- 
fla linet dmidenti angulum D A O ai axe interioris parabola , (T r emees 
contungcnte contentum , vel angulum I M L ab asjmptoto intertorti hyperbole , 

&. centra coniungente contentum ; igitur R p propinquior verticibus , velvlte- 
rins tendens ad partes reliqua asymptoti M N maior erit quam f h ; ejique f h 3 + addit ‘ 


maior F c quatjl prodrtflio rami brenijimi -,ergo dijlatia RP propinquior maxima 58. lib. 5. 
E B maior ertt , quam f e. £ contra quta Ireutjfimus ramus i I m cadit infer ... 

duas parallelas E B , cr D A ,dr j icat rami breuijimum E Byid partes O i ; 1 

ergo 1 m occurrit AD, vel M l ad partes D , vel I ; sdeoquc mtcreepta m I , 

CT ei parallela G S erunt tqttidijlantcs alicui refla bne.t diuidcnri*axgu/um 7 
D A, in parabolis , vel H l M in hyperbo/is : cr propter ea G S propinquior ver- a " 
tici parabola , vel viter ius tendens ad partes rehuux asymptoti M N minor 
erit , quam m 1 ; ejique G A produci 10 rami breutjfimi minor quam G S ; ergo $*■ 3 ' 

m 1 maior erit , quam G A ; cr jic vltenus G A mutor erit CE, quando oc- 
curfus Z Jcfl tonum cadit vitra interceptam /•' C' ad partes T V i vt in prima 
parte ojlenfum tjl , 

lifdcm manentibus : dico pojlea , quod vitra dijlantiam maximam E B ad 
partes R P, dijlanna , licet femper diminuantur non ejiciuntur minores hsfer- 
uallo diametrorum aquidijlantium D T, A O in parabolis , vel intcruallo asyrn- 
ptotorum collateralium I H , M L m hyperbolis, vt facile deducitur ex 3.0/4. 
additarum . At ad partes asymptotorum congruentium hypcrbol.t ad fe fe ipfas 
propius accedunt , intcruallo minori quolibet dato: Nam in locum at hyperbole 
B A C , cr asymptoto M N contentum extenditur altera hyperbole E T> F ; jcd 
dijlantia hyperbole P. A C ab asymptoto M N ejicitur minor qualibet data ; Ig, 
tur dt flantia hyperbolx DG F comprahcnfa ab hyperbole intercipiente mutor " 
qualibet data dijlantia . 

f e 
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Tandem tjfdem poftis ducantur ex altera parte concurflus Z rami brtuiffimi 
O C , J2jl~ , qui efficiant dijiantias F C ,T Vi. Dico F C propinquiorem c en- 
carpa Z minorem efe, quam T V . Quoniam ungulus F D A, vel T l M Jup- 



ponitur acutus; pmtque I D T,M A O inter fe, parallela; ergo angulus D A O, 
j, vel l M O, cr multo magis I M N erit obtufus ; fed quilibet ramus breuiffimus 
I1D.5. S.VT parallelus F a efficit cum axi A 0 anguli acutu; igitur ramus breuiffimus 
J%JT , cr ei parallelus F a funt aquidift antes alicui relfa' linea diuidenti angu- 
Propof. ^ um D ^ t M Ni ideoque F a propinquior concurfui , vel viter ius ten- 

te 4. sdJ. dens ad partes reliqua asymptoti I H minor eft , quam T V i eftque F C minor 4 
, t quam F a ( quia illa eft portio rami breuiffimi ) ergo F C minor cp , quam T V . 
1111 - 5 - Jpupd erat pfipofitnin . 

PROP.p. Jtt da alus hypcrlolis C AD, 

Addit, fq C I f inultius , concentficis , 

(efl fi militer poplis arca com- 
munem axtm B A G ,• ideji 
conft flant circa comuncs asym- 
ptotos E B F : Dico feSlionum 
C A D , H G 1 thtcrua.il a se- 
per minui , quo magis al axis 
""vertice recedunt ; atque effici 
poffe minora interuallo quolilct 
dato . 

11. huius. Defer ibat ur hyperbole M G N 
& tx 53. aqualis, futilis , cr fimiBttr pofta 
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ipfi C A D cirea communem axim A G . Et quoniam hyperbole HG 1 fimiaxis 
trxnfiucrfius R C mater ejl tr an fiber fio fi mi axe B A, hyperboles C A I) , partter- 
tfue latus retium illius maius erit huius latere reflo { cum latera figurarum fiat **• huius. 
proportionalia in hypcrbolis fimilibus ;) igitur hyperbole HG 1 maior eft hyper- 
bola M G N {eyuod ab alqsofilcnfiumcJl),(fi confiilunt circa commune axim A G, 

& -vertex G efi communis ; igitur hyperbole HG 1 comprehendit hyperbolen M 
G N i& ideo hyperbole HG 1 cadit inter duas hy per Mas G M , (fi A C : (fi 
propterea hyperbole G H multo magis fiucccffiue vicinior efficitur hyperbole A C, 
quam hyperbole G Mificd dux hyperbole aquales, (fi fimthter, po/itx AC, (fi dV topof-7. 
U fiemper magis , ac magis ad inuiccm approximantur , igitur multo magis hy- addit- 
per bole concentrice AC, & G H fiemper magis , ac magis ad [c fit ipfias appro- lib. 7. 
ptnquantur, & tnterfi non conuenient vt Pappus dcmonfilrauit . Tandem , quonia pr°p:°S. 
unce breuiffima , que perpendicularis ejl ad tangentem hyperbolem G H pntio 5 °' 
ab asymptoto E B, efi fie Itione H G comprehenfia effici potcjl minor qudbo!%e_j 5 ' 
refla Irnea propofita-, cadit veto hyperbole AC inter fictionem G H ,(fi contt nen- Propof.4. 
tem B E ; igitur multo magis difiantia inter hyperboles G H ,& AC minor lib - 2 - 
er st quacunque refla linea propofita . Jguod erat ofilcndcndum. 

St in duobus conis duila fuerint duo triangula per axes AB C ,D E * ROp - 
F fmilia,<gr f militer pofi,ta,atq-, fieclionum 1 G H,&ff L M dia- '°' Add- 
metri G O, L K eque ad bafies inclinate intercipiant cu triangulorum la- 
teribus AB,D £ eifidem GO,LK parallelis, portiones OB,KE aquales^ 
ez-cl cum axibus conorum AT ,DZ diametris equidiflantibus intercipiant 
portiones OT , K 2 ecquales , <gr efficiant angulos AT C , D Z F . 
aquales : erunt conice fcfliones inter fie equales , igf in qualibet earu»t—> 
duplum intercepte poterit figuram feBionts. • 



Primo m parabqlis , quia triangula A B C , T> E E fiunt fimilia , erit B C 
Ad C A -os ET ad F D , (fi G O , L E fiunt parallele homologis AB, DE; 
■yrgoOC ad C G B O ad G A eandem proportionem habebunt , quam B C 
•” , C A eandem , quam habet E F ad F D 5 efi que E K ad L D vt E F 

id l Di ergo B O ad G A eft vt E K ad L D i fiunt que B O , E K aquales > 
k» Ff ^ igitur 





5 
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igitur G A aqualis eft L D : & qui* in triangulis fimtlihus reSangulum B A 
,, Kb.i C ad quadratum R C , Jch A G ad Utut retium G B eandem proportsomm ba- 
bel; quam recl angulum E D F ad quadratum E F , feu quam D L balet ad In- 
tus rectum L S ; igitur A G ad G R erit vt D L ad L S tfttntqi AG , D 
cftrnft aquales ergo G R,&LS latera retia aqualia funt , CT 
«um efficiunt angulos GOH.LK M aquales ; ergo parabola HGl.&MLN 
P h£uL 0 ' aquales funt inter fe . 


f . 



f? 


byperbolis veri , quoniam P G parallela ef, axi A T ,&AVparallc^ 
efi ballBC , & latera PB,& A C funt communia ; igitur P V adV A ef it 
'ridTB,&CVadr A efi vt T A ad TC habet iero 
actuales 1*B ,r C eandem rationem ergo P V ,&G V ad eandem V A habe 
eandem vroportionem , & ideo P V aquaUs eft F G atq; pontum rm»a+ 
erum retlionis , & quadratum A T aquale erit quadrato V 0 ( propter par al 
IcloJammum VT), 6 1 quadratum V 0 aquale eft reti angulo P 0 G cum qua 
drato V G ; pariter que quadratum C T aquale ef reCl angulo C O B e U m qua- 
drato or s & habet quadratum A T ad quadratum C T eandem proportionem, 
„ lib.i. quim latus tranfuerfum P G ad latus retium G R , feu eandem , quam habe 
recl angulum P O G ad reclanguhmC OB , ergo dtutdcndo quadratum V G ad 
quadratu O T eandem proportionem habebit , quam quadratum A T ad quad 
T C, feu vt PG ad G R, feu vt quadratum P G ad red angulum P G R, 
& ideo quadratum dupla V G , feu P G eandem proportionem habebit ad re- 
{tantulum PG R, atq ; ad quadratum dupla ipfus 1 O ; quare quadratum up 
ipfius O t aquale erit figura feClionis feu retlangulo P G R . Eodem modo 
efendetur X centrum hyperbola MLN,& quadratum L £jsd quadratum du- 
ple K Z effevt quadratum D Z ad quadratum Z E, feu it JfL adL S ,CT 
ideo quadratum dupla ipfus K Z aquale erit figura feti tonat, feu retlangulo 
L S . Tandem , quia propter fimihtudinem triangulorum per axes, funt angui 
C,F aquales, & anguli T, Z pariter aquales ( tum ex hjpothcf diametri G O, 
L K parallela axtbus AT , D Z efficiant angulos G O C ,L K F aquales ) ; ergo 
A T ad T C erit vt D Z ad Z F , earum quadrata etiam proportionalia 
erunt ifedPG adG Ref vt quadratum A T ad quadratum T C , atque 
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ad L S efil vt [quadratum D Z ad quadratum Z F ; igitur P G ad G R ean- 
dem proportionem habet , quam gjL ad L S , & propter e a figura ficti unenuo er tr. 
erunt fimiles ; ys ante figuris aqualia ofilenfa fiint quadrata dnphciu 0 T , & K buiuj. 
Z, qua fiuppofita fuerunt aquales ; igitur figura P G R , & S fimiles , & 

aquales fiunt inter fie , atque diametri aqua inclinata fiunt ad ordinat im ad eas 
applicatas H 1 , M N ; igitur fiecliones H G I , M L N aquales fiunt inter fie , i* 
fimiles, & congruentes, quarum figura aquales fiunt quadratu duplicium tnter- ttSuT 
ceptarum 0T,& A' Z, quod erat propofitum , 

LEMMA IX. 

S l in duobus conis A 'B C, D E F , bafes fint in eodem plano , & 
duo triangula per axes A 3 C , D E F f uerint fimtlta , (efi f, mi- 
liter pofita , & in eodem plano extftentta , erunt coni fimiles inter [e. 




Ducantur 4 verticibus A, & D dua retia A G , & D H perpendiculares ad 
bafes conoru, dr a, terminis axium A T, dr D Z conjungantur recta linea T G , 
& Z H . d%uonii planum , in quo exifilunt duo triangula A B C , D E F fie c at 
planum, in quo bafes conorum tacent in vna recta linea, qua bafis ejl vtriufique 
trianguli per axes conorum ducti; ideoque B C , dr £ F in directum confilnuU 
erunt, dr circa angulos aquales B , dr E latera A B ad B C , atque D £ ad E 
F fiunt proportionalia ( propter triangulorum AB C , & D E F fimilitudinem ) 
erunt quoque ad confit que t i um fiemififies proportionales, fici licet A B ad B T erit, 
vt D E ad E Z circa angulos aquales , & propterea triangula A B T , dr D E 
Z fimi lia erunt : dr ideo duo angult B T A,dr E Z D, externus interno , aqua- 
les erunt inter fie ; igitur T A , dr Z D in eodem plano exi filent es , par alie i 
erunt tnter fie', fiunt quoque A G , D H inter fie parallela ( cum fint perpendict, 
lares ad idem planum bafium ) ergo duo anguli T AG ,dr Z D H aquales fiunt 
inter fie ; atque anguli G , dr H aquales fiunt , nempe reti i ; igitur tn triangu- 
lis A 7 G , dr D Z H , duo pofiremi anguli A 'T G , dr D Z H aquales fint 

tnter 




_ S fei A Ci \J 

"*v/--aWvV 


/» quolibet plano ftt angulus I H C aqualis angulo inclinationis diametri , 
& bafis parabola Z per ITC cxtenfo alio quolibet plano ducatur in eo B H 
G perpendicularis ad X H C*; & fiat quodlibet triangulum H G A', & it qua- 
dratum H G ad reti angulum HAC, ita fiat latus recium parabola Z ad pro- 

ductionem 
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inter fe • hi autem anguli inclinationes fiunt axium conorum adfiuas bafies ; igi- 
tur aves AT ,&D Zaque fiunt inclinati adfiuas bafies : fiuntque proportiona- 
les ad bafium fiemidtametros T B ,& Z £ ( cum triangula ABT ,D E Zji- 
mtlta ofienfia fint ) i igitur coni A BC,& DE E fimtles fiunt inter fie. gupd 
huius, erat ojlendendum . 

n ROP . Data parabola Z duos conos fimiles exhibere , njt idem planum ef- 
ii. * ficiat in eis duas parabolas aquales eidem data parabola , qu<e asympto - 
Addic. Uc<t jj llt } -0 fil, ,pfi, s nuciniores Jiant dtjlantia minore quacunque* 

data. 


?«A 

uiuv».. 
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ductionem K E ,& ab E ducatur A E B parallela 1 H , qua fecet G 11 m B : 
poti e a producatur H K , vt cumq; m I, dr per I ducatur AID parallela E G, 
qua fece t BG in D ; er in plano Ii X D C , diametris B G , B D , fiant duO 
circuli , qui fini bafes duorum conorum , quorum vertices A , & E , dr in eo- 
rum fuperfeiebus planum per X I C ductum , effictae Jeci tones C / X , dr F K 
T . Dico eas efic parabolas ' quafitas. Quoniam refla E G faci a efl parallelon " 

ipfi A D ; igitur duo triangula A Ii D . dr E B G per axes conorum duila fs- 
milia , c r f militer pofita tn eodem funt plano ; dr duo circuli bafttm in eodem 
funt plano ; ergo coni A B D , dr E B G fimiles erunt : poftea quia trian^uLm Lctn-S, 

A B D ,dr E B G f milia funt ,& I K H communis diameter feflionum ad huius - 
toincidcntes bafes C X, FT aque inclinata , dr refla linea A E B a verticibus 
conorum duila parallela funt mter fe , atque intercipiunt in angulis aqualibus 
A B H , (f E B H communem portionem B H bafum triangulorum fimiltunm 
per axes ; ergo parabola C I X,& F KT aquales funt inter fe . Secundo, quia prop ro . 
propter parallelas E B ,K H funt triangula E BG , H KG fimtlta ; ergo qua - add.t- 
dratum B G ad re It angulum B E G fet licet latus retium parabola F K T ad K 
E ejl ,vt quadratum H G ad reti angulum H K G i fed latus retium parabola ‘ '' ‘ bl ' 

Z ad K E fuit vt qtadratum H G ad recl angulum H K G ; igitur duo later 
retia , parabole Z , atq\ parabole F K T ad eandem K E halent eandem pro- 
portionem , dr propterea aqualia funt , dr diametri , ad bafes aque inclinata 
funt ex conflruflione ; igitur parabole F K T ,& ei aqualis C I X erit aqua- Prop. ro. • 
lis eidem parabola Z . Tertio quia fetiionum plano , dr communi diametro I * IUUJS * 

E H aqutdiftat cttmmune lateris A E B, in quo duo coni fe fe contingunt ; ergo 
latus A E B nunquam occurret plano C I X: fed dua fuperficies conica tantum- 
modo fe f e tangunt in latere A E B,dr reliquis omnibus in locis feparata funt ; 
igitur dua par abolt C l X , F fC T in Hio plano pofta per comatlum A E B 
"non tranfeunte , dr extenfa in duabus conicis fttperficiebus nunquam conucnicn- 
tibus , erunt asymptotica. Quarto quia dua parabola C I X , F K T aquales 
funt , dr f militer pofta circa communem diametrum I K H ; ergo earum di- p ropo f - 
fantia femper magis , ac magis diminuuntur quoufque fnt minores qualibet addic. 
refla linea data. J£uod erat faciendum . 

Dato, hyperbola Z duos conos fimiles exhibere, >vt idem planum »«_. prop. 
eis efficiat duas hyperbolas aquales , <$r fimiles data , qua afymptotica 
fnt , (tfr fibt ipfis femper ^viciniores fiant , non tamen wteruallo minore Addlt- 
recla linea data , 

In quolibet plano fiat angulus H l M aqualis angulo inclinationis diametri , 

(f bajis data hyperboles Z , dr per M I extenfo quolibet alto plano ducatur in 
eo B t C perpendicularis ad M I K ;dr fumpto quolibet punflo 0 in refla Linea 
I H produfla , ducatur a punflo 0 in plano per 0 1 B extenfo refla linea 0 A 
parallela ipfi B I , dr fccetur 0 A aquatis femijfi potentis f guram feflionis Z , 
cuius reflum latus ad tranfuerfnm eandem proportionem habeat quam quadra- { t . 
tum A 6 ad quadratum O H ; atque a punflo A ducatur refla linea A D G 
parallela ipfi Hf , dr coni ungatur A H, qua fecent reflant lineam G I in pun- 
flis G , & C ,dr fccetur refla linea G B aquatis G C i ungatur q\ A B , dr i 
quolibet punflo D m refla A G fumpto ducatur in eodem plano ABC dua re- 
fla linea D E , dr D F\parallela lateribus A B , & A C ; erunlque triangula 

A B C, 




» G , /uper/cies nunquam conueniunt , propterea^i 
4 qutbus generantur tn tota mo/utione inter /cj 


Lcm- 9. 
huius. 


ducto , diametris B C , & E F , fiant Jno circuli B K C, E L F , qul/ntba- 
fes duorum conorum , antrum vertices Jint A, & D , (Z tn torum fnper fi, te- 
Inis planum per H l , M K'dultum efficiat /cltsoncs K H M, & L \ S: Dtct 
eas ei Te ana filas. J^uoniam duo triangula A B C .DE F /milia , (f /militer 
pofit.t in eodem fiunt plano , pariterijuc duo circuls bajium tn vno plano 
ergo duo coni A B C , & D E F /miles erunt ; ptftca quia triangula A B C , 
Cr D E F /milia fiunt , & communis /titionum diameter' H X 1 aque inclina- 
tur ad coincidentes ba/es M K , S L , & axi communt A D G aqutdt/at , CT 
in angulis aqualibus intercipiunt GI communem portionem bajium triangulorum 
^Sd. 10 ' /milium per axes i igitur iyperbota KHM.&LX-S aquales funt , & /tm,- 
les inter fe , & carum fynris aquali* funt quadrat* ex dupla intercepta G l 
de /cripta. Secundo quia (propter parallelas A0, & BC ) triangula H 0 A , 
cr AG C /milia funt ; igitur quadratum A C ad quadratum G C ,Jcu ad re- 
ti angulum BG C eandem proportionem habebit, quam quadratum H O ad qua- 
dratum O A, /eu quam latus tran/uer/um ad rettum /gura Z,fed vt nuadra- 
„ m ». tum A G ad r cc t angulum BGC, ita e/ latus tran/uer/um ad rectum hyperbo- 
les K H M ; igitur dua hyperbole Z,& K HM, habent figurarum latcry 
porportionalia \funtq; pradicta /gura aquales cum /nt aquales quadratis ex du- 
plis ipsarum A 0 , fr intercepta G l : qua / 'unt aquales in parallclogramnto G 
O , cr habent angulos a diametris , cr ba/bus contenti , aquales inter fe : erunt 
hyperbola KH M,& Z aquales, dr/imiles inter fc:& propterca fcctioL X S, 
qua /m,lis , & aqualis o/enfia efi ip/ KHM, ent quoque aqualis ,& fimtU 
eidem fieetiom Z. Tertio , quia in duobus conis /milibus , V /militer pajitts 
circa communem axim A D G 
quod latera A B , CT D E 
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parallela eonferuantur ; igitur dux fediones K HM ,& LXS, txijicntes in 
coatm plano fccantc duas fupcrji cies , qua licet in infinitum producantur 'vbique 
fcp.tr -tu Junt , erunt afymptoticxi JSjurtb, quia dux hypcrbola H K M , & L 
X S Junt aquales ,Jimiles , Cr Jimiliter pofitx circa communem diametrum H X p 
I, earum dijlantix fempcr magis , ac magis diminuuntur ; nunquam tamen mi- yaSit'. ’ 
nores ejjici pojfunt interuallo duarum aquidijiantium , hyperbo/as continentium . 

Et hoc erat propajitum. 

Data hypcrbola X duos conos fimiles exhibere 'vt idem planum in eis PRQp. 
efjiciat duas hypcriolas finnleSy (efi xcjualcs dau, qu.c afymptoticx fint } '>•. 
& ex rt ’ na pMtc fibi ipfis 'viciniores fiant interuallo minori cjuohbet da- Addlt ’ 
to : ex altera <t>erb parte ad fe ipfias propius accedant interuallo tamerua 
maiore dato : oportet autem <vt { angulus ab ajymptotis fectionis X con- 
tentus fit acutus . 



Tn quolibet •/ no fat angulus 

Cr bafis byperb It X i Cr per 0 d extenfo quolibet alio plano \ ducatur in eo re- 
fla linra B d C perpendicularis ad 0 d G , Cr fumpto quolibet alio puntto b ito 
reda linea G O in plano per B G C O dudo , centris d , Cr b defcnbantur duo 

circuli 


Gg 



(ircili GCO B,&G J^P L fi fi contingentes in communi punito G reila It- 
An GO ducalurque diameter L b QjquidiJians ipfi B C : & vt latus , reilum 
ad tranfiuerfium filUonis X , ita fiat quadratum G d ad quadratum d A , & 
contundantur reila linea A G , & A O, ducat urqut ex punito P retia linea P 
N parallela ipfi 0 A occurrent G A in N, atque A , & N fiant vertices duorum 
conorum ABC , & N Lg^idr fitCtur D d aqualis fiemiffi potentis figuram 
fictionis X; ducatur que per punitum D planum EM F aqutdtfians plano com- 
muni AGO per axes duilo , efficiens in conicis fuperfictcbus ficiltones 
T V C i Vico cas etfie hyperbolas quafitas. Quoniam propter parallelas A 0 ,N 
P efi A G ad G 0,vt N G ad G P ,6' ad fimifies confiqntnttum , fitltcet A G 
ad G d , atque N G ad G b proportionales erunt , t deoque Zt ’ d , N b erunt pa- 
rallela ,&AdaddG,fi«addCefi vt NbadbG ,fiu ad b tfique 
d C etiam parallela b ergo plana ABC ,&N L parallela £unt , (T 

anguli A d C , & N b ^aquales fiunt atque triangula A d C , & " ° 
fimilia erunt inter fi ; tdeoquc circa angulos aquales C , XT £~ertt A C *dC<U 
vt N J2 ad fi>b ,&ad confcqucnlutm duplas, fitltcet A C ad C E,alq,N-<_ 
ad J2L proportionales erunt ;& propterea triangula A B C,&N L £ /%«** 
erum, &fimt liter pofita,<jr inter fe parallela; ergo efficient in duobus pfants A O 
G,dr M E F inter fit aquidifianttbus feltionu diametros 1 D, &V a ‘ 

conor n axibus A d, & M b, & tuter fi ; quare confiituent cumfiUlonubaJibnt 

coma* 


% 
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"incidentibus angulos aquales I D H , & V 3.7 ' & cum ip fis D d ,dr a. b et ii 
■parallelis inter fe continebant angulos aquales I D d , & V a b , eruat que in- 
tercepta D d , a L> aquales ( eum Jiat latera oppofita parallclogrammi D b ) ; _ 
igitur hyperbole H I K, df T V e aquales funt tat er Je , & Jimtlcs atq ; earum ^lir. 0 ' 
Jiguris aqualia funt quadrata ex duplis interceptarum D d , dr a b . Et quia kuius. 
triangula A G 0, N G P funt fmitia in eodem plano , funt que pariter duo cir- 
culi lafium in vno plano extenfi ; igitur coni ABC, & N L £ff miles funt Le m . 9 , 
sater fe . Secundo quta Tt quadratum A d ad reti angulum G d O , feu ad re- Imius. 
ilangulum B d C ita efi latus tranfucrfum ad rectum fettionis H 1 K, df ( ex 
conjtr ultione ) in eadem proportione erat latus tranfucrfum ad retium hyperbo- 
les X , atque anguli I D K , & A d O aquales funt inter fe ( propterea quod 
D l , d A parallela funt , par ner que D K , d O parallela funt inter fe ' , cum 
communes fetliones fmt plani bafis , cr duorum planorum aquidijlantium K 1 
H ,& 0 A G ) : d 1 erat angulus inclinationis diametri , df bafs hjperbola X a- 
qualis angulo A d O i igitur diametri feltionum X , (fi H 1 K ad fuas bafes 
aque iniit nantur ,<fi habebant latera earundem figurarum proportionalia-, funtq; 
pridie i a figura aquales , cum pnt aquales quadrato ex dupla intercepta D dvt • 
ditium ejl : igitur fetliones H I K , dr X fimiles funt inter fe , df aquales; 
i deoque reliqua feti io T V d , qua aqualis ,(fi congruens oftenfa ejl ipfi H l K , i m ; lu . 
erit quoque fimi lis, dr aquali s eidem hjperbola X. Tertio quoniam plana H I 
K , df G A 0 aqutdjlantia funt , nunquam conuenient i dr ideo planum H l K 
nunquam lateri A N G alterius plani occurret ; fed fuperficies conica fe fe tan- 
tummodo tangunt in communi latere A H G ,dr alibi perpetuo feparata incedunt; 
igitur dua fetliones H 1 K , & T V et in plano E I K exijlentes , qua infinite 
producuntur in fuper ficiebustonicis , nunquam fe fe mutuo fecant; igitur fetlio- 
nes ipfa afymptottca funt . J^uartb ducantur retia /mea G E , O F , P R tan- 
gentes circulos m extremitatibus communis diametri G P 0 , qua parallela erunt 
inter fe ( cum perpendiculares fmt ad communem diametrum G P O) : poftea-> 
producantur plana E G A, F O A , B P N tangentia conos in lateribus G A , 

O A, df P N , df extendantur quoufque fecent planum conica fetlionis HI Kin 
retiis lineis E S M , F M , R S . Et quoniam duo plana aqutdiftontia G A O, 
et E M F efficiunt in eodem plano EGA, vtrumque conum contingente , duas 
retias lineas G A , E M aquidijlantes inter fe : pari ratione in plano tangente 
F O A erunt recla linea F M , et O A parallela inter fe : fmili modo in plano 
R P N erunt P N , et R S inter fe aquidijlantes , cumque A 0 , et N P paral- 
lela fnt , erunt quoque F M , et R S inter fe aquidijlantes ; funtque E M , et 
M F afjmptoti continentes hyperbolen F. I K pariterq\retla linea E S, S R funt Mauro!. 
afmptoti hyperboles T F C: quare dua hjperbola H 1 K , et T V C , Jimilcs ei- lib. 5 . de 
dem X , et aquales, df Jhnihter pofta, quarum dua asymptoti F M , R S aqui- 
dtjlantes funt ; reliqua vero E M , & E S coincidunt ( cum exijlant tn eodem 
plano tangente E A ) , df angulus ab eis contentius E M F, vel E S R ejl acu- 
tus ( cum aqualis Jit acuto angulo ab asymptotis fetlionis X contento , propter Ji- 
mihtudine fetlionu ,vt ab alqs ojlenfum e/l);petcrit ergoduciramus breuiffimus 6 ' 
in feti i one T V c adpartes V C qut aquidijlas Jit retia linea V I vertices fetlionu iulius. 
coniungenti: erit que illius breuiffima portio inter fetliones comprahcnfadijlantia 
omntu maxima ; df propterea infernalis fetlionu ad vtrafq;partcs maxima di fi- 
lia fucceffiuc dimtnuunttir,df ad partes aquidijlantiu asymptotorii F M,R S dtmi- m ‘ uu ‘ s- ' 

G g J nuuntur 
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nuuntur quidem ; /id non efficiuntur minora internatio quo parallela asjmptoti 
didant inter /e ; ex altera vero parte peruentri potejl ad intcruallum minat 
quolibet dato . Et hoc erat faciendum . 

PROP. ^ ata eeuiem X pracedentis propoftionis defer il> ere duos fi- 

14. Add. miles conos , nit idem planum in eis efficiat duas byperbolas fi miles da- 
ta felhom , qua osymptotica Jint , (ffr ex <z>troque parte filn tpfts Tuct- 
niores fiant interuallo- minori quolibet dato. 


quolibet plano fiat angulus 

bafis bjperbola data X , & per G d extenfo quolibet alio plano , ducatur in-r 
eo relta linea B d C perpendicularis ad G d O , & fumpto quolibet alio punito 
b in re Ha linea B C in plano per B G 0 extenfo , centris d , & b , defer tbatnr 
duo circuli inter fe aquales G C 0 B,dr S J?J> L fefe fetantes in duobus punitis 
E , a: atqwt latus rectum ad tranfuerfum feci tonis data X, ita fiat quadratu 
G A ad quadratu d A , & ducatur r cita linea A A 'fit parallela tpfi B C , qua fecet 
b N aq nidifiante d A mN,& coni ungantur relta linea A B , A C ,N L,N 4L» 
& fiant A, & N vertices duoru conorii A B C , N L Jf, & in eoru fuperficiebas 
planum M CT aquidifians planis A G O , <fr N S P efficiat /titiones H 1 A' , 
&T V C , quarum diametri D r 1 genita 'a triangulis A B C,& N L per 
axes in eodem plano exi flentibus funt aquidifiantes axibus conorum A d, N b> 
propter planorum aquidifiantiami Dico, eas ejfe hjpcrboUs quafitas . Junoniam 
( propter aquidifianttam oppofitarum linearum ) eft fpatium A b parallclogram- 
mum ; igitur conorum axes /fd,iVb aquales funt inter fe, cr aque inclinan- 
tur ad communem reltam lineam B C propter aquidifiantiam earundeuLj 
> A b ) ; funt que aqualium circulorum radq d B , d C, b L, b Jfaqua- 
les inter ft ; igitur triangula A B C , N L /ZJimilia funt inter fe , & fimili- 

ter 
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ttr pofita in eodem plano', funtque etiam duo circuli bafium in vno plano extenf, 
igitur coni A B C ,& N I. gjimihs funt inter fe ; & quoniam , vt latus Lem.f. 
tranfuerfum ad rellum feli tonis data X, ita tjl quadratum A d ad quadratum huil,s - 
radi/ G d ,& ita efl latus tranfuerfum ad r ellum fcllionis H / K ; par iter que 
■vt quadratum N b ad quadratum radf L b ita ejt latus tranfuerfum ad rei? It 
hyperbola T V e; Et quadrata axium ad quadrata radiorum bafeos tandenv-a 
proportionem habet ideo latus tranfuerfum ad rellum fcllionis HIA' eandem 
proportionem habebit , quam latus tranfuerfum ad rellum alterius fcllionis T 
y C, fcu eandem , quam babet latus tranfuerfum ad rellum data fcllionis X; 
atque diametri 1 V D ,& diameter feHioms X aque inclinantur ad bafes , vt 
di Ilum ejl ; igitur dua felliones H l A ' , & T V c , nedum data hyperbola X s 1 \ < 2£ u ,s- 
fed etiam inter fef miles funt . Secundo quoniam dua peripheria circulorum, _* 
baftum circa communem diametrum B C dffe fe mutuo fecant in duobus pun- 
ctis R,dr a , qua neceffario cadunt inter duas circulorum diametros G O y S P 
perpendiculares ad communem diametrum B C igitur fuperficies conorunua 
vicijfim fe fecant femper inter duo triangula , per conorum axes A G O , dr N 
5 P , in reliquis autem locis feparata funt ; planum -vero efficiens felliones H l 
K ,T y c cadit no inter axes A d , & N b ; igitur dua felHones H I K,&T 
V c exiflcntes tn duabus conicis fuperficicbus , non fe fec antibus, nunquam con- 
uenient , dr asympt otica erunt. T ertio quoniam reila linea N A M per verti- 
ces conorum dulia parallela efl communi bafi B ^triangulorum per axes , & 
fecat diametrum communem D y I in M: ergo (f cuti oflenfum efl in prop. io. 
addit, huius ) erit punitum M centrum fcllionis H 1 K, atq ; centrum alterius 
fcllionis T y C; ergo dua felliones H 1 K ,&T y c f miles funt inter fc., , 
concentrica , drf militer poftta circa communem diametrum DEI; igitur fe - Propof. ?. 
Itionum mterualla femper magis , ac magis in infinitum\minuuntur , dr repe- addit - 
riri pofunt minora quolibet internatio dato . Et hoc erat oflendendum . hlluls ' 

ii i :;i . . i. . .‘Ou^t‘170' t - . tfuji »i ri , 

SECTIO DECIMA 

Continens Propofit. XXVI. XXVII, 

& xxviii. : ;J ' j 

PROPOSITIO XXVI. 

t * ‘ 

I N cono redo , cuius triangulum per axim fit A B C reperi- 
rc fedionem data' parabola: D E xqualcm 3 cuius axis E F, 

& eredum E G, 




Vt qua- 
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Vt quadratum A C ad C B in B A, 
ita ponatur E G ad B H : & educa- 
mus H I parallelam B C , & exten- 
datur per H I planum clcuatum fuper 
triangulum A B C ad angulos rectos 
efficiens in cono lectionem KHL. 

Dico eam aequalem effc fedioni DE. 

Quia quadratum A C ad C B in B 
A cft , vt E G ad B H ; ergo poten- 
tes edudx ad axim H I in lectio no 
KHL pedunt applicata contenta ab 
abfeiflis illarum potentium , & ab E 
G ; quare E (i erit eredum lectionis 
K H idem etiam cft eredum fcdionis D E; ergo duo crcda duarum 
lectionum funt «qualia , Sc propterca fcdiones atquales funt ( t. ex 6. ) 

Et dico , quod in cono ABC reperiri non poreft fcdio alia parabo- Q 
lica , cuius vertex fit fuper A B , qux eidem D E fit «qualis . Si eniim. 
hoc eft poffibile , fit axis illius fedionis M N, qui quidem cadet in trian- 
gulo ABC; quia conus cft redus,& eredum illius fit M O > atq; M O 
ad M B erit , vt G E ad B H ; eftquc B H maior, quam B M ; ergo M O 
'pm™ miIlor c ^> qua» G E ; quare fcdio , cuius axis cft M N non eft «qualis 
hm'us' fedioni D E ; & tamen iuppofita fuit «qualis illi , quod eft abfurdum . 
Quare pacet propofitum . 

PROPOSITIO xxvn. 

It deinde hyperbole A B , cuius axis C D , inclinatus B a 
D , & eredus B E ; atque quadratum axis F G dati coni 
redi F H I ad quadratum G H femidiametri bafis cius , non^ 
habeat maiorem proportionem , quam habet figura , fcilicet 
quam habet D B ad B E . 

Sit prius proportio eadem , & producamus I F ad K ; & ducamus K 
L fubtendentem angulum H F K , qux parallela fit ipfi F G , & «qualis 
cxiftat ipfi D B ; & per K L planum extendatur eleuatum ad angulos re- 
dos fuper planum trianguli H F I , quod efficiet in fuperficie conica fe- 
dionem hypcrbolicam , cuius axis erit L M , & inclinatus K L. Et quia 
is.llb.i. p Q parallela cft K L , erit quadratum F G ad G I in G H , vt K L in- 
clinatus ad illius eredum , fiuc vt D B ad B E j fada autem fuit K L «- . 
s. huius, qualis D B ; ergo Crcdus inclinati K L «quahVcft B E; & propterea fe- D 
dio, cuius axis eft L M «qualis eft fedioni A B. Nec reperiri poterit 
in cono H F I aliajfedio hyperbolica , cuius vertex fit fuper H F , qu* 
«qualis fir A B; quia, fi reperiri pollet effer illius axis in plano trianguli 
H F I , & cius inclinatus, fubtendens angulum H F K «qualis effet D B, 
ncc tamen effet K L , neque ipfi xquidiftans ( eo quod , fi «quidiftaret 

ipfi 
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ipfi K L, non eflrt eidem squalis.) His politis fi educatur ex F linea ipfi 
parallela cadet inter F G , ’F H , aut inter F I , F G ; fitque F N ; igitur n. lib. i, 
quadratum F N ad I N in N H eft, vt D B ad B E: quod cft abfurdum; 
quia quadratum F N maius cft , quam quadratura F G , & N H in N I 
minus eft , quam quadratum G H. 

Poftea habeat quadratum F G ad quadratum G H minorem propor- 
tionem quam habet D B ad B E ; & circumfcribamus circa triangulum- 
H F 1 circulum ; & producamus F G quoufquc occurrat circuli circum- 
ferenti; in O s ergo quadratum F G ad quadrarum G H , nempe ad F G 
in G O habet minorem proportionem , quam D B ad B E : & ponamus 
F G ad G P , vt D B ad B E > & per P ducamus P Q.parallellam H 1 ; 

& coniungamus F R , F Qj qua: occurrant H I in S,N : quare D B ad' 

B E cft , vt F G ad G P , qua: eft , vt F N ad N Qj nempe vt quadra- 
tum F N ad F N in N Q_ squale ipfi I N in N H , atque vt quadra- 
tum F S ad F S in S R , nempe vt quadratura F S ad I S in S H» & edu- 
camus T V, K L , qui (ubtendant duos angulos H F K , I F T , & fint 
paralleli ipfis F N , & F S , & iquales ipfi D B ; igitur duo plana per K 
L, T V extenfa fuper triangulum H F I ad angulos reftos eleuata , pro- 
ducunt in cono H F I lectiones hypcrbolicas , quarum axes LM.VX, 

& inclinati ipfarum L K, T V, & finguli earum ad Tuos cre&os eandem 
proportionem habent, quam D B ad B E , & proptcrca figuri fe&ionum hmus- 

Itmilcs funt , & iquales , ideoque fctftioncs , quarum axes lirat LM,V 
X funt iquales fe<fiioni A B . 

Nec reperirur fcdio priter iam didlas , cuius vertex fit fuper aliquam 
duarum linearum H F, F I , & fit iqualis fc&ioni A B. Quia fi reperiri 
pollet , caderet cius axis in planum trianguli H F I , illiufque axi educa- 
tur parallela F 7 .a , qui non cadet fuper F R, neque fuper F Q^, critq; 
quadratum p Z ad I Z in Z H , quod eft iquale ipfi F Z in Z «, nempe 
F Z ad Z a clhdcm proportionem haberet , qu:im D B ad B E ; fcd D 
B ad B E cft , vt F G ad G P , nempe F Z ad Z b ; ergo proportio F Z * 

ad 


f» 





ad Z t , & ad Z a cfl eadem i & proptcrca Z 
abfurdum . 

Ponamus iam quadratum F G ad G H in G I maiorem proportionem 
habere , quam D B ad B H . Dico in cono H F I exhiberi non pofle fe- 
ftionem aqualem hyperbolae A B. Si ehim exhiberi pofler illius axi ali- 
qua parallela reperirctur vt F N : & quadratum F N ad I N in N fi ma- 
iorem proportionem habens, quam quadratum F G ad quadrarum G H, 
erit vt D B ad B E ; qua: minor eft proportione quadrati F G ad qua- 
dratum G H : quod eft abfurdum. Non ergo .repentur m cono H E 1 fc- 
dtio aequalis hyperbolae A B. Et hoc erat oftendendum. 

PROPOSITIO XXVIII. 


S it iam fe«2io elliptica A B , cuius axis tranfuerfus B D , & * 
ere&us illius B E , & circa coni triangulum H F I deferi- a 


bamus 
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bamus circulum , & cx F ducamus lineam ad H I, occurrentem 
ipfi extra circulum in K, & occurrat circulo in L, itaut fit F K 
ad K L , vt I) B ad B E ( & hoc eft facile , vti demonftraui- 
b mus in 59. ex 1. ) , & educamus in triangulo chordam M N 
C parallelam F K , & arqualcm D B ; Aio quod planum tranfiens 
per M N eredum fuper triangulum coni producit in conoHFI 
fedionem ellipticam , xqualem fedioni AB. 

Quia D B tranfuerfus ad cius eredum B E eandem proportionem habe- 
bat , quam F K ad K L , nempe quam quadratum F K habet ad F K iiL. 
K L , quod eft xqualc ipfi I K in K H; eftquc vt M N parallela ipfi F K 
ad illius eredum; quare D B ad B E eandem proportionem habet, quam 
M N ad illius eredum ; & M N xqualis eft D B i igitur figurat duar- 
J rum fcdionum A B D , M O N P funt xquales , & fimiles , & ideo 
dux illa: fcdiones funt xquales . Dico infuper, quod non reperitur in_. 
C cono H F I vlla alia fcdio elliptica', habens verticem fuper F I , cuius 
axis non xquidiftct alicui duarum F L K,qux xqualis fit eidem B A D. 
Quia fi poltibile effet , oftenderetur axis cius cadere in planum trianguli 
H F I , quia fcdio eft elliptica , & xqualis fedioni A B , vtiq; cius axis 
occurret F I , F H , & xqualis eft D B ; cumque vertex illius fit fuper F 
I , non cadet axis cius fuper M N , nec ipfi erit parallelus ; & ideo edu- 
da F Q_ parallela axi eius non cadet F Qjiipcr F K , & fecabit arcum 
F H in R i critque proportio axis illius fcdionis ad eius eredum, nempe 
quadratum F Q_ad I Qjn Q__H, quod eft xquale ipfi Q_F in Q^R , nc- 
pe vt F Q ad Q R , ita erit D B ad B E , qux eandem proportionem ha- 
£ bet quam F K ad K L , & diuidendo permutandoq; F R maior fubtenfa 
ad minorem F L eandem proportionem habebit , quam R Qjninor in- 
tercepta ad maiorem K L; quod eft abfurdum : non ergo reperitur in co- 
no H F I fedio elliptica , verticem habens in F I , qux fit xqualis fe- 
dioni IA B , prxtcr fuperius expolitam . Et hoc erat propofitum . 

Nota: in Propofit. XXVI. 


a 



E Rgo potentes egredientes ex fe- 
dionc L H K ad axim H I pote- 
unt applicatum , quod continet ab- 
ditum illius potentis cum G E; ergo 
1 E eft eredus fcdionis L H & eft 
:tia eredus ledionis D E; igiturduo 
ipplicata duarum ledionu funt xqua- 
ia , & ideo fedio D E congruit fc- 
ilioni K H L, & proptcrca xquales 
tmt , &c. Ex eo quod quadratum A C 
'tufis tr unguis per axim coni refti ad 
■(d angulum CEA, fab eius lateribus 
Hh con- 


1 3 - lib. f, 
1. Imius. 

13-lib. 1 


) 
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r on tentum , habet e. inde rationem, quam 
G E ad H B , fiuffictenter deduntur, quod 
li-lib. 1. 0' £ fit latus retium tam parabola L H 
p - K , quam D E ; & ideo erit parabole L 
"huius. H dquahs D F.. Non igitur ntcejfie efi, 
e it rec langula fitb abfeiffis , & lateribus 

. * retiis aqualibus ofiendatur aqualia inter 

fe , & inde eliciatur squalitas , cr con- 
gruentia /cilionum . Quapropter ca/u il- 
la verba tn Codice Arabico irrepfifie^s 
_ puto . 

Et dico , quod non repedatur in_. 
fcdionc ABC aiiafc&ioparabolica,- 
quia fl reperiretur, &c. Verba , qua in hoc textu addidi ex ferie dcmtnfilra- 
' t tonis facile colliguntur • Sed animaduertendum cft , quod nedum tn cono retlo, 

fed in quolibet cono /cateno quomodolibct per axim fecetur triangulo A B C , de- 
; /ignari pote/ tn eius fu perfide parabole aqualis data D E . 

Ducatur C P contingens circulum ba/s in C , /r in parabola D F ducatur 
lib. a ctcometer E F ,dr contingens verticalis , qua contineat angulum F E G aqua- 
lem angulo B C P ; ftque G E latus retium diametri F E ; atque vt quadratum 
j, C A ad reSangulum C B A , ita f at G E ad H B , & per H extendatur pla- 

c ' nnm L H K aquidt/ans plano per B C P ducto. Dico f itionem L H K cft pa- 

rabolen qua/ tam. Qiyia plana aqtudt/antia 4 H K , & B C P efficiunt in cir- 
culo ba/s retias P C , L K inter fe parallelas , dr in plano ABC efficiunt re- 
tias H l , B C inter ft parallelas ; ergo anguli B C P , & H l L aquales funt, 
fid in parabola D E diameter E F efficte eunt ordinatis ad eam applicatis angulos 
Conu.46. aquales F E G, fi i licet ci , qui cum tangente verticali con/ituit,fu angulo B C 
lib. 1. p ; ergo duarum fifl ionum L H K D E , diametri H I , dr E F aqtte fiunt 
inclinata ad fiuas bafiis , cumque latus retium parabola L H K ad H B fit , vt 
quadratum C A ad reti angulum C B A , fisu vt G E ad H B ; igitur duo late- 
1 ra retia fim ilium diametrorum I H, cr F E ad H B eandem proportionem ha- 

bent ; & ideo aqualia fiunt inter fi ; quare fettiones ipfia aquales, dr congruen- 
j 0. huius, tot erunt. Quod erat o/endendum , 

' Multoties in eodem cono dua parabola aquales fhbcontraria duci pofiuut , 

vt Mydorgius demon/rauit . 



b 
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Neta! in Propofit. XXVII. 

D Eindc fit hyperbole , vt A B , & .axis illius C D , & inclinatus B a 
D , & crcdus B E , ita vt non fit proportio quadrati axis coni ad 
quadratum diinidij diametri illius bafis, vt quadratum F G ad quadratum 
G H , maior , quam proportio figur* fcdionis : &c. Senfius huius propofi- 
t unis hic erit. In cono retlo F H 1 , cuius triangulum per axim H F 1 repe- 
rtre filhonem aqualem hyperbole data A B , cuius tranfuerfius axis D E , fi- 
lat ut retium B E. Oportet autem , vt quadratum F G axis dati coni ad qua- 
dratum radtj G H circuli bafis non habeant maiorem proportionem , quam ha- 
bent 
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bent figur* Utera , fcilicet , quam habet D B ad B E . At quomodo duci de- 
beat fubtenfa K L qua aqualis fit t ffi D B ,& faralleU altert E G , oficndetur 
inferius. 

Et non rcperkur in cono H F I alia fc&io hyperbolica fuper F H , & 
aequalis A B, &C. Addidi verba qua ad huius textus integritatem fatere vi- 
debantur . 

Et educamus T V , K L , qui fubrendant duos angulos L F K , I F 
T , & fint paralleli ipfis F N , F S , & aequales D B , &C. Quomodo au- 
tem hoc fieri fofiit nudo ofiendemus . Sumatur in reda linea H F quodlsbet 
funetum c inter F , & H ; atque i f unito C ducatur reda linea c d faralleU 
tpfi F N , vel F S , qua fecet productiorum alterius Uteris I F in d ,& quam 
proportionem habet c d ad D B , eandem habeat C F ad F L , (fi fer f unitum 
L ducatur reda L K faralleU i ffi C d . Manifefium eft C d ad L K tandem fro- 
fortionem habere , quam c F ad F L , feu quam c A ad B D i (fi’ ideo K L 4- 
qualis erit B D ,& fubtendit angulum L F K , efique faralleU iffi C d , fe» 
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Igitur duo plani tranfcuptii per K.L , T V cleuata fuper triangulum^ d 
H F I ad angulos r cetos producunt in cono H F I duas ic&ioncs hypor- 
bolicas , quarum 'axes L M , V X-, & inclinati ipfarum L K , V T , & 
finguli eorum ad fuos ere&os fuut , vt D C ad B E ; ergo figura trium- 
feftionum funt fimiles , & aquales ; & prOpterea du.r feftiones , qua- 
rum' axes funt L M , V X funV aquales feftioni A B , &c. Ex textu men- 
doft expungi debent fuperuacanea aliqua verba , f cut in contextu habetur.' 
fon enim vcriim ejl , quod dua' tantummodo hyperbole aquales eidem A T! duci 
poffuut in cono rctffo 'H 't ! , vtrtites habentes in lateribus 11 F , dr F 1 ,fed 
qua tuor inter fe ieqnales efie pofunt ; nam fuper latus F H duci pojjhnt dut 
hyperbole , quarum 'axis iranfMrft K L aquales fint ipf B D , & aqtti dift an- 
tes fi tst rectis lineis F N , dr F S . .Quod jic offendetur . Quoniam re it a linea 
.ZfR ducta ejl farall(l.l ifji H £ erum duo arcus circuli intercepti H J5L, / R 
aquales inter fe ; & idco duo anguli ad peripheriam 11 F d^, '& l F k aquales 
erunt inter fe ; pofrta autem fuit K L aqualis , dr parallela ipf F N ; igitur 
duo anguli alterni K L F ,&'H F N aequales funt inter fe: pari ratione', quia 
reliqua K L dutta eft parallela spfi'F S , erit- 1 kisgi/fus externus S F'/ aqualis 
interno , & oppoflo, dr ad eafdem partes \L K F', & ideo duo triangula L F IC 
habent angulum F , communem , dr duos angolos in fngulis triangulis K , dr 
L aquales ; igitur funt aquiangula , (f f milia , & ,vt antea ditium eft , fieri 
pojfunt dua retia linea A' L aquales eidem D B , dr inter fe : fi igitur per duas 
rettas tineas K L ducantur plana perpendicularia ad planum trianguli per axim 
H F I , efficientur tn cono recto dua hyperbole , quarum bini axes tranfuerfi K L 
funt aquales : dr que a , propter parallelas H I , jQj! ,eft F N ad N dffeu qua- 
dratum F N ad reti angulum F J\l dtfvt F S ad S R fcu vt quadratum F S ad 
rctlangum F S R \ fed reti angulum H N l aquale eft retlangulo F N df, tfi 
rett angulum USI aquale eft retlangulo F S R : ergo quadratum F N ad re- 
cl angulum H N l eandem proportionem habet , jbam quadratum F S ad retia- 
12 . lib.i. gulum usi; eft que latus tranfuerfum K L ad fuum latus retium, vt quadra- 
... . tum F N ad reltangulum H N I , pariterque latus tranfuerfum K L alterius 
j.j-Ti. f H „ m [ dtus K {fum eft ve quadratum F S ad retlangulum H S I: 

i 4u '&“» r 
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igitur duo aqualia latera tranfuerfa K L ad [ita latera refla eandem proportio- 
nem habent ideo huiufmodt Utera re Ha Aqualia funt inter fe ; i deoque dua 
hyperbole genit. t , habentes venires in eodem latere F'H, aquales funt inter [t, 
quas vorat Mydorgius Jubcontrarias . Simili modo dua alta hyperbole inter fe , 10 ' huI ' 
dr priortbus aquales in eodem eono dnei po fiunt > Te rt ices habentes in Iqterc 

1 Nec repentur tertia , cuius vertex fit fuper aliqua duarum linearum.. 

^ F- * f I , & fit aquali s fe&ioni AB, quia, &c. Immutaui particulam , 
qua prepoptionem reddebat falfam, td quod colligitur ex conftruilionc, efi progrefiu 
dcmonjlrationis : Qualibet entm alia felito , pr.tter quatuor aff: gnatas , habebit 
axem aquidifiantem alicui recta vt F Z , qua cadit inter FN , er F S i & 
hac opendetur inaqualis pr adiit ts fcitionibus ,& ipfi A B. 

Deinde ponamus quadratum F G ad GH maius , quam D B ad B E. 

Dico , non reperiri in cono H F I feftionem rrqualcm Iccftioni A B : nam, 
fi reperiretur , eflet vel aqualis parallela fuo axi , & erit quadratum N 
F ad 1 N in N H , &C. Legendum efic vt in textu dixi confiat ex prcgrejfn 
totius propofitionis . lam facili negotio demonfiratto perfici potejl , nam axis F 
C minor cfi quam F N , qua fnbtendtt angulum rectum G , quadratum vero 
G H femijfms tonus H 1 maius ejl reil angulo I N H ,fub in aqualibus fegmen- 
tis contentum ;propterea quadratum F N ad reilangulum 1 N H\maiorem pro- 
portionem habebit , quam quadratum G F ad quadratum G H : cfi que D B ad 
B E , vt quadratum F N ad reilangulum I N H ; propterea quod F N paral- ia* I2>. 1 
leta eft K axi illius feiltoms , qua pofita fuit aqualis A B ; igitur D B ad B E 
maiorem proportionem habet , quam quadratum F G ad quadratum G H; 
cfi contra hypothefin : habebat enim quadratum F G 
rem proportionem , quam D B ad B E. 


8 


Siculi in procedenti propoptione faitum e fi , nedum in eono rtlto ,fed etiam 
in quolibet cono fcaleno .quomodohbct per axtm frffio a triangulo H F 1 deter- 
minari pofict, quando , & quomodo in eodefignari pojfet felito aqualis data hy- 
perbole A B, Quod ab alqs faitum cfi. 

Nota 


# 




D Eirnie fit fc&io elliptica , vt A B . & axis eius tranfuerfus B D , & 
crettus illius B E ; St fit triagulum coni H F 1 , & circumducamus 
cAca illum circulum , & educamus cx'F lineam FLK occurrentem ipli 
esura circulum in K ; & occurrat circulo in L ita vt iit F K ad K L • vt 
D B adfi E ; St cft Facile ( vti dcmonftrauiinus in 59. ex 1 . ) , &c. 


Senfits propofitionis hic ertt. 


dum per axtm UTI 


referire feihontm aqualem data 'elhpfi A B , cuius axis tranfuerfus D B , ($• 
latus relfum B E. In conftr ullione pofiea duci debet reda linea FLK extra 
circulum, triangulum ad vtrafque partes i alias conftr ud io non ejfet per fella: 
Lemma vero , quod repofuiffe , dicit Arabicus interpres in I. libro , ab hoc 
fcqucnti forfam diuerfum non erit . 
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Notae in Propofi 


S Ecetur latus F / in S , ut fit F J 
ad l S in eadem ratione , qudm~> 
habet axis tranfuerfus D ® ad latus re- 
clum H E : (fif ducatur S h aquidiflans 
trianguli bafi H /, fu fecet circulum ex 
utroque parte m L ,(efr coni ungantur re- 
cta line * F L , produccmtmque tjuofquc 
ferent lafim H ! in punBis K. 

guomam in triangulo F I K ducitur reda 
linee S L aquidijlans bafi I K , erit E I ad 



erit 


♦ 
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1 S ,vt P K ad K L: fed erat D B ad B E, vt P 1 ad 1 S\ igitur F K ad K L 
tandem proportionem habebit : quam D B ad D E . 

Et educamus in triangulo chordam M N parallelam K F , & xqualem 
D B , &C. Non vna , fed duplex retia linea M N duci poteft parallela cuilibet 
duarum F K , qua interius fubtendat angulum verticis F tnanauls H F 1 per 
axim ducti. F-t potejl etiam effici M N aqualis ipfi D B,vt in expofitione pra- 
cedentis propofilionis oftenfum ejl . 

Itaque planum, tranfiens per M N, producit in cono H F I fcdionem 
ellipticam xqualcm fedtioni A B ; quia , &c. Addtdt verba , qua in textu 
dtjiderantur , vt fienfius per fetius fit. 

Ergo dux illa: fcdkiones funt xquales , &c. Concipi debet fettio N o M 
P , duplex , quia nimirum dna fctliones fub contraria , aquales fiunt , vt faci- 
le cum Mfdorgio ofiendi poteft . 

Et dico , quod non reperiarur in cono H F I fcdlio elliptica , habens 
verticem luper F I ; quia fi poflibilc effer, &c. Textus valde corruptus ex- 
pofito modo reftitui debere confiat ex progrcjfu demonfirationis . 

Et diuidendo F R maior ad minorem R Q_eft vt F L minor ad maio- 
rem K L k &C. Supplenda fuerunt particula aliqua ad tollendam cqniuocatio- 
nem. 


SECTIO VNDECIM A 
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Continens Propofit. XXIX. XXX. < 
& XXXI. 


PROPOSITIO XXIX. 




D Ato cono redo A B C } conum exhibere ei fimilem , qui 
datam fe&ionem D E F contineat , cuius axis E G , & 
eredus E H ; fitque prius fed io parabole . 

Super E G educatur planum ad fcdioncm D 
E F ad angulos redtos eleuatum , in quo duca- 
tur E I K , aux contineat cum E G angulum., 
xqualem ipfi angulo C : & ponamus E H ad E 
K , vt A C ad CB,& faciamus fuper E K tri- 
angulum E L K fimile triangulo A B C, vt an- 
gulus verticalis L xqualis fit angulo B . Facia- 
mus etiam conum , cuius vertex fit L , eiufque 
bafis circulus, cuius diameter fit E K , qui fit 
cleuatus fuper triangulum E L K ad angulos re- 
flos ; erit igitur apgulus E K L xqualis ipfi C, 
v- „ 1 fed 
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fcd angulus K E G fadus fuit etiam eide . xq ita - 
lis ; igitur L K , quod eft latus trianguli per a- 
xim coni tranfeuntis , parallelum erit ip(i E G: 

& propterca planum , in quo cft fedio D E F 
producit in cono fcdionem parabolicam i Se 
quia A C ad C B cft , vt H E ad E K, & vt E 
K ad K L ; igitur H E ad E L ( qux eft xqualis 
ipfi K L ) eandem proportionem habet , quam 
quadratum E K ad quadratum K L , nempe ad 
it.lib.i. K L in L Etquaproptor H E eft eredus ledio- 
nis prouenientis in cono, fcd rft etiam eredus 
fcdionis D E F 5 igitur D E F exiftit in fuperfi- 
Def. 8. cie coni, cuius vertex cft L , qui (irnilis cft co- 
liuius ' no A B C : eo quod triangulum ABC fimi- 

le cft triangulo E L K. Dico etiam , quod fcdio D E F contineri non_. ^ 
poteft ab aliquo alio cono , fimili cono ABC, cuius vertex fit ex eade 
parte fcdionis prxeer conum iam exhibitum . Nam ( fi poflibile eft ) fit 
conus habens verticem M , fle triangulum eius eredum fit fuper planum 
fcdionis D E F , fle communis fcdio illius, fle coni fcdionis erit axis eius? 
cftquc E G illius axis ; ergo hxc cft abfcilfio communis eorundem pla- 
norum ; fcd cft E G abfcilfio communis plani fcdionis, fle plani trianguli 
K E L , fuper quod cft etiam erectum ; igitur duo triangula E L K , E M 
Dc f g- I funt in eodem plano , fle angulus L aequalis cft Mfproptcr fimilfrudine 

duorum conorum); ergo E M eft indirectum ipfi E L , & cduda E K ad f 
Dei- »• I fcdio D E F continebitur in cono, cuius vertex eft M : fi autem pona- 
mus proportionem linex alicuius ad E M , eandem quam habet quadra- 
ti, libi. tum E 1 ad I M in M E , linea illa eflfct eredus fedionis D E F ; fcd H 
E erat eredus fcdionis D E F ; igitur H E cft illa linea , hxc autem ad 
E L eandem proportionem habebat , quam quadratum E K ad K L in-. 

L E ; ergo quadratum E K ad K I. in I. E eandem proportionem habet, 
uam quadratu E I ad I M in M E ; igitur H E ad E M , 8c ad E L can- 
em proportionem habet : quod eft abfurdum. Non ergo in aliquo alio 
cono fodio contineri poteft , vt diximus. Et hoc erat propofitum. 

d — * 

PROPOSITIO XXX. 


I fcdio hyperbolica D E F, cuius axis E G inclinatus E H, & eredus ^ 
E If oportet autem, vt quadratura axis B Q. coni redi ad quadrariife- 
midiamccri bafis illius A Q non maiorC proportione habeat, quam habent fi- 
gurx latera). Et habeat prius eandem proportione, quam H E ad E I , St 
-producamus A B ad M , fle fuper H E in plano credo ad fcdiontiD E F 
deferibamus fegmeneu circuli E L H, quod capiat angulum xqualein an- 
gulo M B C, fle bifariam fccemus arcum E O H in O, flt educamus per- 
pendicularem O N fuper H E ; fle producamus illam > quoulque occur- 
rat 
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rat circumferentiae in L , & iungamus E L , & L H , qua: occurrat in R 
perpendiculari ex pundto E fuper lineam E H . Et quia E K parallela cft 
L O erit angulus K aequalis H L O , qui eft fcmilfis anguli H L E , & hic 
cft xqualis duobus angulis R, R E L ; igitur funt aequales; quare RLE 
cft xquicrus, & angulus K L E xqualis cft ABC; quia angulus H L E 
C xqualis eft M B C ; quapropter RLE fimile eft A B C , quia xqualia- 
crura etiam habet ! Si autem ponamus RLE triangulum coni , cuius 
vertex L , & planum illius trianguli erectum ad planum DEF; vtiquej 
planum feCtionis producit in cono hyperbolen , cuius axis E G , inclina- 
tus E H ; eo quod fi educamus L 1’ , B perpendiculares in duobus 
triangulis , habebit quadratum B Qjul C Qjn Q_A ( quod eft vt H E 
ad E I ) eandem proportionem , quam quadratum L P ad P R in P E : 
quare potentes xdudtx in illa feCtione ad axim E G , poterunt compa- 
rata, applicata ad E I creCtum; fed potentes, eduClx in feCtione DEF» 
portum quoque illa applicata ; ergo fedtio DEF xqualis eft feCtiom » 
proucnienti in cono , cuius vertex eft L ,& exiftit in eodem plano , ha- 
betque eundem axim : quare conus , cuius vertex L contiHct feCtionem 
D E F, & cft limilis cono ABC, 

Dico rurfus , quod nullus alius conus fimilis cono ABC, cuius ver- 
tex fit in ea parte , in qua cft L , prxrcr iam diClum , continebit hanc 
d eandem fe&ioncm. Si enim hoc verum non cft , continear illam alius 
conus fimilis cono ABC, cuius vertex R in plano L E G ; atque latera 
illius iint E R , R T . Quia angulus E R T xqualis cft E L R , & eorum 
confcqucntes xquales inter fc in eodem circuli fegmento E L H exiftcnr, 
eo quod T R produfta occurrit axi tranfuerfo E H in H , & iungamus R 
O, & ex E educamus E T, qux fit parallela coniundtx rcdix line* O R; 
vnde angulus O R H xqualis cft O R E ) propter xqualitatem arcuum- 
fuorum,& funt xquales duobus angulis R T E , R E T , ergo E R T cft 
xquicrus , & angulus T R E xqualis eft A B C : educatur iam R S pa- 
rallela H E , tunc quadratum R S ad T S in S E eandem proportionem- 
habebit , quam E H inclinatus fedtionis D E F ad E I crcdtum illius ; eo 
quod fcdtioncra DEF continet conus , cuius vertex cft R ; fed H E ad 
n Ii EI 


* 


12. lib. l. 


Defin.?. 
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E I eandem proportione habet, quam quadratum B Qad C Qjn Q A- 
cftq; C Qjcqualis Q_A , atq; T S xquaiis SE,&TSadSE eande pro- 
portione habet, qua T R ad R H, feti quam E V ad V H; igitur E V xqua- 
Lscft VHjquod cftabfurdum ; propterea quo L O diameter, qux ad illa 
perpendicularis cft , bifariam fecat eam in N . Oftenfum igitur cft, non repe- 
riri conum alium continentem fe&ionem D E F , prxtcr fuperius expoli- 
tum. Tandem fupponamus, quadratum B Qjul quadratum Q_A habere 
minorem proportionem , quam E H ad E I . Patet quadratum L P , ne- 
pe N E , leu O N in N L ad quadratum E P , nempe ad quadratum N 
L , fcilicct O N ad N L habere minorem proportionem , quam H E ad 
E I : ponamus iam O N ad N X , vt H E ad E I , & per X ducamus R 
X Y parallelam H E , & iungamus E R , O R , & H R prdducatur ad T 
quoulquc fecet E T parallelam ipfi O R . Oftendctur C quemadmodum^ 
fupra di&um cft ) quod E T R, B A C funt ifofcelia, & limilia. Et quia 
E H ad E I eft vt O N ad N X ; nempe vt O V ad V R , nempe vt O V 
in V R , quod cft xqualc ipfi E V in V H ad quadratum V R ; hxc au- 
tem proportio componitur ex E V , nempe S R ad V R , nempe ad E S, 
& ex proportione V H ad V R , nempe S R ad S T , ex quibus compo- 
nitur proportio quadrati R S ad S T in S E ,• igitur quadratura R S ad E 
S in S T eandf proportionem habet , quam H E ad E I j & propterea^ 
planum feftionis D E F in cono , cuius vertex eft R , & illius trianguli 
latera RJ; , R T, producit fe&ionem hyperbalicam , cuius inclinatus eft 
E H.Sfere&us E liquare conus cuius vertex cft R, continet foftionc D E 
F , nec non continet illam alius conus , huic cono fimilis , cuius vertex 
cft Y ; & hi duo coni funt fimiles cono A B C , nec continet illam ter- 
tius alius conus , qui fimilis fit cono ABC, nam ( fi hoc fieri poflibile 
eft ) contineat illam alius conus , cuius vertex Z , & pundtum verticis 
illius incidet in arcum E L H , & iungamus O Z , qux fecet H E in e i 

Inde 
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aequalem angulo F, eumque bifariam diuidamus in H,& iungamus AH, 
C H , & ex H educamus H I , qua: fccct circulum in K,Sc«ccurratfub- 
tcnfa: extra circulum in I ; fitque HI ad I K » vt A C ad A D :& c- 
ducamus HLM eafdcm conditiones habens ; & iungamus C K , A K , 
ducatuique K. N parallela A C . & A N parallela H I , qua: fccct K C 
in O . Quia H 1 in I K f quod eft tequale ipfi C I in A I ad quadratum 
I K ) cft vt A C ed A D ; & proportio C I in A I ad quadratum I K 
componitur ex ratione C I ad I K , nempe K N ad N 0( propter nmui- 
r Ii » tudinera 


Lem. io. 

huius. 
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Inde demonftrabitur , quod H E ad E I habebit neceffario eandem pro- 
portionem , quam O e ad e Z ; quod cft abfurdum , quia haberer eandem 
proportionem , quam O N ad N X. Quapropter non continet illam ter- 
tius alius conus limilis cono ABC. 

Supponamus iam , quadratum B Q^ad quadratum QA maiorem pro- 
porti 9 ncm habere , quam H E ad E I . Dico , exhiberi non polle conum 
linulcm cono A BC , qui contineat fediOncm D E F. Alioquin conti- 
ncat'ill.ini conus Prilius vertex eft R ,1 & demonftrabitur , quod O V ad 
V FFfit , vtH£ ad E I, qua: habet minorem proportionem, quam qua* 
dratum B Q%o quadratum Q 'X qua: oftenfa cft eadem , quam O N ad 
N L ; ergo O V ad V R • nempe O N ad N X minorem , proportionem 
habet , quam cade O N atrN L , quod cft abfurdum. Non igitur conti- 
nebit fcdioncm D E F conus fimilis cono ABC. Vt propolim fuerat. 


PROPOSITIO XXXI. 

S it tandem IcdHo elliptica ABC, ciufquc tranfuerfus axis AC , & 
er edus A D*, in plano pcrpcndiculariter credo ad fedionis pla- 

num ABC, fiat fuper A .C fegmentum cuculi , quod capiat angulum-. 




* 



E I eandem proportione habet , quam quadratum B Qad C Qjn Q A 
cftq; C Qjcqualis Q_A , atq; T S iqualis S E, & T S ad S E eandepro- e 
portione habet, qua T R ad R H.fcuquam E V ad V H .igitur E V iqua- 
lis eft V H; quod cft abfurdum ; propterea quo L O diameter, qui ad illa 
perpendicularis eft , bifariam fecat eam in N . Oftenfum igitur cft, non repe- 
riri conum alium continentem fedionem D E F , priter fuperius expoli-, 
tum. Tandem fupponamus, quadratum B Q_ad quadratum Q.A habere . 
minorem proportionem , quam E H ad E I . Patet quadratum L P , ne- X 
pe N E , leu O N in N L ad quadratum E P , nempe ad quadratum N 
L , fcilicct O N ad N L habere minorem proportionem , quam H E ad 
E I : ponamus iam O N ad N X , vt H E ad E I , & per X ducamus R 
X Y parallelam H E , & iungamus E R , O R , & H R prdducatur ad T 
quouique fccet E T parallelam ipli O R. Oftcndetur ( quemadmodurru g 
. fupra didum eft ) quod E T R, B A C funt ifofcclia, & fimilia . Et quia 
E H ad E I eft vt O N ad N X ,- nempe vt O V ad V R , nerape vt O V 
in V R, quod cft iquale ipfi E V in V H ad quadratum V R ; hic au- 
tem proportio componitur ex E V , nempe S R ad V R , nempe ad E S, 

4 & ex proportione V H ad V R , nempe S R ad S T , ex quibus compo- 
nitur proportio quadrati R S ad S T in S E ,• igitur quadratura R S ad E 
S in S T eande proportionem habet , quam H E ad E I ; & proprcrca_. 
planum fcdionis D E F in cono , cuius vertex eft R , & illius trianguli 
latera R E , R T, producit fedionem hyperbolicam , cuius inclinatus cft 
E H,&?redus E I i quare conus cuius vertex eft R.continetfedione D E 
F , nec non continet illam alius conus , huic cono ftmilis , cuius vertex 
cft Y ,• & hi duo coni funt fimiles cono A B C , nec continet illam ter- 
tius alius conus , qui fiinilis fit cono ABC, nam ffi hoc fieri polfibile 
eft ) contineat illam alius conus , cuius vertex Z , & putidum verticis 
illius incidet jn arcum E L H , & iungamus O 1 , qui fccet H E in c •. h 

Inde 
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Inde demonftrabitur , quod H E ad E I habebit neceflario eandem pro- 
portionem , quam O e ad e Z ; quod eft abfurdum.quia haberer eandem 
proportionem , qu.im O N ad N X. Quapropter non continet illam ter- 
tius alius conus limiiis cono ABC. ' 

Supponamus iam , quadratum B Qod quadratum Q_A maiorem pro- 
. porti 9 ncm habere , quam H E ad E I . Dico, exhiberi non polle conum 
1 limijcm cono A , qui contineat fediOncm D E F. Alioquin conti- 
ncaiijjlam conus $?uius venex eft R 4& demonftrabitur , quod O V ad 
V Rlit , vt M E ad F. I, qua: tabet minorem proportionem, quam qua* 
dratum B QtS» quadratum Q A^ qua: oftcnfa eft eadem , quam O N ad 
N L ; ergo O V ad V R ? nempe O N ad N X minorem , proportionem 
habet , quam cade O N a<rN L , quod eft abfurdum. Non igitur conti- 
nebit fcdioncm D E F conus fimilis cono ABC. Vt propofitu fuerat. 


b' 


aequalem angulo F, cumque bifariam diuidamus in H,& iungamus A rf, 
C H , & ex H educamus H I , qua: fecet circulum in K,5c«ccurratlub- 
tenfa: extra circulum in I ; fitque H I ad I K , vt A C ad A D : & c- 
ducamus H L M cafdem conditiones habens ; & iungamus C K , A K , 
ducaturquc K N parallela A C , & A N parallela H I , qua: fecet K C 
in O. Quia H 1 in I K f quod eft icqualc ipfi C I in A I ad quadratum 
IKIcft vt A C cd AD; & proportio C I in A I ad quadratum I K 
componitur ex ratione C I ad I K , nempe K N ad N 0( propter fimili- 

Ii 2 tudinem 


PROPOSITIO XXXI. 

S it tandem fedio elliptica ABC, ciufque tranfuerfus axis AC , & 
eredus A D\'& in plano pcrpcndicularitcr credo ad fedionis pla- 
num ABC, fiat fuper A.C fegmentum circuli , quod capiat angulum- 
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tudincm duorum triangulorum ) , & ex ratione A rnicfhpc K N ad I A' 
nempe ad ANf propter parallelas ) , & ex his duabus proporfiombus 
componitur proportio quadrati K N ad A N in N O ; ergo Quadratum-. 

K N ad A N in N O eandem proportionem habet , quft» A C tranfuer- 
fus ad A D eredum ; igitur planum , in^juo eft fedio A B C , in cono 
^ cuius vertex eft K , & bafis circulus , cuius diameter A O producit fc- 

J \’b. r.^* dionem ellipticam , cuius tranfuerfus eft A C , & crcdus A D : quare*. 
Defin. 9. fcdionem B A C continet ; & quia angulus H K C , nempe AOKr- ^ 

qualis eft H A C, & angulus C H A aequalis eft C K A, remanet angu- 
lus H C A aequalis O A K > critque H C A , quod limite eft F E G, li- 
mite quoque O K A quapropter O K A ifolceleum , & limite eft ipfi 
^huus* igitur conus , cuius vertex eft K , limilis eft dato cono F E G , 

& quidem continet fcdionem A B C , vti diximus . Similiter quoque» 
oftendemus , quod eandem fcdionem continebit alius conus , cuius ver- 
* tex eft L , fi educantur A L , L C. Et alius conus , praeter hos duos , 
iuxta hanc hypothcfin non continebit ilnmi : Alioquin contineat illam-. J 
alius conus , cuius vertex fit Q., & triangulum A QJ? : & oftendetur . 
pinadmodum fupra didum eft, quod communis fedio plani, per axim 
js coni dudi , eredi ad planum fcdionis A B C , & plani fcdionis 
eft A C , & quod pundum verticis illius coni fit in circumferentia fcg- 
ipenti A H C , & fit ducamus per H Q_redam H R , & iungamus 
C Qi A Q , & educamus A S parallelam H QR , & Q.S parallelam A 
C , erit QJtV triangulum illius coni , & eft ifolceleum, erit quadratum 
QJ> ad A S in S 1’ , vt C R in R A ; quod eft aequale ipfi H R in R Q_, 
ad quadratuufR nempe H R ad R Q; ergo H R ad R Q_eft,vt A C ( 
ad A D, quae eft , vt H I ad I K ; ergo diuidcndo.pcrmutandoq; H K 
maior ad H Qjninorcm , eandem proportionem habebit , quam K I mi- 
nor ad R Q. maiorem •• & hoc eft ablurdum. Non ergo reperiri poteft 
tertius conus , continens fcdionem B A C. Et hoc erat oftendendum. 

• Note 
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Notae in Propofit. XXIX. 

a T7 T faciamus fupcr E K triangulum fimile triangulo ABC, &c. Ni- 
Pi mirum , fiat angulus K E L aqualis angulo d , (fi angulus L fiat aqualis 
angulo B , 

0 Ergo L K , qux eft latus trianguli tranfcuntis per axim E G para llclu 
cftEG, &c. Legi debet , it in textu videre eft - Hoc con/lat ex tonjlrutf to- 
ne ; nam duo anguli alterni G E K , , (fi L K E aquales funt eidem angulo C . 

C Et proptcrca planum , in quo cft fedtio D E 
F producit in cono lectionem parabolicam, &c. 

Quoniam planum circuli , cuius diameter E K 
perpendiculare ejl ad planum trianguli LEE: igi- 
tur fi ducatur planum NEO aquidtjlans circulo E 
K fecans planum D E E in retia linea D G F , er it 
quoque circulus, & perpendiculis ad planum tria- 
gult per axim LEE: fed ex cfnftrutlionc planum 
DEE perpendiculare quoque erat ad idem trian- 
gulum per axim E L E-, igitur D F communis fettio 
eorundem planorum perpendicularis quoque erit ad 
idem planum L N 0, (fi efficiet angulos rectos cum 
diametro circuli N 0,(fi' cum E G, qua in eode pla- 
no exi d uni , (fi eu t/lo eonucniunt in f unitu G ; funtqi EG , (fi L 0 parallela : igitur it-lib.r. 
planum feti tonis DEE producit necejjario in cono LN O producto parabolam . ) 

tl Igitur H E ad E I. , qux cft xqualis ipfi L K camdem proportionem- 
habet , quam quadratum E K ad quadratum K L , &c. Quoniam conus 
L E E Jimilis cft cono recto ABC erit quoque rettus : (fi proptcrca duo latera 
trianguli per axim E L,& L E aquplia%unt inter fe , (fi ideo E E ad E L, ' 
atque ad E L eandem proportionem habebit , (fic. | 

C Et dico , quod fciftio D E F non reperitur in alio cono fimili cono A 
B C , cuius vertex fit ex parte plani fetftionis prxter hunc conum , &c. 
ldeft. Nullus alius conus rettus continebit eandem parabolam DEE, qui Jit 
Jimilis cono A BC ,(jr vertex E parabole magis , aut minus recedat a vertice 
coni , quam E L, 

{ Ergo E M eft indire«ftum ipfi E L , &c. Jfuia D G bafis fettionis conica 
perpendicularis cfte debet ad GO, (fi ad G E, (fi ideo ad triangulum per axim 
vtriufquc coni reti i L E E , (fi MEI ; (fi eonucniunt plana eorundem trian- 
gulorum in E G axi conica fettionis geniti ab eis ; ergo ditia triangula in eo- 
dem plano exijlunt per retias E G , (fi G 0 ducto ; (fi in vtroque cono triangu- 
lorum per axes Utera L E , (fi MI parallela funt eidem axi E G paraboles : 
ergo L K , M t parallela funt inter fc , (fi anguli L , (fi M aquales funt pro- 
pter fmihtndincm triangulorum per axes in conis f milibus ; igitur L E, (fi M 
E funt quoq ; parallela , (fi eonucniunt m E vertice paraboles ', ergo m diretium 
funt conftituta . 
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I T.i vt non fit proportio quadrati axis coni , B Q_ad quadratum femi- 
diamctri bafis illius vt C Q minor proportione figura: fedUonis , &c. 
Rnrfus datus Jit onus rctfus si B C , cuius axis B S^femidiamcter circuli ba- 


F emi sncat ; oportet autem , vt quadratum axis coni B Jfad quadratum femi- 
diametrt illius d^A non babeat maiorem proportionem , quam habet axis tran- 
fuerfus H E ad latus r citum FI. 

Et producamus L H ad E I occurret inK perpendiculari redite ad pun- 
dtum E linea H , 5cc. idefi fi duc^tr relta linea E A' in plano circuli H L E 
perpendicularis ad H E , feu paratfna ipJ^L N coni unit a relta linea H L fcfa- 
bts reliquam aquidtft antium E K in A". 

Quapropter K L E fimile cfl A B C , quia arquicrus etiam eft : fi au- 
tem ponamus K L E triangulum coni , cuius vertex L , & planum trian- 
guli illius credtum ad planum D E F; vtique planum, quod cft ii; fcctionc 
producit incono fedtione hyperbolica , cuius axis E G,& inclinatus E H, 
&C. Quoniam in duobus triangulis ABC,(fiELK funt anguli verticales B , & 
L aquales inter fe , cu externi M B C , & H L E aquales falti fint; fi angulus H 
t N aqualis fit interno , fi oppofito K , fi angulus N L E aqualis efi ab er no angulo 
L E K propter parallelas N L, E K, & quilibet corii efi medietas externi anguli 
H L Ei ergo angulus K aqualis erit angulo L E K, (fi trianguli LEA' erit tfoficeliu , 
fed triangulum ABC per axim coni relti ductum efi quoque ifoficeltum ; igitur 
duo anguli fupra bafim A , & C aquales funt inter fe ; erant autem prius ver- 
ticales anguis B, & L aquales ; igitur triangula A B C, <fi E L K aquiangula , 
(fi fimi lia funt . Ducatur poftea recta linea L P perpendicularis ad bafim E A", 
qua eam fetabit bifariam m P , (fi ducatur planum per E K perpendiculare ad 
planum E L K , fi sn eo diametro E A' fiat circulus , qui fit bafis coni , cuius 
vertex L , (fi ducatur planum F D a. aquidtfians plano circuli E A' ; efficietur 
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alius circulus F D a perpendicularis ad planum iri unguli pcraxim L E K ; erat 
autem ex conft ruti ionc planum hyperboles D E F perpendiculare ad idem planum 
per axim E L K ; igitur duorum planorum communis feli io, qua /it F G D per- 
pendicularis quoque erit ad planum trianguli L E K ; <fi idea efficiet angulos F 
C E ,& F G a retfos ,& G E H producta fubtendst angulum externum trian- 
guli conici E L K ; quapropter planum D E F efficiet in cono E L K hyperbolen , 
cusus axis tranfuerfus erst H E , 

J Alias contineat illam alius conus fimilis cono ABC, fitque vertex 
cius R in plano L E G , & duo latera trianguli illius fint E R, T R; ergo 
angulus E R T squalis cft E L K , & eft in circumferentia arcus E L H; 
ergo T R fi producatur , occurret H : &c. Scnfus huius textus corrupti ta- 
lis eft: Si enim fieri poteft , vt aliquis alius conus , vt E R T , qui fimilis fit 
cono ABC, vel E L K , contineat eandem hyperbolam V E F , & conorumj 
vertices R, dr L ad eafdem partes tendant , erunt duo plana triangulorum per 
axes conorum dntla perpendicularia ad planum /cilionis D E F ; alsas E G non 
efiet axis hyperbole D F F , Et quia coni fupponuntur /smiles erunt quoqut-s 
triangula per axes E L K,& E RT fimilia inter fe ; & ideo anguli verticales E cx Def. 8. 
L K,& E RT aquales inter fe erunt, atque fubfequcntes anguis E L H ,& ER 
H aquales quoque inter fe erunt , & fubtendunt commune latus tranfuerfum H 
E ; igitur duo anguli E L H , & E R H in eodem circuli figmento confifiunt. 

Textus igitur corrigi debebat vt ditium eft . 

C Atque T S srqualis cft ipii E , & T S ad S E eft , vt T R ad R H, quas 
eft vt E V ad V N J ergo E V xaualis eft V H , & c. In duobus triangulis 
ifofcelqs inter fe fimilibus ABC, & E RT ab aqualibus angulis verticalibus 
ABC ,& E RT ducuntur retia linea B Jf, R S fecantes bafes in & S : 

cft que quadratum R S ad reti angulum E S T , vt quadratum B Qad rctlaugu- 
lum A $S, dr fecatur A C bifariam in J£j: ofiendendum eft ET tn duas par- 
tes aquales in S quoque fecari . Si enim hoc verum non e/t ET in alio punito 
bifariam dmidetur vt tn b iungaturque R 
b. Jtfyoniam a verticibus triangulorunu 
A B C , & R ET i fi fidium ducuntur re- 
Ita /mea R Jf, R b diuidentes bafes bifa- 
fiam in b , ergo anguli ad f/, & b 
funt rccfi , & erant anguli A,drE aquales 
( propter fimilitudinem eorundem triangu- 
lorum') igitur triangula A B Jf, dr E R b 
fimilia funt, ideotf, B .Ifad .ZfA erit vt R b 

adbE,& quadratu B Jfad quadratum Jf^A erit vt quadratu R b ad quadratu 
b E ; erat autem quadratum R S ad reti angulum E ST vt quadratum B ■Sjsd 
quadratum JfA ; ergo quadratum R b ad quadratum b E eandem proportionem 
habet , quam quadratum R S ad reti angulum EST; tfique quadratum R b 
minus quadrato R S(enm perpendicularis R b minor (it quam RS) quare qua- 
dratum ex b E fimiffe totius E T minus erit reti angulo EST fui figmentis 
inaquahbus eiusdem E T contento ; quod cft abfurdum : quare neceffario F. T 
bifariam fecatur in S . Poflca propter parallela RS,&HE,vtT S ad S E 
ita erit T R ad R H ; & propter parallelas R V , <fr E T erit E V ad V H,vt 
T R ad RHyfiuT S ad S E : oficnfa autem fuit T S aqualis S E i igitur E 

V aqua- 
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y inaniis tJlVU, quid tfi tb fur dum . 

patet quadratum L P nempe N E,feu O N in N L ad quadratum E P» f 
nempe ad quadratum N L , fcilicet O N ad N L habere minorem pro- 
portionem , quam H E ad E 1: ponamus iam O N ad Z X , vt H E ad E 
1 1 & per X ducamus X R , & iungamus E R , &c. Suppofit a confirulhone 
trior is cujus, quando conus reClus E L E facias ejl fimi lis cono ABC quadra- 
tum L P ad quadratum E P habebat tandem frofortionem , quam O N ad N L, 
fcu quam quadratum B gjid quadratum JtfA: modo in hac altera fuppoftione 
conceditur quadratum B Qjd quadratum JfA habere minorem proportionem, 
quam E H ad E l ; igitur O N ad N L minorem proportionem habebit , quam-o 
H E ad E Ii & fiat O H ad N X vt H E ad E 1, erst N X minor quam N L, 

& ideo punitum X intra circulum cadet , & ptr X duci a R X T parallela H Ei 
vtique fecabit circulum in duobus punitis , vt in R , & Y . guod vero relhr-> 

R XT duci debeat parallela ipf H E , non quomodocunque , patet ex contextu 
fequenti , nam debent 0 X , O R fecari in N ,&V profor tionaliter , quare tex- 
tus debuit omnino corrigi . 

Oftcndctur, quemadmodum dictum cft , quod E T R , & A B C fiint _ 
ifofcclia , & fimilia , &c. .Quoniam arcus circuli E 0 ,dr O H aquales funt O 
inter fe ex conflrullione , erunt anguli E R O , & O R H aquales tnter fe , (jr 
propter parallelas 0 R , & E T tfi angulus ORE aqualis alterno T E R i at- 
que externus H R 0 aqualis ejl interno , cr oppofito RT E ; igitur duo anguli 
R E T , & X T E aquales funt inter fi ,• & propter e a triangulum EXT erit 
ifofcchum. Rurfus quia duo anguis E L H , E R H tn eodem circuli figmento 
coujlituti aquales funt tnter fe, & erat ex conftr ullione angulus M B C atjuahs 
angulo H L E ; igitur anguli H RE, cr M B C aquales funt inter fe, Cr ideo 
conjequcntcs anguli verticales E R T ,& A B C aquales erunt inter fe, ejl quo- 
que triangulum ABC per axim coni reUi ifojcehum igitur duo tnanguUj 
E RT ,cr ABC fimilia funt tnter fi . Et quia vt dillum ejl O N ad N X 
eandem proportionem habet , quam H E ad E 1 , atque propter parallelas V N , 
dr R X ejl O y ad y R vt 0 N ad N X,& fumpta comunt altitudine V R erit 
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reilangulum O V R ad quadratam E R , vt H E ad E / : tft vero reilangulum 
H V E aquale rell angulo O E R( pr opter ea quod du a reli a linea O R,H E Jefie Jo- 
cant intra circulum in E) igitur rell angulum H V E ad quadratum V R cande 
proportione habet quam H E ad E l ;cumq, proportio rcHangult H E E ad qua- 
dratum E R 'compofita /it ex duabus rationibus , ipjlus E E ad E R,feu R S ad 
S E , ( propter parallelogrammum E E S R ), (fi ex proportione H E ad E R, 
qua eadem eft proportioni ipfius R S ad S T( propterea quod triangula H E R, 
(fi R S T Jimtlia conjl nuuntur ab aquidifiantibus HE,RS,(fiER, ST ) 
quapropter dua proportiones R S ad S E ,(fi R S ad S T componentes proportio- 
nem quadrati R S ad reilangulum EST eadem funt rationibus , ex qutbus 
componitur proportio rell anguli H E E ad quadratum E R; & ideo quadratum 
R S ad reilangulum EST eandem proportionem habebit , quam reUangnlum 
H E E ad quadratum E R,feu eandem quam habet H E ad E l\ igitur Ji fiat 
conus , cuius vertex R , & bajis circulus diametro E T , cuius planum perpen- 
diculare Jit ad planum trianguli E R T , erit triangulum E RT ifofcelium per 
axim pradilli coni extenfum , atq; ad ipfum feli tonis DEE planum ejl quo- 
que perpendiculare > & eius axis G E Jubtendtt angulum E R H , qui deinceps 
ejl angulo vertitis ; igitur planum D E E in cono E R T generat hyperbolen , 
cuius axis inclinatus ejl E H , (fi ereltus E I : & propterea conus E RT com- 
prehendit hyperbolen DEE. Rnrfus fi rell a R X producatur quoufque fiecct 
peripheriam circuli L E ex altera parte in punilo. T ; atque denuo eontungantur 
rell a linea ET, (fi H T , qua extendatur quoufque conueniat cum rclla linet 
ex punilo E parallela ipfi O T in punilo aliquo , quod concipiatur ejfe d ; fieri 
poterit alius conus ( cuius vertex T , bajis circulus diametro E d ereilus ad 
planum trianguli)fimilis cono E R T , fiue A B C: Ojlcndetur\ficuti modo di- 
llum ejl , quod idem planum H D E efficiet in cono T d E eandem hyperbolen 
D E E. 

Inde dcmonftrabitur quod E H ad E I nccclTe eft , vt habeat eandem 
proportionem , quam O e ad e Z : & hoc eft abfurdum , &c. quia conus 
Z. E ( continet hyperbolen D E F nece (farto eius axis tranfuerfus E H fubten- 
det angulum H Z E , qui deinceps ejl anguli verticis trianguli per axtm ; (fi 
propter fimi lit udt ne amerurcllorum , fiunt triangula per axes A B C , E R T ,& 
E Z f Ji milia inter Je,(fi anguli verticales B ,Z, (fi R aquales erunt inter fe > 
ideo confieqnentes anguli M B C , (fi H R E, nec non H Z E aquales erunt in- 
ter fe , (fi fubtenduntur ab eadem rell a linea H E ; ergo in eodem ctrculi feg- 
mento conjiftunt : (fi propterea punllum 7, in circuli peripheria H Z E cadit . 
Tofi ea ( vt in propofitione J j. primi libri, (fi in hac eadem propofitione demon- 
Jlrauit Apollonius ) confiat quod H E ad EI habet eandem proportionem , quam 
O c ad e Z ; (fi prius O E ad E R erat vt H E ad E l i ergo O E ad E R (fi- 
dem proportionem habet quim 0 c ad e Z ; fcd quia punllum Z non cadit iius 
R , neque in T alias conus E Z f non ejfet altus i pracedenttbus E RT , (fi E 
T d j ergo O e ad c Z non habet eandem proportionem , quam O E ad E R,quod 
ejl abfurdum. 

Et demonftrabitur quod O V ad V R fit vt H E ad E I , &c. Repeta- 
tur denuo confirultio primi cafus huius propofitionis , vt Jiat conus rellus L E 
K fimtlis cono ABC, tunc quidem quadratum L P ad quadratum E P habe- 
bit eandem proportionem , quam O N ad N L , ficu quim quadratum B £(ad 

K k qua- 






D Einde fit fedio elliptica A B C,& tranfuerfa iUius A C.& erectas 
A D ■ & circimducamuj fupcr A C in plano credo ad le&iorus 
>lanum ABC fegmcntum circuli , quod capiat angulum aequalem an- 
>ulo F : &c. Rurfut conus exhiberi debet fimi lis cono doto E F G % qui dotam 
'ihpjim ABC contineat , Jit que axis trunfuerfus t Ui f Jis C A , eiufque lutus 

I K, quod eft «quale ipfi C I in I A, ad quadratum I A 
vt A C ad A D , & C I in A I ad quadratum I K nempe K N ad 
M O propter ftmilitudinem duorum triangulorum , & cx A I , nempe N 
K ad I K nempe A N vt parallelas conftituamus lineas , 
bus proportionibus componitur proportio quadrati NKad ANinNO, 
8cc. S en fui huius textus valde corrupti hic eji . Sui* ex conjlruchone Hia 
l K aut vlC A ad A D ,& fumpta communi altitudine l K , erit 


Apollonii Pergcei 


pojlremu fuppofttione conceditur quadratum B 
] 'td quadratum S.X htbere nuiorem proportionem , quum H 'E ud £ I ; igitur 
O N ud N L maiorem proportionem habebit , quum H E ud E I ; fed quia co- 
nus E JIT ponitur continere ftHioncm D E F ; huhebit OVudVR eusodem-o 
proportionem , quum H E ud E / ( vt ex 5 i- deducitur , & tn huc oro- 
' A - J. - S rt .n \. n sr .A V T. maiorem Proportionem habebit 

N ud N L maiorem proportionem habebit, quam 0 N udN X; 
dum , num N X minor eji , quum N L . 
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rell angulum CIA aquale recranguiu a a a > ignur recr anguium 
Aratum / A' eandem proportionem habet , quam C A ad A D ; componitur ‘i ero 
proportio rell anguli C I A ad quadratum IK ex duabus proportionibus laterum 
C I ad l K ,dr A l ad l K\& propter parallelas N O , I K , atque K N , & 
C I ,dr latus commune C O K duo triangula C I K , & A' O N /milia /une ; 
igitur K N ai N O eft , vt C 1 ad I K i & quia in parallclogrammo I N la- 
tera oppo/ta funt aqualia K N ad N A eandem proportionem habebit quam AI 
ad 1 K ; quapropter dna rationes K N ad N O , & K N ad N A componunt 
proportionem quadratt K N ad reti angulum ANO, qua eadem eft proportioni 
rell angult C I A ad quadratum I K i & propterea quadratum K N ad rUl an- 
gulum ANO eandem proportionem habebit , quam A G ad A D . Si igitur 
/tat conus , cuius o ertex A' ba/is circulus diametro A O de/criptus , cuius pla- 
num perpendiculare /r ad planum A K C ; atque per reClam A C aquidji au- 
tem tpft K N planum ducatur perpendiculare ad idem planum A K C genera- 
bitur ellip/s , cuius axis tranfuerfus erit A C , dr latus r ellum AD. Textus 
igitur corrigi debere ex dictis mamfcftum eft . 

Er quia angulus H K C nempe A O K aqualis eft H A C, & angulus 
C H A aqualis eft C K A remanet angulus H C A arqualis O A K erit 
H C A fimilc F E G fimile quoque O K A ; ergo , &c. Quoniam ex con- 
ftrullione fegmentum A H C capax eft anguli aqualis angulo T erit angulus A 
H C aqualis angulo F ; & quia pertpheria A H C fella eft bifariam in H ; ergo 
fubtcnfa latera A H ,& H C aqualia funt : & propterea triangulum A H e 
ifojcelium , & ftmtlc erit triangulo E F G -.propterea quod angult verticales * 
quales funt inter fe ; funt vero duo anguli A H C , & A K C in eodem circuli 
fegmento; ergo aquales funt inter fe ; par iter que duo anguli C A H, 
in eodem circuli figmento conftituti , aquales funt inter fe 
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las A O , K H funt anguli alterni A O K ,dr H K O aquales inter fi ; igitur 
angulus A O K aqualis erit angule C A H ; & propterea in duobus triangulis 
K A O , & H C A tertius angulus A C H aqualis erit tertio angulo K A O , 

& propterea triangulum K A 0 ifofcclium , dr fimile erit triangulo HAC , 
fiue F G E ; igitur conus , cuius vertex K bafis circulus A O perpendicularis 
ad planum trianguli A K. O erit conus rectus , & fimilis cono E F G dato . , 

Alioquin contineat illum conus alius , cuius vertex fit triangu- C1 
Ium QJV P , & oftendetur quemadmodum didum cft , quod planum^ 
tranfiens per axim illius coni eredum ad planum fcdionis ABC fedio 
communis cum plano fcdionis cft A C , & quod pundum verticis illius 
coni fit in circumferentia fegmenti A H C , Scc. f>niu fupponitur , quod 
conus Q_/t P fimilis cono E F G contineat e/lipfim ABC, cuius axis tranfuer- 
fus C A , dr latus rectum A D ; igitur triangulum per axim coni dultum 
A P, nedum fimile erit triangulo E F G , fed etiam perpendiculare erit ad pla- 
num ellipfis A B C , dr propterea confifiet in plano circularis fegmenti A H C 
pariter eretti ad planum ABC, per idem axim A C extenfum , dr eft angu- 
lus A dfC aqualis angulo verticali F propter fimilitudincm duorum triangu- 
lorum , dr ex conftrntttone prima partis huius propofitionis , eft fegmentum A 
H C capax anguli aquatis angulo F ; fccatnrque bifariam in H i igitur angulus 
A 4J_C aqualis ipfi F in peripheria fegmenti A H C exifiit. Ducatur pofiea^i 
S parallela lateri tranfuerfo ellipfis A C , qua fccct bafim trianguli per axim 
difA P produttam in S , dr a puncto H bipartita dinifionis fegmenti A H C 
coni ungatur reda lima H Jfprodttcaturq; quonfif, occurrat retia Une a C A in X. 
Sjtpuia duo anguli A H C ,dr A dfc tn e ode circuli fegmento conftituti aqua- 
les funt inter fie par iter q\ duo anguli C A H ,& C JfH meode circuli fegmento 
exifi entes funt aquales, dr eft angulus A P ffaqualis angulo P A Sjn triangu- 
lo tfofcelio dfA P ;dr angulus P A J^aqualis angulo C A H in triangulis fimi- 
Hbus i igitur angulus A P Sfaqualss cft alterno angulo P JfH ; & propterea 
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reda litu* H X parallela eft ipfi AS ; & erat prius Q_S parallela ip/i c R , 
& reda linea C P Q eft communis ; igitur triangula C R Jg, cr Q_S p fi mi- 
lia funt , & Jpatium R S parallclogrammum t[l ; critque vt prius ditium tft 
proportio quadrati Qs ad rctlangulum A S P eadem proportioni redangnji C 
R A ad quadratum R Qj eft vero quadratum Q_S ad reti angulum A S P ,vl 
ellipfis axis tranfuerfus C A ad eius latus retium A D , proptere* quod conus 
A Qfi fupponitur continere ellipjim A B C; igitur rctlangulum C R A ad qua- 
dratum R Qjandem proportionem habet , quam C A ad A D; efi verb reti an- 
gulum H R Qaquale reti angulo C R A ; igitur rctlangulum H R Qjtd qua- 
dratum R Qjeu H R ad R Qjandem proportionem habebit , quam C s! ad A 
D i fed in priori cafu fati a efi H I ad 1 K in eadem proportione , quam C A 
ad A D) igitur H R ad R Qjandem proportionem habebit quam H I ad l K . 

Ergo diuidendo HK maior ad minorem KI erit vt minor HQad ma- 
iorem Q_R , &c. idefi quia H R ad R JSf eft vt H 1 ad I K , & diuiden- 
do H Qjtd Qjt eandem proportionem habebit quam H K ad K l , dr permu- 
tando H .Sfad H A' erit vt Qjl ad K t : quod efi ab fur dum ; quandoquidem 
in circulo fubtenfa H Q_A centro remotior minor efi , quam H K , at exterius 
comprehenfa QjX maior eft , quam K 1. Quapropter fieri non poteft , 
qun alius conus A Jf P prater iatn ditlos contineat cUipfim ABC, 
mtlis dato cono E F G . Textus ergo confufus corrigi aebebat . 

Ad propofitionem 77 . libri quinti egi dc_, 
contactibus circulorum , dr fetlionum coni- * 
carum , corumque admirabilia fymptomatak 
nemine adhuc quod fciam excogitata patefeci, 
non tamen praditla difeeptatio omnino per fe- 
li a, & abfoluta fuit : itaque iuxta loci exigen- 
tiam hic afferam coronidis loco eiufdcm doilri- 
na complementum . 

Per reclam lineam coni ttno entem '-ver- 
tices duorum conorum eandem baftm h, 
bentium ducere duo plana evtrumcjue 
num tangentia : oportet autem retiam 
neam medices coni ungentem extra pen 
phertam circuli communis bafis cadere. 

Circulus A MC fit communis bafis duorun 
conorum , quorum vertices B , & E , & co- 
ntunsi a reda linea B E extra periphertantj 
circuli A M C cadat : duci debent duo plana 
tangentia vtrofque conos per eandem redam 
lineam B E extenfa. Et primo reda linca-t 
E B plano Circuit A MC aqutdftet , dr dudo 
quolibet plano per E B circulum fecante /«_» 
reda linea d 0 erit ipfa NO parallela E B; 
tunc ducatur diameter A M perpendicularis 
ad N O , dr per A , dr M ducantur A D,M 
V tangentes c tr culum, fiuc perpendiculares ad 
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idem diametrum M A ierunt igitur ungentes 
A D,& M V parallele eidem N 0 , erat au- 
tem E B parallela ipfi N 0 ; igitur dux cir- 
eulum tangentes A B , cr M V parallela funt 
idem E B i & propter ea A D, & E B in eo- 
dem funt plano , vtrumqut conum tangente _» 
cum per vertices E , & B ducatur , & plt A 
D bafis circulum tangentem. Eadem ratione 
M V ,& E Bitstodem plano vtrum/ue conum 
tangente ext fient . Si vero recta E B plano cir- 
culi non aqnidsfiat prodacta alicubi planum 
tin filem circuli (ce abit extra circulum tpfun:, 
vt in T , cp tunc quidem 4 punito T extras 
circulum pofito ducantur dux contingentes T A, 
cr T M. Manififium c/l , reltas Uncas AT, 

B E m eodem plano iacere ; tranfit vero prx- 
• dictum planum per vertices B,& E duorum 
conorum , atque per T A tangentem circulum 
bafis communit i igitur pUnum A E B vtrum- 
que conum contingit . Eodem modo planum E 
B M ex altera parte vtrumq; conum tanget . 

Et hoc erat facundum. 

P ^ P ‘ In qualibet coinfectione H A 1 
Addit cuius diameter A L non fit axit , 
per eius ^verticem A altam conife- 
ilioncm m eodem plano deferibereg , 
que priorem ab findat , atque eadem 
rccla linea '-vtramq-, feci tonem tangat 
in punclo mutn.c earum abfctsfonis. 

Sicut in conjlr ultione prop. 1 1 . & 1 2 . 
addit, f altum c/l , defer ibatur conus B A 
C comprehendens ftltioncm H A I , cu- 
ius vertex B bafis circulus A M C per 
fellionis verticem A dultus , & trian- 
gulum per axim B A C efficiat diame- 
trum A L : cr in duobus circulis a jtsi- 
dijl antibus A C M , & in eo , qui per 
fellionis bafm H t ducitur id: planum 
feltioms conica dcfgnet duas parallelas 
* A D,H l,dr planum trianguli per axim 

\ efficiat circulo ru diametros C A,cr eum, 
qui per L ducitur aqnidtfi antes inter fi-, 
ergo ficuti bafis H l perpendicularis efl 
ad circuli diametrum per L duc tam, (i a 
ad bafim trianguli per axim , Ita D A 


perpen- 
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perpendicularis efi ad circuli diametrum C A , & propterea A D , planorunui 
H A t,& AC M communit /ceti » , tanget circulum A C,& ideo fuperficiem 
ipfam conicam , & fictionem in ea exijlentem continget ; & diameter A L non 
erit perpendicularis ad tangentem , fcu ordmatim applicatam A D per verticem 
A , alias A L effit axis , quod non ponttur . Deinde in plano D A B ex A du- 
catur recta linea A E perpendicularis ad A D fupra , vel infra circulum , & 
vertice quolibet punito E fumpto in reita linea A E, & bafi circulo AC M fiat 
alterconus E AC, in cuius fuperficie plani D A H / defignet fcElionc E A G ,& 
in ea triangulum per axim E AC efficiat diametrum A K : Et quia eadem re- 
ita linea D A perpendicularis efi ad AC, atque ad A E fe fec antes in A i ergo 
J> A perpendicularis efi ad planum CEA, atque planum D AC extenfum-a 
per perpendicularem D A , erit quoque perpendiculare ad planum trianguli per 
axim CEA, quare triangulum per axim efficiet diametrum A K , qua erit 


axis fectionis F A G, atque D A perpendicularis erit ai axim A K exijlentem 
in plano CE A, ad quod D A efi perpendicularis , & cum ea conuenit : quare 
D A ordmatim ad axim applicata per verticem A tanget fectionem F A G,qua 3 1 -'*' 5 - *■ 
prius in eodem puncto A tangebat fectionem H A 1 in eodem plano exijlentem-, 

(fi propter ea eadem recta A D vtramque fectionem tangit in puncto A . Poflea 
coni ungatur recta linea B E ,& quia recta linea B A, A D , A E funt in eo- 
dem plano tangente vtrumque conum ( cum per vertices B ,<jr E, atque per D 
A contingentem circulum bafis communis ducatur ) & E A , & B A angulum 
confittuunt , cum F. A pofita fit perpendicularis ad D A , at B A ad eandem fit 
inclinata , <£• exifiunt in eodem plano ; ergo recta B E parallela efi , aut feiat 
contingentem D A extra circulum vt in D . Poterit igitur ex prepof. i $. addi- 
tarum duci per rectam B E planum aliud B EM. V vtrumq; conum contingens. 
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CT per rectam B E txtt utimur aliud p/antim E N 0 B inter duo plana contin- 
genti a prope verticem A vbicumqi cadens , quod fecet vtrumijue conum, & cir- 
culum bttjis tn recta linea N O , cr Juperfctes duorum conorum tn lateribus H 
N E N , B O, E O R, quarum B N occurret Jcmifcctioni A H tn quolibet 
eius puncto .fif prope verticem A , eo quod ponto A H , & pcnpbcrix A N C ex 
cepto puncto e tus A tota inter duo plana conos tangentia intercipiuntur ,& eadem 
ratione E O occurret fcmifcctioni A G in quolibet eius puncto R vitra verticem 
A ad partes G . Et quoniam in eo- 
dem plano tn anguli F. A' B ( felli- 
tet piant B N O E Jecantis vtrum- 
que conum ) a puncto E ducitur re- 
cta linea EO intra angulum N E B ; 
ergo vllcnus producta fecabit latus 
B N fubtendentem angulum N E B 
inter puncta N , & B,vt in X,& 
propter ea recta linea JV X intra tria- 
gulitm E EI 0,cr ideo intra conum 
E A C intercepta erit ;f militer re- 
cta linea OX intra triangulum B N 
O , & intra conum B AC intere lu- 
fa erit : quare quodlibet aliud punctu 
JZJateris conici B N citra , vel vitra 
interclusa portione Jv X cadet neeef- 
ario extfa fuperficiem coni E A C, 

& ideo quodlibet punctum Jfin pro- 
ductione Uteris coni B N fttmptum 
& in femijfe ftetionis conica H A 
prope verticem A cadet extrafemif- 
fem fictionis F A , qua in fuperji- 
cie coni E A C extfiit , dr ad eaf- 
dem partes vergit. Pari modo quod- 
/ibet aliud punctum X lateris conici 
E 0 citra , vel vitra interclufanLj 
portione X O radet extra fuperficiem 
coni B A C ,dr ideo quodlibct punctu 
R fumptum in medietate fectionis 
conica A G prope verticem A cadet 
extra medietatem fectionis A 1 , qua 
in fuperficie coni B A C exi/lit, & 
ad cafdcm partes vergit . Igitur fe- 
ctio H A I abfeindit conifectionem 
F A G in vertice communi A, vbi 
ambo tanguntur ab eadem recta li- 
nea A D . JZupd erat faciendum . 
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Si fuerint quotcunque coni 
fuper circulum communem ba- 
fis defcripti, habentes latus com~ 
mune indefinite extenfum in. 
triangulis per axes ad bafes 
perpendicularibus , atque per ter- 
minum lateris communis duca- 
tur planum efficiens coni feclio- 
nes tangentes bafim : habebunt 
illa latera recla aqualia inter 
fe j ent que feclio fmgularis , fi 
fuerit parabole , <x >el circulus : 
fi 'vero fuerit elltpfis , aut hy- 
perbole erunt infinita . 

Sit conus A D C fin^ularis , (fi 
A B C /it multiplex , habentes cir- 
culum A C bafeos communem , (fi 
latus A B D productum commu- 
ne fumptum Jit in triangulis per 
axes conorum perpendicularibus ad 
circulum bajis B C , atque a ter- 
mino A ducatur planu fccans cir- 
culi A C planum in recta linea, 
qua perpendicularis /it ad diame- 
trum C A , quod , efficiat in cono 
quidem ABC fe Itionem AN, 
cuius latus rectum fit X , (fi latus 
tranfuerfum A F : in cono vero 
A D C efficiat fetlionem A M, cu- 
ius latus retium Z , (fi diameter 
communis A E ; ftque feti io A N 
hyperbole , circulus , aut ellipfis 
circa axim maiorem , aut mino- 
rem ; Settio verbfingularis A M in cono D A C fit parabole ', (fi ducatur B H 
parallela diametro fethoms A E feeans cuculi diametrum A C in H /du- 
catur C O parallela D A fccans A E in O. Dico latus rectum ZoaraboleT 

TJzjSS""’ ' Ca r° X T M “ /««*»« ^ N; (fi fupponantur tus 

parabola A M mter fe aquales earumq; Utera recta Z aqualia' nue in tribus fi- 
gunt apponetur ,vt confifio eu itetur. Quoniam vt latus renum X ad tran- 
JutrJum A F Ject tonis A N , ita eft rcctangulum A H C ad quadratum B ff ■ U 3c n 

HbZT/ca C 7 f ,°T ,r CX r *T CH * d ”*,&el ratione A H ad lib ' >• 
H B . cfique t A ad A F , vt C H ad H B ( propter parallelas F A H R Ar 

fimihtudinem triangulorum) & vt A H ad H B, ,ta eft A C ad C D, feu i 
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A O ( cum C D , & H B fint parallela, atque D 0 fit parallclogramYnum) com- 
ponunt veri ha dua proportiones retonem quadra C A ad rectangulum F 
A 0 : ergo vt rcc ungulum A H C ad quadratum H B , ita efi quadratum C A 
ad rectangulum F A O , & pro- 
pter ea vt X ad A F, ita erit qua- 
dratum A C ad rectangulum F A 
O , fed vt F A ad A D ( fium- 
ptis aqualtbut altitudinibus A 0 , 

C D ) tta efi rectangulum F A O 
ad rectangulum AD C ; quare ex 
aquali X ad A D erit vt quadra- 
tum A C ad rectangulum AD C; 
tandem vt Z latus rectum para- 
. lib i, bolcs A M ad D A ita efi quadra- 
tum A C ad rectangulum A DCi 

S ur X , & Z ad eandem D A 
ent eandem proportionem quam 
quadratum A C ad rcctanguluoLj 
A D C ,& propterea latera recta 
X , & Z aqualia fiunt tnter fie . 

Et quoniam in quolibet cafiu fictio- 
nis conica A A' latus rectum X 
fiemper aquale efi Z lateri recto 
vnius eiufdemq-, paraboles A M ; 
ergo latera recta X reliquarum^ 
omnium fictionum aqualia fiunt 
inter fie , licet fectiones illa fint 
inaquales , d)" habeant latera tra- 
fuerfia inaqualia , imi neque eiufi- 
dem fipteiei fint • JZuod erat pro- 
pofitum . 

Admiratione dignum pracipue 
efi in hac propofitione , quod fi fi- 
ctio A N fuerit circulus ,vnicus 
tantummodo erit ; nam circuli la- 
tus rectum X aquale erit eius dia- 
metro, ficu axi tranfiucrfo A F ; efi- 
que fiemper latus rectum esufidem 
menfiura , vt ofienfuus efi ; igitur , , 

circuli diameter F A idem fiemper erit ; dr propterea circulus , qui a tali plano 
generari pateti fingularis erit , nimirum ille , qui in vnico cono A F C efficit 
triangula per axim fimilia , dr fiubcontraria B A C i & B F A. Manififinm-t 
quoq ; efi parabolem A M fingularem e fie , nam fuppo*itur idem circulus bafis A 
C,& in plano per axim com comunt latus A D B fiemper eofde angulos D A E, 
dr D A C efficere conceditur igitur vt ftcho A M fit parabole necefiario recta i 
punito C duci debet parallela diametro paraboles A E ; eum ergo in triangulo per 
axim D A C detur lafis A C inuariabilis quia circulus vnicus Jupponitur etuj- 

1 que 
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q*e unguli D , (fi D A C ; dabitur quoqi eius fpecics fimpcr eadem , immo tria- 
gulum per axim inuariabite erit , qui Jemper eodem modo inclinatur ad circu- 
lum bajis C A : & propterca conus D A C Jampcr idem erit , & eodem modo 
fidus , inde feti to par aboles A M eadem fimper omnino er it, habens idem latus 
retium Z . In hyperbole vero , aut ellipft Utera C B pojfiunl fitpra , vel infra-, 
C D parallelam tpfitA E a puncto C ductam, extendi, (fi fic efficientur tranfuer - 
fi latera A F tnaqualta inter fi , cumque coni fitiiones A N habeant Utera-, 


retia X aqualia inter fi , Utera vero tranfuerfa A F tnaqualta , & hjperbola- ^ I,1 | ;] ro1 ' 


rum commune latus retium habentium illa maior efi, cuius axis tranjuerfus ejl Ccmic." 
minor : (fi duarum clhpfium commune latus retium habentium , illa maior ejl 
cuius axis tranfuer fus efi maior ; igitur ellipfies , aut hyperbole , qua in conis 
proditia leve conftrutits de fi r ibunt ur non fingulares fid infinita ejfe po fiunt. 

Vbi notandum efi , quod cllipjes pofiunt ejfe ea qua ad maiores, aut ad minores 
axes adiacent . Pari modo confiat quod fi in conis fuperius expofitis fiant fe- 
ti iones conica confiituentur ad eundem axim quinque fitiiones commune latus 
retium habentes fi fi in eodem vertice tangentes , & carum intima erit tlli- Mwol 
pfss , qua ad axsm minorem adiacet, (fi non erit vnica, fid multiplex, (fi em- :S ‘ 
nes cadent intra circulum , circulus vero intra ellipfim ad axim maiorem acco • Conic. 
modatam cadet , hac vero intra parabolen confiituetur , (fi inter circulum , (fi 
parabolen infinita ellipfts fi in eodem puntto verticis tangentes collocari pof- 
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JVupniam A R maior potatur qui 
A D Jumi poterit recto A X mtnor 
quidem , quam A R , fcd maior qui 
A D , & centro X internatio X A 
ex pr. i+ de feritatur circulus 1 AS. Patet 
ad Jit. ( ex demo nft ratis fu per i us ) circulum 
I ib. j . IS extritifccus tangere eonijeitionem 
MjiuoI. B a C; at fetlio T X extrtnfecus 
pr. 3 ; 6.p. circulum l S tangit in eodem punito 
'cTonic 5 ' urticis A , ergo fetlio T X extrin- 
fecus tangit confectionem B A C in 
eodem puncto A. £uod erat ofien - 
dendttm . 

PROP. Si in eodem plano circulus F A G fiecuerit conifectionem H A l in—> 
2 °- punito A ijuod non fit njertex axis eius , atque eadem refla linea D A 
contmoat circulum , & fecltonem in eodem puncto A ; Dico quod qum- 
hmm ^ ia S A Z tn eodem plano cum ilUs poftta cuius axis /it 

idem circuli diameter A K habens T fiemijfiem lateris recti axis .tquale radia 
circuli F A G : fecabit quoque eandem conifeflionem H A J m eodem—» 
puncto A ) atque continget eandem retiam lineam AD in A. 





TSefcribantur ( %'t in 1 6. additarum huius libri facium ejl) duo coni ABC, 
Scalenus comprehendens ftilionem H A J , CX conus rectus E A C comprehen- 
dens circularem fubcontranam feli unem FAC, quorum bafis communis Jit 

circulus 
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circulus A M C , ita vt idem planum per vertices (onerum B , dr E , dr per 
A D contingentem eundem circulum bafis extenfum tangat vtrumque conunLj 
tn lateribus A B , dr A E . Pofiea Ji S A Z optatur parabole ducatur in plano 
A E C ex C reda C N parallela A K axi filttoms F A G , fi vero S A Z 
djideratur hyperbole, aut cllipfis producatur axis A A' ia dire dum extra aut intra 
/cilionem , dr in rella linea K A O fecetur pomo A 0 aqualis lateri tranfucr- 
f° fc£t tonis SAE, coniungaturquc rella limea C O , fetans EA tn N {eo 
quod axis K A in plano A E C credo ad ctrculh A M C , exi/ht)drvtrticc M 
fiat alter conus MCA. Manifcfium ejl im cono rello E A C defignari ab eo- 
dem plano D A A' circulum F A G , at in cono rello N AC efficietur aha fe- 
lito conica circa communem axim A A' , qu e fe fit mutuo , dr eandem redam-o 
lineam D A tangent , tn communi vertice A , atque circnh F A C , dr fectio- Prop. 17. 
otis genita in cono N A C duo latera recta erunt aqualia , dr propterea fectio- 
mis genita in cono N A C femt latus rectum aquate ent radio circnh 7 feu di- 
midio erecti fictionis H A / , dr fi habuerit latus tranfuerfum ent aquale A 
O •, ergo fectio genita in cono N A C , (ffi fectio S A Z circa communem axim-o 
A A habent latus rectum cummune duplum ip/ius T , cr etiam commune latus 
tranfuerfum A 0: £>uare fectio genua in cono N AC, dr S A Z aquales funt b®'"»- 
inter fe , dr congruentes ; quapropter idem planum D A A' , quod efficit tn cono 
Scaleno B A C fictionem H A l , defigant quoque tn eono recto MAC fictio- 
nem S A Z : habent vero hi duo com circulum bafis communem , dr idem pla- 
num per contingentem A D , dr per vertices B , dr M ductum vtrumque co- 
num tangit ; igitur { vt demonfiratum ejl m 16. Addit, huius ) fectio conico-j 
S A Z ab fundet aliam fect tonem H A t , & amba tangentur ab eadem recta 
hnea D A in eodem puncto mutua abfctffionts A . fluod erat propolitum . 


A circulus T A S conflat ( ex prop. 1 o. additarum libri quinti ) eirculum T 
A S fecare coinfectionem B A C tn A , cumque circa eundem axim D A po- 
nantur circulus T A S , atque coni fectio l A K , cuius latens recti femiffis a- 
qualis ejl D A radio circnh T A S , ergo coni fectio l A K abfeindit com fectio- 
nem B A C in eodem puncto A , in quo fecatur a circulo T A S , dr tanguntur 
ab eadem contingente G A m puncto A. Jiuod erat , drc. 
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PROP Seciion tm conicarum arca axim communem pofitarum datam comfe- 
2 2. clionem alfcmdemium non in eius vertice , tjuas omnes eadem recia li- 
Addic. nea contingat , erunt fmgulares tantummodo parabolx , iQf circulus, elli- 
pfes itero , fifr hyperbole erunt infinita . 

Jguoniam circa communem axim D 
A conditui po fiunt parabola , circulus , 

Prop. 17 mfinita hjperbola , & infinita cllipfcs 
habentes jcmilatus rectum axis aquale 

IIUIUS. » - /* rr ■ 

fingulan brcuifccanti D A tn jc Clio neu 
Vco<s>. ii^ fM jca B A C educto , & ha omnes ab- 
huins. fi indunt coni feci tonem B A C tn A . 

Ergo patet propofitum . 

'Hinc colligitur dari non poffc conifc- 
il tonem minimam cxtrinfccus tangen- 
tium , neque maximam tntrinjccus lu- 
gentium eandem e om feti tonem tn pun- 
ito A extra verticem axis pofito . 

Nam qualibet coni feli 10 , cuius femte- 
Pron. 18. rt ftum axis minus cfi breutfecante fingulari D A intrinfecus tangit fictionem 
b A C in A , & fi femierettum manu fuerit eadem D A extrsnfecus eandertej 
Prop. \9 feli tonem B AC continget , neque -unquam cejfant pr adsit i contuitus extrin- 
adilic. r ec , > ve [ intrinfeci quoufque femiereltum axis efficitur aquale brcuifccanti D 
Prop U ii. A '• tunc ncn 4m phus contingit , fed fetat cam in A. £>u*rc patet propofi- 
addit. tum . 

Imius. .Confiat etiam quod parabolarum vnica tantummodo , & circulorum vnicus 
etiam abfeindit conifeilionem B A C in A , & contingit eandem contingentem 
A G in A. 

At hyperbolarum , atque edipfium abfcindcntinm eandem feli tonem B A C tn 
A , quas omnes eadem rella linea A G tangit t n A non poteft affignari maxi- 
ma , neque minima. ..... , , . _ - 

Nam vt dictum cfi ad 1 7. Additarum huius libri infinita hyperbola fe fc-s 
. contingentes in vertice axis definunt in parabolam vnicam , gffi pofi parabolam 
interius fe fe fucceffiue contingunt infinita ctlipfcs ad axim maiorem adiacen- 
tes , qua definunt in circulum vnicum , ac pofi circulum interius eum contin- 
gunt infinita ellipfes ad axim minorem adtacentes , quarum omnium femiert- 
'lia latera axium aqualia funt brcuifccanti fingulan D A data Jcltionis B AC. 
fijuarc patet propofitum . 
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DEFINITIONES. 

i. 

I diuidatur inclinatum fecundum proportionem 
figura: , aut addatur vni axium cllipfis linea.. , 
earumque differentia, aut aggregatum ad ean- 
dem lineam habeat eandem proportionem fi- 
gurx : vocabo homologam inclinati PRAESE- 
CTAM. 

II. 

Et homologam eretti INTERCEPTAM. 

III. 

Atque pun&um , quod eft extremum ipfius interceptx , & dia- 
metri : vocabo TERMINVM COMMVNEM. 

IV. 

Reliquum ver b TERMINVM DIVIDENTEM. 

V. 

Et differentiam , vel fummam lateris, & interceptx : vocabo IN- 
TERCEPTAM COMPARATAM . 

VI. 

Differentiam vero , aut fummam lateris , & pra»fe<fl£ : vocabo 
PRaESECTAM COMPARATAM : hoc autem latus refer- 
tur ad diametrum , qux bifariam diuidit lineam coniungen- 
tem verticem fe&ionis , & terminum potentis huius lateris : 

reliquee 




— . — . — — 
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reliqux vcio lines referuntur ad hoc latus . 

VII. 

Infuper vocabo duas diametros coniugatas , & squales in elli- 
pfi , /F.QYALES. 

Et fi quidem ad vtrafquc partes axis fe&ionis dux diame- 
tri educantur , qux ad lua ere&a eandem proportionem ha- 
beant , vtique vocabo eas jEQyALES . 

VIII. 

Diametros vero xquales ad vtrafquc partes duarum axium elli- 
pfis cadentes , voco Homologas illius axis : funtque homo- 
logx diametri in ellipfi tranfuerfa ad tranluerfam , Sc reda., 
ad redam . 


N O T M. 


I. T) Rima definiti o breuiffime exponi poteft hac ratione . Si axis tranfuerfus 

1 interius in hyperbola di indatur , aut exterius in ellipfi , fecundum pro- 
portionem figura, figmentum homologum axis tranfuerfi vocabo PrafcClum , vt 
fi fuerit hyperbole , vel ellipfis AB, cuius axis tranfuerfus A C , centrum D , 
latus recti» A F ,dr in hyperbola fecetur C A inter vertices A, & C ; in ellipfi 
vero fecetur ex ter tus in puntlo G , ita vt fumma, vel differentia ipfarum G A, 
C T axis C A , idefi C G ad G A habeat proportionem figura fcilicet candemus > 
quam habet latus tranfuerfum C A ad latus rectum A F ; tunc quidem vocatur 
recta linea C G Prafeeta . 

II. Atque G A vocatur Intercepta . 

III. Punctum vero A extremum 
intercepta G A , & diametri C A 
vocabitur terminus communis dua- 
rum linearum, fcilicet axis C A, & 
addita j vel ablata A G . 

IV. Punctum vero G, in quo axis 
A C interius, vel exterius diniditur 
fecundum proportionem figura voca- 
tur terminus di ni dens s Si vero fece • , 
tur C H aqualis A G vocabitur etia. 

C H intercepta , & A H prafectvj, 
atque C terminus communis , cir H 
terminus dtuidens . 

V. Si diameter 1 L fecuerit bifa- 
riam fubtcnfam AB a fectionis ver . 

tice A eductam , atque a termino B . ztnbifj 



ducatur 
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ducatur B E perpendicularis ad axitn eum /ecam in E , tam quidem axis 'fer- 
mentum C E ab oppofito vertice C dutlum , vacat interpres Latus, te/lea fum- 
mam tn prima elhpfi, differentiam in reliquis figuris Uteris C E, & inter- 
cepta H C , nimirum ipfam lineam H E , vocat Interceptam comparatam. 

VI. Et Utens C E , (fiprafetta G C differentia in tribus prioribus figuris, 
drfumma in figura quarta , tde/l G E , vocatur Pra/cda comparata . 

VII. Ducantur tn ellipji ABC dua diametri coniugata l L , dr N 9 , qua 
inter fiefint aquales Vel tranfuerfa I L ad eius Utus rea„m eandem propor- 
tionem habeat , quam eius coniugata N 0 ad fiuum latus retium ; tunc quidem 
vocat panter diametros coniugatas l L, N 0 AEqnalts. 



SECTIO PRIMA 

Continens Propofit. I. V. & XXIII. 
Apollonij . 

PROPOSITIO I. 




S I in parabola A B i termino * 
axis A D educatur reda linei, 

A B fubtendensfegroentum ledionis 
AB, & ab eius termino ducatur B 
D ad axim perpendicularis ; vtiqufc 
illa chorda poterit eius abfeiflam D 
A in aggregatum abfciflW , & eredi . 

Fiat A F aequalis credo A E. Quia., 
quadratum AB clt xquale quadrato DA 

Mm cum 





s. - 
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cum quadrato D B , quod eft atqualc ipfi A D in A F » igitur eft squa- 
le ipG F D in D A. Quod mt oftendcndum. 


PROPOSITIO V.& XXIII. 


parabola ABC cuitifcumquc diametri B F eremus B H ex- 
cedit axis A D eredum A E quadruplo abcillse A D potentis 
a termino illius diametri adaximduda: 23. & diametri C G^re- a 
motioiis ab axe, eredus C I maior eft eredo B H diametri propin- 
quioris B F quadruplo differentia axis abfeiflarum potentium a 
terminis diametrorum ad axim dudorum . 



Educamus A L , B K tangentes iu A , B , & B N perpendicularem ad 
11. lib. 1. B K , erit KD in D N arqualc quadrato D B , quod eft aequale ipfi A E 
in A D ; trgo K D ad D A eandem proportionem habet , quam A E ad 
.. D N : eftque D K dupla iplius A I) f 37- ex 1.) igitur A E eft dupla_ , 
35. lib. i' ipfiuj d Ni quare A E cum duplo D K, nempe cum quadruplo A Dell D 
squalis duplo K N , nempe B H ( eo quod N K ad B K ungentem ean- 
... dem proportionem habet, quam affumpta M B ad B L coniugatam ( 57. 

** 1 ■*' ex 1. ) ( propter fimilitudinem duorum triangulorum J i ergo B H squalis 
eft quadruplo A D cum A E ; quare eredus diametri B F excedit A E 
quadruplo A D . & A O maior eft , quam A D i ergo eredus diametri C 
C G remotioris maior eft , quam eredus B F proximioris quadruplo D 
O differentia? abfeiflarum. Et hoc erat oftendcndum. 

<_ .. «jtiiftii«i .■ •'.jo.tiit® . 

Notas in Propofit. I. 


/"V Via quadratum A B eft aiquak? quadrato D A , Scc. Quoniam re- % 
liangulum F D A squale eft rellungulo F A D fui figmentis vuu eum. > 
quadrato reliqui figmenti D A > eftque lutus retium A E uquale_j 


A Fi 


2 75 


« F 
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A F ! igitur reft ungulum F D A equule ejl % 
r e fl angulo D A E vna cum quadrato D A i 

ftd quadratum ordinarim ad axim applicata il.lib.i. 

B D aquale tft redi angulo D A E fub abfcif- 
fa & latere reflo contento i igitur re fl angu- 
lum F D A aquale ejl duobus quadratis B D , 

<jr D A ; cjlquc quadratum A "B fubtenden - 
iis rcflum angulum D aquale duobus quadra - 
tis B D , dr D A i igitur quadratum fubt tu- 
fa A B aquale ejl refl angulo A D E fub ab- 
fcijfa D A , & fub D F , qua aqualis ejl ei- 
dem abfeijfa cum latere reflo . 

Nota: in Propofit. V. & XXIII. 

E T diametri G C remotioris ab axe cre&us C I maior eft erc&o B H 
diametri propinquioris B F , &c. Videtur hac a j. propoftio deficiens > 
cum omnino inuenjimile fit Apollonium non animaduertifft rem adeo facilem ; 
quod nimirum diametri G C remotioris ab axe ereflus C I maior Jit ere flo B 
H diametri B F proximioris quadruplo differentia axis abfeiffarum potentium 
i terminis diametrorum ad axim duci orum . 

Quare A E cum duplo K D > nempe cum quadruplo A D eft xqualis 
duplo K N , nempe dimidio B H, &c. guoniam B H latus reflum dume- 49 - lib. i. 
trs B F ad duplum contingentis BKefivtUBadBL ,fed ( propter aqui- 
dijlantes , & fimilitudinem triangulorum L B M , (fi K N B ) vt M B ad B 
L , ita ejl duplum N K ad duplum K B ; ergo latus reflum B H aquale ejl du- 
plo K ftd prius ojlenjum ejl quod D A aqualis eft medietati ipjius D K,& 3J- 
D N aqualis medietati ipjius A E ; igitur duplum K N aquale ejl duplo K D , 
feu quadruplo A D cum duplo D N ,feu cum A E. 

Et A O maior eft , quam A D; ergo erectus diametri C G remotioris 
maior eft quam eredus B F proximioris , &c. Addidi in hac conclufione. ^ 
verba hac ( quadruplo D O differitia abfeiffarum) qua videntur deficere. Ma- 
nifcjlum enim ejl , quod C l latus reflum diametri C G ab axe remotioris fu~ 
perat laturreflum B H diametri F B axi propinquioris quadruplo D O diffe- 
rentia abfctjjarum axis ab ordinatis i verticibus caridem diametrorum duflir, 
nam B H aquahs ojlenfa ejl F. A vna cum quadruplo A Ii , eademque ratione 
C l aquahs ejl eidem axis lateri reflo E A cum quadruplo A O ; ergo exceffus 
C l Jupr a B H erit aqualis quadruplo differentia D 0 . 


. .lib. 


M m a 


SECTIO 
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SECTTO SECVNDA 

».W «'•! f. Mi tAWAWV'' A 

Continens Propofit. II. III. IV. VI. 

& VII. Apollonij. 


a ■$> 


PROPOSITIO II. & III. 

S I in fc&ionc A B a termino comuni A vtriuslibet interceptas a 
educatur linea reda A B vfq; ad fe&ionem , atque ab eius 
termino B ad axim A E ducatur perpendicularis B E; erit qua- 
dratum A B ad re&angulum contentum a redis lineis inter per- 
pendicularis incidendam , 8 c terminos intercepta: , nempe A E 
in G E habebit eandem proportionem , quim habet inclinatus, 
fiue tranfuerfus A C ad pnefedam C G. 


f 

f 


F V* ^ V. 

/i » ' O 


F ■ [X 


T 1 




A yir.np ‘ 

MXotvb 

Vi ’ B . 


V - ' / 5 

n/^-E 1 


a 

I • it.i' px V 1 
:.^U 4 | 

O A i*i 



Sit itaque A F ere&us A C , & ponamus A E in E H aequat quadra*. 
<oBEi igitur A E in E H ad A E in E C , nempe H E ad t C eit vt 



a vwm 


A F 
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, A F ad A C , & vt A G ad G C ; ergo H E ad E C eft vt A G ad G 
£> C ; & componendo in hypctbolis , Se. diuidendo in ellipfibus , dcindo 
comparando homologorum dirferentias in duabus figuris prioribus , & 
fummas homologorum in reliquis, fiet A H ad G E , vt C A ad C G ; 
. ergo A H in A E ; nempe quadratura A E ad,G E in A E eft vt C \ 
u inclinatus , fiuc tranfucrAisad C G praifcdani. Quod fuerat propofl- 
tum. 


I hyperbolen , aut ellipfin A B tangat reda linea I M in I, 


& occurrat axi A C in M ; vtique ipfius I M quadratum^ 
ad quadratum femidiametri ND coniugatx ipfi I L habebit ea- 
dem proportionem , quam axis contenta M S ad eius inuerfam 


Educantur A M R perpendiculares adaxin vfquead I L.ponatur- 
que linea P , qua: ad I M eandem proportionem habeat , quam K I ad 
Q I , fcu eandem , quam habet M I ad I R ; Ergo P eft femifCs credi s »• lib * »• 
diametri 1 L f 52. ex i.J atque D N dimidium coniugara: diametri N O 
poterit P in I D , atque I M poterit P in I R & ideo I R ad ID, 
nempe M S contenta ad S D inuerfam eandem proportionem habet , qua 
quadratum tangentis I M ad quadratum N D lemiffis coniugatx ipfius I 
L. Et hoc erat propofitum. 


PROPOSITIO IV. 



S D 



x'j xuwwq ua d 


PROP. 


* 
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PROPOSITIO VI. & VII. 

S I in hyperbole , aut ellipfi addantur axi tranfuerfo , vel au- 
ferantur ab |inclinato dux intercepta: A G , C H ab eius 
terminis A, C, atque a vertice fe&ionis A educatur reda linea 
A B ad terminum alicuius potentialis B E , & per centrum D 


ducatur diametri coniugatx I L,N O, ita vt re&us N O xqui- 
diftet ipfi linea: A B : vtique proportio figura: inclinata: , vel 
tranfuerfx coniugatarum , qua: cft eadem proportioni quadrati 
I L ad quadratum NO, erit quoque eadem , quam habent li- 
nea: inter incidendam illius ordinaum applicata: ad axim,& ter- 
minos diuidentes duarum interccptaru , fcilicet vt H E ad E G . 

Educamus I M tangentem , & I S perpendicularem . Et quia ADdl 
aequalis D C , & A K atqualis K B ( eo quod I L cum fit coniugata N O 
bifariam diuidit AB J erit C B parallela ipfi I D , & propterea M S ad 
S D , nempe A E ad E C ( propter fimilitudinem triangulorum ) cft vt 
quadratum I M ad quadratum N D ("4. ex •].) & quadratum I D ad qua- 
dratum I M eft vt quadratum C B ad quadratum B A ( propter fimilitu- 
dinem triangulorum ) ; ergo proportio quadrati I D ad quadratum N D 
eft compofita ex ratione A E ad E C,& ex ratione quadrati C B ad qua- 
dratum B A j fed proportio quadrati C B ad quadratum B A eft compo- 
fita ex ratione quadrati C B ad C E in E H , & ex ratione C E in E H 
ad A E in E G , & ex ratione A E in E G ad quadratum A B ; cft vero 
quadratum C B ad C E in E H , vt C A ad A H ( 3. ex 7. ) atqui A E 
in E G ad quadratum A B cft vt G C ad C A ( s. cx 7. J , & proportio 
CEinEHadAEinEG, componitur ex ratione C E ad A E, & ex 
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H E ad E G > igitur proportio quadrati I D ad quadratum N D cotnpo- 
fita eft cx proportione CAadAH.&exGCadCA, atque ex C E 
adEA,&AEadEC,5c tandem cx H E ad E G ; fed C A ad AH, 
& G C ad C A componunt proportionem C A ad ei xqualem A C : fi- 
militcr C E ad E A,& A E ad E C eft vt E C ad fe iplam: quare fi ha: 
proportiones auferantur , remanebit E H ad E G , vt quadratum I D ad 
quadratum N D : nempe erit eadem ac proportio figurz diametri 1 L. 
Quod erat oftendendum. 

Notae in Propofit. II. III. 

S I in fedlionc A B a termino communi A intercepta: , &c. Addidi p»r- 
ticuUm vtnusiibet inter cepu vt frtptjitio ejfcutur vniner/ilit ctmprdhen- 
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dens quirium c.tfum t» poftrcmu /gura , quum fuper addidi, vti ncccffariam-j 
pro intelltgentiu ocluuu propofitionts . 

Et componendo in hypcrbola , Sc diuidendo in ellipfi prima deinde b 
coniuneendo in duabus liguris prioribus , & occurrere faciamus rcfpc- 
&iuum cum refpcftiuo in reliquis figuris poft inuerfionem, vt fiat , &c. 



idejl componendo in hyperboles , & in tKipfibns comparando differentius termi~ 
narum ud confequentcs , deinde comparando homologorum differentius tn duabus 
f guris prioribus , & fumus in reliquis , fune enim A H ud G E eft , vt A C 
ad C G , dr fumptu communi ultitudine E A , erit ted ungulum H A E ud re- 
ti angulum G E A ,vt A C udC G . Sed reti ungulum HAE aquale ejl qua- 
drato A E <vnu cum reti ungulo H E A , cui aquale eft quadratum E E , ergo 
quadratum A B aquale eft reti ungulo H A E ( proptereu quod A B /obtendit 
ungulum retium E in triangulo B A E) quare quadratu A B ad retlungulnno 
AGE eandem proportione nubet quam C AudCG. 

Notae in Propofit. IV. G 



A B tangat re&a linea I M , & occurrat 3. 
ius I M quadratum , &c. Suppleri debet 


c 

conftru- 

r 

« 


V 

•«. 

r 



9 


> 
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conJiruBit , qua dejicit i» hae propojitione , vt nimirum feufns continu.it us Jit 
a punctis M ,A , I educatur adaxtm perpedieulares M R . A & l S fccitts 
diametros in R,^j& S ,& A ^ l M Ji mutuo fecent tu A' , erit 1 S 
trdinatim ad axtm applicata , & A J>_ ,Jicuti cttam 1 M contingit feti tonem, 
vocat autem Interpres r cttam Irneam M S, qua inter tangentem ,"<£■ ordinatam 
tntenjcitur Contentam , atque D S vocat Inuer/am. 


Nota: in Propofit. VI. & VII. 

addatur duabus extremitatibus tranfuerfx , aut infiftantad duas ex- 
tremitates re<3i, aut diminuatur a duabus extremitatibus inclinati A, 


Sc C duo intercepta , &c. Expungo verba appojititia. Aut injijlat ad duas 
extremitates retti ; qua ftnfum perturbant. 
i Educamus I M tangentem , & I S perpendicularem. Et quia A D eft 
aequalis D C > &C. Ideji Educamtu / M contingentem Jcci tonem ttt I , qua 
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fecet axi m in M . eW S perpendicularem , [eu 'ordinatim appliea- 


Prop. j. 
Iit, j. 


Prop-4- 

huius. 


tam , eum fceans in S . Et quta trianguli A CJ duo latera A C , A B fetan- 
tur proportionahter , fc.Ucet b, fartam m D , & K ; erga 1 D parallela eft baft 
C /• eftque taureus I M parallela iffi B A , cum ambo ad diametrum 1 Lfrnt 
trdinatim applicata i partterqui 1 S parallela ejl B E ( cum fmt ad axtmper- 


applicata i panterque . _ ... 

vendiculares) igitur triangula M IS, AB E ftmiha erunt ; panterque trtan- 
cuU D I S , C B E erunt Jtmilid: & ideo M S ad S I erit vt A E ad E 
s I ad S D erit ,vtB E ad E C : quari ex aquali ordinata M S ad S D ean- 
dem proportionem habebit , quam A E ad E C: ejlque quadratum l M ad qua- 
dratum N D,vt MS ad S Di ergo quadratum l M ad quadratum N D ejl , 
vtA E ad E C , &c. 




SECTIO TERTIA 

Continens Propofit. Apollonij VIII. IX. X. 

XI. XV. XIX. XVI. XVIII. 

XVII. & XX. 


Vm.TN hyperbola , vel cllipfi quadratum axis inclinati, fiuc 
1 . tranfuerfi ad quadratum fummx duarum diametrorum-, 
coniueatarum eiufdem feftionis habebit eandem proportione m, 
quam produdum pradcda: axis in fuam interceptam compara- 
tam ad quadratum fumma: Tuae intercepta: , & potentis compa- 


ratarum . 


IX. Vel 


a '4 
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• IX. Vel ad quadratum., 
differetis coniugatarum ea- 
dem proportionem habet , 
quam produdum prsfeds in 
fuam interceptam compara- 
tam ad quadratum differen- 
tis intercepts , 8 1 potentis 
comparatarum . 

X. Vel ad redangulunu 
fub duabus coniugatis con- 
tentum eandem proportionem habet , quam prsfeda axis ad 
fuam potentem comparatam . 

XI. Ad fummam verb duorum quadratorum ex coniugatis 
eandem proportionem habet , quam prsfeda ad fummam prs- 
feds , & intercepts comparatarum . 

XV. Sed ad quadratum eredi vnius coniugats eandem pro- 
portionem habet, quam prsfeda axis in fuam interceptam com- 
paratam ad quadratum fus prsfeds comparats. 

XIX. Sed ad quadratum differentis vnius coniugatarum , & 

eius eredi eandem proportionem habet , quam produdum prs- 
fedf axis illi diametro homolog? in fuam interceptam compa- 
ratam ad quadratum exceffus prsfeds , & intercepts compara- 
tarum . * 

XVI. Ad quadratum vero fumms inclinats diametri, & eius 
eredi eandem proportionem habet , qnam prsfeda axis in fuam 
interceptam comparatam ad quadratum fumms intercepts , & 
prsfeds comparatarum . 

XVIII. Sed ad figuram inclinats vnius coniugatarum ean- 
dem proportionem habet , quam axis prsfeda ad prsfedanu 
comparatam . 

XVII. Et ad fummam duorum quadratorum inclinats , & 
eredi vnius coniugatarum eandem proportionem habet , quam 
prsfeda in interceptam comparatam ad duo quadrata prsfeds, 
& intercepts comparatarum . 

XX. Et tandem ad exceffum duorum quadratorum laterunu 
figurs inclinats duarum coniugatarum eandem proportionens. 
habet, quam produdum prsfeds in interceptam comparata ad 
exceffum quadratorum prsfeds ,& intercepts comparatarum. 

N n a Iifdem 



z 84 Apollonij Pergaei 

Iifdem figuris manentibus fit H V potens comparata , & I P fit eredi Q a 
ipfius I L. Dico quod quadratum A C ad quadrarum fummx I L, & N 
O cft vt C G in £ H ad quadratum E H V. Quia quadratu A D squale 



37 -ln>- 1. cft S D in D M ( 39. ex 1. J ergo S D in D M ad quadratum I D , nem- 
pe E C in C A ad quadratum C B ( propter fimilitudinem trianguloru ) 
cft vt quadratum A D ad quadratum I D , nempe vt quadratum A C ad 
quadratum I L : cftque quadratum C B ad C E in E H , vt C A ad A 
H , fcu ad C G ( a. 3. ex 7. ) ideft vt A C in C E ad C G in C E , & 
permutando ; igitur A C in C E ad quadratum C B , quod habebat 
( vt oftenfum cft ) eandem proportionem , quam quadratum A C ad 
quadratum I L , erit vt G C in C E ad C E in E H , nempe vt C 
G ad E H , feu C G in E H‘ ad quadratum E H ; igitur quadratum- 
A C ad quadratum I L eandem proportionem habet , quam C G in_. 
E H ad quadratum E H. Et quadratum I L ad quadratum N O, fcu LI 
ad I P cft vt H E ad E G ( 6 . 7. ex 7 . ) fciiicet vt quadratum E H ad 
H E in E G , quod squale fuppofitum fuit quadrato H V j Ideoquo 
I L ad NO eandem proportionem habebit , quam E H ad H V i qua- 
propter quadratum I L, fiuc ad quadratum fummx ipfarum I L, N O cft 
vt quadratum H E ad quadratum E H V ; fiue ad quadratum differentis 
1 L , & N O erit vt quadratum E H ad quadratum differentis E H , & 
H V , fiue ad I L in N O habebit eandem proportionem , quam E H ad 
H V i fiue ad duo quadrata I L , N O eandem proportionem habebit , 
quam E H ad fummam E H , E G ; eo quod quadratum I L ad quadra- 
tum N O cft vt E H ad E G ; fiuc infuper ad quadratum I P eandem- 
proportionem habebit , quam quadratum E H ad quadratum E G ; vel 
potius ad quadratum differentis I L , & I P erit vt quadratum E H ad 
quadratum differentis E H , & E G , vel rurfus ad quadratum redis li- 
nes cx L I , & I P compofitx , erit vt quadratum H E ad quadratum- 
fummx duarum H E , E G , atque ad L I in I P eandem proportionem 
habebit , quam HEadEGj vel ad quadratum ipfius L I cum quadrato 
I P habebit eandem proportionem , quam quadratum H E ad duo qua- 
• „ . drata 
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drata H E , & ipfius E G , fiue ad differentiam duorum quadratorum L 
I , & ipfius 1 P eandem proportionem habebit , quam quadratum H E 
ad differentiam duorum quadratorum H E, & E G. Et iain oftenfum cft 
quod quadratum A C ad quadratum I L eandem proportionem habet > 
quam C G in H E ad quadratum H E; 8. ergo ex squalitate quadratum 
A C , fiue ad quadratum fumms I L , N O cft , vt C G in H E ad qua- 
C dratum E H V ; 9. fiue ad quadratum differentis cius , qus eft inter I 
J L , N O cft vt C G in H E ad quadratum exccffus E H lupra HV.-io. 

fiue ad I L in N O erit , vtCGadH V: 11. fiue ad duorum quadrato- 
te rum I L , N O fummam , erit vt 
f C G ad fummam G E, E H> ii- 
fiue ad quadratum I P erit , vt 
C G in H E ad quadratum E G: 
g 1 3. fiue ad quadratum differen- 
b ti.e L I , I P erit , vt C G in E 
H ad quadratum differentis H 
h E , E G: 14. fiue ad quadratum 
cx reda linea squali siims dua- 
rum L I , I P , erit vt C G in_ 

E H ad quadratum ex reda li- 
nea compofita cx H E , E G : 

1 1 j. fiue ad L I in I P erit vt C G ad G E 16. fiue ad duo quadrata cx 

k. L I , & ex I P erit vt C G in E H ad duo quadrata E G , & E H : 17. 
1 fiue ad differentiam duorum quadratorum ex L I , & cx I P erit vt C G 
* in E H ad differentiam duorum quadratorum ex H E , & ex E G. Et 
hoc erat propofitum . 

Nota? in Propofit. VIII. 

£ TIfdcm figuris manentibus fit H V potens comparata , &c. Prater defi- 
X nitiones fuperius expofilas hic dux aha iltcUrari debent , ignotum enim tjl 
quid nxm nemine Figura comparata , & Petentis comparata mtelhgi debent. 
Jtaq; rett angulum fub pr ofella cemp.tr, uu , (fi interceptu compurutn contentum, 
idetl rccl angulum H E G vocatur Figura compar.ua : c T fi quadratum reilx li- 
nea H V aquale fuerit reO angulo H E G vocatur H V Potens comparata . 
b Ergo S D in D M ad quadratum D I , nempe E C in C A ad qua- 
dratu C Ei&c. A Equuli. 1 enim fipatia,ficilicet red anguli S D M ,(fi quadratu 
D A ad idem quadratum 1 D habent eandem proportionem ; fed quia triangula 
M I D, & A B C fimilta fiunt , propter ea quod latera homologa fiunt parallela 
inter fit i par iterque triangula D S l , (fi C E B fiunt fimtlia , vt ofienfium eft 
in 6. & 7. huius ; ergo S D ad D I erit vt E C ad C B , atque M D ad D t 
efi vt A C udC B erunt compofita proportiones eadem inter fit, ficilicet reEi an- 
gulum S D M ad quadratum D 1 eandem proportionem habebit , quam reElan- 
gulum E C A ad quadratum C B ; quare vt quadratum A D ad quadratum _« 
D t , feu vt quadruplum ad quadruplum , ficilicet vt quadratum A C ad qua- 
dratum 1 L , co quod A D, & l D fiemiffies fiunt diametrorum AC , 1 L. 

Nots 
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Nota: in Propofit. IX. 


zS 6 


S lue ad quadratum differenti* eius , qua? cft inter I L , N O eft vt C q 
G in H E ad quadratum E H , H V , &c. Licet narem fubfequentes 
propofnones fuiU ex olfaua deducamur , nequeunt tamen omnes fmul conglo- 
bata vnico hauftu denotari i itaque opere pratium erit aliquantisper beatita- 
tem nimiam Arabici Interpretis relinquere. Tria demonjlrau funt in propofi- 
tioue olfaua , qua in fequentibus nouem propofluombus vfum habent . Irtmo 
quod quadratum A C ad quadratum I L eandem proportionem habeat , quan i_» 
relf angulum C G in H E ad quudratum H E . Secundo quod l L ad N O ean- 
dem proportionem habeat , quam H E intercepta comparata ad H V potentenuj 

15 & i«. comparatam. Tertio quod quadratum 1 L ad quadratum N O.fen LI ad esus 

tib. f. J 



latus relfum l ? ,fit vt H E ad E G , vel vt quadratum H E ad relf angulum 
H E G, vel ad quadratu H V . Modo propofit 10 nona fie demonjlrabitur . Jguia 
I L ad N O tandem rationem habet quam H E ad H V , erunt antecedentes ad 
differentias terminorum proportionales , ideft 1 L ad differentiam ipfarum I L, 
& N O eandem proportionem habebit , quam H E ad differentiam ipfarum E 
H , dr H V : atque quadratum I L ad quadratum ex differentia ipfarum I L, 
& N O defer tptum eandem proportionem habebit , quam quadratum H E ad 
quadratum ex differentia ipfarum E H , & H V deferiptum : erat autem qua- 
*• *' U1US ' dralum AC ad quadratum I L , vt relf angulum C G in H E ad quadratum 
E H ; ergo ex aquali ordinata quadratum A C ad quadratum ex differentia ip- 
farum I L , <jr N O deferiptum eandem proportionem habebit , quam recl angu- 
ium C G in H E ad quadratum ex differentia ipfarum E H , & H V . 
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Nota: in Propofit. X. 

d Q lue ad I L in N Q erit vt C G ad H V , &c. J^uia 1 L ad NO habe- 
J bat tandem f repertionem , quam E H ad H V pofitis communibus altitudi- 
nibus I L,& E H habebit quadratum I L ad rect angulum I L in N O tonde 
proportionem , quam quadratum E H ad reU angulum E H in H V ; fed qua- 
dratum A C ad quadratum 1 L habebat eandem proportionem, auim reliangu- 
Ium CC in E H ad quadratum E H ; ergo ex aqualitate quadratum A C ad 
re£l angulum fub I L in N O eandem proportionem habet , quam rttfaugulum-o 
CG tn H E ad recl angulum E H in H V, fiue quam habet C G ,ad HV. 



Nota: in Propofit. XI. 


S lue ad duorum quadratorum I L , N O fummam erit vt C G ad fum- 
mam G E , & E H , &c. J^uia quadrarum I L ad quadratum N O erat, 
vt H E ad E G , antecedentes ad fummas terminorum erunt proportionales , 
fctlicet quadratum l L ad quadratum I L Jlmul cum quadrato NO eandem pro- p rop s 
portionem habebit , quam H E ad fummam ipfarum H E, & E G ; erat au- huius. 
tem quadratum C A ad quadratum I L ,vt C G ad E Hi ergo ex aqualitate 
quadratum A C ad quadrata ex 1 L , (Sr ex N 0 ftmul fumpta eandem pro- 
portionem habebit , quam C G , vel H A ad fummam ipfarum H E , & G E. 



Notat 
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Apollonij Pergaei. 
Nota: in Propofit. XV. 


S lue ad quadratum I P erit vt C G in E H ad quadratum E G , &c. £ 

J^uoniam I L ad I P er ut vt H E ad E G ; ergo quadratam I L ad qua- 
dratum J P erit vt quadratum H E ad quadratum E G ; erat autem quadra- 
tum A C ad quadratum 1 L,vt reftongulam C G , fen A H in H E ad qua- 
dratum E H ■, igitur ex aqualitate quadratum A C ad quadratum 1 P ean- 
dem proportionem habebit , quam rtOangulum A H E ad quadratum G E . 

Nota: in Propofit. XIX. 

S Iuc ad quadratum differentia: 1. 1 , & I P erit vt C G in E H ad qua- o 
dratum differentis H E , E G , &c. J^uta I L ad 1 p erat vt H E ad ° 
E G , comparando antecedentes ad terminorum differentias , fcilicet l L ad dif- 
ferentiam ipfarum / L , & I P eandem proportionem habebit , quam E H ad 



differentiam ipfarum E H , (jr E G , dr quadratum 1 L ad quadratum ex dif- 
ferentia ipfarum I L , dr 1 P defer totum eandem proportionem habebit , quam 
quadratum H E ad quadratum ex aiffer entia ipfarum H E, & G E deferiptu: 
erat autem quadratum C A ad quadratum I L , vt reci angulum 4 H E ad 
quadratum H E ; ergo ex aqualitate quadratum A C ad quadratum ex diffe- 
rentia ipfarum / L , & I P eandem proportionem habebit , quam rtd angulum 
A H E ad quadratum ex differentia ipfarum H E , dr E G. 


Nota: 


V 
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Nota? in Propofit. XVI. 

S Iuc ad quadratum ex reda linea atquali fumma: duarum I L , & I P 
crit.vt C G in H E ad quadratum cx reda linea compofitaex H E, 
E G , &c. ^uia l L ad l P erat vt H E ad E G comparandi , antecedentes ad 
fummas terminorum, erit 1 L ad I L , & / P Jimul fumptas , ut H E ad H E, 
& E G Jimul fumptas , Cr quadratum 1 L ad quadratum ex fumma ipfarmsL-a 
1 E ,Cr / P dejcnptum , cnt -vt quadratum H E ad quadratum ex fummas 
duarum H E , cr E G dejcnptum ; Cr erat prius quadratum A C ad quadra- 
tum 1 L , vt reilangulum A H E ad quadratum H E ; igitur ex aqualitatc-t 
quadratum A C ad quadratum ex Jumma tpjarum 1 L , cr I P dejcnptum ea- 
dem proportionem habebit, quam reilangulum A H E ad quadratum ex fumma 
ipfarum H E ,& E G defer iptum. 



Nota: in Propofit. XVI II. 

* # ** } 

S Iuc ad IL in I P erit , vt C G in G E , &c. Quia 1 L adi p e{l vi H 
E ad G E pofitis communibus altitudinibus I L , H E habebit quadratum 
1 L ad rcit angulum fub 1 L , cr I P tandem proportionem , quam quadratum 
H E ad reff angulum H E G : fed quadratum A C ad quadratum I E eandem 
proportionem habebat , quam reti angulum A H E ad quadratum H E; ergo ex 
aquahtate quadratum A C ad reilangulum L I P eandem proportionem habebit 
quam reilangulum A H E ad reilangulum H E G , fcu vt A H ,vclC G ad 
G E. 


Cii 3412 
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Nota: in Propofit. XVII. 

S Iuc ad duo quadrata ex I L , & I P erit, vt C G in E H ad duo qua- k 
drata E G , & E H , &c. Quoniam 1 L ad I P erat vt H E ad E C , 

Cr quadratum I L ad quadratum / P erit vt quadratum H F. ad quadratunt—a 
E G : c r comparando Antecedentes ad termincru fummas quadratum I L ad qua- 
dratum I L vus cum quadrata I P habebit eandem proportionem , quam qua- 
dratum H E ad fummam quadrati H E eum quadrato E G : fed prius quadra- 
tum A C ad quadratum l L erat vt reSt angulum A H E ad quadratum H E i 
igitur quadratum A C ad fummam quadrati l L cum quadrato l P eidem pro- 
portionem habebit quam rcQangulum A H E ad quadratum E G vna eum qua- 
drato E H . 



Nota in Propofit. XX. 

S Iuc ad differentiam duorum quadratorum I L , I P erit , vt C G in H | 
E ad differentiam duorum quadratorum ex H E , & ex E G , &c. 
Quoniam vt dtttum eft quadratum l L ad quadratum I P tandem proportioni 
habet , quam quadratum H E ad quadratum G E , fr comparando anteceden- 
tes ad terminorum differentias quadratum I P ad differentiam quadrati l L i 
quadrato / P eandem proportionem habebit , quam quadratum H E ad diffe- 
rentiam inter quadratum H E , & quadratum E G : edque quadratum C A 
ad quadratum l L , vt reUangulum A H E ad quadratu H E > ergo ex aquali 
quadratum A C ad quadratorum ex l L > & ex I P differentiam eandem pro- 
portionem habebit , quam red angulum A H E ad quadratorum ex E G , & ex 
E H differentiam . 
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‘SECTIO QJARTA 

Continens Propofit. Apollonii XII. XIII. 

xxix. xvii. xxii. xxx. 

XIV. &xxv. 

XII. xni. TA Ifferentia quadratorum duorum axium hy- 
XXV. perboles aequalis cft differentis quadra- 

torum quarumlibet duarum diametrorum coniugatarum . 

XXVIIII. Nempe differetis inter quadrata) a figuris earumde 
diametrorum squales funt. 

XXVII. Et differentia duorum axium maior eft differentia^ 
quarumlibet duarum diametrorum coniugatarum . 

XXII. Et fumma quadratoru duorum axium ellipfis squalis 
cft fumms quadratorum quarumlibet duarum diametrorum con- 
iugatarum . 

XXX. Nempe fumms quadratorum , & figurarum earundem 
diametrorum homologarum funt squales. 

XIIII. Axis vero tranfuerfi quadratu ad differentiam quadra- 
torum duarum diametrorum coniugatarum eandem proportio- 
nem habet, quam prxfe&a ad duplam inuerfs. 
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In eifdem figuris , quia quadratum A C ad quadratum fui coniugati a 
« Def. i. ( in propolitione 12. 13. 25.; nempe C A ad A F eredum ipfius cft , 

& *• vt Prafeda C G ad Interceptam G A , fiuc ad C H ; ergo quadratum- 
A C in hyperbola ad differentiam quadratorum axium iplius , & in elli- 
pfi ad eorundem fummara eandem proportionem habet , quam C G ad 
H G. Demonftratum autem prius fuit , quadratum C A ad quadratum £> 
I L eandem proportionem habere , quam C G ad H E , & quadratum- 


. MJUl£3S£Ut 

. .XXX 


6 & 7. I L ad quadratum N O eandem proportionem habet , quam H E ad E 
huuis. q . inf U p Cr quudratum I L ad fummam quadratorum I L , N O in elli- 
pfi , aut ad eorundem differentiam in hyperbola eandem proportionem- 
habebit , quam H E ad H G; & in propofitione 14. vt H E ad exceffum 
H E , E G , quod eft duplum D G ; igitur ex aqualitate quadratum A 
. C , fiue ad fummam duorum quadratorum I L , NO, quemadmodum 
habetur in propofitione 22. & 30. fiue ad eorundem differentiam , veluti 
habetur in propofitionibus 12. 13. 14. eandem proportionem habebit , 
quam C G ad H G , fiue ad duplum D G , vt in propofitione 14. & de- 
monftratum fuit in eadem proportione e(Tc quadratum A C ad fummam 
quadratorum A C, & cius coniugati, & eft propofitio 25. aut ad eorun- 
dem differentiam , & cft propofitto 12. 'quapropter fumma quadratorum 
I L , N O coniugatarum in ellipfl , nempe quadratum I L vna cum cius 
figura cft aquale aggregato quadrati A C vna cum quadrato eius coniu- 
gati 30. nempe quadrato A C, & illius figura: , & in hyperbola diffe- 
rentia quadratorum 1 L , N O nempe cxcelfus quadrati I L fuper illius 
figuram aqualis cft differentia duorum quadratorum A C , & redi illius 
nempe quadrato A C , & illius figura 27. & oftenfum iam cft , quod I c 
L in hyperbola maior eft, quam A C i ergo differentia A C & illiuscon- 
iugati utaiof quam differentia 1 L , & N O : atque fic offendetur , quod 
- u 4 v .., v c o v dif- 
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differentia I L \ & N O maior (it , quam differentia quarumlibet duarum 
coniugatarum ab axi remotiorum. Et hoc erat offendendum . 



Nota: in Propofit. XII. 

4 


I N eifdem figuris , quia quadratum A C ad quadratum fui coniugati in 
propofitione 12 .& t y. nempe A C ad A F ereftum ipfius eft vt prx- 
fefta C G ad Interceptam G A , feu C H : ergo quadratum A C in hy- 
perbola ad differentiam quadratorum axium ipfius , & in ellipfi ad illo- 
rum fnmmara eft , vt C G ad H G , &c. tdefl . jfiuia quadratum AC ad 
quadruum axis ci coniugati JfR , fine C A ad eius erctfum A f eandem pro- ’* 
portionem habet , quam pr a feci a C G ad Interceptam G A , vel ad C H , (fi huius- 
comparando antecedentes ad termsnorum differentias irt hyperbola , & ad ter- 
minorum fitmmas in ellipfi, quadratum C A ad differentiam quadratorum ex axi 
. A C , & ex axi Q_R habebit in hyperbola eandem proportionem , quam C G 
ad differentiam inter C G , (fi C H : in ellipfi vero quadratum A C ad fum- 
mam quadratorum ex A C , (fi ex JfR eandem proportionem habebit , quam 
C G ad fummam ipfius C G cum C H. 

, Et quia iam dcmonftratum eft , quod quadratum C A ad quadratum 
I L fit , vt C G ad E H , Scc. Jte/ifla abfi rufa complicatione propofitionum-t 
Arabici Interpretis dtfiinH 'tori methodo ,ficuti in pracedenti feClione faflum eft 
propofitiones declarabimus . Quoniam in hyperbola quadratum I L ad quadra- ' u,m ' 
tum N 0 eandem proportionem habet , quam H E ad E G comparando antece- 
dentes ad terminorum differentias , quadratum I L ad differentiam quadrati 
1 L a quadrato N O eandem proportionem habebit , qulm H E ad ipfarum R 
E , & E G differenti ani ; Jed quadratum A C ad quadratum I L eft vt C G 
ad H E ( velutl in propofitione 8. ofienfum efi ) ergo ex aqualitate quadratum 
AC ad quadratorum cx I L , & ex N 0 differentiam eandem proportionem j 
. habebit. 
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habebit , quum C G ad ipfdrum H B , & F. G differentum , feu ad H G : fcd 
in eadem hypcrbola quadratum A C ad quadratarum A C , dr QR differen- 
tiam eandem proportionem habet , quam C G ad ipfarum C G , dr C H diffe- 
rentiam , feu ad H G ( ve/uti in principia huius prapofitianis ditium ejl ) ergu 
quadratum A C ad quadratorum ex A C , de ex differentum , eandem 
proportionem habebit, quam ad quadratarum ex I L , & ex M 0 differentiam ; 
dr idea in hyperbata differentia quadratorum axium A C , (f J%_R aqualis 
ejl differentia quadratarum l L , dr N 0 eoniugatarum . 


Notx in Propofit. XIII. 


haius. f~\ Veniam in ellipfi quadratum I L ad quadratum N 0 eandem praportio- 
\f nem habet , quam H E ad G E ; comparanda antecedentes ad terminari 
- fummas quadratum I L ad quadratorum ex 1 L , dr ex N 0 fum- 
mam eandem proportionem habebit, quam H E ad ipfarum H E , & E G Jum- 
mam: fcd quadratum AC ad quadratum I L efi, vt C G ad H E (f/ in otia- 
tu propofit sone ditium efi) erga ex aquali quadratum A C ad quadratarum ex 





II 


l L , & ex N 0 fummam eandem proportionem habebit , quam \C G ai fum- 
mam ipfarum H E , & E G , feu ad G H : fed in principia pracedentis nota 
ofienfum efi, quod in ellipfi quadratum A C ad quadratorum ex A C , dr ex S 
R fummam eandem proportionem habet , quam C G ad fummam ipfarum C G, 
drC H, feu ad G H i quare quadratum A C eadem proportionem habet ad fum- 
mam quadratorum ex C A , dr ex JfR , quam ad fummam quadratorum ex l 
L > & ex N 0 ; dr propter e a in ellipfi quadrata duorum axium AC , dr «SJ4 
fimul fumpta aqualia funt quadratis duarum eoniugatarum diametrorum l L • 
dr H 0 fimul fumptis . 


Nor® 
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Notae in Propolit. XXIX. 


Q Veniam in hyoerbola differentia quadruorum e x axi A C , & ex axi Jgj 1 ' hu ““‘ 
A xqiults eft differentia inter quadratum I L a quadrato eius coniugata 

N 0 ; ejlqut Q_R media proportionalis inter figura latera A C »<• l‘T>- «• 
A F t ergo rect angulum C A F [ab extremis contentum aquale eft quadrato in- 
termedia Ji^R: £t propterea differentia inter quadratum AC ,& reS angu- 
lum C A F aqualis erit differentia inter quadratum A C i quadrato ^_R • 



Fari ratione erit differentia quadrati Ita re ff angulo 1 1 P aqualis differen- 
tia quadrati 1 La quadrato N Oi& propterea tn hyperbole differentia qua- 
drati axis A C i reOaurulo fub /gura lateribus contentum C A F aqualis 
e fi differentia quadrati diametri I La rea angulo L I P fub lateribus figur a 
eiut . J 6 


Notae in Propofit. XXX. 

Q Veniam in tllipfi quadratorum ex AC > & ex J^R pemma aqualis eft 3 ’ 
pemma quadratorum ex / L ,& ex N 0 : efique rea angulum C A F n i j. 
^ aquale quadrato .%J. , & rea angulum Ll F aquale quadrato N O l!b - '• 

( vl in procedenti nota dtllum eft ) igitur tn tllipfi quadratum axu A C , & 
rea angulum C A F fub eius lateribus cotentam ftmul fitmpta aqualia fiunt qua- 
drato ex l L cum rea angulo figura eius 1 1 P. 
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Nota: in Propofit. XIV. Sc XXV. 


mam nedum in hypcrbola , fed etiam in ellipfi quadratum A C ad fum-^ 
mm quadratorum ex 1 L, dr ex N 0 eandem proportionem habet , qua 

, A H ad fnmmam ipfarnm H E , & E C , atque quxdratornm ex I 

L , & ex N 0 Jumma ad eorundem quadratorum differentiam eandem propor- 
tionem habet > quam ipfarum H E, & E G fumma ad earundem differentiam 


E C differentiam ; fed in ellipfi ipfarum H E , & E G differentia aqualis cjl 
duplo E D ; igitur in elltpfi quadratum A C ad quadratorum ex 1 L , & ex 
l\l 0 differentiam eandem proportionem habebit , quam prafeiia C C ad duplum 
inuerfa E D . 


E T oftcnfum iam cft , quod I L in hyperbola maior cft , quam A C ; 

ergo differentia A C , & illius coniugati maior cft , qudm differen- 
tia homologorum fuorum a filis coniugatis,& differentia proximioris ho- 
mologi ad luam coniugatam maior cft differentia remotioris a fua coniu- 
«ata , = &C. Hoc autem Jie dcmonftrabitur . In diametris A C,& I L produca- 
mur A M aqualis SfR , & 1 K aqualis NO,& ab ijsdem Jeeentur A S aqua- 
lis J^R ,& IT aqualis N 0. Quoniam M S bifariam fetatur in A , & ei 



L 


K 


] 



ergo ex ai 
tiam cana 


C 

* • 

tx aquali quadratum A C ad quadratorum ex I L , & ex N 0 differen- 
eandem proportionem habet , quam C G , fme H A ad ipfarnm H E , & 


Nota: in Propofit. XXVII. 
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indireiium additur S C , 

erit reti angulum M C S C $ 

r um quadrate ex A S , fica 
ex £^R aquale quadrata 
ipfius A C ; ergo reti angu- 
lum M C S aquale eft dif- 
ferentia quadrati A C i 

quadrato JifiR : pari ratione r i; 

reliangulum A' L T vna 
tum quadrato N 0 aquale 
erit quadrato I L : ergo fi- 
militer reti angulum K LT aquale efl differentia quadratorum ex 1 L , & ex 
NO i efique quadratum I L matus quadrato A C, cum diameter I L in hyter- 
bola maior fit , quam axis C Ai igitur reliangulum K LT vna cum quadrato 
N O maius erit rttt angulo M C S vna cum quadrato JPA : ejl nero rettanou - 
lum M C S aquale retiangulo K L T(cumfint differentia quadratorum ex con- Pro P. 
sugat n diametris , quam hyperbata ojlenfa fiunt aquales); ergo quadratum N ' ,u 


K 


O 



0 ,fc,lscet refiduum maioris fiumma, maius erit quadrato R i quod ed refi- 
duum fiumma minoris , & propterea N O maior erit . quim’#*-. eraiautZ 

jtZTf r m r C 4 ' 1 L rT, N ° d tM K L mtitr tr “ • quam A C, 

& .^R fimul ,Jiue quam M C : fied m rettangulis MCS,&KLT aquali- 

hus , vt A L ad M C , sta reciproci C S ad LT i igitur C S , fieu differentia 

~~ * *“• 1 r •/» “ fi "-* i . 

JidhZTl * r ° n ‘ ,Ur tU a ***** * rCm0,Mr «* fi* "*» 

tata ertt fimiliter dfferentia quadratorum ex diametris coniugatis remotiori- 
bus ab axi aqualis differentia quadratorum axium A C , & , & ideo 

p P . aqualis 
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aquatis erit differenti a quadratorum ex 1 L , & ex N Oi efique pariter diame- 
ttr itU remolior ab axe maior quam I L ; ergojimi/i rationni o of rudetur, quod 
differentia c mingat arum diametrorum ab axe remotiorum tumor efi , quam dif- 
ferentia propinquiorum l L , & N O. 

SECTIO QVINTA 

Continens Propofit. XXL XXVflL XXXXII. 
XXXXI1I. XXIV. & XXXVII. 

A Xfs hyperboles fi fuerint arquales , tunc quilibet diame- 
tri can rugati in illa fe&ione xquales funt 21.fi verofue- 
ric 2S. vtuis duorum axium in hyperbola , aut ellipfi maior , a 
tunc eius diameter homologa maior erit fua coniugata , quoofi- 
que ad duas iquales diametros coniugatas in ellipfi peruenia- 
tur , & axis maior ad fuum coniugatum , fiufc ad ere&um eius 
. maiorem proportionem habet , quam quilibet alia diameter 
eiufdem fe&ionis ad fibi coniugatam , fiue ad eius credtunu ; 
critque proportio maioris diametri axi proximioris ad fibi con- 
iugatam , fine ad eius ere&um maior proportione maioris con- 
jugatarum ab illo remotioris ad minorem , fiue ad cius ere&u . 

Et minima figurarum diametrorum erit figura axis inclinati, fiue 
• tranfuerfi , & maxima erit figura re<fti in ellipfi : atque figuri 
reliquafUm diametrorum ( fiue diametri fint inclinati, vel tran- 
fucrfi) maiores funt, qua figuri diametroru ab axi remotioru 24. 

Et in ellipfi eredlus axis tranfuerfi minor eft, qua eredtus cuiuslibet 
alterius diametri, &eredtus proximioris diametri minor eft ere&o 
cuiuslibet remotioris 37. Et 
exedfus axis tr'anfuerfi fupere- 
jus coniugatum maior eft ,qua 
excelTus homologarum diame- 
trorum , fiiper fuas coniugatas, 

& exccffus proximioris homo- 
logi fiipcr fuam coniugatarru 
maior eft , quam eicclfus re- . 
motioris fuper eius coniugata. 

Er differentia duorum laterum 
figuri axis maior eft , quanu 
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differentia duorum laterum figurx ftii homologi ; paritcrqtie pro- 
ximioris axi homologi differentia duorum laterum figurx eius 
• maior eft , quam differentia duorum laterum figurx remotioris. 

PROPOSITIO XXI. & XXVIII. 


S it itaque /eft io A B P , & duo axes coniugati eius A C , 

R , centrum D ; fintquel L,NO dux alix diametri con- 
iugatx ; pariterque ST, V X , & educamus ad axim C A M 
perpendiculares B E , P M. Dico quod fi fuerit A G xqualis 
QJI ; erit quoque I L xqualis ipfi N O , & S T ipfi V X. Si 
ver6 fuerit eorum aliquis reliquo maior , vtique cius homologa 
diameter maior quoque erit fua coniugata , & fimiliter in reli- 
quis propofitionibus ^ 

Sit prius alter axis A C maior in prima figura , fed QJI infecunda- j 
fintque A G , C H duar interceptx diametr» A C. Et quia quadratum- 
A C ad quadratum Q H , nempe A C ad eius eredum cR vt A H ad H, 

C , feu ad A G 1 & habet H A ad A G maiorem proportionem in prima exDef. 
figura , & minorem in fecunda , quam H E >d E G , qux oftenla eft l.uius 
( 6 . 7. ex 7. ) vt quadratum I L ad 
quadratum N O , nempe I L ad eius 
eredum . Et fimiliter proportio illa- 
maior , aut minor eft , quam H M ad 
M G , qux eft vt quadratura S T ad 
quadratum y Xiigttur A C ad QJI, 
fiue ad eredum ipfius A C in prima 
maiorem proportionem habet , & in 
fecunda minorem, quam I L ad NO, 
fiue ad erectum ipfius I L , fiue quam 
ST ad V X , vel ad eredum ipfius 
S T ; fed quia H E ad E G in prima 
figura maiorem proportionem , & in 
fecunda minorem , quam H M ad M 
G habebit I L ad N O maiorem pro- 
portionem in prima , & minorem in- 
fecunda , quim S T ad V X , cum- 
que H E in prima figura fit maior, & 
in fecunda minor , quam E G , pari- 
terque H M , quam M Gi erit I L in 
prima maior , & in fecunda minor , 
quam N O , fimilitcrque S T , quam 


Deinde 
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QJt vt A D ad fc ipfam , fiue vt A C ad fe ipfara , quar cft vt D E ad 
Prop.s. fe ipfam , & hsec oftcnfa cft , vt quadratum I L ad quadratum N O; igi- 
hmm. tur I L , & N O funt xquales , & ftc dcmonftrabicur, quod S T, V X funt 
squales, & hoc erat propofitum . 

PROPOSITIO XXVI' 

A T in ellipfi fieri per 
teft • vt H E fit at- 
qualis E G , fi nimirum- 
pundium B cadat in Q^, 8c 
tunc B E cadet fuper QJ), 

& erit diameter I L atqua- 
lis fux coniugatae ; & vo- 
cabo eas xquales . . 

Quia C G ad C H , nempe 
quadratum A C ad fuam fi- 
guram maiorem proportionem 
habet in primis figuris,. & mi- 
norem in fecunda ellipfi, quam 
C G ad G E , nempe quam- 
quadratum A C ad figuram- 
ipfius I L ( 18. ex7. ,) &C 
Gad GE in primis figuris ma- 
iorem proportionem habet, & 
in • 


300 ' Apolloni j Pergaei 

XXI. Deinde fit AC aequalis QR in hyperbola fiet A C squalis ere* , 
flo , & conucnient duo punita H , & G in punito D , critque A C ad D 


I 


. *• 


« • 

♦ -■ 


Conicor. Lib. VII. 


« ♦ 


3°i 


in fecunda ellipfi minorem, quam CCadGM, nempe quam quadra- 
tum A C ad figuram ipfius S T C 18. ex 7 .) ergo figura ipfius A C eft 
minor ; in fecunda vero maior quam figura ipfius I L; & fimilirer figura 
ipfius J L maior, aut minor eft figura ST. Et hoc eft propofiuun 

PROPOSITIO XXXXll 

I N hyperbole , & ellipfi sii- 
ma duorum axium minor eft 
fumma quarumlibet duarum co- 
iugatarum diametrorum eiufde 
fe&ionis. 

XXXXIII. Et planum ab eis 
contentuminus eft plano a dua- 
bus coniugatis contento , & 
planum i proximioribus axi 
coniugatis contentum minus 
eft plano i remotioribus con- 
tento.’ . *• , ^ 

Iifdcm figuris manentibus , quia 
L, & I L , quim S T; & fiquidcm 
A C xq iulis fuerit QJR , erit quo- 
que IL xqualis N O, & S T <t qua- 
lis V X C 2i. ex 7. ) ergo fumma_ 
ipforum A C, Q_R minor eft, qua 
lumina I L , N O , & quam S T , 

V X : fi vero A C non fuerit xqua- 
lis ipfi Q.R,vtiquc differentia duo- 
rum quadratorum A C,Q_R xqua- 
lis erit differentix quadratorum I L, 

N O : & propterea fumma ipforum 
A C , Q_R minor erit, quamfum- 
ma I L , N O : & hxc fumma ex 
hac eadem demonftrarione minor 
etiam erit , quam fumma duarum.. 

ST, V X . At in ellipfi ; quia A 
C ad QJt maiorem proportionem 
habet , quam I L ad N O ( 28. ex 
7. J habebit quadratum cx fumma 
A C , QJt ad carundcm duarum, 
fummartt quadratorum maiorem, 
proportionem , quam quadratum, 
lununx I L , N O ad quadratorum 
fum- 
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fummam earundem: & fumma duorum quadratorum ipfarum aequalis eft 
fummae duorum quadratorum AC, Q_R f 22. ex 7 . ) ergo lumuu A C, 
O K minor eft , quam fuiiima IL,NO, atque fic oftendetur, quod su- 
ma IJ-, N O minor eft, quam fumma S T, V X. Quod erat propofitu. 

* PROPOSITIO XXXXIII. 

/ * » • • * n 

D Einde in ellipft quadratum fummp A C , QJl minus eft quadraro 
furonix I L , N O ; & fumma duorum quadratorum A^C , QJl 
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aequalis eft fummae duorum quadratorum I L , N O ( 22. ex 7. ) igitur 
remanet A C in Q__R minus quam I L in N O , & fimiliter I .L in N O 
minus erit , quam S T in V X . 

Sed in hyperbola , quia quilibet axium minor eft homologa diame- 
tro coniugatarum ; igitur planum rc&angulum ab axibus contentum mi- 
nus eft eo quod a duabus coniugatis continetur hoc igitur m hyperbo- 
le manifeftum eft . 

Ift cllipfi autem , quia A C ad QJl maiorem proportionem habet ; 
quam I L ad N O per conuerfionem rationis, & permutando maior AC 
ad minorem I L minorem proportionem habebit , quam differentia ipfa- 
rnm A C , Q.R ad differentiam ipfarum I L & N O; & propterea diffe- 
rentia ipfarum AC.&QR maior erit differentia reliquarum I L , & N 
O. Et fimiliter oftendetur, quod exceffus 1 L fuper NJ O maior fit , quam 
exceffus S T fuper V X. 

' PROP. 
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PROPOSITIO XXIV. 


E T quia in ellipfi qua. 

dratum QR, nempe 
figura axis A C minor eft 
in prima , & maior in fe- 
cunda ellipfi , qdaro qua- 
dratum N O . nempe qui 
figura I L ( 18 ex 7. ) 
eftque A C maior in pri- 

h ma , & minor in fecunda 
figura quam I L ; igitur 
eredum ipfius AC minus 
eft in prima figura ,& ma- 
ius in fecunda , quam ere- 
dum I L . Et fic o (tende - 
tur , quod creatum ipfius 
I L maius fit, fiue minos, 
quam eredum S T. 

Et quia eredum ipfius 
A C minus cft in prima^ 
ellipfi , & maius in fecun- 
da , quam eredum ipfius 
I L , & A C maior cft itu 
prima, & minor infecun- 
da figura quam I L , igi- 
tur differentia AC.eiufqj 
eredi , quae funt duo la- 
tera figura: A C,in quo- 

iha V 
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libet cafu maior erit differentia I L, eiufque eredi. Pari modo offende- 
tur quod differentia ipfius I L, & eius eredi maior fit differentia ipfius S 
T , ciufque eredi. Et hoc erat offendendum. 

PROPOSITIO XXXVII. 


I N hyperbole differentia la- 
terum figura: axis inclinati 
maior eft differentia lateru figu- 
rf fui homologi eiufde fc&ionis: 
& differetia laterum figura: in- 
clinati proximioris axi maior 
eft differentia laterum figura: 
inclinati ab illo remotioris. 

In hyperbole A B P fit axis C 
A , & I L , S T fit dua: alia: dia- 
metri , & centrum D ; atque cre- 
dus ipfius A C fit A F , & ipfius 
I L fit 1 K , atque ipfius S T fit S 
Z. : & educamus C B , CP , pa- 
rallelas duabus homologis diame- 
tris I L , S T , & duas ad axinu. 
perpendiculares B E . P M . fece- 
mulquc duas interceptas C H , A 
G, & fit inclinatus A C in prima- 
figura maior , quam A F , in fecu— 
da vero minor . Et quoniam A C 
ad A F fupponitur vt H A ad A G 


erit 
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erit quadratum A C ad quadratum differentia; ipfarum AC, A F , vt 
quadratum H A ad quadratum H G , at ad quadratum differentia: ipfa- 
rum I L , I K eft , vt E H in H A ad quadratum H G ( 19. ex 7. Jad 
quadratum vero differenti* S T,S Z eft, vt H M in H A ad quadratum 
H G ( 19. ex 7.; eft vero M H in H A maius quam E H in H A, atque 
E H in H A maius quam quadratura H A ; igitur A C ad differentiam^ 
ipfarum A C, A F minorem proportionem habet, quam ad differentiam 
ipfarum I L , I K , & ad differentiam carundcm I L , I K minorem pro- 
portionem habet , quam ad differentiam ipfarum S T , S Z ; igitur diffe- 
rentia ipfarum A C , A F maior eft , quam differentia ipfarum I L, I K, 
atque differentia earundem I L , I K maior eft quain differentia S T , S 
Z. Quod erat propofitum. 


Nota; in Propofit. XXVIII. 



huius. 


S it in f rimis f guris axis A C maior , qukm axis QR. -Quia quadratum ;x 
A C ad quadratum _R tandem proportionem babet , quam H A ad AC: lib. 't. 

tjique G A minor quam G E ; ergo H G ad G A maiorem proportionem habet Dcfin. 1 . 
quam ad G E : & componendo in hyperbola , & diuidendo m elltpft H A ad A hluus ‘ 
G maiorem proportionem habet , qukm « *■ *A r n . r.j u c -J c n ...a — - . 
proportionem habet, quam quadratum 
1 L ad quadratum N O;ergo quadra- 
tum AC ad quadratum Ji>Jt maiorem 
proportionem habet, quam quadratum 
1 L ad quadratum N 0 x& propter ea 
A C ad maiorem proportionem-j 
habet , quam I L ad N O : & funt 
quoque earundem proportionum dupli- 
cata pariter inaquate s , nimirum axis 
A C ad eius latus r ellum A F maio- 
rem proportionem habebit , quam dia- 
meter l L ad cius latus r ellum T K . 

Secundo quia G E minor eft , quinus 
G M; ergo H G ad G E maiorem pro- 
L.L.. ; 1 ^ ,, . 


ex n. 16. 
huius. 
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ellip/i H E ad E G maiorem proportionem habebit , quam H M ad M G , & 
quadratum I L ad quadratum N 0 habet eandem proportionem , quam H E ad 
E G ; nec non quadratum S T ad quadratum F X eandem proportionem babet, 
quam H M ad M G ; ergo quadratum I L ad quadratum N O maiorem pro- 
portionem habet , quam quadratum S T ad quadratum V X , dr I L ad N O 
maiorem proportionem habebit , quam S T ad V X , & earundem proportio- 
num duplicata inaequales quoque erunt , fc ilice 1 1 L ad eius latus rellum maio- 
rem proportionem habebit , quam S T ad eius latus rellum . Deinde in fecun- 
dis Jiguns Jit axis A C minor quam gjt. guia H A minor eft , quam H E; 

Qj nec 


6 &T 7. 
huius. 
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nec non H E minor quam H M ergo H 
A a d eandem H G minorem proportio- 
nem habebit , quam H E > & compa- 
rando antecedentei , ad terminorum 
Lcm ». J ummas vel ad differentias H A ad A 
lib. 5. G minorem proportionem habet , quam 
H E ad E G ,& f militer H E ad E G 
minorem proportionem habet , quam H 
ei 15. 1 6 . M ad M G : tft vero quadratum A C 
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'• ad quadratum JifK > vt H A ad A G , 
Defin.i. j 1 j 7 ”; 


buitu & quadratum l L ad quadratum NO, 
Piop. 7. vt H E ad E G i panterque quadratum 
huius, s T ad quadratum V X eft ,vt H M 
ad M G ; & ideo A C ad 3 jt mino- 
rem proportionem habebit , quam I L ad 
N 0 ,& 1 L ad N O minorem propor- 
tionem habebit , quam ST ad y X i & 
ex 1 J- fimtlttcr ear undem proportionum dupli- 

llb - I- cata eodem ordine maquales erunt , fci- 
licet AC ad eius latus reOum minorem 
proportionem habebit quam I L ad esus 
rectum latus , &r. Ad perfctlioncuuo 
partis fecunda propofitioms 18. requiri ■> 
• • turhoc. 




L E M M A. I. 

11 axes 
fe aquales referire . 


J fi ellipfi cuius axes maquales funt , duas diametros contutatas tuter 


iO os 
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In eadem figura roniungatur rtela linea st determines axium eoniungett > 
(fi per centrum huic parallela fit C d , pergi idem centrum, (fi femiparlitiencm 




applicata A ^ ducatur diameter a b; Dico dtametrot coniugatas a b , & C d 
aquales ejfi inter fe. Jputmam a termino dfordmattm applicata Agjid dia - 
metrum a b ducitur ad axim perpendicularis g D cadens in centrum D i ergo 
H D ad D G eandem proportionem habet , qu.im quadratum diametri ab ad 
quadratum eius contugata C d ifimtqni HD,&G D aquales interfit , cum 
/emiaxes , atqui intercepta fint aquales inter fi ; ergo diametri contugata a b, 
(fici aquales erunt inter fi hoc prxmiffb . 

Repetuntur in elltpfi dux diametri coniugata inter fi aquales a b,C d, & 
inter a, & A ponantur diametri I L, ST , quarum contugata NO,&V X, 
(fi ducatur reliqua relfa linea , 
vt prius facium cft , (fi pona- 
tur primo loco axis A C maior 
quam di R : Dico I L maiorem 
ejjc tpfa N O , (fi $ T maiorem < 

V X . Ji/ua quadratum A C ad 
quadratum Jg^R eandem propor- 
tionem habet , quam H A ad A 
C , (fi quadratum I L ad qua- 
dratum N 0 eandem proportio- 
nem habet , quam H E ad E G ; 
panterque quadratum S T ad 
quadratum V X eandem propor- 
tionem habet , quam H M ad 
M G ; fid in prima hypirbola. 

(fi prima elltpfi H sl maior e fi , 
quam A G t (fi H E maior , qua 
E G , atqui H M maior , quam 
M G i igitnr quadratum l L ma- 
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huius* 
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jus tjl quadrato N O , Cr qua- 
dratum S T maius quadrato V 
X i idetque quando axis A C 
maior efl, quam J*Jt , erit dia- 
meter 1 L maior eius coniugata 
A' O, & S T maior quam V X. 

Pari ratione , quando axis A C 
minor efl , quam £fR erit H A 
minor , quam A G , & H E mi- 
nor , quam E G , atque H M mi- 1 
nor , quam M G : & propterea 
in fecunda hyperhcla , & fecun- 
da ellipfi etiam diameter I L 
minor erit , quam N O, & S T 
minor erit quam E X . Idim_j 
contingit in reliquis diametris , 
dummodo m ellipfi cadant inter 
A, & a ) nam ab rf aqualis 
fua coniugata c d .• fr vitra pu- 
elum a ad partes df diametri 

cadentes minores funt fuis eoniugatts tn prima tlltpji ,<y maiores m jccunaa , 
cum propinquiores (int axi . 

Si ver6 fuerit vnus duorum axium in hyperbola aut ellipfi maior, tunc 
eius homologa diameter coniugata maior eft , &c. Non nulla in hoc textu 
deficiunt ; non enim omnes diametri in ellipfi funt inaqualcs vt tn Lemmate i. 
ojicnfum eft , & ideo textus corrigi dehutt . a 

Nota: in Propofit. XXI. 

E T conuenient duo punfta H , & G in pundlo D ; critque A C ad Q_b 
R , vt A D ad fe ipfam , fiuc vt A C ad fc ipfam , &c. djiia qua- 
dratum A C ad quadratum Jf_R cfl 
Dcfin. vt C G ad G A , & vt quadratunLj 

Prop.7. j l quadratum N O , ita efl H E 
huius. j J . 

ad E G , nec non quadratum S T ad 

quadratum V X efl vt H M ad MGi 
fed quando axium quadrata funt inter 
fe aqualia, tunc quidem prafellaC G, 
feu H A aqualis efl intercepta G A , & 
terminus G ,feu H cadit m cerro D i & 
ideo H E vel D E aqualis efl E G vel 
E D : panterq; H M aqualis ejl M G: 
quare coniugataru diametroru quadra- 
ta aqualia /unt inter fei& etia tranf- 
• uerfa latera fuis ercflts aqualta erunt. 
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Quia C G ad A G , nempe quadratum A C ad luam figuram in ma- 
iori , & in figura fecunda ellipfi in minori proportione , &c. idefi. /«_, 

prima , fecunda figura hyperboles , 

Cr in prima figura elhpfis habet C G ad 
G A maiorem proportionem , quam ad 
G E , eo quod G E maior ejl , quam G 
A : at in fecunda figura elhpfis propor- 
tio minor e fi i quia G E minor efi , qua 
A G . Propofitum vero alster ofiendetur 
bac ratione. 

Jpjioniam ex demonfiratis in notabo 
propofit. 27 . in hyperbola , atque ex 
propofitione 1 1 . libri quinti tn ellipfi 
er u axis minor , & redus minor 

diametro reda N O , dr N O minor 
remotiore V X , ideoque quadratum 
R minus erit quadrato N 0 , & qua- 
dratum N O minus quam quadratum 
V X : efi vero figura , feu redangulum 
C A F fub extremis contentum aquale 
quadrato gjl ex media proportionali 
tnter illas defcriptum : pariterqub re- ■ 
dangulum L I K aquale efi quadrato 
diametri et coniugata N 0 , nec non_j 
redangulum T S Z aquale erit qua- 
drato y X , ergo redangulum C A F 
minus efi red angulo L I K, atque redangulum L l K minus ejl rcdangttloT 



S Z. E contra in ellipfi fecunda. J^uia J^_R maior efi , quam Tt 0', & bac 
maior , quam y x ; ergo redangulum C A F matus efi rcdangulo L l K , & 
hoc matus erit red angulo T S Z. 



Notas 
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Notx in Propofit. XXXXII. 

E Rit igitur aggregatum A C , QJl minus quam aggregatura I L , N 
O , &C. Hoc oflenfium tft m noU propofit. 27. hums. 

At in cllipfi , quia A C ad QJl maiorem proportionem habet , quam 
I L ad N O , erit quadratum aggregati A C , QJl ad fummam duorum 


quadratorum ipfarum in maiori proportione, quam quadrarum aggregati 
I L , N O ad lummam duorum quadratorum earundem , & fumma duo- 
rum quadratorum ipfarum , & c. Fiat A R aqualis duobus A C & , 

_ 10 fiul aqualis duobus I L , (jr N 0 i atque fecttur A R in m , vt /it A m 

"hupsV ad m R ,vt I L od L O. Quta in prima cllipfi A C od Ji^R , vel ad C R 
(in hoc figura) motorem proportionem habet , quam l L ad N O , ficu ad L 0(in 
prafienti figura) -, Ergo A C ad C R A n c R, 

maiorem proportionem habet , quam r <-£-< " 

Lrm.j. A m ad m R ; ideoq ; A C ad eon- I 1 0 

dem A R maiorem proportionem ha- J- 

bebit quam A m ; (jr prtpttrea A m 
minor erit , quam A C : ficd A m 
maior e(l quam M R , eo quod I L 
priori homologo maior tft , quam L 
0 : qt in fiteunda cllipfi A C ad C R 
rumorem proportionem habet, quam 
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/ L ad L 0 , fcu q nam A m ad m R ; & A C ad eandem A R minerem pro- 
portionem habet quam A m ; ideoque A C minor erit , quam A m , (fi A m Lem. i. 
minor quam m R , fienti I L minor eft , quam I. O (fi propterea feci a A R **>• J- 
Infartam m n in vtroq', cafu C n fcmsdiffcrcntta maxime , c 'r minime feihcet 
A C i & C R maior erit , quam m n femidtjftrcniia inaquabam intermedia- 
rum A m , (fi R m : funt que duo quadrata ex A C , (j- ex C R aqualia qua- 
dratis ex R n , <£• ex C n bis fumptis , atque quadrata ex A m , (fi ex R m 
aqualia funt quadratis ex R n , & ex m n bis fumptis , fed duplum quadrati 
n C cum duplo quadrati n R maiora funt duplo quadrati n m cum duplo qua- 
drati n R ( cum n R Jit communis , (fi n C maior fit n m ); igitur in u troque 
cafu duo quadrata ex maxima , (fi ex minima , feihcet quadratum A C -uno-, 
cum quadrato C R maiora funt quadrato A m , (fi quadrato m R firnul funt- 
ptis : (fi quadratum A R minorem proportionem habet ad fummam quadrato- 
rum ex A C j (fi ex C R , quam ad Jummam quadrati A in , (fi quadrati m 
R ; fed quadratum 10 ad quadratum 1 L ma cum quadrato L 0 eandem pro- 
portionem habet , quam quadratum A R ad fummam duorum quadratorum ex 
A m , cr ex m R ( propterea quod A R , (fi l 0 diuiduntur proponicnaliter in 
m,& L): igitur quadratum A R ad fummam quadrati A C una cum qua- 
drato C R minorem proportionem habet, quam quadratum IO ad fummam qua- 
drati I L cum quadrato L 0 . 

Non fecus otl e udetur , quod quadratum fumma I L, (fi N 0 ad quadrati ex 
I d- , (fi quadrati ex N 0 fummam habet minorem proportionem , quam qua- 
dratum jumma ST , (fi F X ad quadratorum ex S T , atque ex V X Jum- ex jj. 
mam : (fi ideo I L cum N 0 minores erunt , quam S T cum V X. huius. 

Nota; in Propofit. XXXXIII. 



R Emanet A C in QJt ipinus quam I L in N O , & pariter I L in N 
0 minus quam S T in V X , &c. guiafiex quadrato Jumma A C , 
(fi JifR auferantur duo quadrata ex 
C A , (fi ex J%Jl firnul fumpta , re- 
manent duo rcSangula jfub C A , (fi 
JifR contenta: pariter que duplum re- 
tl anguli ex 1 L in N 0 efi refiduum 
quadrati ex fumma ipfarum / L , (fi 
N 0 dejeripti , pofiquam ablata funt 
quadratum ex I L , (fi quadratum ex 
N 0 firnul ; fed bina quadrata vtrinq; 
ablata funt aquaba inter fe in ellipfi j 
(fi Jumma A C , J^R minor efi quam 
Jumma I L , N O; F.rgo duplum re- 
£1 anguli fub C A & jub Jj R mi- 
nus efi duplo rei/ anguli I L in N O, 

(fi reli angulum Jub A C , (fi Jj>JR minus 


tft rtH angulo fub I L,& N 0. 


Prop.u. 

huiiu. 

Prop 4J. 
huius. 
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Q Via A C ad Q R maiorem pro- Q g 

portionem habet , quam I L 
adNO pofl coucrfionem 
rationis , & permutationem A C ma- 
ior ad I L , minorem , habebit pro- 
portionem minorem , quam exceflus 
A C fuper Q_R ad exceflum I L lu- 
per N O , &c. Hoc quidem 'vcruuLj 
cjl in ellipft , ( vcluti dtttum eji ad 
propof. 2 8. huius ) quando maior axis ■ 
efl A C ,fed quando A C tft mtnor , 
atque A C-ad JifR minorem proportio- 
nem habet , quam l L ad N O , opere 
• pratium erit , demonjbare , quod tunc 
etiam differentia axium A C , & 4L* 
maior ft differentia diametrorum I L, 

& N O. Junoniam exiftente C A mi- . 
nore , quam difR ( ex 28 . huius )AC 
ad JfR minorem proportionem habet , 
quam I L ad N O; & inuer tendo 
ad AC maiorem proportionem habebit , 
qu 'am N 0 ad 1 L , & per eonuerfione 
rabonis dfR ad differentiam spfarum 
Jsf Jt j dr A C minorem proportionem^» 

habebit , quam N O ad differentiam tp furum N 0 ,& 1 L i & permutando 
A maior ad minorem N O habebit proportionem minorem , quam differentiae 
spfarum gjl , & A C ad differentiam ipfarum N O ,& l L : & propterea 
differentia ipfarum Jfjt ,& A C maior erit , quam differentia ipfarum n 0, 

& 1 L. 

Pojlea quando C A eji maior axis , tunc I L ad N O maiorem proportionem 
28. huius. > ST ad V X •,& fimtliter per conuerfonem rationis , & permu- 

tando maior I L ad minorem S D habebit minorem proportionem , quam diffe- 
rentia coniugatarum diametrorum I L , dr N 0 ad differentiam coniugatarum 
S T , cr V X , quapropter axi propinquiorum diametrorum I L,& JV O diffe- 
rentia maior erit , quam remotiorum coniugatarum S T , & V X differentia . 

E contra quando C A eji axis minor idem concludetur , vti paulo ante fa- 
cium eji. 
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Nota: in Propofit. XXIV. 


Gitur eredum ipfius A C 


nu$ cft in ptima , & maius in_. 
fecunda , quam I L , & fic often- 
derur , quod eredum ipfius I L ma- 
ius (it , liue minus quam eredum^ 

5 T , &c. Quoniam in prima tllipfi 
reCl angulum C A F minus eft red an- 
gulo L I K i ergo AC ad l L mino- 
rem proportionem habet reciproce, qua 
I K ad A F ; quare I K ad aliquam 
aliam quantitatem maiorem , qukm-i 
A F eandem proportionem habebit , 
quam A C ad / L ; eft que A C maior 
quam / L tn prima ethp/i ; ergo multo 

magis / /\ maior erit quam A F . Pari ratione in eadem prima ellipft 
gulum L 1 I minus cft rcClangulo T S Z , (jr I L axi maiori propinquior mo- 
tor eft , quam S T ; ergo S Z maior erit , quam 1 K . 

E contra m fecunda cllipfi reCl angulum L1 K minus erit r cft angulo C A F; rj y cn!i 
c~ recl angulum T S Z minus erit rcClangulo L 1 K ; eft que T S maior quam 
I L , dr 1 L maior , quam A C ; ignur reciproce A F maior erit , quam l K , 

6 I k maior , quam S Z . 

R r . SECTIO 
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SECTIO SEXTA 

Continens Propofit. XXXIII. XXXIV. 
XXXV. & XXXVI. 

%%%%%%£ 

PROPOSITIO XXXIII. 


« 58 
lib. 5 . 


A Xis inclinatus fi non fuerit minor dimidio fui credi , vti- 
queeius eredus minor eft eredo exterarum diametrorum 
inclinatarum ciufdcm fedionis, & axi proximioris inclinau ere- 
dus minor eft , quam eredus remotioris . 

XXXV. Et fi fuerit axis inclinatus minor dimidio eredi , vti- 
que ad vtrafque eius partes cadent dux inclinata? , quarum qux- 
libet xqualis eft femifli eredi iplius } atque eius eredus minor 
eft eredo cuiuslibet inclinati ad vtrafque partes eius pofita? , Sc 
eredus proximioris minor eft eredo remotioris. 

In hyperbole A B N fint A C, 

I L,P Q, S T diametri inclinatx, 

& A F fit eredus ipfius A C , I 
K ipfius I L , P R ipfius P Q^& 

S Z ipfius S T : fitqu£ axis A C 
non minor medietate ipfius A F. 

Dico , quod A F minor eft, quam 
I K , & I K minor quam P R , & 

P R minor quam S Z. Educantur 
C B parallela I L , & C N ipfi P 
Q > & C X ipfi S T : Sc ducantur 
B E, N M, XV perpendiculares 
ad axim C A E . Quoniam fi A C 
xqualis eft ipfi A F, etiam I Lx- 
qualis eft ipfi I K C 2 1. ex 7. ) & 

P QJpfi P k ; cftquc A C minor 


quam I L , & I L , quam P Qj 
ergo 
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ergo A F minor eft , quam I K , & I K minor quam P R. Si vero A C 2I ' 
maior cft , quam A F eflct I L maior , quam I K : & I L ad IK mino- 
rem proportionem habebit , quam A C ad A F f 18. ex 7. ) Sc I L ma- 
ior cft quam A C ; igitur A F minor cft , quam I K : atque fimilitcr pa- 
tebit I K minorem clle quam P R , & P R , quam S Z. 

PROPOSITIO XXXIV. 


D Einde fit A C minor , quam A F , dummodo minor non fit dimi- 
dio cius : & fecentur dua: profectas A H , C G , qua: erunt aqua- 
les; pariterquc A G,C H intercepta aquales; ponaturque linea/ aqua- 
lis lumina G E,G A. Et quia A G non cft maior duplo A H,& 7 maior 



y 

/ 


c? 


- % % \ 7* '-r . 

eft duplo A G, erit / in A H maius, quam quadratu A G ; igitur / in A 
E ad y in AH, nempe E A ad A H minorem proportione habebit, qua 
/ in A E ad quadratum A G;ideoque E H ad H A.ncpeE H in H A ad 
quadratum A H minore proportione habebit, quam / , leu eidem aqulcs 
E G,G A in A E , cum quadrato A G(quafunt aqualia quadratoG E) 
ad quadratum A G'; ergo E H in H A ad quadratum E G , leu ( vt 
oftcnfum cft in_ 1 y. ex 7. ) quadratum A C ad quadratum I K minorem^ 
proportionem habebit, quam quadratum A H ad quadratu A G, fcu qua 
quadratum A C ad quadratum A F. Igitur AC ad I K minorem pro- 
portionem habet , quam ad A F; & propterea A F minor cft quam I K . 

R r a " Siiqili 


huius. 
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Simili modo oftendetur quod I K minor fit , quam P R : «enim fi pona- 
tur linea f «qualis fummae M G , G E : cum G E non fit maior duplo E 
H , & /maior fit duplo G E ; igitur/m E H maius eft quadrato G E . 
Poftca oftendetur ( quemadmodum antea didum eft / quod M H ad H 
E , nempe M H in H A ad E H in H A minorem proportionem habet 





quam quadratum M G ad quadrarum G E j & permutando M H in H A 
ad quadratum M G, feu quadratum A C ad quadratum P R( i J. ex 7 . ) 
minorem proportionem habebit , quam E H in H A ad quadratum G E , 
nempe quam quadratum A C ad quadratum I K : & propterea A C ad 
P R minorem proportionem habebit , quam ad I K ; idcoque I K minor 
eft , quam P R : & pariter P R minor , quam S Z . 

PROPOSITIO XXXV. & 
XXXVI. 

S it poftca A C minor dimidio A F ; erit A G maior duplo A H , & 
ideo H G maior eft , quam H A : ponatur iam H M «qualis H G , 
ducatnrque ad axim perpendicularis N M ; iungaturque N C , & educa- 
tur diameter P Qj>arallela N C. Et quia M H medietas eft ipfius M G, 
erit P Qjlimidium ipfius P R ( 6. ex 7 . ) Inter duas diametros P QjA C 
ducatur diameter 1 1. , & C B ei parallela , & ad axim perpendicularis 
B E . Quoniam M H in H E minus eft quadrato H G > addito communi 

produ&o 


iO 



& eodem modo procedendo, tandem oftendetur quod quadratum A Cad 
quadratum S Z minorem proportionem habet , quam ad quadratum P 
R » & ideo P R minor erit quam S Z . Non fecus oftendetur quod S Z 
nunor eft eredo cuiuslibet inclinati cadentis ad partem S T extra illam. 
Itaque demonftratum eft , quod P R minor fit eredo cuiuslibet diametri 
lectionis cadentis ad vtrafque partes ipfius P Q^verfus A , & X , & cre- 
di proximiores diametro P Qjninores funt remotioribus. Et hoc erat 
propofitum. 

In Seftionem VI. 

I N Expoftione fequemittm Vropoftionum di § culus , qua i nimia prolixitate 
entur , tncmtabilis eft.nifi Methodus in textu feritat a aliquantisper relin- 
quatur : propterea non nulla lemmata pr amittam , ex quthus fcmel dcmonjlra- 
tts cajus omnes fequcnttum propofuionum facillime , & hreuiffimt deducuntur. 
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produdo ex G E , & GHinEH, erit M H in H E cum E G , atque 
G H in H E , nempe fumma M G , G E , qua; eft xqualis ipfi /m E H 
minus erit , quam quadratum H G cum aggregato E G , G H in E H , 
qui funt aequalia quadrato G E ,- igitur /in E H minus eft quadrato E 
G. Poftca vti prius didum eft oftendetur, quod quadratum A C ad 
quadratum P R maiorem proportionem habet, quim ad quadratum I K.- 
& propterea P R minor eft , quam I K. Non aliter oftendetur quod I K 
minor fit , quam A F. Ponatur poftca diameter S T extra locum inter 
P Q., A C comprarhenfum , ducaturquc C X ei parallela , & ad axinu. 
perpendicularis X V. Igitur V H M maius erit quam quadratum H G , 


Lemma 


3i* 


Apollonij Pergaei 
L E M M A II. 
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S I recla linea H G producatur in A <gr E , ita ut A H , pariter- 
que E H , non maior fit H G : Dtco rcct angulum ex A G E 
fumma m.equahum fermentorum m E H intermediam fectionem , mi- 
nus effe quadrato ex fcgmento intermedio minore E G . 

Fiat H M aqualis H G,dr quia A 
£ aqualis , aut minor tft , quam ME; 

dr E G maior , quam E H , ergo A E A. £ H Q 

ad M E minorem proportionem halet , M 

quam E G ad E H , dr permutando 
A E ad E G minorem proportioneuu 
habebit , quam M E ad E H , & co- 
po nendo A G ad G E minorem proportionem habebit , quam M H, feu ei aqua- 
lis G H ah H E , dr iterum componendo A G E ad G E minorem proportione 
habebit , quam G E ad E H : quare Reti angulum ex fumma A G E in H 
minus erit quadrato ex intermedia G E ,vt propojisum fuerat. 

LEMMA III. 

I lfdem pofitis fmt A H, 

& E H non minores ^ ^ H G 

quam G H > uti H AI: 

Dico retlangulum ex A G 
E in E H matus effe quadrato ex E G . 

J%»sa A G maior efl quam E G , dr G H non maior ipfa H E , ergo A G ad 
G E maiorem proportionem habet , quam G H ad H E , dr componendo AGE 
ad E G motorem proportionem habebit , quam G E ad E H , & ideo rcll angu- 
lum ex A G E tn E H maius erit quadrato ex G E. 

L E M M A IV. : 


I lfdem pofitis fit A H mo- 
tor , fed E H minor ea- 
dem Ai H femiffe totius Ai 
G : Dico quod fi proportio ip- 
ftusAG ad G E fuerit eadem 
ratiotu G H ad H E , erit 


A TE H G 

Ei. 


rtOaso- 
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reclangulum fub A G E in E H aquale quadraro ex G E , fi pro- 
portio illa maior fuerit , erit quoque reclangulum matus quadrato ; (fif 
fi proportio minor fuerit , 'Reclangulum quadrato miuus erit. 

F.t primo , quia A G ad G E ponitur vt G H ad H E i componendo AGE 
ad G E , erit vt G E ad E H , cr renangulum fnb extremis contentum , ni- 
mirum fub A G E in E H , aquale erit quadrato ex intermedia G E . 

Secundo , /t A G ad G E maiorem proportionem habuerit , quam G H ad H 
E , componendo A G E ad G E maiorem proportionem habebit , quam G E ad 
E n,& ideo Ren angulum fub A G E in E H maius er st quadrato ex G E . 
pari ratione fi A G ad G E minorem proportionem habuerit , quam G H ad 
H E , oficndetur Ren angulum ex A G E in E H minus quadrato G E . 

L E M M A V. 

1 "N byperbola , cuius axis C A , (efi ereclus A F , pr. e fecla H A , in- 
tercepta G A y diameter L 1 , cuius ereclus 1 K , latus C E 



diameter Q P , cuius ereclus P Jf, latus C O : Dico quod ereclus P 
K*b ipfo ereElo 1 K , '-vel ab A F atque reclangulum fub O G E in 
G H ab ipfo quadrato G E , <vel rcclangulum ex O G A in A H ab 
ipfo quadrato G A , una deficiunt , uel cima aqualia fiunt , aut cmia 
excedunt . 

Et primo ponatur ren angulum fub O G E in E H aquale quadrato E G, er- 
go idrm ren angulum fub O G E in E 0 ad renangulum fub E G O in E H , 
Jeu E O ad E H eandtm proportionem habet , quam ad quadratum G E ,& 
propterea E 0 ad E H ent vt renangulum fub E G O in E O ad quadratum^! 

EG, 


I 


\ 
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G E , & componendo 0 H ad E H , feu rcdlangulum 0 H A ad rcdlangulum 
E H A , erit vt reti ungulum fub G E , & G 0 in 0 E vna cum quadrato E 
G , feu it quadratum ex 0 G ad quadratum ex G E , & permutando re ff angu- 
lum AH 0 ad quadratum 0 G , erit vt rcdlangulum E H A ad quadratum G 
E , fcd vt reti angulum 0 H A ad quadratum 0 G,ita ejl quadratum A C ad 
ra Def. & quadratum P A' , & vt rcdlangulum E H A ad quadratum ex G E , feu vt 
IJ. huius, quadratum A C ad quadratum A F , vel cx t A’ ; quapropter idem quadratum 
A C ad quadratum ex P A', atque ad quadratum ex A F vel l K eandem pro- 
portionem habet , & ideo quadrata ipfa aqua ha funt , dr eorum latera P K i & 
A E , vel l A’ pariter aqualia erunt. 



Eodem modo quando rcdlangulum fub O G E in E H maius efl quadrato G 
E , tunc quidem idem rcdlangulum , cuius altitudo O G E , bafis vero O E, ad 
redi angulum , cuius altitudo O G E , batis vero E H , feu O E ad E H , mino- 
rem proportionem habebit , quam ad quadratum E G , dr componendo , atquej 
permutando , vt prius facium ejl , habebit rcdlangulum O H A ad quadratum 
O G .ftue quadratum A C ad quadratum P K minorem proportionem , quanta, 
hu ; u , rcdlangulum E H A ad quadratum G E , feu quam quadratum A C ad qua- 
5 dratnm A F , vel I A’ , & propterea P K maior erit , quam A F , vel 1 K. 

. jQuando vero rcdlangulum fub E G O in E H minus eft quadrato E G , tunc 
quidem oflendetur eodem progreffu quadratum P K minus ejfe quadrato A F t 
vel l R • quod erat propoftum . 


Nota: in PropoC XXXIII. <Sc XXXIV. 


02 


Veniam ex hypoteft C A minor non efl medietate ipfus A F , ejl que A H 
ad A G t vt C A , ad A F , ergo A H maior , aut aqualis ejl medietati 
ipfus A G ,& ideo A H maior , aut aqualis ef reftduo H G , quare 

E H , 


Dcf. 1 . 
huius. 
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E H , atque eius farti» /1 H /m«_» 
minores Junt eadem G H ; ergo re- 
{f angulum fub E G A in A H ma- 
ius erit quadrato A G , atque / K 
maior erit quam A F . 

Simili modo , quia tam M H , 
quam E H excedunt ipfam G H , 
erit reet angulum fub M G E i» E 
H maius quadrato A G , atque P 
R maior , quam / E . 



tem.3.' 

huius. 


Lem. j. 


Lcra.3. 

huius. 

X-em. j. 
huius. 


* 



< • ** • ■ 
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Nota: in Propofit. XXXV. 


02 


ria ex hypttefi axis A C minor ejl fimi A F , erit A H minor medieta- 
te ipfius A G , & ideo A H minor erit H G : fiat igitur M H aqualis 
HG,firpcr M ( qua intra futt ume cadet ) ad axim erdtnatim applicata 

Sf duc a- 
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ducatur M n occurrens ft chorti in N , eft n , a quibus i unguntur N C , n C ,eft 
eis aquidsft antes diametri P & p q extenduntur , quaru ereda P R, eft p r. 

OJl 'cudendum cft P J^fubduplam effe ipftus P R,atq\ P R , eft p r equulei e/e 
inter fe , eft minime effe ere florum quorumlibet Diametrorum t iu/dem fefho - 
Piop.6. ■ -?» oni.vn vt H M *d M G ita e/ P gjtd PR,&pc\adpr, erat au- 
hiiius- tern H M fubdupla ipfius M G , ergo Diameter P /fiubdupla eft er e fit eius P R , 
par iterque p q fubdupla eft tpfius p r atque Diametri P eft p q aquales 
funt inter fe , eum aque recedant ab axi A C , atque carum commune latus fit 
C M. Ptftea quia tam E H , quam M H maiores non funt eadem H M , ve/ 
Lem. 2 G H ’ fr S° reflangulum fub M G E in E H minus eft quadrato E G , eft ex 
hnfcu. lem. J . P R minor eft l K, 



, ^ Similiter quia tam E H , quam A H minor eft eadem H M , ergo reflan- 

te Thu':. gulum fub E G A in A H minus eft quadrato A G , (ft I K minor erit , quam 
A E . tandem, quia tam V H , quam M H non eft minor eadem G H , ergo re- 
Lem. \ g angulum V G M in M H maius erit quadrato G M ,& tdeo S Z maior erit, 
Lem s- <]nam P R, eft fic vlterius: quare P R minimum eft laterum re florum quarum- 
libet Diametrorum etufdcm hyperboles . 

^AdclV" hyperbole latui retium alicuius Diametri reperire , quod aquales 
fit lateri recto axis ; fed oportet , o<f axis tranfuerfus A C minor fit me- 
dietate eius eretli A F . 

n jj. hu. Reperiatur Diameter P Jif, qua fubdupla fit eius erefli P R, fitque C M la- 
tus , & fiat c G ad G A , vt M H ad HA, eft ducatur ordina tsm applicatas 
ad axim e d , coniungaturque refla d C , eft extendatur diameter a b paralle- 
la tpfi d C , cuius latus reflum fis a c. Dico a C aquale effe A F : quia c G 
Lem- 4. ad G A faga fuit vt M H,fiu e G H ad H A, ergo reflangulum fub c G A in 
U-irT ^ H 'ft quadrato G A , ideoque eredum a C aquale erit ereOo A E , 

huiiit 1**4 "“t propofitum. 


Dato 


I 


Conicor. Lib. VI I. 323 

Dato latere reclo 1 K diametri hyperboles I L reperire latus rectum — > pRO p , 
alterius Diametri , quod aquale fit lateri reEto / K : oportet autem-> , Addit. 
'vt Diameter l L cadat inter axim , (fij aliam Diametrum , qux fub- 
tlupla fit fui erecti . 

Rc perimur Diameter J^_P , qn.t fubdupta Jit fui crciii P R , tiufqne latus « jj.lni. 
fit M C ; ergo ex hjpotheji 1 L cadet tuter axim A C ,'dr Diametrum p Jfi. 

Cr propterca terminus E lateris C E cadet inter A , M , igitur reperirs po- 
terit V G , qua ad G E eandem proportionem habeat , quam maior H H ad 
minorem H E , cr vt prius , lateris C V ducatur diameter S T , cuius latus 
r ellum S Z : dico S Z aquale efie / K : quia r G ad G E eft , vt M H, ficu , 

6 H ad H E , ergo retlangulum fiub E G E in E H aquale cjl quadrato G E , huUi f 
ideoque S Z aquate / K ; quod erae propofitum . ' Lcitm. 

Deducitur ex prima propojitione additarum quod in aliqua hyperbola reperi- * 1UIUS ' 
ri po fiunt tria diametrorum latera rella aqualia inter fie ; fi nimirum in hyper- 
bola , cuius axis C A minor fit medietate eius lateris relli , reperiantnr vlrin- 
que dua diametri b a , quarum latera rella a c aqualia fint tpfi A F ; tunc 
quidem tria HU Utera rella aquatu erunt inter fe ; reliqua iero latera recla 
diametrorum cadentium inter A , (fi a maiora erunt Utere relto A F \ & la- 
tera rella diametrorum cadentium ultra punitum a ad partes R maiora fiunt 
Utere relto a c , propterea quod maris recedunt ab omnium minimo latere re- ' 
lio P R. 

Simili modo in eadem hyperbola reperiri po fiunt quatuor diametrorum latera 
rella aqualia inter fe , fi nimirum ex fecunda propojitione additarum dato la- 
tere relto I K diametri I L reperiatur aquale Utus rectum S Z alterius diame- 
tri ST.Jr ex altera parte axis ducantur dua alia diametri aque ab axi re- 
mota ac tlla , erunt quatuor rella Utera earum aqualia inter fe , cr maior 
quolibet Utere relto diametri cadentis inter I , & S ad vtrafque partes axis : 
minora vero erunt quolibet Utere reclo diametri cadentis vitra punitum I ad 
partes verticis A , vel infra punita S ad partes a, vt deducitur ex 35 . huius. 

SECTIO SEPTIMA 

Continens Propofit. XXXVIII. XXXIX. 

& XXXX. 

PROPOSITIO XXXVIII. 

I N hyperbole axis inclinatus fi non fuerit minor triente cre&i 
ipiius, erunt duo latera figura: axis minora, quam duo late- 
ra figura: cuiuslibet inclinatae coniugararum , qua: in eadem fe- 
dione conlillunt , & duo latera figurae inclinati proximioris axi 
lmnora fiifit , quam duo latera figurae remotioris inclinati . 

Sf * Si 
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Si vero fuerit axis minor parte tertia fui eredli afiignari po- 
terunt ad vtrafque cius partes duo squales diametri , quarurru. 
quaelibet pars tertia fit fui eredi , atque duo latera figura; eiuf- 
dem minora funt duobus lateribus figurae cuiuslibet alterius dia- 
metri ad vtrafque eius partes in eadem fedione cadentis : 8 c duo 
latera figura; diametri ei propinquiores minora funt duobus la- 
teribus figura: remotioris . 


In eadem figura fupponatur prius hyperboles axis A C non minor fuo 
eredo , erit P Qjnaior quam AC, & S T maior quam P Q: idcoque 
eredus ipfius A C minor erit eredo ipfius P Q_( 33. cx 7. ; , d erettus 
ipfius P Qminor c(l credo ipfius S T ; igitur duo latera figurae A C mi- 
nora funt , quim duo latera ngurae P Q^Sc duo latera ngurx P Qjjuno- 
ra , quam duo latera figuras S T- 


PROPOSITIO XXXIX. 


D Einde fit A C minor quam A F , fed non fit minor tertia parte., j 
eius ; igitur A H non Crit minor tertia parte ipfius H C : & pro- 
pterea non eft minor quadrante ipfius A C ; idcoque C A in A H noit. 
eft minus quarta parte quadrati A C i quare C A in A M quater lum- 
ptum ad C A in A H quater , nempe M A ad A H non habet maiorem 
proportionem , quam quadruplum ipfius A C in A M ad quadratum A 
C . Et ponamus M m xqualcm M A , componendo M H , ad H A , 
ncuipc M H in H A ad quadratum H A non habebit maiorem propor- 
tionem, 


lAYv. 

Vtt* 
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tionem , quam C M in M A quater fumptum vna cum quadrato C A • 
nempe quam quadratum C m ad quadratum A C ; idcoquc MHin H 
A ad quadrarum H A minorem proportionem habet quam quadratum- 
C m ad quadratum A C . Et permutando M H in H A ad quadratum- 
C m , feu ad quadratum ex fumma ipfarum G M ; & M H , ad quod 
habet eandem proportionem quam quadratum C A ad quadratum fum- 
ma; P & P R ( 1 7. ex 7. ) habebit minorem proportionem , quanc^ 
quadratum A H ad quadratum A C, feu quam quadratum A C ad qua- 
dratum fummat ipfarum A C , & A F ; igitur fumma ipfarum A C , & 
A F minor eft quam fumma ipfarum P Qj. & P R. Et quia M H maior 
eft quarta parte fumma: ipfarum M G , & M H ; ergo quadruplum C m 
in M H maius eft quadrato C*,& ponatur V « aqualis A V ; igitur 
quadruplu V M in C m ad quadruplum M H in C m , fcilicet V M ad 
M H minorem proportionem habebit , quam quadruplum V M in C m 
ad quadratum C m : & componendo V H ad H M , nempe V H in H 
A ad M H in H A minorem proportionem habebit , quam V M in C m 
quater fumptum , vel u m in m C bis fumptum cum quadrato C m ( eo 
quod h m dupla eft ipfius V M qua: omnia fimul ad idem quadratum C 
m minorem proportionem habet , quam quadratum C u . Ergo V H in 
H A ad quadratum C #, fcilicet quadratum A C ad quadratum fumma: 
ipfarum ST, & S Z ( 1 7. ex 7 . ) minorem proportionem habet quam 
M H in H A ad quadratum C m , feu qnam quadratum A C ad quadra- 
tum fumma: ipfarum P P R ( 1 7. ex 7. ) quapropter P & P R fi- 
mul fumpta: minores funt , quam S T , & S Z fimul fumptx. 

PROPOSITIO XXXX. 

S it A C minor triente ipfius A F , erit A H minor dimidio 
ipfius HG,& ponatur M H squalis dimidio H G,&du- 
z K K F 1. c l oyc 
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camus perpendicularem , & diametrum. Dico , quod P Qje- 

qualis cft trienti ipfius P R . 

Educamus inter P Q^, A C diametrum I L , & 'educamus C B ei ae- 
quidiftantcm , & perpendicularem B E , & fcccmus E / xqualcm E A 
erit fumma ipfarum G E , & E H atqualis C /; cftquc H E minor quam 
M H , qua: quarta pars cft ipfius C m ; ergo fumma ipfarum M G , H E 
in M H quater fumptum minus cft quadrato C m : auferatur communi- 
ter M G , H E in M E quater fumptum remanebit quadruplum fumma: 
M G , H E in H E minus quam quadratum C / ( quia M G , H E fimul 
fumpta: , nempe M C vna cum A E in M E quater fumptum arqualc eft 
quadrato l m ; quod cft duplum M E , & aggregatum C E , A E, nem- 
pe C / in / m bis fumptum ) igitur aggregatum MG,&HEinME 
quater fumptum ad aggregatum M G , H E in H E quater fumptum, nc- 
pc G E ad H E maiorem proportionem habebit , quam ad quadratum l 
C . & componendo M H ad H E , feu M H in H A ad E H in H A 
habebit maiorem proportionem , quam M G , H E in M E quater fum- 
ptum cum quadrato / C ( qux arqualia funt quadrato C m ) ad quadra- 
tum / C : & permutando erit M H in H A ad quadratum C m , nempe 
ad quadratum iummx ipfarum M G , & M H , feu quadratum A C ad 
quadratum fumma: ipfarum P Q_,P R( 17. ex 7. ) maiorem proportio- 
nem habebit , quam E H in H A ad quadratum / C ( quod cft atquale 
quadrato fumma: ipfarum GE.EHj quod erit vt quadratum A C ad 
quadratum aggregati ipfarum I L , I K : quapropter A C ad duo latera 
figura: P Qjnaiorcm proportionem habet , quam ad duo latera figura: I 
L . Et propterea duo latera figura P Q. minora funt , quam duo later*_ 



y 
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figur.T I L . Simili modo effendctur , quod duo Jatcra figura I L minora 
lunt , quam duo latera figura; AC. 

Educamus poftea C X extra Tegmentum A N ; & educamus diametru 
- & ad a ? lm P ei P en SicuIarem X V , erit aggregatum- 

y V , M H in M H quarcr lumptum maius quam quadratum C w;&ad- 
damus communiter aggregatum M H , G V in M H quater lumptum- ; 
offendetur vt antea , quod duo latera figura S T maiora fiint ,quam duo 
latera figura P 

Offendetur quoque in reliquis diametris cadentibus ad vtrafque par- 
tes iplius I’ Q in eadem fediionc , quod duo latera figura diametri ipfi 
1 Qj>roximions minora funt , quam duo latera figura remotioris. 


In Sectionem VII. Propofn: XXXVIII. 
XXXIX. &XXXX. 

L E M M A VI. 


S / reSla hnea HG bifariam fecla inD producatur •utcumque ad A t 
& E , ita rvt D H non maior ft quam H E , <x>«/ H A , (e/p 
E D maior fit , quam DA: dico rcBangulum fub E DA m H A 
maius ejfe quadrato D A. 


Jdui* E D maior ad minorem 
V A habet maiorem proportionem, ® 
quam D H non maior ipfa H A, 

ad H A , ergo componendo EDA ? 

ad D A maiorem proportionem ha- 
bet, quam D A ad A H , & pro- 
pterea reff angulum fub extremis contentum 
tus ejl quadrato D A. 


A D 


G H 

D 

H G 


,/cilieet fub E D A in A H , ma- 


L E M M A VII. 

I lfdem pofitis , fi D H 

non minor fuerit quam EA D 

H A , rvd fi £ t ftque t\ ' ' ^ 1 ' Q 

H E maior , qudm H A : 
dico reBangulam fub E D 

A m A H mimi ejfe quadrato DA, , 

Fiat 
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VUt H M aqualis maiori H D , erit F. A di ferentia minima H A ,& in- 
termedia H E minor , quam M A , qua eft differentia maxima M H ,& mi- 
nima H A , & A D maior eft quam A H , ergo E A ad M A minorem pro- 
portionem habet, quam D A ad A H , & permutando E A ad A D habebtt mi- 
norem proportionem , quam M A ad A H , & componendo E D ad D A mtno- 
preporttonem habebit , quam M H ,ftue D H ad A H , & iterum componenda 
E D A ad D A minorem proportionem habebtt , quam eadem D A ad A H , & 
proptcrca rett angulum fub E D A tn A H minus ent quadrato D A . 

LEMMA VIII. 

I lfdem pofitis fi D H metior fuerit , quam A H fed mmor quam E 
H , fucrirqut proportio £ A ad A D eadem proportioni M A ad A 
H , dico reti angulum fub E D A in A H aquale ejfe quadrato D A : 
fi ruero proportio illa maior fuerit , mei mmor reclangulum fimiliter qua- 
drato maius , o >cl minus erit , 

J%uia E A ad A D po- 
nitur vt M A ad A H , /fi j) 

componendo E D ad D A, >- — * 1 g- 1 • 

ent vt M H ,fen D Had £ H 

H A, & iterum componen- 
do E D A ad D A > erit vt 

D A ad A H , & propterea reti angulum fub E D A in A H aquale erit qua- 
drato D A , 

JOuando vero E A ad A D maiorem proportionem habet , quam H A ad A 
H , tunc bts componendo E D A ad D A maiorem proportionem habebtt, quam 
D A ad A H ,cr propterea reclangulum fub extremis i felite et fub E D A tu-i 
A H maius erit quadrato intermedia D A : non ftcus quando EA ad A D 
minorem peoportionem habet , quam M A ad A H , oftendetur reclangulum fub 
E D 4 m A H minus quadrato ex D A, 

L E M M A IX. 

I W hyperbola , cuius axis AC, treclus A F , prafecla H A , in- 
tercepta G A , centrum D , diameter l L , eiujque ereClus J K , 
(fp C E fit latus eiufdem , fitque diameter SfP , cuius ereElus P 
(ftp latus L 0 : dico quod reclangulum fub 0 D E m E H ab ipfa qua- 
drato D E , atque SfP Tf fumma laterum figura: Diametri P Qjtb L 
1 K fumma laterum figura 1 L , <~vel ab ipfa C A F fumma lateru/u-a 
figura axis , una deficiunt, uel una aqualia fiunt , aut una excedunt. 

Et 
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F.t primo rel/angulum fub ODE in E H aquale Jit quadrato D E , ergo 
ad hac duo (patio aqualia eandem proportionem habebit idem rei/ angulum /nb 
EDO in O E , fea vt rel/angulum fub E D O in O E ad rei/ angulum fub E 
D O in E H , ita ejl O E ad E H , ( propterea quod aquales altitudines ha- 
bent ) , igitur vt O E ad E H , ita ejl reli angulum fuo E D O in O E ad 
quadratum D E , Cr componendo O H ad E H , Jiue rei/ angulum O H jl ad 
rei/ angulum E H A eandem proportione habebit , quam rei/ angulum fub E D 
O in O E vna cum quadrato D E , feu quam quadratum D O ad quadratum 
D E , vel potius vt quadratum ex dupla D O ad quadratum ex dupla D E , 
nempe vt quadratum ex G O H ad quadratum ex G E H , quare permutando 
rel/angulum O H A ad quadratum ex G OH eandem proportionem habebit , 
quam rel/angulum ex E H A ad quadratum ex G E H, (eu vt quadratum ex Prop. 16. 
A C ad quadratum ex C A F , vel ex L I K ; fed vt rel/angulum A H O ad 
quadratum ex G O H , ita eji quadratum ex A C ad quadratum ex Q P X : 
quare idem quadratum A C eandem proportionem habet ad quadratum ex P 
X , quam ad quadratum ex C A F, vel ex I K L, & propterea quadrata ipfa 
aqualia funt , & fumma laterum £jp X aqualis ejl Jumma laterum C A F , 
vel / L K. 

Secundo fit rei/ anguli fub E D O in E H maius quadrato D E, tunc quidem 
idem rel/angulum fub E D O in O E ad rel/angulum fub O D E in E H mi- 
norem proportioni habebit , quam ad quadratum ex D E , feu O E ad E H mi- 
norem proportionem habebit , quam ad quadratum ex D E ; d' componendo 
fumpta eadem altitudine H A , quadruplicando poj/rema quadrata , dr permu- 
tando , dr ex 16. huius , idem quadratum A C ad quadratum ex JfP X mi- 
.norem proportionem habebit , quam ad quadratum ex C A F , vel ex L 1 K , 

& propterea jumma Jfr X maior erit , quam C A F , feu quam L I K. 

T ertiofit rel/angulum fub E D O in E H minus quadrato D F. , patet quod 
idem rel/angulum fub F. D O in O E ad rel/angulum fub E D O in E H , feu 
O E ad E H maiorem proportionem habet , quam ad quadratum D E , dr com- 
ponendo dul/ts prioribus terminis in A H , quadruplicando pojlrtma quadrata , 

T t permu- 
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permutando vt prius , idem quadratum A C ad quadratum ex ,£fP R, materem 
propo rt tonem habebit , quam ad quadratum ex C A F , feu ex L 1 K , & pro- 
pterea fumma R minor erit , quam C A F , vel L 1 K , qua erat often- 
denda . 


Nota: in Propofit .XXXVIII. XXXIX. 


ia axisC A minor non eft triente eius erelfi A F , eftq; H A ad A G vt C A 
\) ad A F, ergo H A aqualis , aut maior ejl parte tertia ipjius A G; & A H 
aqualis , aut maior erit , quam femiftis tpfius H G differentia illa- 
rum , eft que G H fella bifariam in D , ergo H A aqualis , aut maior erit , 



Lem. 6. quam D H , eft que H F. maior quam H A , ergo pariter H E maior eft , quam 
D H , quare reClangulum fub E D A in A H maius erit quadrato D A , atque 
Lem. 9 . fumma laterum f gura L 1 K maior, quam fumma laterum figura axis C A F. 

Similiter quia H M maior e fi , quam H E , erit quoque H ii maior , quam 
D H ,dr propterea ex lemma 6. & 9 . fumma J^_P R maior erit, quam fum- 
ma L 1 K. 


Notae in Propofit. XXXX. 


os 


Via C A minor eft triente ipftus A F , tftque H A ad A G vt C A ad A 
F , ergo H A minor eft tertia parte ipftus AG , & minor femiffe diffe- 
rentia 
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rentU H G , eft ideo H A miner erit , quam H D : fetari ergo poterit H M 
aqualis D H , qua maior er it, quam A H , ducaturqi per M ad axm ordinarim 
applicata N M n occurrens feli io ni in pandis N n, a quibus i ungatur C N ,<ftc 



n , ijfdemquc aquidift antes ducantur dua diametri P & P <1 > quarum ta- 
ura rclfa P R , £#• p r . Oftendcndum efl p Jffui eredi P X , atque p qfui 
eredi p r fubtrtplam efe, feddue figura latera P , P X aqualia etffe alterius 
figura lateribus p q , p r , & infaper P p R mutata cjfic Uterum figura 
emtufitbet alterius diametri einfdem feci tonis, <ft Utera figuraram minimis pro- 
ximiora , effe minora lateribus figurarum remotiorum , 

H M ad M G eandem proportionem habet quam P fifad P R , vel p Prop. «. 
q p r ,efique H M fub tripla ipftus M G {cum M H fada fit aqualis H D) tuiu5 - 

ergo P Qjpfius P R , par i ter que p q ipfius p r fub tripla eft .- eft funt lateros 
figura S^P R aqualia lateribus q p r alienus figura , cum dsametri , eft 
q p aque recedant ab axi, & habeant latus communi C M. 

Ji!*od vero fumm a laterum figura J^P R minima fit reliquarum fnmtnorn 
laterum figura cutujhbet diametri fic ofiendetur . 

£uta AH ,& E H minora funt, quam H M ,fue D H , ergo reffangulum L <™-7- 
fub E D A in A H minus eft quadrato D A, & fumma i 1 K minor eji fum- Lcm 
maC A F. ' * 

Paitter quia M H aqualia efi H D , eft H E minor eadem , ergo ambo non L tm -7- 
erunt maiores eadem D H , ergo redanguhm fidi M D E in E H minus erit 1 9 ' 
quadrato D E , atque fumma ^P R m)nor erit , quam L 1 K. 

Rurfus quia V H maior , eft quam M H , fen quam D H , erunt illa notis 1 ■ cm f - 
minores eadem D H , ergo rcdangulum fub V D M in H M maius erit qua- Lcm ' 9 ' 
drato D M , atque fumma T S Z maior erit , quam fumma dfP R. 

In hjpcrbola reperire diametrum , cuius figura latera aqualia fint lateribus PROP.;. 
figura axis : oportet autem vt axis A C minor fit triente eredi eius . Reperta- .Addit. 
tur diameter P fiffubtnpla tredt eius p R , etufque latus fit C M , <ft fiat C ” | i 4 °* 

A ad A D , vt M A ad A H , (ft lateris C e ducatur diameter 3 b , cuius cre- 
duli C . Dico hanc efe diametrum quafitam : quia c A ad A D eandem pro- 
portionem habet , quam M A ad A H , erit rcdangulum fub c D A tn A H 
' • • T t » aquale 
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Lcm' 9! aquale quadrato D A , & fumma Ultrum b a c aquatis erit Uterum figar* 
axis t ummx C A F . 



rROP.4. j n eadem hjperbot* data diametro 1 L reperire aliam diametrum , it* v$ 
Addit. au3 figura latera aqualia fiat lateribus figura dat* diametri II: oportet au- 
tem it I L cadat inter axim , & diametrum P SJubtriplam eius eredi . Sit 
him£ c E latus diametri I L ,& C M , fit latus diametri P £ , & quia fundum 
E cadit inter M ,& A , erit H E minor , quam H M , vel D H : fiat F E 
Lcm 8. 4 d E D , vt M E ad E H , ergo redanguUm fiub V D E in E H aquale erit 
quadrato E D, & ex lemma 9. fumma laterum T S Z aqualis erit fumma la- 
terum L I K ; quod erat propofitum . 

Facile colligitur ex 3. additarum, quod in hyperbola cuius axis fubtripUfit 
eredi eius ajfignari poffunt tres fumma Uterum figurarum trium Diametrorum 
qna aquales fint inter fe . Ex 4. vero additarum in eadem HjperboU ajfignari, 
pofiunt quatuor fumma laterum figurarum quatuor diametrorum , qua aquales 
fint inter fe . 

Deinde fit A C minor , quam A F , fed non fit minor eius triplo , er- 
go A H non erit minor triplo H C , &c. Textus mendo fus omnino corrigi a 
debuit , nam ex contextu fequenti deducitur A C non tripla minor , fed minor 
parte tertia fupponi debere ipfius A F . 
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SECTIO OCTAVA 

Continens Propofit. XXXXIIII. XXXXV. 

& XXXXVI. 

I N hyperbole fi quadratum axis inclinati minus non fuerit di- 
midio quadrati ex differentia ipfius , & lui eredi , vtiquo 
quadratum diametri figura eius minus eft , quam quadratum^ 
diametri figura cuiufcumque alterius inclinati eiufdem fedionis. 

XXXXVI. Si vero minus fuerit cadent ad vtrafque partes 
eius dux inter fe xquales diametri , quarum vniuscuiuflibct, qua- 
dratum aequale eft quadrato exceffus fui eredi , & quadratum^ 
diametri figura ipfius minus eft quam quadratum diametri figu- 
rx cuiuflibet alterius inclinati ad vtrafque eius partes cadentis : 
& diameter figura inclinati proximioris illi minor eft quam dia- 
meter figura inclinati remotioris. 



IiWcm figuris manentibus fupponatur prius A C non minor quam A Dcmonft 
F ; ergo P Qjion erit minor quam PR(j 8 . ex 7. ) & duo quadrata A prop-44- 
. A F nempe diameter figura A C minor eft quam diameter figura P 

' Qj & 




\ 
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Qj. & pariter diameter figura; P Qjninor cft , qu.im diameter figura; S 
T . Sit iam A C minor quam A F , & cius quadratum non minus dimi- 
Dcmonfl- dio quadrati exccflus ipiius A F fuper A C . Et quia A C ad A F can- 
prop aj- dem proportionem habet , quam A H ad A G > ergo duplum quadrati 
A H non cft minus quadrato H G ; ergo M H in H A bis lumptum ma- 
ius eft quadrato H G, & addatur communiter duplum G A in A H fiet 
duplum fumrnac G A, M H, vel C M in A H maius quam duplum G A 
in A H cum quadrato H G, feu quam quadratum G A cum quadrato A 


H : quare duplum C M in MjA ad duplum C M in A H > feu M A ad 
A H minorem proportionem habet, quam duplum C M in M A ad qua- 
dratum G A vna cum quadrato A H : & componendo habebit M H ad 
H A , feu M H in H A ad quadratum A H minorem proportionem quam 
duplum C M in M A cum duobus quadratis ipfarum G A, & A H( quae 
omnia fimul aequalia funt quadrato M G cum quadrato M H ) ad qua- 
dratum A G cum quadrato A H : & permutando M H in H A ad qua- 
dratum G M cum quadrato M H ( nempe quadratum A C ad duo qua- 
drata laterum figura: PQJ fiuc ad quadratum diametri figura; P Q/ 1 7. 
cx 7. ) minorem proportionem habebit , quam quadratum H A ad qua- 
dratum A G cum quadrato A H , feu quam quadratum A C ad quadra- 
tum diametri figurae eius i igitur quadratum A C ad diametrum figurae 
P Q_minorem proportionem habet , quam ad diametrum figura: A C : & 
ideo diameter figurae P Qjnaior erit diametro figura: A C. Praeterea, 
quia duplum quadrati M H maius eft quadrato H G; ergo V H in M H 
bis maius erit , quam quadratum H G : & oftenderur ( quemadmodum., 
diximus 7^«od diameter figurx ST maior fit quam diameter figura: P Q_. 

.1 PROP. 
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PROPOSITIO XXXXVI. 

S it poftea quadratum A C minus dimidio quadrati ex differentia ipfa- 
rum C A , & A F ; erit duplum quadrati A H minus quadrato H G 
& ponamus duplum quadrati M H xqualc quadrato H G : & educamus 
ad axim perpendicularem N M , & iungamus N C i & ducamus diame- 
trum P Q parallela ipfi N C, erit H M ad M G, vt P Qad P R , & pro- 
3, pterea quadratum P Q_dimidium erit quadrati exccffus iplius P R ; ergo 6 UIUS ' 
P Qeft vna xqualium : ponatur infuper inter A , & P diameter I L , & 
conftrudio perficiatur, vt prius . Et quia duplum quadrati M H xqualc 
eft quadrato H G , erit duplum M H in H E minus quadrato H G , & 
ponatur communiter duplum G E in E H ; igitur duplum aggregati M G 
in E H minus eft quadrato G E cum quadrato E H; & oftendetur que- 
madmodum diximus antea , quod quadratum diametri figura; P Q mi- 
nus fit quadrato diametri figura: I L ,• & quadratum diametri figura: I L 
minus ut quadrato diametri figurc A C . 



DeindcducaturdiameterinclinataST extra fegmentum A P,& C X ei 
parallela, & ad axim perpendicularis X V: & quia duplum quadrati M H 
arqualc eft quadrato H G erit duplum V H in H M maius quadrato H 
G : ponatur communiter duplum G M in M H , fiet duplum a^rc^ati 
V G , M H , in M H maius quadrato M G cum quadrato M H f quare 
duplum aggregati V G , & M H in M V ad duplum aggregati V G , & 
M H in M H, nempe M V ad M H minorem proportionem habebit , 
quam duplum aggregati VG.&MHinMVad quadratum G M cum 
quadrato M H : & componendo oftendetur ( quemadmodum antea di- 
&um eft) quod quadratum A C ad diametrum figurx PQjnaiorem pro- 
portionem habeat , quam ad diametrum figurx S T. Eadem prorfus co- 
tingent in reliquis omnibus diametris. Quapropter diameter figurx P Q 
minor eft diametro figurx cuiuslibet diametri ad vtrafque eius partes in 
eadem fc&ionc cxiftcutc. Quod erat oftendendum. 

In 
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In Sectionem VIII. Propolit. XXXXIIII. 

xxxxv. & XXXXVI. 

L E M M A. X. 

S l recta line a G H bifariam feti* in D addantur figmenta H A , 
@ ■ H E atque proportio dupli E H ad H G eadem fuerit propor- 
tioni G H ad H A : dico duplum rcttanguh ex G A, ffrHEtnH 
A aquale ejfe quadratis ex G A , ffp ex A H : fi everp proportio illa 
maior fuerit , erit quoque rectangulum matus quadratis : fi noero propor- 
tio fuerit minor , reclangulum minus erit quadratis . 

frimo quia fi duplum E H ttd H G , ejl vt G H ad H A , ergo duplum te- 
li anguli E H A aquale erit quadrato G H ,& addatur communiter duplum^, 
reitanguli G A H , erit duplum^. 

recf anguli ex fumma G E H , ■ . * — - — « 

in A H aquale duplo reilanguli G G D H 

A H eum quadrato G H ; bis vero , , , g 

Jpattjs aquantur quadrata exG A, 31 

Cr ex AH, ergo duplum reilan- 

ault ex fumma G A , E H in A H aquale erit duobus quadratis ex G A , & 
ex A H . 

Secundo , quia duplum E H ad H G , maiorem proportionem habet , quam 
G H ad A H , ergo duplum reil anguis E H A maius ejl quadrato G H, & ad- 
dito communiter duplo reil anguis G A H , erit duplum reil anguli ex G A , E 
H in A H matus duobus quadratis ex G A , cr ex A H . 

Terno, quta duplum E H ad H G minorem proportionem habet, quam G H 
ad A H , ergo duplum reil anguli E H A minus ejl quadrato G H , & addito 
duplo reilangult G A H , erit duplum reil anguli ex G A , E H in A H minus 
quadratss ex G A , & ex A H. 

L E M M A XI. 

S l retia Irnea G H fetetur exterius in A , E , (efi fit eadem G H 
differentia nedum fegmentorum G E , E H , fed etiam duo- 
rum fegmentorum G A , ffp A H : dico quod quadrata ex maximo , 
ffp tx<-jno intermediorum fegmentorum , feHicet ex G E , ffr ex E H 
xquaha funt quadratis ex 
reliquo intermediorum , ffp 
ex mirumo fegmento , fci- 
hcet ex G A, & ex A 
H ' una cum duplo recia- 


E A 


l\ 


guli 
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£«/; ex fumma extremorum , i>el intermediorum m differentiam mini- 
morum fermentorum , f a licet ex G Acum H E in E A. 

J^uiA duplum re (Unguli G A H cum duplo re (Unguit G A E aquatur duplo 
red unguli fub G A m H E, addito comunt ter duplo rtdaneuli H E A erit du- 
plum red anguli G E H aquale duplo redangult G A H cum duplo red anguli cx 
fumma G A , H E in E A ; & addito communt quadrato G H , erit dup/unu, 
redangult G E H cum quadrato G H , fc i licet duo quadrata ex G E,cr ex F. 
H , erunt aqualia illis om- 
nibus fpati/s , fc ilice t duplo w 

redangult ex fumma G A, , A 2 

H E in E A cum duplo re- E H <j 

d anguli G A H fimul cum 
quadrato ex G H: fed duplo 

redangult G A H cum quadrato G H aqualia funt duo quadrata ex G A , 
& ex A H, ergo duo quadrata ex G E, & ex E H aqualia ertutt quadratis ex 
G A >dr ex A H cum duplo redanguli ex G A & H E in E A , quod erat 
ejlcndcndum . ‘ 7 



I W hyperbola , cuius axis A C , ereclus A F , prxfeHx CG, HA, 
centrum D , atque diameter / L , eiufque erectus J K , & latus 
C E , par ner que altera diameter QP , cuius ereclus P 2{, & latus 
C 0 : dico quod duplum rcElanguli ex G E cu 0 H m H E d duobus 
quadratis ex G E , (ejrex E fi nec non quadrata ffP, @r P Illate- 

exL l,&ex 1 K, itel ex C A , 
aut una xqualta funt , evel ‘ima exce- 
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Sluix duplum rell anguli ex G E, O H in H E aquale eft quadratis ex G E 
& ex E H , ergo idem rell angulum , cuius altitudo G E ,&0 H , bajis veri 
0 E bis fumptum ad duplum rell anguli , cuius altitudo GE , O H , bajis vero 
H E ,/cu O E ad H E eandem proportionem babet , quam duplum reti anguli 
ex G E , & 0 H in O E ad quadrata ex G E ,& ex E H : nuar e componen- 
Lem ii O H ad E H ,fcu 0 H A ad E H A eandem proportionem habebit , quam-t 
huius, duo quadrata ex G O , dr ex O H ad duo quadrata ex G E , & ex E H , d>“ 
permutando O H A ad quadrata ex G 0 , & ex 0 H , feu quadratum ex A C 
, 7 . huius. ljua j rata ex j %j> y ( jr ex P R eandem proportionem habebit , quam rtttan- 
lbidcm. gulu E H A ad quadrata ex G E, & ex E H , feu erit vt quadratum A C ad 
quadrata ex I L , & ex I K , vel ad quadrata ex C A & ex A E : quarta 
duo quadrata ex Q_P ,& ex R P aqualia funt duobus quadratis ex IL,& 
exi K , vel ex C A , & A f . 


Secundo quia duplam re ff anguli exG E, 0 Hin H E minus ponitur quadratis 
ex G E, & ex E H, igitur idem fpatium fcilicet duplum rell anguli ex G E, & 
O H in O E ad duplum rell anguli ex G E , & O H in H E , fiue O E ad HE 
maiorem proportionem habet , quam duplum rell anguli exGE,OHinOE ad 
quadrata ex G E,& O H,& vt prius componendo , ex lerAmate \\.& permu- 
tando., ex 17 . huius i idem quadratum A C ad quadrata ex JiJP > & ex P R 
maiorem proportionem habebit quam ad quadrata ex 1 L, & ex 1 A , vel ad 
quadrata , ex C A,&ex A F : quapropter quadrata ex J^P ,& ex P R mi- 
nora erunt quadratis ex 1 L , & ex I K , vel quadratis ex C A , & ex A F. 

Tertio quia duplum retlanguli ex G E ,0 H in H E maius eft fumma qua- 
dratorum ex G E,& ex E H , igitur , eodem progreffu, habebit quadratum A C 
ad fummam quadratorum ex gj> ,& ex P R minorem proportionem , quanua 
ad fummam quadratorum ex 1 L , & ex 1 A’ , vel ex C A , & ex A F :Cr 
propterea fumma priorum quadratorum maior erttfumma pojlersorum , vt fue- 



rat propojitum. 


Nota 
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Notae in Propofit XXXXIV. & XXXXV. 


q VU C A maior efi , quam A F , vel fi minor efi quadratum ex C A , 
minor non efi dimidio quadrati ex differentia C A , & A F , ej i que H 
^ A ad A G vt AC ad A F , & H A ad G H , vt AC ad differen- 
tiam ipfarum A C , A F , ergo quadratum H A ad dimidium quadrati G H 
erit vt quadratum A C ad dimidium quadrati ex differentia ipfarum A C, (fi 
A F , quare quadratum ex H A minor non erit femffe quadrati H G , i 



duplum quadrati A H minor non erit quadrato H G , efi que dnplum r e 3 anguli 
E H A , vel M H E maius duplo quadrati A H , feu maius quadrato H G j 
propterea duplum E H ad H G maiorem proportionem habebit , quam G H Lcm. io. 
ad H A, ideoque duplum re 3 anguli ex G A, H A in A H maius erit quadra- Lem. u. 
tis ex G A , (fi e x A H , (fi infiuper fiumma quadratorum ex l L , (fi ex l K 
maior erit , quam fiumma quadratorum ex C A , & ex A F . 

Notae in Propofit XXXXVI. 


03 


Via quadratum axis C A minus efil fiemifie quadrati ex differentia ipfia- 
rum AC ,(fi A F , efique H A ad A G , vt C A ad A F , atque G H 
efi differentia tpfiarum A H , & A G , igitur quadratum ex A H 

V U 2 minus 


/ 


cx 6 . hu. 


Lcm. io. 
huius. 
Lcm. is. 
huius. 


Lcm. io/ 
huius. 
Lcm. 12. 
huius. 


Lcm io 
huius. 
Lcm. 12. 
huius 
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minus efl femiffe quadrati G H: fiat iam quadratum ex M H aquale fcm i qua- 
drato ex G H , dr Uteris C M fient duo diametri , dr q P • eorumques 
ereli a fint P R , dr p r : dico duitas diametros aquales ejfe , & quadratum _» 
ex P Qjtqualc ejje quadrato tx differentia tpfarum P Jfj dr P R. 



£uta vt M H ad G M , ita efl diameter Ji^JP ad eius erettum P R , ergo 
comparando antecedentes ad terminorum differentias , erit M H ad H G , -vt 
P J^jtd differentiam ipfarum P & P R , & pariter eorundem quadratas 
proportionalia erunt , eftque quadratum ex H M aquale femiquadrato ex 
G H , ergo quadratum tx P Qjtqualc erit femiquadrato ex differentia P 
dr P R . & fit quadratum e x p q aquale erit femiquadrato ex differentia ip- 
farum P q dr P r ; dr funt diametri P dr p q aquales , cum aque rece- 
dant ai axi , dr habeant Utus commune C M . 

Secundo dico quod fumma quadratorum ex JifP , dr tx P R minor tjl qua- 
libet alia fumma quadratorum laterum figura alterius diametri, 

Quia duplum reff anguli M H E minus e fi duplo quadrati M H y feu f ulu- 
lari quadrato ex G H , ergo duplum M H ad H G minorem proportionem ha- 
bet , quam G H ad H E , ergo duplum r octanguli ex G E , dr M H in E H 
minus erit fumma quadratorum ex G E , dr ex E H dr propterea fumma qua- 
dratorum ex JfP ,dr ex P R minor erit fumma quadratorum ex 1 L , dr ex 
JK. 

Tertio , quia duplum r e fit anguli ex E H A minus efl duplo quadrati M H , 
feu fmgulari quadrato ex G tt , ergo duplum E H ad H G minorem proportio- 
nem habet , quam G H ad H A, ergo duplum re tt anguli ex G A, E H in A H 
minus erit fumma quadratorum ex G A , dr ex A H : quare fumma quadra- 
torum ex I L , & ex t K minor erit , quam quadratorum fumfna ex A C , dr 
tx A F . 

J^uarto quia duplum reti anguli V H M maius efl duplo quadrati ex M It , 
feu Jingulari quadrato ex G H , ertQo duplum V H ad H G maiorem proportio- 
nem habet , quam H G ad H M , dr propterea duplum relt anguli ex G M , dr 
V H in M H maius ■ erit fumma quadratorum ex G M , dr ex M H , dr ideo 
fumma quadratorum ex T S , dr S Z maior erit quadratorum fumma ex 
P . & ex P R , dr fic de reliquis : quare fumma quadratorum ex JtfP , & ex 
P R minima efl omnium , vt fuit propofilum . 

In 
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Jn hypcrbo/a reperhe diametrum , cuius figura duo quadrata laterum pRQp 
aqualia Jint quadratis laterum figura ascis : oportet autem r ot quadra- 5 . Addit. 
tum axis C A minus fit femtquadrato ex differentia laterum figura eius 
C A , (ff A F . 

Sua ex hypothefi quadratum axis A C minus ejl femtquadrato ex differen- 
tia Uterum figura A C , A F , vt in tuta propofit. 4 6. dscium ejl , quadratum 
ex A H mutus efi femtquadrato ex G H : fiat duplum c H ad H G , vt G H 
ad H A , & lateris C c dueatur diameter b a , cuius ereHus c a , ergo duplum huius. ' 
reB anguis ex fumma G A,c H m A H aquale ejl fumma quadratorum ex G A, Ion. 11 . 
CT *x A H > & fumma quadratorum ex a b , & ex a C aqualis erit quadrato- huius " 
rum fumma ex AC, & ex A F , quod erat ojlendendum . 

In eadem hyperbola diametrum repertre , cuius figura duo quadrata PR0P.5. 
laterum aqualia ftnt quadratis laterum figura data diametri 1 L : opor- A< ““ 
tet autem <i>t 1 L cadat inter axim , (fif diametrum P 4f> cums ‘j ua - 
dratum fukduplum fit quadrati ex differentia P (ff ex P 7f. 

Sit C E latus diametri l L, & fiat duplum V H ad H G, vt G H ad H E, 
dr ponatur S T diameter lateris C V , cuius erectus fit S Z : erit igitur dupli Lcm I0< 
reBanguli exGE,drVHinEH aquale quadratis ex G E , dr ex F. H , tjr 
propter e a fumma quadratorum ex T S , & ex S Z aqualis erit quadratorunu I* m : 1 *. 
fumma ex L l , & ex 1 K , quod erat propefitum . 1U1US ’ 

Deducitur pariter ex 5 . propofttionc additarum in eadem hjpcrbola tres dia- 
metros reperiri poffe , quarum laterum fumma quadratorum aquales fint in- 
ter fe. 

Et ex 6. propofitione additarum deducitur , quod quatuor diametrorum eiuf- 
dem hyperbole laterum fumma quadratorum aquales efie posfunt inter fe. 

£ Et educamus inter A P inclinatam I L : quia quadruplum quadrati M 
H arquale eft quadrato H G,&c. Suppleri debent ea , qua deficiunt , alioqui 
confirulho tmpcrfUla efiet : duci igitur debet C B parallela diametro l L , 
qua occurrat JeBioni ad punBum h , a quo ad axim perpendicularis ducatur 
B E fecans axim in E . 

SECTIO NONA 

Continens Propofit. XXXXI. XXXXVII. 

. & XXXXVIII. 

a T N ellipfi duo latera figurae maioris axis tranfuerfi minora funt 
J. duobus lateribus figura cuiuslibet alterius diametri , & duo 
latera figura diametri axi maiori proximioris minora funt duo- 
bus lateribus figura diametri remotioris. 


xxxxvn. 



iuslibet eartim quadratum bis fumptum squale erit quadrato ex 
fumma duorum laterum fua figura: ; & quadratum diametri fua 
figura- minus eft quadrato diametri figura alterius cuiufcunque/ 
diametri exiftentis in eodem quadrante eiufdem fe&ionis ; & 
diameter figurx proximioris minor eft diametro figura remo- 
tioris . 
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XXXXVII. Si vero duplum quadrati A C maius non (aerie 
quadrato ex fumma duorum laterum fua figura vtique quadra- 
tum diametri fua figura minus erit quadrato diametri figura cu- 
iufiibet alterius diametri eiufdem fe&ionis , & quadratum dia- 
metri figura proximioris axi minus erit quadrato diametri figu- 
r£ remotioris . , 

XXXXVlU. Si autem duplum quadrati axis tranfuerfi maios 
fuerit quadrato ex fumma duorum laterum fua figura , aquidem 
reperientur ad vtrafque eius partes dua diametri aquales, & cu- 


PROP. 
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PROPOSITIO XXXXI. 

I N ellipfi A B C fit A C axis maior , & ^Ominor , & fint P 
Q^, & S T dua: alia* diametri , fitque A F ere&us ipfius A 
C j & P R ere&us ipfius P Q^, & O / ipfius y O. Dico quod 
C F minor eft , quam Q^R , 8c QJl , quam T Z > & T Z , 
quam j f. 

Ducantur A N , A X ordinatira applicatas ad diametros P Qj S T > 

& duas ad axim perpendiculares N M , X V , & interceptas A G, C H. 
b Quia quadratum A ,C ad quadratum j O , nempe A C ad A F eandem- 

proportionem habet , quam C G ad G A , feu ad C H habebit quadra- Defin. i. 
tum C A ad quadratum C F fummas ipfius C A , 'ciufque credi eandem lmins ' 
proportionem , quam quadratum C G , nempe C G in A H ad quadra- 
tum G H : & quadratum A C ad quadratum jO eandem proportionem- 
habet, quam G C in C H ad quadratum C H: eftque quadrae uin j O ad 
quadratum fummas j /, vt quadra- 
tum C H ad quadratum H G ; er- 
go quadratum A C ad quadratum 
1 f eft , vt C G in C H minorem 
ad quadratum H G i fcd quadra- 
tum A C ad quadratum C F ean- 
dem proportionem habet , quam- 
G C in maiorem A H ad quadra- 
tum G H ; igitur A C ad C F ma- 
iorem proportionem habet , quam 
ad y f\ & propterea C F fumma- 
A C , & credi illius minor eft , 
quam y f, quas eft fumma y O , & 
erc&i illius . Et quoniam C G in- 
M H, quod minus eft, quam C G 
in A H ad quadratum HG eandem 
proportionem habet , quam qua- 
dratum A C ad quadratum (jR 
fumma; diametri , & credli ipfius 
P Q£ 1 6. ex 7. ) quare quadratum 
A C ad quadratnm C F maiorem 
proportionem babebit , quam ad 
quadratum QR , & propterea C F 
minor erit , quam QJt . Et quoniam 

C G m V H ad quadratum H G eft vt quadratum A C ad quadratum 
T Z ad quam ordinatim applicatur A X fnS.ex 7. .Ierit C F minor quam 
T Z: cumque C G in H M ad quadratum H G maiorem proportionem- 
habeat, quam G C in V H ad quadratum idipfum H G habebit quadra- 
tum 



344 Apollonij Pergari 

tum A C ad quadratum Qjt maiorem proportionem quam ad quadratu 
T Z . Et pariter oftcndetur , quod quadratum A C ad quadratum T Z 
maiorem proportionem habet J, quam ad quadratum r f i quapropter C F 
minor cft quam Q_R > & Q_R minor , quam T Z > & T Z minor , quam 
J /"• Qyod erat oftendendum . 

PROPOSITIO XXXXVII. 

e • 1 i ' c - 

I N eadem figura fi duplum quadrati A C maius non fuerit 
quadrato fummat C F. Dico , quod diameter figurat eius 
minor eft diametro figura: QJ 1 R , & diameter figurx QJ 5 R 
minor eft diametro figurx T S Z . 



tnattoinuqouj 
: L nuit 
: ih:r. .trdul 


Quoniam duplum quadrati A C non excedit quadratum fummar C A 
F ; ergo duplum quadrati C G , nempe G C in A H bis fumptum non_. 
excedit quadratum H G , & propterea C G in H M bis fumptum minus 
cft quadrato H G : tollatur communiter duplum M G in H M remanebit 

duplum 
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dapium H M in C M minus duobus quadratis ex M H , Sc ex G M : & 
proptcrea A M in M C bis fumptum ad H M in M C bis fumptum , n£- 
pe A M ad M H habebit maiorem proportionem , quam duplum A M 
in M C ad duo quadrata ex H M . & ex G M : & componendo A H ad 
H M , fcu quadratum A H ad A H in H M maiorem proportionem ha- 
bebit quam duplum A M in M C cum duobus quadratis ex H M , & ex 
MGf qux omnia fimul xqualia funt duobus quadratis C G , Sc H C ) 
. ad duo quadrata M H , & M G ; igitur quadratum A H ad A H in H M 
maiorem proportionem habet, quam duo quadrata C G, & C H ad duo 
quadrata H M , & G M , & permutando quadratum A H ad duo qua- 
drata C G , & H C , fcilicct quadratum A C ad quadratum diametri 
figura: eius maiorem proportionem habet , quam A H in H M ad duo 
quadrata M G , & M H , feu quim quadratum A C ad quadratum dia- 
metri figura: P QJ ig. ex 7. ) quapropter diameter figurx P Qjnaior 
eft diametro figura: A C. Ducatur poftea diameter S T , & ad eam or- 
dinarim applicata A X,& ad axim 
perpendicularem X V . Et fiqui- 
dem G M minor eft , quam V H 
cum A G , & C H fint aquales , 
erunt duo quadrata H M , & M G 
maiora duobus quadratis H V , V 
G : hac autem maiora funt quam 
duplum V H in V d : ergo duplu 
M V in V d ad duplum H V in V 
d , nempe V M ad V H maiorem 
proportionem habet , quam duplu 
M V in V d ad duo quadrata ex 

V H , & ex V G: & componendo 
M H ad H V , fcu M H in H A 
ad V H in H A maiorem propor- 
tionem habebit , quam duplum M 

V in V d cum duobus quadratis ex 

V H , & ex V G , qua omnia fi- 
mul funt vt duo quadrata M H,& 

M G ad duo quadrata V H , & V 
G : & permutando M H in H A 
ad duo quadrata H M , & G M , 
feu vr quadratum A C ad quadra- 
tum diametri figura: P Q/ ig. ex 
7.) maiorem proportionem habebit, quam V H in H A ad duo quadrata 

V H j %ic V G , feu quam quadratum A C ad quadratum diametri fimirx 
S T f ig.cx 7.; quare diameter figurat S T maior eft diametro fiiune 
T Poftea quia 7 Oeft media proportionalis inter A C , & A F~ erit 
quadratum A C ad quadratum 7O, vt A C ad A F, nempe vt C G ad 
C H, feu vt C G m C H ad quadratum C H,& quadratum t O adfum- 
mam quadratorum yO, 8 c O/, [nempe ad quadratum diametri fu* figurx 
eft vt quadratum H C ad quadratum C G cum quadrato H C: quare ex 

X x «quali- 
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fius C G , atque ipfius C H : igitur A H in H V maiorem ad duo qua- 



drata ex V G minori , & ex V H, feu vt quadratum A C ad quadratum 
diametri figura; S T ( 1 9. ex 7. ) maiorem proportionem habebit , quam 
A H in H C minorem ad duo quadrata ex G C , & C H maiora , fcili- 
cct vt quadratum A C ad quadratum diametri figurae y O ( 19. ex 7. ) ; 
igitur quadratum diametri figurx jfO maior eft quam quadrarum diametri 
figurae S T. Si vero G M non fuerit minor quam V H; vtique duo qua- 
drata ex G M , & M H non erunt maiora duobus quadratis ex V G , & 
ex V H : at A H in M H ad duo quadrata ex G M , Sc ex M H , nempe 
quadratura A C ad quadratum diametri figurx P habebit maiorem-, 
proportionem , quam A H ad H V ad duo quadrata ex V H , & ex V 
G , fcilicet vt quadratum A C ad quadratum diametri figurx S T ; igi- 
tur diameter figurx S T maior eft diametro figurx P Eadem prorfus 
oftendentur, quando pundum V cadit vitra pundum D ad partes A in- 
ter punda D , & M. Et hoc erat propofitum. 


/ 


f 


PROP. 
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PROPOSITIO xxxxvin. 

. • j < . , 

S it iacp duplum quadrati A C «naius quadrato C A F, erit duplunu 
quadrati A H maius quadrato G H : potiatur duplum quadrati H M 
aequale quadrato G H : & ducatur ad axint perpendicularis M N ; iun- 



gaturque A N , emlque diameter P Qevtendamr , erit H M ad M &{ 
vt P Qjid P R ( 7. ex 7. ) ■ ergo , & quadrarum H M ad quadratum H 
G ent , xt : quadratum P Qad quadratum P R , & quadratum H M sid 
duo quadrata ex H M , & ex M G eandem proportione habebit , quanL. 
quadratum P Qjd quadratum diametri fu* figurat: educatur pdfiea di*- 
meter I Linrcr A , & B , & ereAum illius fit I K ad qutlm ordinatint, 
ducta t A B , 8 c ad axim perpendicularis litBE erit quadratum M H , 
nec non G H in H D aequale dimidio quadrari H G t igitur G H ad M 

Xx a Herit 
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H erit vt M H ad H D : & comparando homologorum differentias erit 
MGadMD,vtGHadHM: & proptcrca duplum G H in M D.feu 
quadruplum H D in D M cft aquale duplo G M in M H : & propterca 
duplum G M in M H maius erit quam duplum G E m MHj ponatur 
communiter duplum E M in H M cum quadruplo quadrati M D , & fiat 
D d «qualis D M , fiet duplum E d in M H tnatus quadrato H M cum 



quadrato M G ; igitur d E in E M bis fumptum ad duplum E d in M H ■ 
nempe E M ad M H minorem proportionem habebit , quam duplum d 
E in E M ad duo quadrata e* M G , St ex M H : Sc componendo E H 
id M H, feu E H in H A ad M H in H A minorem proportionem habe- 
bit , quam duplum d E in E M vna cum quadratis cx M H , Se cx 
M G , qua «qualia funt duobus quadratis H E, Sc G E ad duo quadra- 
ta ex M G , St ex H M . Et fic pariter offendetur , quod quadratum H 
A ad H E in H A minorem proportionem habebit , quam duo quadrata 
ex H A , Sc cx A G ad duo quadrata cx H E i Sc ox E G. Atque de- 
monftrabitur quemadmodum antea di&um cft > quod quadratum diame- 
tri ngu- 
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tri figuro P Q minus eft quadraro diametri figuro I L , 8c quadratuau, 
diametri figura? I L minus eft quadraro diametri figura* A C. Ponitur 
poftea diametri S T.&jQ vitra diametrum P Q. i i eque A X ordinarim 
applicata ad diametrum S T, & V X ad axim perpendicularis fit, often- 
detur ( quemadmodum in procedentibus didium eft ) quod diameter fi- 
guri P Qminor fit diametro figuro ST , & diameter figuro S T minor 
fit diametro figura: / O , vbicunquq fecet ad axim perpendicularis X V 
ipfara A C. Et hoc erat oftendendum. 

In Se&ionem IX. Propofit. XXXXI, 
XXXXVII. & XXXXVIII. 

LEMMA. XIII. 


S l refla Irnea G H fecetur bifariam in D , <$■ non bifariam in O , 
£ , atque jiat G a aqualis H E\ fi quidem proportio dupli O fi 
ad H G eadem fuerit proportioni G fi ad H E , erit duplum reflan- 
guli ex differentia ipfarum E H , G O in H O aquale quadratis ex G 
O , (fr ex O H : fi njcro proportio illa maior fuerit erit reflangulum ma- 
ius quadratis ; & fi eadem proportio fuerit minor , tdipfum reflangulum 
quadratis minus erit . 

Et primo quia duplum OH 
ad H G eH vt G H ad H E, 
ergo duplum refianguli 0 H 
E aquale erit quadrato ex G 
H ; auferatur comuniter du- 
plum re fi anguli H 0 G , quia 
H 0 eft communis rctf angulo- 
rum altitudo , remanet duplii 
re fi anguli ex differentia ipfa- 
rum E H ,G O t feu ex diffe- 
rentia ipfarum G a , dr G O 

in H O , feu remanet duplum refianguli 3.0 H aquale quadrato HC miuut 
duplo re fi anguli 'G O H : huic veri differentia aqualia funt duo quadrata ex 
GO, & ex HO , ergo duplum refianguli 30 H aquale eft fumma quadrato- 
rum ex G 0 ,tlr ex O H. 

Secundo , quia duplum O H ad H G maiorem proportionem habet , quiua-t 
G H ad H E , ergo duplum refianguli OHE maius erit quadrato G H , & 
ablato communiter duplo refianguli G O H erit duplum refianguli ex differen- 
tia ipfarum EHitfCO in HO maius , quam fumma quadratorum ex G 0, 
&ex HO. J 


H 

ft 

D 

0 E 

H 

a 

D 

0 E 

H . 

d 

0 D 

E 

H , 

o 

» D 

E 


Tertio 
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Terti» fi duplum 0 H ad H G minorem proptn tonem habuerit , quam G H 
td H E, eodem progre/fu ofttndetur , quod duplum rell unguli ex differenti *m 
tf furum E H,& G O in H O minus efi quadratis ex G O t & ex H O, [quod erui 
propojhum , 


L F. M M A XIV. 


I /fdem politis fit G £ minimum fermentorum , dico quod duo qua- 
drata ex E H ,& ex G E,fcilicct ex maximo , <gf muumo fig- 
mentorum aqualia funt duobus quadratis ex O H , & ex G O mter- 
medqs fegmentis njna cum duplo rect anguli fub dijfercutijs minima G 
E d duabus tntermedijs G O , & fi O . 

Fiat H a aquulis G E , 

ergo 0 a erit differentia ipfit- H 4 D 0 E 

rum E H , &G E ,fieuti O ~ ' * ' • . 

E efi differentia ipfarumGO, H i D O Ef jV 

& G E. Et quia duo quadro- ' J 1 1 G 

to ex maximi , & ex mini- a 0 D E 

m» figmentorum , fet licet ex H * — ' fiO 

H E \& tx E C oquaha fient 0 e. T> E 

duplo quadrati ex C D ft- *’ »— I — ' G 

mifie totius, eu duplo quadrati 
ex E D intermedia /cilione ; 

tftque duplum quadrati ex E D femiffe ipfius E a aquale duplo rell anguli E O 
a ex inaqualtbus fegmentis vna eum duplo quadrati ex intermedia feli sone O 
D , ergo duo quadrata ex G E , & ex E H aqualia funt his omnibus fpatqt , 
fciluct duplo quadrati ex G D , & duplo quadrati ex D 0 cum duplo rell an- 
guli E O a , fed duo quadrata ex inaqualibus fegmentis G 0 % & ex 0 H aqua- 
lia funt duplo quadrati ex femiffe totius C D cum duplo quadrati ex interme- 
dia felhone O D , igitur excefius fummt quadratorum ex G E , & ex E H , 
fupra fummam quadratorum ex G Q ,& 0 H aqualis efi duplo rell anguli ex E 
0 a , quod erat ofi cudendum . 


LEMMA XV: 




W « 


I N cliypft , cuttet axis A € , erectus A F , diameter I L, treBus 
/ K , $ latus C E , @r f militer altera diameter ffP , cuius ere- 
Slus P & latus C 0 : dico quod duplum reclangult ex differentium 
ipfarum E H , G 0 } in H 0 a duobus quadratis ex G O , $ ex 0 

H , atque 
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H , atque aggregatum quadratorum lar erum 1 L , fiff l K figura dia- 
metri I L ah aggregato quadratorum laterum P (gr P "fifignra al- 
terius diametri , una deficiunt , aut una aqualia fiunt , uel una exce- 
dunt. , 



tfav 


J Fiat O d differentia ipfiarum E H , fi G O ,(fi primo quia duplum rell an- 
guli ex A O H aquale ejl quadratis ex G O .fi ex H O , ergo duplum rell an- 
guli A O E ad duplum rclf anguli d 0 H , fieu O E ad H O eandem proportio? 
nem habet , quam duplum rell anguli A O E ad duo quadrata ex G O, (fi ex H 
O , fi componendo , erit E H ad H 0 , ficu reclangulum E H A ad rrflanru- Leni. 14. 
Ium O H A vt duo quadrata ex G E . <fi ex E H ad duo quadrata ex G 0, (fi huius. 
ex H 0 , <fi permutando reti angulum E H A ad quadrata ex G E , (fi ex E _ 

H , ficu quadratum ex A C ad quadrata ex I L . (fi ex / K , -vel ad quadrata 
ex A C , (fi ex A F eandem proportionem habebit , quam reB angulum O H A Ibidem. 
ad quadrata ex G O , (fi ex H O , vel quadratum jl C ad duo quadrata ex P 
Jj>_, (fi ex P R , quapropter duo quadrata ex I L , fi ex 1 fl , fieu ex A C, (fi 
A F aqualia erunt duobus quadratis ex P (fi ex P E. 

Secundo fit duplum rell anguli A O H minus quadratis ex G 0, (fi ex H 0. 
duplum rell anguli A 0 E ad duplum rell anguli A O H , fieu O E ad H O ha- 
bebit maiorem proportionem , quam duplum rell anguli A O E ad duo quadrata 
ex G O , fi ex H O , fi rurfius componendo ex lem. 2 . lib. y. (fi ex lem. 14. fi 
permutando , atque ex 1 7. propofit. huius habebit idem quadratum A C ad duo 
quadrata ex l L , & ex I A' maiorem proportionem , quam ad duo quadrata ex 
P Jfi, fi ex P R : quapropter duo quadrata ex I L , fi ex 1 K minora erunt 
duobus quadratis ex P (fi ex P R . 

T ertio fit rell angulum d O H maius duobus quadratis ex G 0 , fi ex 11 O . 
duplum rell anguli ex d O E ad duplum rell anguli d O H.ficu O E ad H O ha- 
bebit 
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bebit minorem proportionem , quem duplum 'reS anguli d O E »d duo quadrata 
exGO,&exOH,& componendo ex lem. 14. permutando , & ex 17. hu- 



ius , tandem erunt duo quadrat* ex l L , & ex 1 K maior * duobus quadratis 
ex P dr ex P R. 


17. hu:'ui 


S / in ellypfi termini E , O laterum 
C E, C O, diametrorum I L,& 

P cadant hinc inde d centro D , fitque 
D O maior quam DE, dico quod qua- 
drata ex P 4 > , & ex P \mamafunt 
quadratis ex 1 L , & ex I K . 

J£uix O H minor ejl, quam E H,fed duo ■ 
quadrata ex G O maximo , & O H minimo 
figmentorum eiufdem recla hncx G H maio- 
ra funt duobus quadratis ex G E y & ex E 
H intermcdtjs Jcgmcntis ; ergo O H ad E H, 
minor ad maiorem feu reti angulum O H A 
ad reO angulum E HA minorem proportionem 
habet , quam maior fumma quadratorum ex 
G O , & ex 0 H ad minorem fummam qua- 
dratorum ex GE,dr ex EH,dr per- 
mutando relf angulum O H A ad duo qua- 
drata ex G 0 , dr ex O H , feu quadratum 
AC ad duo quadrata ex P dr ex P R 



minorem 
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minorem proportionem habcbtt , quam reciangulum E H A ad duo quadratae 
ex G E ,& ex E H , feu quam quadratum A C ad duo quadrata ex / L , & - i • 
ex I A' : igitur duo quadrata ex P & cx'lP R matora funt duobus quadra • 
tis ex / L , (jr ex I K , quod erat ojtendcndum . 


Nota: in Propofit. XXXXI. 

” ‘ 1 k ’ ’ f » I . 

I N cllypfi , cuius axis maior AC, quia red angulum A H E ad quadratum 
HG ejl , vt quadratum A C ad quadratum ex L 1 K, vel ad quadratum. I >ro P- 
exC A P , atq; quadratum ex G H ad rtdangulum A HH tandem proportio- huil “' 



nem habet , quam quadratum ex J^JP R ad quadratum A C , igitur ex aquali 
perturbata r e H angulum AHE maius ad minus ren angulum AHM eandem 
proportionem habet , quam quadratum ex gjp R ad quadratum ex L J K, vel 
ad quadratum ex C A F : ejlque reti angulum AHE maius red angulo A H 
M , ergo quadratu ex fumm a gj> R matus eft quadrato ex fumma L l K , & 
propter ea lineari sum a J^P R maior erit , quam sim* L IK, vel quam fum- 

Yy - m* 


ex 16. 
hniox. 
Ibidem- 
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llc At. Tandem i* fi***- r*T?SJZ7 x \. 

M G eandem ^ ? ex A H C eidem pr.p, emone 

PR feJ r tdft, r'* * C JL? r oi J quadratum A C , ( » fW H C eji 
habet, quam quadratum ' x nm * 7 O t 1 bl f tTUm 4 J e am ordinattm 
intercepta comparata diametri T 0 , cum J J 
applicatam A C , atque ab eadem pun- 
80 C perpendicularis ad axim dulhua 
cadat fuper idem punitum C ) , igitur 
ex aquali perturbata rell angulum A H 
M maius ad minus re Id angulum ex A 
H C eandem proportionem habet , quam 
quadratum ex fumma T 0 f ad qua- 
dratum ex fumma R . & propte- 

rea fumma laterum TOi' maior erit , 
quam fumma Sj R. 



Nota: in Propofit. XXXXVII. 


Q Via duplum quadrati A C non efi maius quadrato ex C A T , ergo du- 
plum quadrati ex A H aquale, aut minus erit quadrato ex fumma G 
v - H , ejlque duplum reUanguli ex E H A , vel ex E H M minus 
duplo quadrati A H , igitur minus quoque erit quadrato ex G H , igitur du- 
plum M H ad G H minorem proportionem habet , quam G H ad E H , ergo 
^'duplum relianguli ex differentia ipfarum E H G M in M H minus eft duobus 
Leni. 15. quadratis ex G M, & ex H M : quare duo quadrata ex 1 1,& ex 1 K minora 
taiu*- erum duobus quadratis ex £fP , & ex P R , & fic duo quadrata ex gjP,& 
ex P R minora Juni duobus quadratis ex T S , & ex S Z. 


V 
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Nota: in Propofit. XXXXVIII. 


Q Via ex hypothe/i duplum quadrui A C maius eft quadrato ex C A f , 
ergo duplum quadrati ex A H matus erit quadrato ex H G . Fiat igitur 
**. quadratum ex M H aquale femiquadrato G H,dr lateris C M fiant 
dua diametri J^_P , & q p , quarum ereCla fint P R , & p r ■■ Dico duplunuj 
quadrati JZfP aquale efte quadrato ex fumma laterum J^P R : Ji>niag^p ad 
P R eft vt H M ad M G , & antecedentes ad terminorum Jummas , & eorum 
quadrata proportionalia erunt,fcilicet quadratum J^P ad quadratum ex Jif P 
R eandem proportionem habebit , quam quadratum ex M H ad quadratum ex 
H G : erat autem quadratum M H fubduplum quadrati ex H G , igitur qua- 
dratum ex P S^fubdupbtm cti quadrati ex Q_P R . Eadem ratione quadra- 
tum ex cj p fubduplum erit quadrati «qpr,^ diametri gj>, & q p aqua- 
les erunt , cum xque recedant ab axi , & habeant commune latus C M . 

Poflca quia punClum E cadit inter M ,& A , erit duplum reftanguli M H 
E maius duplo quadrati ex M H , fen maius quadrato G H , dr propter ea du- 
plum M H ad H G maiorem proportionem habebit , quam G H ad H E , ergo 

Y y 2 duplum 


Prop. 7. 
lmiiu. 
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Lerj. '3' duplum redi anguli ex differentia ipfarum EH,&G M in MH maius erit 
Icm ,, duobus quadratis ex G M , & ex M H , & propterea duo quadrata ex I L,& 
huius, ex I K fimul fumpta maiora erunt duobus quadratis ex J%^P , & ex P R. 



Similiter duplum reti anguis E H A maius erit quadrato ex G H ,& pro- 
pterea duplum E H ad HG maiorem proportionem habebit , quam G H ad H 
Icm. 1 ?. A , & ideo duplum reti anguli ex differentia ipfarum AH , &G E in E H 
huius, maitu erit duoius quadratis ex G E\& ex E H : igitur duo quadrata exCA, 
Lcm. is. & j y maiora erunt duobus quadratis ex I L , & ex 1 A . 
bU ‘ US " Rurfus quia V H minor ejl> quam M H erit duplum rect anguis V H H mi- 
nus duplo quadrat s M H , feu minus quadrato G H , igitur duplum E H ad 
i H G minorem proportionem habet , quam G H ad H M ,& propterea dupbmLj 

rctlanguls ex differentia tpfarum MH, & GV in V H minus erit duobus 
Lcm . ,, quadratis e x G V , & ex V H , & propterea duo quadrata ex P , cr ex P 
Innv a minor* erunt duobus <juadr*tis ex T S i dr ex S Z, : fi vero D f tn*ior fue- 

Lt , iti a. 1 atu D H , erunt duo quadrata ex gj ,& ex P R minora duobus qua- 

huuu. 1 j rtt j s 




)igitized 
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dr at is' ex T S , & S Z : igitur fumm a duorum quadratorum ex , dr ex 
P R minor eft fumma quadratorum duorum laterum figura cuiufitbct alterius 
diametri eiufdem eBipfis . 

]n ellipfi referire diametrum , cuius duo tjuadrata laterum figura eius P Ac) 
aqualia fint quadratis laterum figura axis maioris : oportet autem ut 
quadratum axis maioris A C maius fitfemiquadrato ex fumma laterum 
C A F figura eius . 

Ffuia ex hjpothefi quadratum axis maioris A C maius eft femiquadrato ex 
fumma C A F , ergo , vl tn nota prop. 48 . diltnm eft , duplum quadrati ex A 
H maius eft quadrato ex H C ; fiat duplum reilanguli C H A aquale quadra- 
to ex G H , cr Uteris C C fiat diameter 4 b cusus ereclus a C . Dico hanc ejfe 
diametrum quafitam . 

Jguoniam duplum reilanguli e H A aquale eft quadrato ex G H , ergo dup- 
lum c H ad H G eft vt G H ad H A, eritq, duplum reilanguli ex di ferent ia Lcm ij. 
ipfarum A H , & G c in e H aquale quadrans ex G C , dr ex c H , eft f"m- L em iJ , 
ma quadratorum ex b a , & e x a C aqualis erit quadratorum fumma ex A C, 
dr ex A F , quod erat ofiendeudum . PROP 

ln eadem ellypfi diametrum reperire , cuius duo quadrata laterum - 4 8 A( |dit. 
figura eius aqualia fint quadratis laterum figura data diametri 1 L : 
oportet autem ut 1 L cadat inter axim , diametrum P Qj cuius 
quadratum fuhduplum fit quadrati ex fumma laterum Q_P 

Sit C £ lotus diametri l L , & fiat duplum V H ad H G , vt G H ad H 
£ , & ponatur S T diameter lateris C V , cuius creltus fit S Z : erit igitur **■ 
duplum reilanguli ex di ferentia ipfarum E H , & G V in V H aquale qua- 
dratis ex G V , & ex F H , tdeoque fumma quadratorum ex L I , dr huius. 
ex 1 K aqualis erit quadratorum fumma ex T S , dr S Z , quod propofitum 
fuerat . 

Colligitur fimiliter ex 7 . propofit. additarum , quod in vna ellypfi tres dia- 
metri reperin po fiunt , quarum fumma quadratorum Uterum aquales fint inter 
fe : dr ex 8 . propofit. additarum deducitur , quod quatuor diametrorum eiuf- 
dem ellypfis laterum fumma quadratorum aquales pofunt efc inter fe , fed 
oportet vt quadratum axis maioris data ellypfis maius fit, quam dimidium qua- 
drati ex J iimma laterum figura axis C A F . 

a Duo latera figura: axis tranfuerfi minora funt duobus lateribus figura: 
ca:tcrarum diametrorum , & duo latera figura: diametri axi proximioris 
minora funt duobus lateribus figura: remotioris, &c. Addidi ea, .qua defi- 
cere videbantur in hoc textu . 

k Iildcm figuris manentibus cum fuis fignis oftendatur quod duplum^, 
quadrati A C , fi non exccffcrit F, quod diameter eft illius figura: minor, 
quam diameter figura: I L, & diameter figura: I L, quam diameter figura: 

P Q , &c. Legendum puto vt in textu apparet. 

C Et fic oftendetur quod fi pun&um V inciderit fuper D A , & oftende- 
tur D , & M , &c. Legendum puto , vt in textu videre eft . 


SECTIO 
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SECTIO DECIMA 


Continens Propofit. XXXXIX. XXXXX. 

& XXXXXI. 

XXXXXI. T N hyperbola , & ellipfi, fi axis tranfuerfus minor a 
X fuerit fuo credo , differentia quadratorum duorum 
laterum figurat axis eius maior eft , quam differentia quadrato- 
rum laterum figurat cuiuslibet alterius diametri ei homologi. Et 
differentia quadratorum laterum figure homologi proximioris 
axifemper maior eft in hyperbola, quam differentia quadratorum 
laterum figun remotioris : at in cllypfi quoufque diameter tran- 
fuerfa iqualis non fiat fuo eredo . 

XXXXX. Et in hyperbola differentia quadrati axis inclinati 
ab eius figura minor erit femidifferentia quadratorum duorunu 
laterum figuri fui homologi . 



XXXXIX. Si vero in hyperbole axis inclinatus maior fuerit 
fuo eredo , vtique differentia quadratorum duorum laterum fi- 
suri axis minor erit differentia quadratorum laterum figuri al- 
0 • rerius 


f 
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tcrius homologi diametri , atque differentia quadrati axis ab 
eius figura maior erit femidifferentia quadratorum duorum late- 
rum figura: fui homologi, & minor erit integra differentia eo- 
rundem quadratorum. 

Ia fedtione A B N fit axis A C maior in figura prima , & in fecunda 
, minor , fintque I L , P Qdux ali* diametri , qu* in ellipfi cadant inter 
b axim , & vna squalium jducanturquc du* ordinationes A B , A N ad 
diametros I L , P Q duas ad axim perpendiculares B E , N M ; fit- 
que A F cre&us ipfius A C, & A G, C H du* intercepti: ponaturque 
C in ellipfi X D xqualis E D , habebit E H ad H A minorem proportio- 
nem in prima hypcrbola , & maiorem in reliquis , quam E D ad D A , 
feu quam E X , qu* eft fumma in hypcrbola , & differentia in ellipfi 
ipfarum E G, & E H ad A C differentiam ipfarum H A , A G ,• & qua- 



dratum A C in omnibus figuris ad differentiam quadratorum A C , & 
A F eandem proportionem habet, quam quadratum A H ad differenriam 
duorum quadratorum AH.&GA: atque E H ad H A minorem pro- 
portionem habet in duabus primis figuris , & maiorem proportionem in 
duabus fecundis , quam E G ad G A, comparando homologorum fum- 
mas , erit E H ad H A , vt E H cum E G ad H A cura G A , nempe ag- 
gregatum E H , E G in earundem differentiam ad aggregatum H A , A 
G in earundem differentiam , quod eft xqualc differenti* duorum qua- 
dratorum E H , E G ; nempe quadratum A C ad differentiam quadrato- 
rum duorum laterum figurs I L minorem proportionem habet C in prima 
ellipfi ) , & maiorem ( in fecunda ) quam quadrarum A H ad aggrega- 
tum H A , A G in earundem differentiam, quod eft xquale differenti* 
quadratorum H A , A G , nempe quadratum A C ad differentiam qua- 
dratorum 
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liratorum duorum laterum figurat eius ,• igitur quadratum A C ad diffe- 
rentiam quadratorum duorum laterum figura: I 1 . minorem proportionem 
Jubet , jn prima ellipfi . & maiorem in reliquis , quam ad differentiam- 
quadratorum duorum laterum figura: AC; ergo differentia quadratorum 
duorum laterum figura: A C minor cll in prima ellipfi , & maior in cx- 
rcris, quam differentia quadratorum duorum laterum figura: I L. Prxtc- 
rca M H ad H E minorem proportionem , aut maiorem habet , quim M 
G ad G E : & ponamus in ellipfi Y D xqualem D M , oftendeturque 


quod M H in H A minus fit in prima ellipfi , & maior in exteris , quam 
duarum M G , M H lumina in earum differentiam M Y : & oftendetur 
quemadmodum diftum eft , quod differentia quadratorum duorum late- 
rum figunt 1 L maior eft , quam differentia quadratorum duorum late- 
rum figura: P Q. 

Deinde in hyperbola ponamus I K ere&urn ipfius I L > erit differentia 
quadratorum duarum I L , I K ( qui eft xqualis K L in fummam L I > I 
K ) maior illa , quam I L in L K , quod eft xqualc differentii quadrari 
I L . & eius figura , nempe differentii quadrati A C , & cius figura 
( 29 . ex 7 .) & non eft maior in prima, quam duplum, & in fecunda ma- 
ior duplo , & hoc eft propofitum . 


In Se- 


Conicor. Lib. VII. 


3*i 


In Sectionem X. Propofit. XXXXIX. 

XXXXX. & XXXXXI. 

L £ M M A XVI. 

S I rcll* linea A 2> bifariam feti* in C •-vtrinque addantur aquales 
portiones AD, & 2 E , dico rccdangulum fub tota D E , $■ 
fub intermedia A 2 aquale ejfe differentia quadratorum ex A E , (gr 
ex A D . 

Apponitur F D aquulis D 
A > vel B E : & quia F D a- 

qualis e fi B F. a d lita communi F P A . B E 

B D , erit F B aqualis DE, * T ' q 

dr ideo reftangulum F B A a- 
quale erit recl angulo fub D E, 
ejr fub A B , fed quadratunLj 

B D aquale ejl quadrato D A cum re3 angulo F B A , ( et quod F A fc3a e fi 

bifariam in D , dr ei in dtrcttum additur AB), ergo quadratum D B aquale 

tft quadrato D A vna cum rettangulo fub D E , & fub A B , dr propterea re- • 

3 angulum fub D F., & fub A B contentum aquale efi differentia quadrati BD, 

f eu A E i quadrato D A , quod erat ofiendendum. 

LEMMA XVII. 

I N byperbola , (ef ellypfi , cuius centrum D , axis AC , cre&us A 
F , prafetla AH ,G C mea diameter 1 L , cuuu crcttut 



I 
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/ K , fi? Imus C E , pariterque diameter Q P , cuius eretlus P 
eiufqup Imus C Ai , fi fuerit proportio ipftus H Ai ad M D eadem-» 
proportioni H E ad D E , 'vel eadem proportioni H A ad D A , erit 
differentia quadr Morum ex iMeribus Qj? , fi?ex P XJigur* diametri 
P aqualis differentia quadr Morum ex lateribus figura diametri 1 L,<~jel 
AC : fi njcrb proportio illa minor fuerit erit prior differentia quadr Mo- 
rum maior reliqua, (fi? fi illa proportio maior fuerit , erit prima quadra, 
torum differentia minor reliqua . 



Fidi D X aqualis D E , &DTT aqualis D M , & primo quia H M ad M D 
ejlvt H E ad D E , permutando M H ad HE erit vt D M ad D E ,feu vt dupli 
M r ad duplum E X , & [amplis altitudinibus H A,&G H trit red angulum 
M H A ad red angulum E H A vt red angulum [ub TM, & G H ad redan- 



) 
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gulam fui E X , dr G H , CT permutando rccl angulum M H A ad relf angulum Lm, jg 4 
Jub T M , & G H , fcu ad differentiam quadratorum ex H M , & ex M G huius. 
eandem proportionem habebit , quam reft ungulam E H A ad rettangulum fui 
E X , & fuh G H , fcu ad differentiam quadratorum ex H E , & ex E G : ejl 
< vero quadratum A C ad differentiam quadratorum ex P & ex P R ,vt Prop. 10 . 
relf angulum M H A ad differentiam quadratorum ex H M , dr ex M G , pa- 
riterque idem quadratum A C ad difjcrcntia quadratorum ex l L , & ex I K ft >ulcn >- 
ejl , vt relf angulum E H A ad differentiam quadratorum ex H E , & ex E 
G , igitur idem quadratum A C ad differentiam quadratorum ex P & ex 
P R eandem proportionem habet , quam ad differentiam quadratorum ex I L , 
dr ex I K , & propterea differentia quadratorum ex Q_P , & ex P R aqualis 
ejl quadratorum differentia ex 1 L , dr ex 1 K ,fue aqualis ejl quadratorum _* 
differentia ex A C , dr ex A F . 



Seeundo H M ad M T) minorem proportionem habeat , quam H E ad D E , 
vt prius permutando habebit H M adH E minorem proportionem , quam D M 
ad D E ,feu quam duplum M T ad duplum EX, & fumptis communibus al- 
titudinibus H A ad G H , & permutando ex lem. 1 6. dr propojit. 20 . huius , 
idem quadratum A C ad differentiam quadratorum ex P dr ex P R mino- 
rem proportionem habebit , quam ad differentiam quadratorum ex 1 L , dr ex 
1 K, quapropter differentia quadratorum ex P Jij, dr ex P R maior er it, quam 
dffircntia quadratorum ex l L , & ex 1 K, fcu maior , quam differentia qua- 
dratorum ex A C , & ex A F. 

Zz 2 Tertio 


t 


Prop 7 
Imius. 
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Terti i habeat H M ad M D maiorem proportionem quam H ff,ad D E t vt 
prius permutandi , fumptis communibus altitudinibus H A , & G\H , & denuo 
•permutandi ex lem, 16. & prtp. 20. huius , [equitur quod idem quadratunuj 



ex AC ad differentiam quadratorum ex P & ex P R maiorem proportio- 
nem habet , quam ad differentiam quadratorum ex I L,CT ex IA, quare dif- 
ferentia quadratorum ex P g_, & ex P R minor erit , quam differentia qua- 
dratorum ex I L , & ex l A' , fiuc minor , quam differentia^ quadratorum ex 
A C ,& ex A h' , qua erant oiicndenda . 


LEMMA XVIII. 


I W elltpfi ft diameter a b bifariam fecuent reciam lineam A 0 ter- 
minos axium coniunoentem , erit a b aqualis ftto eretlo ac. 

guia axis A C bifariam dnuditur in centro D ab axi 0 D perpendiculari 
ad axtm A C , qua educitur d termino 0 ipfius A 0 ordinatim applicata ad 
diametrum a b , habebit diameter ab ad eius creciu a C eandem proportionem 
aqual! tatis quam habet H D ad D G , igitur diameter a b aqualis . tjl cius la- 
ter t rclfo a C , quod erat propofimm, 

- *>.•' : ■ 

Notx 

t — — - 

* 
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Notae in Propoli t. XXXXIX. 

Q Via in hjpcrbola axis A C maior ponitur erelto eius A F , eftque A H 
ad H C i t A C ad A F , ergo prafelta A H maior portio tjl totiusC A, 
& 'deo punctum H cadtt inter C , & D , & punitum E cadit inter 
M t CF D , igitur eadem H D ad maiorem D M habebit minorem proportio - 




enm 


« 



nem , quam ad minorem D E , dr componendo H M ad M D minorem propor- 
^ ^ t tonem habebit , quam H E ad E D, & ideo differentia quadratorum ex P j£. 
Imius/ & ex P R maior erit , quam differentia quadratorum ex l L , & ex 1 K , fen 
maior quam differentia quadratorum ex A C , dr ex A F . 

Rurfus quia reffangulum C A F maius cjl quadrato A F , ( propterea quod 
reffangulum illud medium proportionale ejl inter maius quadratum ex A C,cr 
quadratum minus ex A F ) , ergo differentia quadrat! A C a reffangulo C A 
F , feilicct differentia fpatiorum maximi , dr tntermcdij , minor erit , quanta 
differentia inter quadratum maximum A C , dr minimum A F , fed differen- 
tia quadratorum ex A C , dr ex A F minor ofienfa ejl , quam differentia qua- 
dratorum ex / L , & ex I K , ergo multo magis differentia quadrati A C a re- 
ffangulo C A F minor erit, quam differentia quadratorum ex l L, & ex 1 K . 

Tandem quia quadratum A C ad femidifferentiam quadratorum ex / L,& 
Prop. 20 ex I K eandem proportionem habet , quam re ff angulum E H A ad femifferen- 
hiuus. i, 4m quadratorum ex E H , & ex E G , mei ad femijfem re ff anguli ex E X in 
L en) G H , vel potius ad reffanguluut fub E D , dr fub G FI ; fed quadrati A C i 
16 . Imius, reffangulo C A F differentia ad quadratum ipfum A C , feu differentia AC, 
& A F ad AC eandem proportionem habet , quam H G ad H A , feu quam-j 
es Def i re ff angulum E H G ad re ff angulum E H A , igitur ex aquali differentia qua- 
huii». drati A C a reffangulo C A F ad femidifferentiam quadratorum ex I L,& ex 
. 1 K eandem proportionem habebit , quam reffangulii E H G ad re ff angulum fub 

E D,& G H, eftqiprimureff anguli reliquo reffangulo aque alto maius, cum eius 
bafis E H maior fit , quam E D , igitur differentia quadrati A C a reffangulo 
C A F maior erit , quam femidifferentia quadratorum ex l L , dr ex 1 K . 

Nota: 



Notie in Propofit. XXXXX. 


S / hyperbole axis A C minor fuerit eius cretio A F , quia H M maior eft 
quam H E ,& puntfum H cadit inter D ,& A , ergo H M ad H D ma- 



iorem proportionem habebit , quam H E ad eandem H D, & comparando antei 
cedentes ad terminorum fummas H M ad M D maiorem proportionem habebit, 
quam H E ad E D , quare differentia quadratorum ex P Jlf, & ex P R minor 
erit , quam differ entt a quadratorum ex I L , & ex I K , fcu minor quam dif- 
ferentia quadratorum ex A C , dr ex A F . 

Poflca , quia vt in procedenti nota ditlu eft , differentia quadrati A C a rettan- 
guhc A F ad (emidifferentia quadrator» ex I L,& ex l K eandem proportione 
habet , quam reti angulum E H G ad reti angulum fub E D , dr fub G H , eft- 
que illud rctlangulum minus reti angulo ifto aque alto , ( cum illius bafts E H 
minor fit , quam E D), >g'tur differentia quadrati A C i reti angulo C AT 
minor eft , quam femidifferentia quadratorum ex 1 L , & ex 1 K . 

Nota: in Propofit. XXXXXI. 

I U qualibet ellypfi fit diameter a b aqualis tiut eretio a C , eius latus erit C 
D , & diametri I L . & P Jfcadent inter AC, & ab , earum laterum 

C F.,& 


Lcm. 17. 
huius. 


cc Lem. 
18. huius. 


I 
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CE, ffr C M , termini E ,dr M cadent inter D , & A , dr M cadat inter 
E & D , prapterea M H ad M D matarem preparttanem habebit , quam H E 


* 



PROP. 

10. 

Addit. 


lfm ad E D , icitur differentia quadratarum laterum figura P minar erit diffe- 
huiu .. rentta quadratarum laterum Jigura I L , vel fgura A C . 

prop.9. ln el W Tt p nire d,ametrum > 

Addit, cuius differentia, quadratorum la- 
terum jigura eius aqualis fit diffe- 
rentia quadratorum laterum figura 
axis maioris A C . 

• Sccctur H D in c , vt H C ad c D 

eandem proportionem habeat , quam-» 

H A ad A D , dr ex punflo c educa- 
tur adaxhn perpendicularis eh accur- 
rens feclieni tn\\ , & caniungatur 
h , quam bifariam fecet diameter 
cuius creflus d g : dtea diametrum. -» 
t’d efie quajitam . Jguia H C ad c D 
eandem proportionem habet , quam H 
Lcm. 17 ■ A ad A D, ergo differentia quadrato- 
' Um5 ' rum ex id, C ex d g aqualis eft dif- 
ferentia quadratorum ex A C , & 

A F , quod erat prapefitum . 

In ellyvfi referire diametrum , 
cuius differentia quadratorum late- 
rum eius figura aqualis fit diffe- 
rentia quadratorum laterum figura 

1 Atia 


s 






Lcm. 17. 
imius. 
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dat.e diametri 1 L : oportet autem r vt data diameter cadat inter axim 
maiorem A C , diametrum a b aqualem fuo cretio a c . 

Sil C E latus diametri l L , dr diuidatur H D in y , <vt habeat H V ad V 
D eandem proportionem , qndm H E habet ad E D , & duci a vl prius ad axim 
perpendiculari V X occurrens feli toni in X, & coni, mela A X, quam bifa- 
riam fecet diameter T S , cuius erclhts S X ; dico hanc effe qnafitam . .Quo- 
niam H y ad y D eandem proportionem habet , quam H E ad E D , igitur 
differentia quadratorum ex T S,& ex S Z aqualis eft differentia quadratorum 
*x I L , & ex 1 K , quod propojitum fuerat. 

Deducitur ex 9. propofi, tone additarum , atque ex propofit. 51. huius , quod 
t» eliypfi exceffus quadrati cuiufitbet diametri tranfuerfa fnpra quadratum ere- 
Ift eius fuccefiuc deerefeit ab axi maiori A C vfique ad diametrum a b aqua- 
lem fuo erede , atque ab hac dtametro de feli us quadrati cuiufitbet tranfuerfa 
dtametn a quadrato eredi eius fuccefiuc augetur ,quonfque perueniatur ad dia- 
metrum t d , cuius differentia quadratorum f gura eius aqua/ts Jh differentia „ Prop. 
quadratorum figura axis maioris A C,& vitra diametrum t' d differentia pra- 50. humi. 
dicta femper magis augentur quoufquc perueniatur ad axim minorem 70 tuitu 
differentia quadratorum figura eius maxima eft omnium differentiarum inter 
quadrata laterum figura emufiibet diametri eiufdem ellypfis. 

Confiat quoque ex 9. propofittone additarum , quod m eliypfi tres diametri 
repertrt pofiunt , quarum differentia quadratorum figurarum laterum earinum 
dtquxUs fint inter fc. 

Et cx 10. additarum reperiri poffunt quatuor diametri , quarum differentia 
quadratorum laterum figurarum earum aquales fint inter fc : in hyperbole vero 
hoc non contingit , nam ab axi differentia quadratorum laterum fia U ra cuiufii- “ Prr P- 
bet diametri fuccefiuc augentur ,fi axtt maior fuerit fuo eredi , a, fi minor £ 
fuertt pradida differentia quadratorum fuccefiue diminuuntur . JO E. 

Differentia ( 8. iq.J duorum quadratorum duorum laterum figura: axis 
maior eft in hyperbola ( jr. ) , & eliypfi , quam differentia quadratorum 
duorum laterum figura: homologa: diametri Ibdionis , & differentia ho- 
mologi proximioris axi maior eft differentia homologi remotioris : hoc 
aurem fi axis in hyperbola minor fuerit luo credo ( 49. j ; fi V ero fuerit 
maior oppofitum pronunciandum eft ( jo. ) , & differentia quadrati axis 
inclinati , & ngurx eius minor eft femidiffcrenria quadratorum duorum 
lateru hgurx lui homologi, fi axis inclinatus minor eft luo credo ( 40. j 
n vero fuerit maior exceffus axis maior erit dimidio exceffus quadrato- 
rum duorum laterum figurx homologi , & minor quam tota , & c ieocu- 
dum puto : ,n qualtbet eliypfi, ffre. vt in textu apparet . 

Et fit P Qin eliypfi vna ,& educamus A B.AN, &c. 

Replent lacunam , vt m textu videre eft . 

p r 3 p u H f\ H c A min x Clt , < i; lmE i ) ad D A , nempe E X exceffus 
E G , E H ad AC cxccffum HA,Af„& quadratum A C in omni- 
bus hguris ad differentiam duorum quadratorum A (i. A F, vt quadra- 
tum A H ad differentiam duorum quadratorii A G , & E H ad H A mi- 
nor in duabus primis , & maior in duabus fecundis, quam E G ad G A. 

& umgamus ergo EHadHA, nempe E H ad H A , quam aggrega- 

Aaa tuin 
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tum E H,E G in fuum cxceflum ad aggregatum H A , E G in fuum ex- 
ceffum xqualis exccfTui duorum quadratorum E H , E G , nempe qua- 
dratum A C ad excellum quadratorum duorum Lucrum figura I L mi- 
nor in prima ellypfi , & maior in fecunda, quam quadratum A H ad ag- 
gregatum H A , A G in eorum cxceffu aqualis , & c. Hac omnia corrigi 
dtbuijfi nemo negabit , atque hinc manifefium eft non pauca in textu arabteo 
4 iefiderari , cum propofitto 5 1 . i cra non fit abfqtte determinationibus [apertus 
expofitit . 


SECTIO VNDECIM A 

Continens Propofit. XXXII. 6 c XXXI. 
ApoIIonij . 

I N ellypfi , & fe&ionibus coniugatis parallelogrammum fub a 
axibus contentum atquale eft parallelogrammo a quibufcun- 
que duabus coniugatis diametris comprehenfo, fi eorum anguli 
aquales fuerint angulis ad centrum contentis a coniugatis dia- 
metris . 

Sint duo axes A B, C D in ellipfi A C 
B D , fiue in fcdionibus coniugatis A , B, 

C , D , & fint F G, I H aha: dux cooiu- 
gatx diametri , & ducantur per punda F, 

1 , G , H , linea- tangentes conifcdiones , 
qua: fibi mutuo occurrant ad punda K,L, 

* M , N : & producatur A B ex vtraquej 
parte vfquc ad tangentes , eafquc fecct in 
O ; P , & fit centrum E . Dico quod A 
B in C D xqualc eft fpatio parallclogram- 
mo M K : fit itaque F R perpendicularis 
ad A B; & ponamus S R mediam propor- 
tionalem inter O R , RE. 

Et quia quadratum A E ad quadratum 
EC eandem proportionem habet , quam 
OR in R E , nempe quam quadratum S 
R ad quadratum F R ( 37. ex i. ) eritAE 
ad E C nempe quadratum A E ad A E in 
E C , vt S R ad F R , nempe S R in O E 
ad F R in O E , & permutando erit qua- 
dratum A E , nempe R E in O Efjp. ex r.) 


K 



ad 
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C ad S R in O E , vt A E in E C ad F R in O E , & quadratum O F 
ad quadratum E H, nempe triangulum E O F ad triangulum E H P(2+ 
ex 2. ) propter fimilitudinem duorum triangulorum eft , vt O R ad R E 



( 4. ex 7. ) , & fpatium parallelogrammum E K medium proportionale, 
eft inter duplum trianguli E O F, & duplum trianguli E H P ; & S R me- 
dia proportionalis eft mter O R , & R E , erit duplum trianguli EOF 
ad parallelogrammum E K , vt S R ad R E; nempe S lt in O E ad R E. 
in O E , qua: oftendetur cfle , vt F R in O E , quod eft arqualc duplo 
trianguli OF E ad A E in E C ; ergo parallelogrammum E K squalo 
eft ipli E A in E C , & proptcrca quadruplum illius fpatij , quod eft pa- 
raLclogrammum M K ecquale eft ipli B A in C D. Et hoc erat propo- 
firum . r r 

* H,c ^ n ‘ s 1'^ri feptimi Apollonij , quemadmodum illum d i- */»/<$«- 
ipofui . & puto me prsucniflc in hoc quofeunque alios , illumquc repo- 't'L P ,t' 
fui m Bibliotheca Domini Noftri Regis Gloriofiftimi , Beneficentiffimi, 
v i&oriofi ; Deus vmbram illius confcruct fuper omnes famulos cius , & 

greges , & ad finem perducat omnia illius defideria , & cogitationes , 

& labor famuli cius fit iuxta cius beneplacitum ; & Laus Deo Domino 
Ixculorura , & orationes cius fint fuper Maumcthum, eiufquc fequaces. 9'" ,kr - 
Explicit anno DXI II. feribente Mahamudo filio Mafudi Medici Scira- 
zeni decima die di Alkade Anno D C C C X X V . 
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Notie in Propofit. XXXI. & XXXII. 


Prop. i 
liu. j. 


P Lanum axium coniugatarum in cllipfi , &c. ldefl in fed ' onibus coni u- a 
(ratis , 6' i» e llipfi red angulum [ab axibus coniugatis contentam aqualcj 
cfi parallelogrammo fub diametris coniugatis in angui» aquali , et qui ad cen- 
trum a diametris continetur . In texta arabico referitur numeras g. tnilU 
propofit tone , qua ellspfim confiderat , fed mcndtje , vt arbitror debet potius 
ccnfcri propofit. J*. i 

Et quia quadratum A E ad qua- O 

dratum E C cft , vt O R in R E > 
nempe quadratum S R ad quadra- 
tum F R , &c. Quoniam axis rellus 
D C medius proportionalis eft inter a- 
xim tranfuerfium A B , eiufquc latus 
reClum , quadratum A B ad quadra- 
tum D C , vel eorundem quadrantes , 
fcilicet quadratum ficmiaxts A E ad 
quadratum fiemiaxis E C eandem pro- 
portionem habebit > quam axis tran- 
faerfas A B ad eius latus reClum , fed 
- redangnlum E B O ad quadratum F B 
eandem proportionem habet , quam axis 
tranfuerfus A B ad eius latus rtllum , 
atque quadratum S B aquale efi red an- 
gulo E R O ( eo quod S R fada fuit me- 
dia proportionalis inter E R , fi R 0 ) 
erit quadratum S R ad quadratum F 
R , vt latus tranfuerfium A B ad eius 
latus retium : quare quadratum A E 
ad quadratum E C eandem proportio- 
nem habebit > quam quadratum S R ad 
quadratum F R : fi A E ad E C ean- 
dem proportionem habebit , qu -.ru S R ad F R : efi fiumptis altitudinibus^ A E ■ 

.. (fi 0 E erit quadratum A E , fiu ei aquale red angulum R E O ad redaugn- 

' Ium A E C , vt red ungulum fub S R .(fi fub O E ad red angulum fub F R , 

efi fub 0 E , & permutando red angulum R E O ad red angulum fub SR.fi 
fub O E . feu vt R E ad S R eandem proportionem habebit . quam red angu- 
lum A E C ad rcdangulum fub F R , (fi fub O E : (fi inuertendo rcdangulnm 
fub ¥ R. fi fub 0 E ad red angulum A E C eandem proportionem habet quam 
S R ad R E . 

Et 
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C Et quadratum F O ad quadratum E H , nempe triangulum E F O ad 
triangulum E H P , &c. J%ui* G F ,/ H funt diametri (attingat* , quibus 
aquidtjlant contingentes F O , dr L H ernnt triangula E O F , dr E H P ftmi- 
ha , quorum Uter* homologa O F , dr E H i & ideo triangulum E O F ad 



triangulum E H P eandem proportionem habebit , quam quadratum 0 F ad 
quadratum E H : ejlqne O H ad R E , vt quadratum O F ad quadratum E H , 
igitur triangulum E O F ad triangulum E H P eandem proportionem habebit , 
quam O R ad R E. Ducatur poflea rccla Ime a E K , erit triangulum F. F K 
medium proportionale inter duo Jimilia triangula E O F , & EH P ( eo quod 
triangulum E O F ad triangulum E F K xque altum eandem proportionem ha- 
bet quam 0 F ad F K , [eu ad latus E H ei homologum ) pofita autem fuit S 
R media proportionalis inter 0 R , dr R E i ergo triangulum E O F ad trian- 
gulum E F K ejl vt S R *d R E : ejlque parallelogrammum E K aquale duplo 
trianguli E F Ki ergo duplum trianguli E O F ad parallelogrammum E K ean- 
dem proportionem habet , quam S R ad R E; Et quia rclt angulum fub O E , 
& fub perpendiculari R F aquale ejt duplo trianguli E O F (cum habeant bafun 
O F. communem , dr eandem altitudinem perpendicularis R F f, igitur reclan- 

f ulum fub 0 E ,& fub R F ad parallelogrammum E K eandem proportionem 
abebit , quam S R ad R E : fed prius redi angulum fub O E , CT fub R F ad 
rcftxngulum A F. C eandem proportionem habebat , quam S R ad R E : ergo 
tdem relt angulum fub O E , dr fub R F ad parallelogrammum E K tandem-j 
proportionem habet , quam ad reti angulum A E C \ dr proptere* parallclogram- 

mum 


rrop.4. 

Imius. 


374 Apollonij Pergari 

tuum E K dquale efl rcciauguln A EC s & eorum qutdrubU erunt ddudlid , 
fcilUtt paratlelogrdmmum M K nquile erit rtUangulo fttb B A ,& Jub D C 
comprdhcnfi . J£u«d er ut propojitum . 
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IO: ALFONSI BOKELLI 
Praefatio ad Le&orem . 


/ pulchrum illud Epicharmi effatum tenes ( amice 
Lector ) neruos , atque artus effe fapicnti* non 
temere , ac imprudenter credere , non adeo faci- 
lis effe debes , mt Archimedis nomen lemmata 
hac prctiofiora eff ciens tibi impojluram , aut fu- 
cum facere patiaris , atque alterius contemptif- 
fmi auctoris opufculum immerito tanto rutro tri- 
buas ; ffg f quidem maiores nojhri « equum iudi- 
cmm dixere , rut fine inuidia culpa plectatur , non ita morofus , ac dif- 
fcilis effe debes , rut fua ei denegare melis leui quacumque fufpictonc^ , 
qua facile excuti pofsit ; merum ab omni praiudicio Uberum te cupio , 
(ffr memorem illius adagij : "Ne quid nimis. Tibi igitur fic affecto no- 
tionem huius controuerfia omnino relinquo , quod mt libere , (gff rite exe- 
qui madeas , fedato animo rfullum meum iudicium interponens , afferam 
primo rationes , quibus perfuaderi quis poffet hoc opufculum miurid 
Archimedi tributum fuiffe , (eff mox comeituras recenfebo , qtu eiufdem 
Archimedis idipfum opus effe forte non inaniter probant 5 ficque penfitatis, 
(gr compofitis mtrmque rationum ponderibus fententiam libere promnaes 
tuam per me, licet . 

Et primo awmaduerftone dignum eff in CoUect. Mathemat. Pappi 
Alexand. frequentifsime commemorari ea , qua Archimedes confcripfit, 
pracipue lib. 5 . tgff lib. 8. De Spiralibus , de Solidis Polyedris , de Cir- 
culi Adenfura , de Sphaera , (gff Cylindro , (gff multoties citantur , gff 
tranfcribuntur Archimede* propofittones , neque mfpiam huius OpufcuU 

B b b a ( apud 
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( apud Arabes hac ternis latentis ) mentio ulla Jit . Neque Ptol. in Ma- 
gna Conjlr. hi. 2. triiuit Archimedi prop. 5. cap. 9. iit relatam , cum 
'tamen [oleat efje adeo gratus , ut lii. 6 . cap. 7. propofitionem ai Ar- 
chimede fumpftffe fateatur . Neque ipfemet Archimedes huius Opufculi 
inquam meminit , qui ahoqui ualdc prolixe enumerat ,(gr rccenfetea, 
qua tn proprijs liiris continentur , demonjhantur . JnexcuJ, abdes infu- 
per errores , atque allucinationes , qua m huiufmodt propoftioniius repe- 
■ nuntur , immo puerilia aha Opufcula , qua citantur r vt Archimedis , fa- 
tis aperte '-videntur ojlcndcre nunquam diuinum illud ingenium buiufmodi 
minutias fomniajfe ; cum , ait Carpus Antiochenfis ait , referente Pappo, 
qua pracipua funt m Geometria , ireuiter quidem, fed diligenter confcri- 
pferit Archimedes . T andem pracipua propofitiones huius Opufculi f miles 
funt eis, qua recenfentur quidem, (djt demonjhantur hi. 4. Collect. Ma- 
them. Pappi Alex. , eafque Archimedis ejfe non ajfcrit 5 immo in quiiuf- 
dam hiris antiquis circumferri afjirmat . 

Quod uero ditia rationes tanti roioris , ac efficacia non ftnt , ut pe- 
nitus euincant huiufmodi Opufculum ai aliquo alio tributum Archimedi 
fuijfe , ex modo dicendis patebit . Et primo optime norunt , qui tn Pappi 
libris euoluendis ullam operam impenderunt hi. 7. Colle tl. rtcenfert-j 
eum prolixe , (fif accurate quamplurima opera Apollonij Pergai , quorum 
pars maxima non exeat , igjf enumerare propofitiones , (efg lemmata uf- 
que ad figuras , (ffi tamen qui huiufmodi minutias curat , @ ’r adnotat , 
idem integra opera ciufdem Apollonij non commemorat . Sufficiant hac in- 
figma fpecimma . De admirandis afhonomicis demonjirattoniius d Pto- 
/em.eo Jummopere laudatis lii. 12. cap. 1. Magna Conjlr. , ne uerbum 
quidem . De libro Comparationis Dodecaedri , (fif Icofaedri ai T pftclt^> 
memorata , altum flentium . Si igitur idem Pappus opera Archimedis 
non ex profejfo , fed obiter , & fparfim commemorat, mirum non efl ta- 
cuijfe aliqua eius opera , ut funt hac lemmata . 

Secundo Ptol ematis non affirmat hi. 2. prop. 5. proprio marte d fe-> 
inutntam futffe , nec eam Archimedi , aut alicui ahj tribuit , quare fieri 
potuit , ut eam ex libro antiquo defumpferit , d quo nomen Archimedis 
cafu expunctum fuiffet , ut pofiea oj tendetur . 

Tertio Archimedes quoque m fuis libris exifientiius Gracc , <gr Ara- 
in proli ^ ,CC non rec<n fi l om ma opera d fe confcripta , (efi edita , nam hier dc-> 
lib. s. 1 nfidentibus humido, (fig de Polyedris recenfentur quidem a Pappo , non 
5 - P r autem ai Archimede . Liber Mechanicus de Spharopaia nominatur d 

Carpo 


izedbypoca 
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Carpo Antiochenfe apud Pappum . Liber de Figuris Jfoperimetris affer- | i f 1 n s pro1 ’' 
uatur apud Arabes tantum ; non igitur adulterina hmufmodt lemmato-> 
erunt , propterea ijuod Archimedes ea non nominat in paucis libris refiduis, 

(fjy forte commemorata fuerunt in aliquibus ahjs ex multis operibus eius 
inmrta temporum deperditis. 

Quarto fane negari non pofluut euidentifsimi errores in htfce demon, 
flratiombus , ejut certe lemmatum auclori tribuendi non funt , ut futs 
in locis adnotabo ; explanatorum enim imperitia fepenumero propoftiones 
uiuuerfalitcr proiumctau uiolenter in [en fu particulari , (gf deformi ex- 
ponuntur . "Neque mirum efl opera antiquorum magni nominis pafsim , 

(Efr multis modis deformata fuifie tranferiptorum incuria opponendo notas 
marginales , detrahendo , (dfr fuper addendo textui alienas fententias , ac 
tefhmonia , (cf hoc pracipua in codicibus Arabicis frequentifsime obfer- 
uauit Excell. Abrahamus Ecchellenfts . Sed nihilominus m tanta tran- 
sformatione a uetuflate , (gr ignorantia amanuenfum profecta ueflr 
gium aliquod fubobfcurum admirandi , (gr pcrfpicui Archimedis ingenij 
dignafcitur . 

Tandem non 1 nam conieclura ex Pappi , (efr Eutocij teflimonifs pro- 
bari potefl idipfum , quod Arabes ratum habent , fcilicct Archimedem -* 
huius libelli auclorem fuiffe . Et primo aio prater reliqua operatam nota 
edidiffe Archimedem librum Lemmatum , quod quidem deducitur ex 
Eutocio m Comment. prop. 4. Isb. 1. de Sphera, (gfr Cylindro, ubi ait: 

Id , quod promiferat fe demonftraturum , ( [cihcn Archimedes) in 
nullis exemplaribus reperire ell, quare etiam Dionyfodorum de- 
prehendimus nunquam in ea incidiffe, adeoqueeum non potue- 
rit reli&um ( ab Archimede ) lemma attingere diuerfam viam fu- 
fcepit vniuerfi problematis , quam deinceps deferibemus. Dio- 
cles porro idipfum in libro a fe de Pyrijs inferipto , promiffurru 
fuiffe ab Archimede nunquam pratftitum opinatus , fupplere con- 
tendit , cuius conatum mox apponemus , quod & ipfum pariter 
a fuperius propofitis difcedit; itidem enim ac Dionylodorus alia 
dcmonftrandi ratione problema ftruit. IN QyODAM AVTEM 
VETERI LIBRO (neque enim diuturna pepercimus diligentia:) 
fupraferipta incidimus theoremata haud exiguam tamen haben- 
tia obfcuritatem prx erratis , multiformiterque mendofa in figu- 
rationibus. Eamdcm equidem veritatem , quam inquirebamus, 
atque in parte domelticam Archimedi lingua Doricam feruabant, 

viita- 
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viicatifquc pridem rerum nominibus confcripta erant , qua: nunc 
parabola , redi conifedione , qua: hyperbole , obtufi anguli fe- 
dionc vocata ; vt cx his fufpicari liceat EADEM IPSA FOR- 
TEAN ESSE , QY£ IN FINE SCRIBENDA PROMIT- 
TEBANTVR ; quare attentius incumbentes, (cum ipfam hy- 
pothcfim , qualiter perferipta fuerat, prx mendarum copia ( vt 
dixiinus ) facis incommodam , & abftrufam reperiremus, ) fen- 
fum inde paucis elijcientes communi, & plana didione(vt fieri 
potuit ) deferibimus. Vniuerfaliter autem primum theorema dc- 
feribetur , vt definitis manifeftetur , deinde refolutis in proble- 
mate accomodabitur . Inferius 

Prxmiffis autem problematis , qux hic apponuntur , fcilicet 
duplam clfe ipfam D B iplius B F , &c. ( "Nota quod hic loquitur 
de lemmatibus adi unths , ) & paulo pofl-, animaduertendum ell au- 
tem , & hxc qux ab Archimede dida funt confonare i js , qux 
nos refoluimus ( fcilicet tjfdem addutlis lemmatibus ) . Deinde cunu 
dixerit , quod fuperius didum vniuerfaliter habet determinatio- 
nem , adiedis autem problematibus ab eo inuentis , hoceft ip- 
fam D B duplam eflTe ipfius B F , & ipfam B F maiorem ipfa^ 
F H , & c. Hic manifefle Eutocius declarat propofita lemmata in anti- 
quo codice inuenta Archimedis fuijfe . 

Hxc igitur conlentanea verbis Archimedis , qua fieri potuit, 
dilucide expofuimus. 

Conflat ergo ex Eutocij fententia librum antiquum ab eo repertum, 
recognitum , effe opus Archimedis , licet titulo Auclons caruerit , (efl men- 
doflf 'simum efflet , atque ignotum Dionyfodoro , Diocli , iflf plerifquc-> 
Grxcorum diu tacuijflet ; etenim ex flylo , ex fubietio promijflo , ex lingua 
Dorica , e x 'vocibns 'vetuflis Archimedi familiaribus concluflt lem- 

mata prxdiila Archimedis fluijfle . Sed adhuc difficultas hxret , nam licet 
concedamus flcripflffle Archimede ,‘flfr edidijfle librum lemmatum ab Eutocw 
memoratum , diuerfus omnino erit ab eo , quem Thebitius Arabice tranf- 
tulit , nam in tflo non reperitur lemma illud , quod promiferat Archime- 
des fle demonflraturum . 

Hxc difficultas duplici conieciura fi non frangi , ac reflolm f altem de- 
bilitari potefl ; liber enim antiquus lemmatum Archimedis ne dum titulo 
carebat fuo ,fled erat 'valde corruptus , deficiens , (fig mendofus ; quare 
non fine diuturno , ac pertinaci laeore flenfus illius lemmatis elicere potuit 

Euto - 
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Eutocius , njnde fieri potuit <vt Gracus codex ad Arahes tranfmijfus de- 
terior , (fy magis mutilus adhuc fuerit co exemplari, in quod incidit Eu- 
tocius , atel potius incuria , aut Tntio librariorum Arabum , (efr ama- 
nuenfium eiufdem codicis tjuamplurima lemmata perierunt , inter qua 
ajjumptum in prop. 4. lib. 2. de Sphara , Cylindro excidit. E con- 
tra aliqua propoftiones fmiles eis , qua leguntur in hoc Arabico codice de 
Arbelo extant apud Pappum lib. 4. Collefl. prop. 14. 1 5. (gr x 6 ., quas 
ait circumferri in qutbufdam libris antiquis , fcihcet in libro Graco incerti 
Auctoris propoftiones lemmaticas continente-, at tefimomo Thebitq magni 
nominis njm , Igfi omnium Arabum, liber ex Graco translatus continens 
fere eadem lemmata , qua recenfentur d Pappo , tribuitur Archimedi , ft- 
cuti prius Eutocius multiplici conieclura libri antiqui lemmatum d fe re- 
perti Archimedem auctorem fecit ; quare ago nos eifdem conietluns per- 
fuafi eidem Achimedi tribune dubitabimus Opufculum hoc ab Arabibus af- 
fauatum , in quo fi mendarum copiam fpettes , fmile omnino ait ei , 
quod Eutocius natius efl .<* Ha funt rationes , mi leftor , quas tibi exa- 
minandas relinquo in hoc perplexo negotio nulla dif simulata diffcultate . 

Jntaim fcito hoc mamfcriptum Arabice elegantifsimc exaratum <«_> 
1 Bibliotheca Saenifsimi Magm Etruria Ducis dtu afferuatum fuife ; eius 
tamen editionis fpe faEla tandem anno 1 < 5 5 8. S a em j simus Ferdinan- 
dus Secundus Magnus Etruna Dux Horna afportandum humanifsime 
mihi aedidtt , ajt. rei littaaria bono latine traduceretur , praflitumquc-j 
fuit opaa , (fy fudio celeberrimi , paitifsimi Orientalium linguarum 
profefms Abrahamt Ecchellenfis , ipjoque diSlante religioffsime , (efl 
accurate ipfe calamo excepi , in eoque paucula quadam in notis anima- 
duertenda cenfui tum in contextu plurimis mendis corrupto , tum tn-> 
fchohjs Arabicis Almochtaffo non admodum in Gecmetria 'verfati . 
Addidi in fne hutns libri duas alias Archimedis propoftiones ab Euto- 
cio repertas quarum altera fortaffe illa eadem efl qua hic deficit , na*n-> 
Almochtaffo in proemio ait , propoftiones huius Opufcuh fexdecim ejje , 
cum tamen poflrema fit decimaquinta . Et licet hac eadem lemmata anno 
praterito edita fuerint Londint , non tamen hac noflra editione fraudan- 
dus es , amice leclor . Vale. 
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IN NOMINE DEI 3 

MISERICORDIS MISERATORIS 

CVIVS OPEM IMPLORAMVS. 

L/2?£^ ASSVMPTORVM ARCHIMEDIS, 
interprete THEBIT BEN-KORA, 

Et exponente DoElore 

ALMOCHTASSO ABILHASAN, 

Hali Ben-Ahmad Nofuenfi . 

PROPOSITIONES SEXDECIM. 

Sierit Do&or AlmochralTo hunc librum referri ad Ar- 
chimedem , in quo funt propofitiones pulcherrima; 
pauca; numero , vtilitatis verb maxima; de principijs 
Geometri* , optima; atque elcg3ntiflima:, quas ad- 
numerant profeffores huius fcienric fumma; interme- 
diorum, qua; legi oportet inter librum Euclidis, & 
Almageftum ; at vero quadam illius propofitionum loca indi- 
gent alijs propofitionibus , quibus propolitiones illa clariores eua- 
dant. Et quidem ipfe Archimedes has indicauit propofitiones, eaf- 
ue retulit in alijs fuisoyeribus,dum dixit quemadmodum demon- 
rauimus in propofitionibus re«3angulorum : item Scquemadmodu 
demonflrauimus in noftra expofitionc agentes de triangulis ; rurfus 
quemadmodum demonftrauimus in propofitionibus "quadrilatc- 
rum;& retulit in propofitione quinta demonftrationem hac de re 
magis peculiarem . Deinde compofuit Abufahal AIkuhi librum, 
quem infcripfit ordinationem libri Archimedis de aflumptis, & tra- 
dauit dcmonftra&ionem huius propofitionis via vniuerfaliori , ac 
meliori, nec non ea, qu? dependent ex compofitione proportionis, 
quod quide cum id comperi , attexui locis obfcurioribus huius libri 
expofitionem,feu marginales poftil!as,& confirmaui quod ille indi- 
cauerat propofitionibus, vti iudicaueram , & retuli ex propofitioni- 
bus Abifahal duas propofitiones, quibus opus cft ad propofitionem 
quinta declarandam, reliquas omittens breuitatis gratia, & eo quod 
non fint neceflari? . C c c PRO- 
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PROPOSITIO I. 



B 


S I mutuo fe tangant duo circuli , vt duo circuli A E B, C E 
D in E , fucrintquc eorum diametri parallela: , vtfunt dux 
diametri A B, C D, & iungantur duo punfla B , D , & conta- 
flus E [ lineis ] D E , B D , erit linea B E refla . 

Sint «luo centra G, F , & iunga- e 

mus G F , & producamus ad E , & 
educamus D H parallelam ipfi G F . 

Et quia H F «qualis eft ip(i G D , 
funtque G D , E G «quales , ergo 
cx «qualibus F B , F E remanebunt 
G F , nempe D H , & H B , qu« 
erunt «quales, atque duo anguli H 
D B, H B D «quales . Et quic. 
duo anguli E G D , E F B funt re- 
di , atq; duo anguli E G D , D H 
B funt «quales , remanebunt duo 

anguli GED.GDE, qui inter fe , & duobus angulis HDB,HBD 
«quales erunt ; ergo angulus E D G «qualis eft angulo DBF, & cora- 
prehenius angulus G D B eft communis , ergo erunt duo anguli G D B, 
F B D ( qui lunt pares duobus redis,» «quales duobus angulis G D B, 
G D E : igitur ipit quoque funt «quales duobus redis , ergo linea E D 
B eft reda , & hoc eft, quod voluimus . 

SCHOLIVM ALMOCHTASSO. 

D icit Dodor; Et quidem dici poteft cum duo anguli H D B , H B 
D fint «quales , & angulus D H B redus, quod erit anguIusB D 
H femiredus , & fimiliter angulus E D G , & angulus G D H redus , 
ergo tres anguli funt «oualcs duobus redis , igitur linea E D B eft re- 
da. Idem fcquitur , fi illi duo circuli fc mutuo exterius contigerint. 

Nota: in Propofit. I. 

H AEc eft i’H 4 eurum Propoftlionum , quas Pappus in que Jam Utre antique 
repetit , qui , it deduximus ex Eutocio , ab\Archimede confer iptus diu 
apud Arabes latuit. Hac affhmitur in prepeftt. 14. lib. 4. Cellecl. Pappi, eam- 
que fupplet Consmandtnus , fed exlat exprtjfe Itb. 7. propoftt. 1 1 o. etuJdcnLj 
Pappi , eflquc dcmsnftratio vmutrfaliftima comprehendens cafam ntgUElum^j 
tn hac dcmonftrationc , fc ilice t quando duo circuli fefe exterius contingunt , & 

licet 
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licet tu» Uberet vitio Ar obici textus, » 0 » tamen ilU omnino /Incera eft : con- 
uentunt tamen m vntuer/alitate propoftttonis , quam valde peruerse /chcltaftes 
Arabicus expo/utt ; allucmatur enim quando ait , & quia dgo angulj fc G 



D . & E P B funt re<fti, Scc. Nam inferius citatur , dr vfurpatnr hae prima 
propofitto vniuer/alijfime , fcilicet exiflenttbus angulis G , & F acutis , vel ob- 
tuji> , & 1 7 c reuera fonant verba propofitionis , vbi au , quorum diametri A 
B 1 C D funt parallela» , & /c pariter habetur in pradiN a propofitione Pappi-, 
quare textus omnino corrigi debuit , vt pronuntientur anguli E G D , & E F 
B arqualcs,»<w» rea i. Ncfao tamen quomodo expofuio A/mochtaffi excu/ari pof 
fit , qut /upponit diametros A B , & C D perpendiculares ad rectam Irneam 
EGE, quod quidem in vnico eafu verificatur , vt dittum eft. Peccat poftea 
demonftratto Pappi /tb. J.prtl to. , vbi conatur oftendere duo centra , & pun* 
itum contuitus circulorum e fle tn vnica rea 4 linea i quod quidem in 3. Ele- 
mcnt, E uti. oftenfum /apponi debuerat, 


PROPOSITIO II. 


S it C B A femicirculus , quem D C , D B tangant , & B E 
perpendicularis fuper A C , & iungamus A D , erit B F 
aequalis ipfi F E. 

Demonftratio . Iungamus A B , eamque producamus in dire&ura , & 
educamus C D , quoufque illi occurrat 
in G, & iungamus C B . Et quia angu- 
lus C B A eft in femicirculo , erit rc- 
dtus , remanet C B G re&us, & D B E 
C eft parallclogrammum rcftangulum , 
ergo in triangulo G B C redlangulo edu- 
citur perpcndicu^ris B D ex B crcdla., 
fuper bafim, & B D . D C erunt aqua- 
les, eo quod tangunt circulum , ergo C 
D eft etiam aiqualis ipfi D G, quemad- 
modum oftendimus in propofitionibus , 
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quas confecimus dc redangulis. Et quia 
in triangulo G A C linea B E cduda eft 
parallela bafi , & iam cduda eft ex D 
lcmipartitionc) balis linea D A fcca ns 
parallelam in E , erit B P squalis ipli F 
E , & hoc cft quod voluimus. 

SCHOLIVM ALMOCHT ASSO. 

TXlcit Dodor : Quod autem C D fit squalis ipfi D G, vti remittit ad 
D (- librum dc propofitionibus redangulorum , eoquod duo angu- 
li!) C B , D B C squales funt propter squalitatem D B , D C , & . n- 
gulus D B C cum angulo D B G eft redus . & D J B 

c U m angulo C G B: neccffe eft.vt fint duo anguli D G B, D B G squa- 
les etiam , ergo duo latera D B , D G funt squalia . . p, n , j 

Rurfus f, dicatur quod proportio C D ad D B fit vt proportio D B ad 
D G , & D C squalis ipli D B , ergo D B squalis eft D G , eflet para- 
bola. Dicit, quod vero B F f.t squalis P E , hoc confiat ex co quod 
cafus A D fuper duas lineas B E , G C parallelas in trian c iil ’ » 

exigit eorum ?edio in eadem proportione , & id quidem qma A D ad 
A F eandem proportionem habet, quam G D ad B T, & quam D G ad 
E F creo G D ad B F eft vt D C ad E F , & permutando G D ad e. s- 
qualem D C , eft vt B F ad E F , & P ro P terca ipfat etiam funt squales. 

Notse in Propof II. 

H vws fecunda propofitionis expoftuo , & demonfiratio infgniter deformat* 
'fi l prJdL enim flponuntur dna rcBa D C , D B tangere ctr- 
c*Um tantummo/o, non nutem Wnfrtner' angulum reBum , £ 

Ba linea B E perpendicularis duettur ad diametrum A C, quare mtle,nd ' 
monft ratione pronuntiatur quadri laterum B D C E parallelogrammum rcBan- 
g„L, eum ‘fere femper fi Trapetium , pariterque errat , quando a, i rcB*m 
B D perpendicularem ejfe Juper C G, qua nunquam vera funt ,ntft tn v meo e a fu, 
quando fcilicet B E cadit perpendicular iter fuper centrum ctrcult. 

Inter im notandum ejl hanc elegantem 
propo/itionem , infgncm vfum habere pro 
inuefligationc menfura circuli, (fr reBa- 
rum in eo /ubtenfarum i deduci namque 
pofunt non contemnenda problemata ; Si 
enim quis cupiat circulo adfcrtbcre duas 
figuras ordinatas fimiles, quarum cireum- 
feripta Jupcret inferiptam exceffu minori 
quolibet dato , facile problema abfoluctur, pja 
pariter - 
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pari ter que proportio diametri ad circuli peripheriam fatis compendio fe deduc t 
poteft , quandoquidem inter Ji guram ordinatam et dem ttrcule inferiptam, cuius 
femi latus eft E B,& ctrcttthjcnptam duplo laterum numero, citius duo femi la- 
ter a funt C D B , circulus tnter mediat ; dr Penmeter circumfcripta figura ad 
P trimetrum inferipta eandem proportionem habet, quam diameter C A ad A E, 
qua proportio minui femper magis, ac magis potejl in infinitum ; dr tandem ex 
■}. tropo fi fequenti, ex continua femi partitione quadrantis circuli elici pojfunt 
fubtcnfa fuccejjiue fubdiuifa in infinitum , dr propterea dabitur proportio dia- 
metri rl C ad femifubtenfam B E, fed datur quadratum ipfius B E , igitur da- 
tur rcB angulum A EC fub fegmentis diametri , dr datur E C ex iamdiBa 5. 
propof. igitur datur quoque E A ; efique B E ad C D B ,vt E A ad diametri 
A C , igitur quarta quantitas innotefeet ,fcihcet recta C D B , qua aqualia-» 
funt imi lateri Pohgoni circumfcripti duplo laterum numero, dr tdeo habebitur 
menfura totius Perimetri tum Pohgoni tnferipti , cum circumfcripti , quare -> 
menfura ipfius periphersa circuli , qua intermedia efi , fac iit negotio i nue fi ita- 
bitur . 



PROPOSITIO III. 

S it C A Tegmentum circuli , & B 

punitum Tupcr illud vbicumquo , 

& B D perpendicularis fuper A C , & 

Tegmentum D E squale D A , 8i arcus 
B F squalis arcui B A , vtique iun&a 
C F erit squalis ip(i C E . 

Dcmonftratio. Iungamus lineas AB,BF, 

F E , E B ; & quia arcus B A squalis cft arcui B F , erit A B squalis 
B F , & quia A D squalis cft E D , & duo anguli D funt redii , & D B 
communis, ergo A B squalis eft B E , & propterea B F, B E funt squa- 
les ; & duo anguli B F E , B E F funt squales . Et quia quadrilatcrum^ 
C F B A cft in circulo , erit angulus C F B cum angulo C A B ipfi op- 
pofito , immo cum angulo BEA, squalis duobus redis ; fed angulus C 
E B cum angulo BEA, squales funt duobus redis, ergo duo anguli C 
F B , C E B funt squales , & remanent C F E’ , C E F squalas ; ergo 
C E squalis cft C F , & hoc eft quod voluimus . 

Nota: in Propofit. III. 

H AEc efi propof. 5. cap. 9. lib. r. Almag. Ptol . , fed hic vniuerfalius pro- 
nuncialur ; Ptolomeus enim fupponit fegmentum ABC femicirculum-» 
effe , & ex cognita circumferentia A F , dr corda F C , & illius medietate A 
B , quarit chordam A B ; eft enim reB angulum fub C A D aquale quadrato 

ipfius 
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ipfius A B, e/lque nota A D medietas di ferentia inter diametrum A C, & chor- 
dam different ia F C ; at propofitio Archimede* verificatur in quolibet arcui 
/egmento Jiue maiori t fiue minor t i ex datis enim circumferentes A C , A B* 



A F , & F C ma cum cordis A C , <fr F C , haberi quidem potefi chorda A B 
paulo difficilius , fi nimirum ex chorda A C tollatur chorda F C , cr differen- 
tia A E bifariam fecetur in D, & ex arcu cognito B C datur angulus A, atque 
angulus D rectus efi , ergo triangulum A B D fpecie notum erit , & propterea 
proportio D A ad A B cognita erit , efi que D A longitudine data , igitur A B 
longitudine innotefeet. 

‘ Notandum efi quod figura appofita in hac propof. non exprimit omnes cafuS 
propofitionis , quandoquidem femteir culus efi 'A B C , c5* propterea ex prae eden- 
tibus erroribus Arabici expofitorts fufpicari licet non rite eum per cepi ffe Archi- 
medis mentem . 

PROPOSITIO IV. 

ABC femicirculus , & fiant fuper 
A C diametrum duo femicirculi, quo- 
rum vnus A D j alter vero D C , & 

I) B perpendicularis , vtique figura pro- 
ueniens, quam vocat Archimedes AR- 
BELON,eft fupcrficies comprehcnfa ab 
arcu femicirculi maioris, & duabus cir- 
cumferentijs femicirculorum minorum, eft aequalis circulo, cuius 
diameter cft perpendicularis D B. 

Dcmonftratio. Quia linea D B media proportionalis cft inter duas li- 
neas D A > D C , erit planum A D in D C atquale quadrato D B , & 
ponamus A D in D C cum duobus quadratis A D , I) C communiter, 
fiet planum A D in D C bis cum duobus quadratis A D , D C , nempe 
quadratum A C,a:qualc duplo quadrati D B cum duobus quadratis A 
t) , D C , & proportio circulorum eadem cft , ac proportio quadratorum, 

ergo 
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ergo circulus , cuius diameter cft A C , atqualis eft duplo circuli , cuius 
diameter eft D B cum duobus circulis , quorum diametri funt A D , D 
C , & femicirculus A C atqualis cft circulo , cuius diameter eft D B 
cum duobus femicirculis A D , D C ; & auferamus duos femicirculos A 
D > D C communiter , remanet figura , quam continent femicirculi A 
C>AD,DC,&cft figura , quam vocauit Archimedes Arbclos aequa» 
lis circulo , cuius diameter cft D B, Sc hoc cft quod voluimus. 

Nota: in Propofit. IV. 

H AEc forfan eft vna earum propofitionum , quas Pappus legi/ in libro an- 
tiquo demenfura ARBELLfcu fpatsj utribus fcmicircum ferenti/ s circulo- 
rum comprehenji , vt ast P rodus , qua qusdem e legant i fima eft , eiufque inucn- 
tsonis LunuU Hyppocratts Chj originem extitifte puto ; eft enim Hyppocratis 
Lunula fuperftcics plana a quadrante peripberia circuli maioris , & femiffe pc- 
riphersa circuli (ubdupli comprehenja : ArbeUts vero recentiorum eft fpatium 
<i triente , fr a duobus Jextantibus circumferentiarum trium circulorum aqua- 
lium comprehenfnm , cr htfce duobus fpatijs facile quadrata aqualia rc per iri 
foftunt ; at Arbcli Archimedis , cr Procli bucujqnc reperta non eft quadratura ; 
fed poteft quidem afignari circulus pr adiit o fpatio aqualis . 

PROPOSITIO V. 

S I fuerit femicirculus A B,& fignatum fuerit in eius diametro 
punctum C vbicumquc , & fiant fuper diametrum duo fe- 
micirculi A C , C B, & educatur ex C perpendicularis C D fu- 
per A B , & deferibantur ad vtrafque partes duo circuli tan- 
gentes illam , & tangentes femicirculos , vtique illi duo circuli 
fune jcqualcs. 

Dcmonftratio. Sit al- 
ter circulorum tangens 
D C in E , & fcmicircu- 
lum AB in F , & femi- 
circulum AC in G , & 
educamus diametru H E , 
erit parallela diametro A 
B, eo quod duo anguli H 
E C , A C E , funt redi, 

& iungamus F H , H A , 
ergo linea A F eft reda, 
vti didu.n cft in propo- 
iltiouc i. 6c occurrent A F , C E in D , eo quod egrediuntur ab angulis 

A , C 
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A, C minoribus duobus 
redis, & i ungamus etiam 
F E , E B , ergo E F B 
eft etiam reda, vti dixi- 
mus , & eft perpendi- 
cularis fuper A D , eo 
quod angulus A F B eft 
redus , quia cadit in fe- 
micirculum A B , & iun- 
gamus HG.GC, erit 
H C etiam reda ; & iun- 
gamus E G , G A , erit 
E A reda , & produca- 
mus eam ad I , & iun- 
gamus B l,qux fit etiam 
perpendicularis fuper A 
dux redi , & eduda ex D ad lineam A B perpendicularis D C , & ex 
B ad D A perpendicularis B F ; qux fc mutuo lecant in E , & eduda A 
E ad I eft perpendicularis fuper B I , erunt B I D redx , quemadmo- 
dum oftendtmus in Propofitionibus , quas confecimus in expolitione tra- 
datus de triangulis redangulis : & quia duo anguli A G C , A I B funt 
redi , vtique B D , C G funt parallela: , & proportio A D ad D H , 
qux eft vt A C ad H E , eft vt proportio A B ad B C , ergo redangu- 
lum A C in C B xqualc eft redangulo A B in H E ; & fimiliter demon- 
ftratur in circulo L M N , quod redangulum A C in C B xquale fit re- 
dangulo A B in fuam diametrum , & demonftratur inde etiam , quod 
dux diametri circulorum E F G , L M N , fint xquales , ergo illi duo 
circuli funt xquales . Et hoc eft quod voluimus . 

SCHOLIVM ALMOCHTASSO. 

D icit Dodor. Clarum quidem eft quod citauit ex expoli- 
tione triangulorum redangulorum in prxfatione ; & eft 
quidem propofitio vtilis in principijs ,ac prxfertim in triangulis 
acutangulis , qua opus eft in propofit. 6 . huius libri, & eft ha:c. 
Ex triangulo ABC eduxit perpendiculares B E, C D fe mutuo 
fecantes in F , & coniunxit A F , & produxit ad G , hxc vti- 
que erit perpendicularis fuper B C. 

Iungamus itaque D E , erunt duo anguli D A F , D E F xquales , 
quia circulus comprehendens triangulum A D F tranfit per pundum E, 
co quod angulus A E F eft redus , & cadent in illo fuper eundem ar- 
cum, & etiam angulus D E B xqualis eft angulo D C B , quia circulus 
continens triangulum B D C tranfit etiam per pundum E , ergo in duo- 
bus triangulis A B G , C B D funt duo anguli B A G, B C D xquales; 

&an- 
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I , & iungamus D I ; & quia A D , A B funt 




c 
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& angulus Bell communis» 
ergo A G B iqualis eft an- 
gulo CDB redo , ergo A 
G eft perpendicularis luper 
B C. Hoc prxmiflb repe- 
tamus ex propofit. quam., 
attulit Archimedes D A , 

A B, & perpendiculares D 
C , A I , B F , B I , & li- 
neam D I . iam (i BI D 
non fuerit linea reda , iun- 
gamus B G D redam , erit 
angulus A G B redus ex 
prxmifla propofitione , & 
erat angulus A I B redus , 
ergo internus in triangulo 
B I G arqualis eft oppofito 
externo , & hoc eft abfur- 
dum , igitur linea B I D 
eft reda . Deinde attulit 
duas propofitiones ex in- 
terpretatione Alkauhi, qua-, 
tum prima eft ha:c , 

A C~ 

SCHOLIVM PRIMVM ALKAVHI. 

S I non fuerint duo femicirculi tangentes, fed mutuo fe fecantes, 
& perpendicularis fuerit in loco mutua: fedUonis , idem fe- 
quitur. 

Sint itaque fcmicirculi ABC.ADE, F D C , & duo illi femicir- 
culi fc mutuo fccantes inD, &BG perpendicularis fuper A C inftftat , 


&cir- 
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& circulus I H L tangat circulum A B C in H , & circulum A D E im> 
1 , & perpendicularem in I. Dico e(Tc aequalem circulo , qui elt in a- 
tera parte. Hoc modo , Educamus 1 M parallelam ipfi A C ,&iungamus 
A H , quae tranfibit per M , quemadmodum demonftrauit Archimedes • 


N 



& producamus eam quoufque occurrat perpendiculari bf G i nbJ , & 
iungamus I A , qua: tranfibit per L , & producamus illam ad O , & iun- 
gamus C O , O N , quae erit linea rfciSa , & iungamus M E , quae tranfi- 
bit per L > & iungamus C H , qus tranfibit per I i & linea C O N pa- 
rallela eft lineae E M , & proportio A N ad N M , nempe proportio A 
G ad I M cft vt C A ad C E , ergo redtangnlum A G in C E squalo 
eft reftangulo C A in 1 M 1 & quia G D cft perpendicularis in duobus 
circulis C D F , E D A foper duas diametros C F, EA, erit redtangu- 
Ium C G in G F squale quadrato G D , & rcAangulum A G in G E 
squale etiam eft illi , ergo rcdtangulum C G in G F squale cft rcftan- 
lo A G in G E , & proportio C G ad G A eft vt proportio E G ad G 
F , immo vt proportio C E ad F A refiduam i ergo rc&angulum C G in 
F A , eft squale reiftangulo C A in I M cui squale eft redtangulum G 
A in C E . Et fi fuerit in altera parte circulus modo prsfato eadem ra- 
tione oftendemus , quod rcftangulum C A in diametrum illius circuli 
squale fit redanguloC Gin A F,& oftendetur quod dus diametri duo- 
tum circulorum fint squales. 

SCHOLIVM SECVNDVM ALKAVHI. 

P Orro fecunda efthatc. Dicit quod fi duo femicirculi non 
fint tangentes , nec fc mutuo fecantes , fed feparati , & 

perpendicularis tranfeat perconcurfum duarum linearum tangen- 
r r tium 
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tium eos , quae funt aequales idem fequetur. 

Sint itaque fcmicirculi ABC, AD E,FGC, vti difpofuimus , & 
dua: linea NG,ND tangentes illos duos fcmicirculos in G , D , & a- 
quales , libique occurrentes in N , & linea B N tranfiens per pundlum.. 
N pcrpendicularitcr ercdla luper A C , & tangat illam circulus M N I 
in I , & idera tangat circulum A B C in H , & circulum A D E in L , 


& educamus diametrum I M parallelam ipli A C , & iungamus C H , 
qua tranfibit per I , & iungamus M E tranfibit per L , & iungamus A I r 
tranfibit per L , & producamus eam ad P , & iungamus C O tranfibit huius.' 
per P , entque parallela ipfi E M , & erit proportio A O ad O M , nem- ,Mcm - 
pe proportio A N ad M I vt proportio A C ad C E , & rcdlangulum A 
N in C E aquale rediangulo A C in I M . Et eodem modo oftendetur , Almoc. 
quod rcdlangulum C N in F A fit aquale rediangulo A C in diametrum 
circuli , qui eft ex altera parte ; & quia rcdlangulum C N in N F aqua- 
le clt quadrato G N , & eft aquale quadrato D N , quod eft aquale rc- 
diangulo AN in N E erit redtangulum C N in N F aquale rediangulo 
A N in N E , & proportio C N ad A N vt E N ad N F , & vt propor- 
tio totius C E ad totum A F , ergo rcdlangulum A N in C E aquale eft 
rediangulo C N in F A , & iam oftenfum eft , quod A N in C E aqua- 
le eft rediangulo A C in I M, & quod rcdlangulum CN in FAfit aqua- 
le rediangulo A C in diametrum alterius circuli .-ergo dua diametri lunc 
aquales , & duo circuli aquales , & hoc eft quafitum. 


Nota: in Propofit. V. 


H AEc propofit eo furum quidem differt i poflrcm* furit propofit. 14 . 1 6. 
& 17. iei. 4. Pappi Alex. , fi f geram , confirMltioHem , & progreffiim 

D d d a demon- 
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dcmonft rationis /pelles ; differunt tamen in eomlufione , qua demonjlranda pro. 
ponitur ; oftendit enim Pap- B 

pus , ficui , & Arcbimt- 
des , femicircularis dtame- 
tri fermentum matus A C 
ad arcuit intercepti dia- 
metrum H E habere ean- 
dem proportionem , quam 
maioris cirnih diameter A 
B habet ad reliquum feg- 
mentum eius B C , pari - 
terque B A ad A C ean- 
dem proportionem habet , 
quam C B ad reliqui circuli intercepti L M N diametrum : ex hifce /equitur 
conclufio Archimede s , nam fi A C ad H E eandem rationem habet , quam A 
B ad B C , permutando B A ad A C erit vt C B ad H E igitur eadem C B ad 
duas circulorum diametros H E , & L N tandem proportionem habet , & pro- 
pterea circulorum dtametri H E , & L N aquales funt inter fe . Mirum ta- 
men efi hanc conclufionem , quam pra manibus Pappus habebat , non ani- 
maduertiffe , demonftrat tamen quamp/urima fymptomata pulcherrima circu- 
lorum in Arbelo defcnptorum , qua tamen in hoc opufiulo Archimedi tnbuto 
pariter recen fieri debebant , fi hic liber effit idem antiquus Hle a Pappo vifus , 
in quo huiufmodt lemmata circumferebantur : fed forfian librariorum vitio, & 
incuria codex corruptiffimus ad Arabes tranfmiffus non omnes illas admirandas 
propofitiones , [ed unius tantum particulam continebat , ficu t i contra liber ille 
antiquus , in quo Pappus pradtSa lemmata reperit , carebat conclufione in hi- 
fce lemmatibus demonfirata , Caterum propofitiones in fihohjs addtta mantfefla 
quidem funt , fed abfque duabus prioribus pofiet propofitum facillime demon- 
firari , Reliqua dua propofitiones fnpcraddita ad Arabibus faciles qittdems 
funt. 


PROPOSITIO VI. 

S I fuerit fcmicirculus ABC, & in eius diametro fumatur 
punctum D , & fuerit A D ipfius D C fexqui altera , & 
deferibantur fuper A D , D C duo femicirculi , & ponatur cir- 
culus E F inter tres femicirculos tangens cos , & educatur dia- 
meter E F in illo parallela diametro A C , reperiri debet pro- 
portio diametri A C ad diametrum E F. 

Iungamus enim duas lineas A E , E B , & duas lineas C F,F B , 
erunt C B, A B reCtar, vti diCtu eft in prima propofit.Delcribamus etiam 
duas lineas FGA, E H C , oftendcturquc cfle quoque retias,- Simili- 
ter duas lineas D E , D F , & iungamus D 1 , D L , & EM, FN,& 
producamus cas ad O , P» Et quia in triangulo A E D , A G eft per- 
pendi- 
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pcndicularis ad E D , & D I eft quoque perpendicularis ad A E, & iam 
lc mutuo fecucrunt in M , ergo EMO erit etiam perpendicularis , que- 
madmodum offendimus in expofitionc , quam confecimus de proprieta- 
tibus triangulorum , & cuius dcmonftratio iam quidem pratccftic in fupe- 



rion propofltionc; Similiter quoque erit FP perpendicularis fuper C A, 
& quia duo anguli , qui funt apud L, & B funt redi , erit D L parallela 
rpfi A B , & pariter DI ipfi C B , igitur proportio A D ad D C eft vt 
proportio A M ad F M , iroroo vc proportio AOadOP, Sc proportio 
C D ad D A vt proportio C N ad N E , irnmo vt proportio C P ad P 
O , & erat A D fcxquialtcra D C , ergo A O eft fcxquialtcra O P , & 
O P fcxquialtcra C P , ergo tres lineat A O , O P , P C funt proportio- 
nales : & in eadem menfura , in qua eft P C quatuor , erit O P fex , & 
A O noucm , & C A noucndccim , & quia P O «qualis eft E F , erit 
proportio A C ad E F vt nouendecim ad fex , igitur reperimus didam 
proportionem. Etiam fi fuerit A D ad D C qualifeumque vt fexquiter- 
ria , aut ftxquiquarta , aut alia , erit iudicium , & ratio , vti didum eft . 
tt noc eft quod voluimus. 


Nota: in Propo/it. VI. 

H AE ' propofitio nil prorfus differre videtur i 1 6. propofit. Ub. 4. papp, 
Alex, eft tamen pars illius , & particulariter demcnftrata , quod quidem 
peccatum altcut expoftteri trtbui debet ; nunquam enim Archimedes propofttione 
vntucrfalsflime demonfrare potui fet , exemplis nu mertas tam^, 
pueriliter ojlendffet . pappus igitur epiuri t me n furar» diametri iUtns circuli . 
ejui iH loc 0 tuter tres arcunfrenties circulares interficitur , qued Arbelon ap- 
pellatur , & ojlendit quidem diametrum fimicireuli maioris A C fetari in duo- 
vus punlhs O , 6 ' P a perpendicularibus cadentibus a terminis £ , £ dia- 

metri arcuit in Arbelo tnferipti , ac diuidi in tria fegmenta A O, O P , p c 
continue proportionalia m eadem ratione , quam habet A D ad D C , & tn- 

fuptr 
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fu fer d/lendu perpendicularem E 0 aqualem tffc circuli diametro E E . Itaque 
in quadrat» [patio E O P F , circuli diameter E F ,fiue 0 P media proportio - 
nalts erit inter A 0 , & P C . fluam ergo proportionem habent tres continui 
proportionales in eadem ratione A D ad D C Jimul fumpta ad illarum int/r- 



mediam, eandem habebit diameter maioris fcmicirculi AC ad 0 P t fiue E F', 
Qua deinde Pappus dcmonflrat perpendiculares a centris circulorum in collate- 
ralibus fpatijs pr. edicit Arbeti explentium tjfe multiplices diametrorum eorum 
circulorum 'a quibus educuntur [ccundum fortem naturalem numerorum ab vni- 
tate crefcentium , proprietas quidem e(l admirabilis , de qua m hac propofltio- 
ne Archimedis altum filcutium , quod forte temporum iniuria tribnendum-t 


eft . 

Poffent in hifce duabus propofttionibus non pauca problemata /I 'u per addi , quo- 
modo nimirum tn pradtclo [patio 4 tribus ftmicirculis comprehenf» circuli in- 
numerabiles dtferibi debeant , & alia quamplurima facilia , qua ledorum fu- 
gae itat i rtlmquuntur . 


PROPOSITIO VII. 



S I circulus circa quadratum deferiptus fuerit , & alius intra 
illum , vtique erit circumfcriptus duplus inferipti . 

Sit itaque circulus comprc- E 

hendens quadratum A B , cir- 
culus A B , & inferiptus C D , 

& fit diameter quadrati A B, & 
eft diameter circuli circumfcri- 
pti , & educamus C D diame- 
trum circuli inferipti parallelam 
ipfi A E , qui eft ei iqualis. 

Et quia quadratum A B duplum 
eft quadrati A E , fiuc D C , & 
proportio quadratorum ex dia- 
metris 
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metris circulorum cft eadem proportioni circuli ad circulum , igitur cir- 
culus A B duplus eft circuli C D , & hoc cft quod voluimus. 


SCHOLIVM ALMOCHTASSO. 

D icit Do&or Almochtaffo . Iam compofui traftatum de con- 
ficiendo circulo , cuius proportio ad datum circulum fit 
vt proportio data . Qua ratione conficiendae funt omnes figura; 
re&ilinea: , & quem vfunb 
habeant in arte illae figura; , 

& afferam hic ex illis vnam 
propofitionem , qua: cogruit 
expofitioni huius propolitio- 
nis,& eft tanquam epitome A 
illarum propofitionum , & 
illationis ex illis, & efthax. 

Volumus conficere circulum, 
qui fit quinta pars circuli , 
exempli gratia . 

Circulus cuius habemus diametrum eft A B , & addamus eius partem^ 
quintam , & cft B C , & deferibamus fuper A C femicirculum A D C, 
& educamus perpendicularem B D , & quia proportio A B ad B C cft * 
vt proportio quadrati A B ad quadratum B D , erit quilibet circulus 
faftus , vel , figura fuper B D quifita a nobis , & hoc , quia proportio 
circuli , qui eft fuper A B , vel figura: , qui eft fuper illam , ad circu- 
lum , vel figuram fidam fuper B D facit illam figuram , & fimiliter po- 
litam , erit vt proportio A B ad B C , & hoc cft quod voluimus. 

V' 1 tAlA « < •: * * V > 1} J- 

PROPOSITIO VIII. 

V M v r ^ t J Ti j •‘V 

S I egrediatur in circulo linea A B vbicumque,& producatur 
in dire&um , & ponatur B C atqualis femidiametro circuli 
& iungatur ex C ad centrum circuli, quod eft D, & producatur 
ad E , erit arcus A E triplus arcus B F. 



Educa- 
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Educamus igitur E G parallelam ipfi 
A B , & iungamus D B , D G : & quia duo 
anguli D E G, D G E funt xquales, crir 
angulus G D C duplus anguli D E G . 

&quia angulus R D C xqualis cft angu- 
lo B C D , & angulus C E G aequalis cft 
angulo ACE, erit angulus G D C du- 
plus anguli C D B , & totus angulus B 
JD G triplus anguli B D C , & arcus B G F - 
mqualis arcui A E, triplus cft arcus B F, 
hoc cft, quod voluimus. 

SCHOLIVM ALMOCHTASSO. 

D icit Do<2or Almoch- 
taflo. Cum dicit ar- 
cum B G aequalem elfe ar- 
cui A E , id ex eo eft pro- 
pter arquidiftantiam duarum 
cordarum . Sint itaque in^ 
circulo ABC cordx A C > 

B D parallela* ; Dico quod 
duo arcus A B s C D funt 

fungamus A D . ergo duo 'anguli C A D , A D B 

propterea duo arcus funt aequales , & conuerfura eodem modo demon- 

NotJe in Propofit. VIII. 

J AFc quidem propofitio eUganti^ma 'fi > fi refoto pof 

f',L plj, reperta ifm cjset trtparttuo cutufltbct anguli . 

Brevius tamen demonftrati» 
perfici potefi hac ratione . Iuntla-j 
reti* E B , qui* in triangulo ifo- 
fcele B D C duo anguli C , &C 
D B aquales fune , cflquc pariter 
externus angulus B D C duplus an- 
guli D E B in triangulo Ifofceli» 

DER, ergo angulus C duplus eft 
anguli B E C , <$■ propterea illi an- 
guli fimul fiumpti , /r» externus an- 
gulus A B E triplus erit anguli B 



H 



E E > & circunfcrentia A E tripla ipfiusB F, 


PRO- 


igitized I 
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PROPOSITIO IX. 

S I mutuo fe fccuerint in circulo duar lineae AB,CD, (fed 
non in centro ) ad angulos rc&os , vtique duo arcus AD, 
C B funt a:quales duobus arcubus A C , D B . 

Educamus diametrum E F parallelam ipfi A B , quae fecet C D bifa- 
riam in G , erit E C aequalis ipfi E D i & quia tam arcus E D F , quam 
E C F eft femicirculus , & arcus 
E D aequalis arcui E A cuau 
arcu A D , erit arcus C F cum 
duobus arcubus EA, A D ae- 
qualis femicirculo , & arcus E 
A xqualis arcui B F , ergo ar- 
cus C B cum arcu A D xqualis 
eft femicirculo, & remanent duo 
arcus E C, E A nempe arcus A 
C cum arcu D B xquales illi , 

& hoc eft quod voluimus . 

PROPOSITIO X. 

S I fuerit circulus A B C , & D A tangens illum , & D B fe- 
cans illum , & D C etiam tangens , & edu&a fuerit C E 
parallela ipfi D B , & iun&a fuerit E A fecans D B in F , 8c 
cdu&a fuerit ex F perpendicularis F G fuper C E ; vtique bifa- 
riam fecabit illam in G . 

Jungamus A C , & quia D A eft tangens , & A C fecans circulum 
erit an°ulus D A C xqualis angulo cadenti in alterno fegmento A C 




E ee 


nempe 
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nempe angulo A E C , & eft squalis angulo A F D , eo quod C E , 
B D funt parallela; , ergo anguli DA C , A F D funt squales , & in 
duobus triangulis D AF, A H D funt duo auguli A F D , H A D squales, 
& angulus D communis , propterca erit repagulum F D in D H squale 



quadrato D A, immo quadrato D C, & quia proportio F D ad D C eft 
eadem proportioni C DadD H,& angulus D comrauuis, erunt triangula 
D F C, D C H fimilia, & angulus D F C squalis D C H , qui squalis 
eft angulo D A H, & hic eft squalis angulo A F D, ergo duo anguli A 
F D, C F D funt squales, & D F C squalis angulo F C E , & erat D 
F A squalis angulo A E C, ergo in triangulo F E C funt duo anguli C, 
E squales , & duo anguli G redi , & latus G F commune , propterca 
eri» C G squalis ipli G E , ergo C E bifariam fecarur in G , & hoc eft, 
quod voluimus, 

PROPOSITIO XI. 


S I mutuo fe fecucrint in circulo dus linea; A B j C D ad an- 
gulos redos in E , quod non fit in centro , vtique omnia, 
quadrata AE,B E,EC,ED squalia funt quadrato diametri . 

Educamus diametrum A F , 

& iungamus lineas A C , A D , 

C F , D B; Et quia angulus A 
E D eft redus , erit squalis an- 
gulo A C F, & angulus A D C 
squalis A F C , eo quod funt 
fuper arcum A C , & remanent 
in duobus triangulis A D E , A 
F C duo anguli C A F, D A E 
squales erunt pariter duo arcus 
C F , D B squales immo , & 
dus cords eorum squales , & 



'S 


A 
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quadrata A E , E C aequantur quadrato C A , & duo quadrata C F , C A 
aequantur quadrato F A, nempe diametri, igitur quadrata A E, EB,CE, 
E D omnia fijnt ecqualia quadrato diametri , & hoc cft quod. voluimus . 

SCHOLIVM ALMOCHTASSO. 

D icit Dodor. Huius cft alia facilior demonftratio ea , quam attulit 
Archimedes ; qua: eft huiufmodi .Iungamus AD,CB,BD;&quia 
angulus B E D cft redus, erunt duo 
anguli E B D , E D B aequales vni 
redo , & duo A D , B C , aequa- 
les femicirculo , ergo duae corda: eo- 
rum in potentia funt aequales diame- 
tro ; fed duo quadrata A E , D E 
aequalia quadrato A D, & duo qua- 
drata C E , B E funt aequalia qua- 
drato C B , ergo quadrata A E , E 
B , C E , E D aequalia funt quadra- 
to diametri ; & ho? eft quod vq- 
Juimus. 

PROPOS 

S I fuerit femicirculus fuper diametrum ABj & edudfce fue- 
rint ex C duae lineae tangentes illum in duobus pun&is D , 
E , & iundbe fuerint E A, D B fe mutofecantes in F, & iun&a 
fuerit C F,& producatur ad G, erit CG perpendicularis ad A B. 

Iungamus DA, E B. Et quia., 
angulus B D A eft redus, erunt duo 
anguli DA B , D B A reliqui in_. 
triangulo D A B aequales vni redo, 

& angulus A E B redus , igitur fune 
aequales ei , & ponamus angulum 
F B E communem , ambo anguli D 
A B , A B E funt aequales F B E , 

F E B , immo angulo D F E exter- 
no in F B E . Et quia C D cft tan- 
gens circulum, & D B fecans illum, 
angulus C D B aequatur angulo D 
A B , & pariter angulus C E F ae- 
quatur angulo E B A, ergo duo an- 
guli C E F , C D F fimul aequales 
lunt angulo D F E . Et iam quidem 
planum fit ex noftro tradatu de fi- 
guris quadrilateris, quod fi educan- 


c 
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tur inter duas lineas xquales fibi oc- 
currentes in aliquo punfto , vti fune 
dux linex C D, CE, dux lincxfc 
mutuo fecantes , vti funt dux linex 
D F , E F, & fuerit angulus ab illis 
contentus vt eft angulus F xqualis 
duobus angulis, qui occurrunt dua- 
bus [ lineis ] fe inuicc.a fecanti- 
bus, vti funt duo anguli E, Dfimul, 
erit linea egrediens a pundo con- 
curfus ad punCtum fcCtionis , vti eft 
linea C F xqualis cuilibet linearum 
fibi occurrentium , vt C D , vel C 
E , propterca erit C F xqualis ipfi 
C D , ergo angulus C F D eft xqua- 
lis angulo C D F , nempe angulo 
D A G,fed angulus C F D cum an- 
gulo D F G eft xqualis duobus re- 
ctis, ergo angulus D A G cum angulo D F G xqualis eft duobus redis, 
& remanent in quadrilatcro A D F G duo anguli A D F , A G F xqua- 
les duobus reCtis , fcd angulus A D B reCtus eft , ergo angulus A G C 
eft reCtus , & C G perpendicularis ad A B , Se hoc eft quod voluimus. 



D' 


SCHOLIVM ALMOCHTASSO. 

k Icit Dodor de demonftratione , quam citat ex tradatu 
dc figuris quadrilateris . Sint dux linex xquales fibi oc- 
currentes A B , A C , & pundum concurfus A , & fe inuicem 
fecantes B D } D C , & pundum fedionis D , & fit angulus B 
D C xqualis duobus angulis A B D , A C D , & iungamus A 
D ; Dico quod fit xqualis A B . 

Alioquin vel eft minor AB, vel maior A 

illa, & fit maior, &abfcindatur A E xqua- 
lis A B, & iungamus B E, ergo duo anguli 
A E B , A B E ,funt xquales ; fed angulus 
A E B maior eft angulo ADB.& pariter 
angulus A E C, qui eft xqualis ACE ma- 
ior eft angulo A D C , omnes ergo anguli 
B E C.vel duo anguli fimul A B E,B C E 
maiores funt duobus angulis A B D , AC 
D,pars fuo toto, quod eft abfurdum. Dein- 
de fit A D minor quam A B , & ponamus 
A F xqualem A B,& iungamus B F , F C, 
remanet , vt di&um eft , quod angulus F , 
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immo duo anguli A B F , A C F minores fint duobus angulis A BD, 
A C D , torum fua pane, & hoc eft abfurdum , ergo manet propofitum , 

Notie in Propofit. XII. 

L Emma affumptum in demonfiratione huius pulcherrimi propofitionis pctejl 
diretic oficndi hac ratione . 

Si in quadrilatero A C D B duo latera A C , dr A B aqualia fuerint , atque 
angulus C D B aqualis duobus angulis C , & B flmul fumptis . Dico retiam A 
D ipfi A C , vel A B aquate effit. Producatur C A, in E, vt A E fat aquatis 
A B , lungaturquc B E. J^/iia in triangulo Ifo- 
fccho B A E angulus E aqualis eji angulo A B 
E , cr angulus C D B aqualis eft duobus angulis 
C ,&D B A fimul fumptis, ergo duo anguli C D 
B , & E ( oppo/iti in quadrtlatero C D B E ) 
aquales funt tribus angulis C , D B A,dr A B 
E , feu duobus angulis C,& D B E, fed qua - 
tuor anguli quadri later i E C D B aquales funt 
quatuor retiis, ergo duo angult oppo/iti E , C D 
B duobus retiis aquales funt , & propter e a qua- 
drtlaterum ipfum circulo infcribi pcto/l, cuius 
circuli centrum erit A , cum tres retia linea 
C A , A B , A E aquales po/it a Jint , & propte- 
rea A D radius quoque circuli erit aqualis ipfi C Ai 

PROPOSITIO XIII. 




S I mutuo fc fecent dux linex AB, C D in circulo , & fue- 
rit A B diameter illius, at non C D, & educantur ex duo- 
bus pun&is A , B dux per- 
pendiculares ad C D , qux 
fint A E , B F , vtique ab- 
fcindent ex illa C F , D E 
squales. 

Iungamus E B , & educamus 
ex I , quod eft centrum , per- 
pendicularem I G fuper C D , 

& producamus eam ad H in E 
B . Et quia I G eft perpendicu- 
laris ex centro ad C D illam bi- 
fariam diuidet in G , & quia I 
G, A E funt du* perpendicu 
lares fuper illam , erunt paral- 
lelae. 
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lelar , ac quia B I «qualis cft I A , erit B H «qualis jpfi H E , & pro- 
pter carum aequalitatem. & quiaBF eft parallela ipfi , HG. 
aequalis ipfi G E, & ex G C, G D aequalibus remanent F C, E D «qua- 
les. Et hoc cft quod voluimus. 


PROPOSITIO XIV. 



S I fuerit A B femicirculus , & ex eius diametro A B differte 
fint A C , B D aequales , & efficiantur fuper lineas A C , 
C D , D B femicirculi ; & fit centrum duorum femicirculorum 
A B , C D punitum E , & fit E F perpendicularis fuper A B , 
& producatur ad O : vtique circulus > cuius diameter eft F O 
squalis eft fuperficiei contentae h femicirculo maiori , & a duo- 
bus femicirculis qui funt intra illum , & a femicirculo medio qui 
cft extra illum , & eft figura , quam vocat Archimedes Salmon. 


Quia D C bifariam fecatur in E , & addita eft illi C A , erunt duo 
quadrata D A , C A dupla diiorum quadratorum D E , E A , fed F G 
«qualis eft ipfi D A . ergo duo quadrata F G , A C dupla funt duorum 
quadratorum DE, E A i & quia A B dupla cft A E , & C D dupla^ 
quoque E D , erunt duo quadrata AB, DC quadrupla duorum qua- 
dratorum D E , E A , immo dupla duorum quadratorum G F , A C fi- 
militer etiam duo circuli , quorum diametri funt A B , D C dupli funt 
eorum , quorum diametri funt G F , A C , & dimidij eorum , quorum., 
diametri lunt A B , C D «quales duobus circulis , quorum diametri funt 
G F , A C , fed circulus , cuius diameter A C , cft «qualis duobus fe- 
micirculis 
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micirculii A C , B D, ergo fi auferamus ex illis duos femicirculos A C. 
B D, qui funt communes .remanet figura contenta a quanior fcmicirc». 
lis A B, G D , D B , A C.fqux ea eft , quam vocat Archimedes Sali- 
non ) arquahs circulo, cuius diameter eft F G,& hoc eft quod voluimus, 

PROPOSITIO XV. 



S I fuerit A B femicirculus , & AC corda Pentagoni , & fe: 
miflis arcus A C fit A D , .ungatur C D , & producatur 
'vt cadat fuper E , & iungatur D B , qua: fecet C A in F & 
ducatur ex F perpendicularis F G fuper A B , erit linea E G 
aequalis femidiametro circuli . 


iijoe 


Iungamus itaque lineam C B , & fit centrum H , & iungamus H D , 
D G , & A D. fct quia angulus ABC, cuius bafis eft latus Pentagoni, 
eft dux quintx partes redii , quilibet duorum angulorum C B D , D B 
A eft quinta pars redii , & angulus D H A duplus eft anguli D B H , 
ergo angulus DH A eft dux quinte partes redi. Et quia in duobus trian- 
gulis G B F , G B F duo anguli B iunt xquales , & G , C redi , & latns 
“l’ cr,t ® ^ squale ipfi B G : & quia in duobus triangulis 
C r j b ^ P ‘ U0 * atcra G B , B G funt xqualia , & fimiliter duo an- 
guli atl B , & latus B D commune , erunt duo anguli B C D , B G D 
xquales, & quilibet eorum eft fex quintx partes redi, & eft xqualis an- 
gulo D A E externo quadrilateri B A D C , quod eft in circulo , er°o 
remanet angulus D A B xqualis angulo D G A , & erit D A xqualis fp- 
’• & t l uia an gulus D H G eft dux quintx partes redi , & angulus 
V G H lex quintx partes redi , remanet angulus H D G dux quintx par- 
tes redi , Bc ent D G xqualis G H. Et quia A D E externus quadrila- 
teri A U G JJ , quod eft in circulo , eft xqualis angulo C B A , & eft 

dux 
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tluje quinta* partes rcfti , & «qualis angulo G D H. Et quia in duobus 
triangulis E D A , H D G funt duo anguli E D A , H D G «quales , & 
pariter duo anguli D G H , D A E » & duo latera D A , D G , erit E A 
«quale H G , & ponamus A G commune , erit E G «quale AH,* 
lioc cft tpiod voluimus, 



Ifl) -ft, • i«oy-Jn ‘ 
y\s3 -/ib< vi A , ' • 

; a d 


Et hinc patet i quod linea D E «qualis fit femidiametro circuli , quia 
angulus A «qualis cft angulo D G H , ideo erit linea D H «qualis li- 
nea; D E . Et dico quod E C diuiditur inedia , & extrema proportione 
in D , & maius fegmentum cft D E : de hoc quia E D eft corda hexago- 
ni , & D C decagoni , & hoc iam demonftratum cft in libro elemento- 
rum ,& hoc cft quod voluimus. 

mTiiiik- Fini* libri Afliimptoram Archimedis . Laus Deo foli, & orationes cius 
tin.it Pira fint fuper Dominum noftrum Mahomctum , & fuos focios. 

nhnftcs 

,otluiIur - Notae in Propofit. XV- 

E X hac propofitiont non pauca colligi pojfunti Si enim coniungtntur redi a 
linea C H , & C G , erit triangulum B C E ifofcelium ftmile triangulo 
H D E , & ftmiltter pofitum ; pariterque triangulum H C C ftmile quidem^» 
eril ipfi C D A , & in vtrifque bafes fimi Uter fccantur , nam angulus B C E 
in tres partes aquales diuiditur a redlis lineis H C , & G C , quarum quali- 
bet dua quinta partes eft vnius relli , atque angulus E C G rurfus bifarianu 
diuiditur a redi a C A t non fecus tres anguli E D d , A D G , & G D H 
aquales funt inter fe , atque quilibet eorum dua quinta -vnius redii. 
eiuntur quatuor redi a linea EA, AD,DG,DC, inter fe , & lateri de- 
c agoni regularis circulo injerifti aquales, rari modo redi a linea E D , E G , 
G C ,HC, HA, aquales funt inter fe , & lateri hexagoni regularis circulo 
inferipti . Tandem redi a Unca C B fnbtendcns tres partes decimas circumfe- 
rentia totius circuli aqualis cft rtdla linea C E , fcilicet compoftta ex latere _j 
hexagoni , & latere decagoni regularium tidem circulo inefriptorum . Praterca 

redla 
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relia linea E G fetatur in A extrema , ac media ratione > cuius maius fegmen - 
tum eft E A latus det agoni , & reda A H fimi lucr diuiditur ito G , cuius ma- 
ius fegmentum eft G H decagoni latus , & tota E H fetatur in A ,& G ex- 
trema , ac media ratione , par ner que reda E B fimilittr fccatur ttt H , cuius 



minus fegmentum H B eft aquale Uteri exagoni circulo inferipti. Br cuius ta- 
men propofitio fic demonftrari pojfet . 

Suta oftenfa eft C D aqualis D G , <fr A D aqualis eft eidem D C ; cuulj 
ambo fint Utera decagoni , ergo D G aqualis eft D A. Poftea i unda A C, quia 
angulus A H D , vel C H D quinta pars eft duorum re (forum , ergo angi lus 
C D H ad bafitn ifofcehj ,dua\quinta partes erit duorum re florum , & ideo an- 
gulus C D H duplus erit anguli D H E , eft que externus angulus C D H aqua- 
lis duobus internis , & oppofitis D H E , & D E H in triangulo D E H , ergo 
angulus C D H duplus quoque erit reliqui anguli E , (fi propterea angulus D 
H E aqualis erit angulo E , & fubtenfa Utera D E, D H aqualia quoque erunt , 
fed prius D A , D G aqualia erant /obtendentia angulos aquales , (fi reliqui 
anguli eiufdem fpeciei funt , igitur E A aqualis eft H G. Reliqua manifcfta-t 
funt. 

In prafatione huius operis memini non tfte Omnino improbabile hanc libellum 
Archimedis non alium fui/fe ab illo antiquo lemmatum libro ab Eutocio reper- 
to > quod pracipui ex vcrbts eiufdem Eutocq in Comme nl. propoftt. 4. Itb. 2. de 
Sph ara, (fi Cylindro comprobatum fuit\ illa fideli fime translata ex texta Graco ab 
amicis doflifimis cum iam in prafatione excufa eftent altam tranflationem eX 
Arabico Manufcripto Screniffimi Magni Ducis mifit Excel!. Abrahamus Ecchcl- 
lenfis defumptam ex editione Abufahli Alkuhi qui pariter librum ordinatio- 
nis lemmatum Archimedis confcripftt , vt in procmio huius operis teftatur 
Almochta/fb . Verba eius fttnt hac , qua paulo clarius propoftt um confirmare vi- 
dentur : & meminit Eutocius Afcalonita in Commcnt. liuius libri , quod 
Archimedes promiferit dcmonftrationem huius in hoc fuo libro , quod 
in nullo exemplari repetitur, quod promifit. Atque ita vnufquifquc tam 
Dyonifodorus , quam Dioclcs poft illum progreflus eft per aliam viam, 

3 uim ille ( fcilicet Archimedes ) in hoc libro in diuifionc Splma: in_» 
uas panes , qua; datam habeant proportionem . Dixit , & ego reperi in 

F ff Veteri 
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Veteri Libro Theoremata fatis obfcura propter multitudinem errorum- • 
qui in eo funt , nec non menda , qua: occurrunt in figuris propter igno- 
rantiam amanucnfium , eranrquc in eo Dorica: diciones , quarum vfus 
Archimedi familiaris erat , & vocabula ipfi propria j hinc vtebatur loco 
fcdionum parabola: , & hypcrbolx , rc&anguli > Se obtufanguli coni fe- 
dtionibus quamobrem operam ipfi nauaui > donec affecutus fum iftam-. 
propofitionem , & efl i fla , &c. 

Modo quia m pr edi Ilo libro antiquo ab Sutorio reperto recenfentur dua pro- 
pofitiones , quarum vnam promtferat ft demonfiraturum Archimedes , vira - 

que in noftro opufculo /niuria temporum deficit : earum altera fbrfan erit 1 6. 
tlla propofitio in proemio ab Almochtafio numerata vbi ait propofittones huius 
opufiuli fixdectm e/fc , cum tamen pofirema fit i y. quare inutile forfan non-> 
erit eas hic reponere , proripui quia Sutorius non rite eas reftitust , nec omnino 
repurgautt k mendis, quibus ficatebat exemplar antiquum ab ipfo tnuentum. St 
primo noto, quod E ut ocius eas vocat theoremata, cum potius problemata fint,& 
fic etiam ab eodem Eutocio pofimodum appellantur . Sorfan hoc accidit , quia-t 
in libro illo antiquo in formam theorematum feripta erant , fed Sutorius vt ad 
propofitionem Archimedis ea accomodaret , forma problematica ea expofuit . 
Rurfus Sutorius primum theorema fe txpofiturum pollicetur , vt desnde analyfi 
problematis Archimedei accomodetur . Vnde comjcere licet alterum theorema _* 
additum , vel ait er at um ab Eutocio , vel ab aliquo alio fuijfe , in quo proponit , 
quod , fi aliqua reEla linea fella fit in duo figmenta , quorum vnum duplum . _» 
fit alterius , folidum paratlclcpipedum re(l angulum contentum fub quadrato ma- 
ioris, dr fub minore figmento maximum trst omnium fimilium /olidorum, qua 
ex dtutfione eiufdem re EI a linea in quolibet alio eius punElo confurgunt . Et 
hoc quidem oflenditur per feEliones conicas , contra artis pracepta ; peccatnuLa 
emm efi non paruum apud Geometras , problema planum per conicas fiElitnet 
refoluere cum via plana abfolui pofflt , hoc autem preclari nonnulli viri pariter 
adnotarunt , & pra/hterunt , vt nuper accepi. 


I retta linea A B fit tripla A C , non vero tripla ipfius A 


D ; Dico parallclcpipcdum rcd.ingulu contentum fub qua- 
drato C B in A C maius efle parallelepipedo fub quadrato D 
B in A D. 

Producatur A B in E , vt fit B E atqualis B C. Quoniam B C dupla 
erat ipfius A C , erit E C quadrupla ipfius A C , & propterea rctft an- 
gulum ACE arquale erit quadruplo quadrati A C , fcilicct atquale erit 
quadrato C B : Efl vero in primo cafu , rcdangulum A D E maius rc- 
Aangulo A C E , in fecundo vero minus , ( eo quod pun&unr D in pri- 
mo cafu propinquius efl femipartitioni totius A E , quam C , in fecuudo 
vero remotius )■, igitur fi fiat C Dad D O, vt quadratum C B ad rc&an* 
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Aflumpt. Liber. 41 1 

gulam A D E , erit in primo cafu D O maior , quam C D , in fecundo 
vero minor ; & propterca A O minor erit , quam A C in vcroquc cafu. 
Et quia quadratum C B ad rcdangulum A D E eft vt C D ad D O, igi- 
tur folida parallelepipeda reciproca erunt aequalia , fcilicct folidum qua- 


» 

A C D B E 


A D C B E 


drato C B in DO dutfto aequale erit folido , cuius bafis reftangulum A 
D E , altitudo vero C D , icu potius aequale erit folido . cuius bafis rc- 
ftangulum EDO, altitudo vero A D , & propterea vt quadratum B C 
ad rciftangulum E D C , ita erit reciproce A D ad D O , & comparando 
antecedentes ad terminorum differentias in primo cafu > & ad eorundem 
fummas in fecundo cafu , erit quadratum B C ad quadratum D B vt A 
D ad A O , & denuo folidum parallelepipcdum reOangulum contentum 
fub quadrato B C in A O aequale erit ci » cuius bafis quadraturo D B , 
altitudo vero A D: Eft vero A O oftenfa minor , quam AC in vtroque 
cafu , igitur parallelcpipedum , cuius bafis quadratum B C , altitudo A 
C maius eft eo , cuius bafis eft idem quadratum B C , altitudo A O ; 
ideoque parallclepipedum , cuius bafis quadratum B C , altitudo A C 
maius eft quolibet parallclcpipedo, cuius bafis quadraturo B D, altitudo 
A D : quare patet propofitum. 

PROPOSITIO XVII. 

S it A B tripla ipfius A E , maior vero quam tripia alterius C A, 
fecari debet eadem A B citra , & vitra E , in O , ita vt 
parallelepipcdum > cuius bafis quadratum O B , altitudo O A 
aequale fit parallelcpipedo , cuius bafis quadratum EB, altitu- 
do A C. 

Fiat re&angulum A C B F , & producantur latera C A , F B , & fiat 
re<5Ungulum C FN aequale quadrato E B,&dmfta diametro C E G com- 

F ff a pleantur 
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pleantur pirallclogramma redangula AL,AK,LB,BK .atque axe 
uf/*' F G , latere redo F N defcribatur parabole F M fccans H G in M ; erit 
Prop u. igitur in parabola quadratura M G aequale re da n gulo G F N fub abfcif- 
lib.i. Ia , & latere redo contento , ideoque idem quadratum F G ad redangu- 
lum N F G , atque ad quadratura M G eandem proportionem habebit : 
cft vero quadratum F G ad rcdangulum N F G , vt F G ad F N . cwn 



F G fit illorum altitudo communis , nec non vt C F G ad C F N fum- 
pta nimirum C F communi altitudine , ergo redangulura C F G ad C 
F N eandem proportionem habebit , quam quadratura F G ad quadra- 
tum M G , & permutando redangulura C F G ad quadratum F G erit 
vt redangulum C F N ad quadratum G M , fcd vt rcdangulum CFG 
ad quadratum F G , ita cft C F ad F G , & E A ad A C, igitur E A ad 
A C erit vt redangulum C F N ad quadratum G M , fcu vt quadratum 
E B , vel K G ad quadratum G M : eft vero A C minor , quam A E , 
quae triens eft totius A B . igitur M G minor cft , quam G K . Poftca^ 
Prop,«. Se per B circa afymptotos A C F defcribatur hyperbole B K , qua: tran- 
- 1, fibit per pundum K , cum parallelogramma A F , & C K aequalia., 
fint propter diagonalem CEO, quare pundum M paraboles cadet 
intra hyperbolcm B K , fcd parabole F M occurrit afymptoto C F in ver- 
tice F , & occurrit etiam afymptoto C A in aliquo alio pundo , cum C 
Prop.iS. A fit parallela axi F G paraboles, & hyperbole fempet' intra afymptotos 
lib.i. incedat , igitur parabola F M bis hyperbola: occurrit fupra, & infra pun» 
”1**1. *" ^ um M : fint occurfus )C , a quibus dudis parallelis ad afymptotos com- 
pleantur parallelogramma R P , & A F , qua: erunt aequalia inter afym- 
jvop.i». ptotos , & hyperbolen conftituta , & propterea COS paralfclogrammo- 
rum diameter erit , & vna linea reda .• & quia O A ad A C eft vt C F 
ad F S , fiue vt rcdangulum C F N ad redangulum S F N : erat autem 
quadratum E B aequale redangulo C F N ex conftrudionc , & quadra- 
m:. " tum 
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tu O B , Hae X S in parabola 
«quale cft rcdanguloS FN, 
ergo AOad A C eftvc qua- 
dratum E B ad quadratum 
O B, & propterea parallclc- 
pipedum, cuius bafis quadra- 
tum O B , altitudo O A x- 
qualc erit parallelepipedo ba' 
fc quadrato E B , altitudine 
A C contento , quod erat 
propolitum . 

Ex hifet propofitionibus de- 
ducit infuper Eutocius aliqua , 
qua non omnino jirma , & cer- 
ta mihi videntur , nam ex eo 
quod retta tinea vt I X tangit 
vtramq; conifcitioncm ( hyper- 
bolen jfcilicet B X , dr parabo- 
len F X ) in eodem puncto X 
concludit hyperbolen interius 
contingere parabolen quam de- 
inceps non jfecat ad ea/dem par- 
tes axis ilhusjioc autem omnino 
nece/farium no cft ex demonftra- 
tis i me in prop. 20. 21. dr 
32. Adiit, lib. 6 . Apoll. fieri 
enim poteft vt Parabole exte- 
rius hyperbolen tangat in X, dr 

poftea hinc inde eam fetet. Poteft infuptr hyperbole fecere tandem parabolam 
in eodem punito X , licet ambo in eodem punito tangantur ab aliqua retta li- 
nea, vt cft IX ; quod quidem adnotaffe fuit operepretium . 
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Domitius Carolus de Datis videat , & referat an in hoc opere fit aliquid quod repugnet 
fidei Catholicx»& bonis moribus . Die 3. Iuli) 1660. 

Vmc. de Bardi > Vicar. Cener. Florent. 

IHuftriflime > ac Reuerendifs. Dom. 

Vidi harc antiquorum» maximorumq; Geometrarum Apolloni; » atq; Archimedis Ope- 
ra nunquam edita > nec in ip reperi aliquid fidei Catholici » St bonis moribus aducr- 
fum ; Quamobrem maximo Reip. lite rari* bono» & gloria eorum qui in ijs vertendis» 
atq; illuiirandis (ludium > atque operam felicifsirai collocarunt cuulganda ccnfeo : 
dummodo quidam loca notentur Arabicorum interpretum» quibus Maumedanos 
fe pribent . Florcntii die 7. Iuli; 1 660. 

Carolus Dati manupropria. 

Imprimatur feruatis feruandis 7. Iuli; 1 660. 

Vinc.d.Bardisyicar. Cener. Flor. 

Iixcellentifs. Aduocatus Dominus Augufiinus Coltcllini S.Offic. Florenti* Confultor 
videat hoc opus intitulatum APOLLONII P£RG»£I,&c. & referat. 

Die 7. Iuli; 1660. 

Fr^AngJOBau. de Topulo S.Offic. Flor. Cane, de mand. 

Reuerendifs. Pater Domine , 

Duorum Geometri* luminum monumenta , qui diu in tenebris fepulta. aded fiudio- 
forum oculos latuerunt» vt inter deperdita fruilra defiderarentur» Se nunc Opera_» 
Clarifs. Virorum > verfa > St illuftrata in lucem prodeunt remoranda non puto > cum 
etfi Ethnico fonte cadant» nihil tamen ffalutaribus monitis Arabica interpretum fu- 
perditione detcfta ) aduerfus Chriftianam pietatem contineant . 

UuguB.Coltcllim S.Officij Confultor » & librorum cenfor . 

Stante fupradifiaattefladone Imprimatur. Die 1 fi. Iuli; ififio. 

Fr-Ang. oBan. de Topulo S.Ojf. Florent. Cantell. demand. 

Alexander Vi^orius Senator Serenifs. MagniDucis Auditor . 
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Omnes funt duerni » excepto * qui eft ternus. 


Errata prarcipua fic corrige. 

P Agina7.lioea17.ad margine .prop.jJmiui . pag.14. lin.4 .oddifftrtntiom.p. 14.I. 11. marg. prop. 

1. WWj/. p.3 1.1.X7. marg.i» //i. 0*5 ^.lin.40. / D , D H .p.gS. 

l.xx. figuro )p.+o-l.J 7 .(ij. ex fALjj. intercipiuntur, &. 1 .} 8 . ergo C A . P.46. I*f. it* inquom . p.49. 
I.35. compontbotwt infuptr . p. y o. 1. 4 <5. fi ti b , < b . p. 5 $. 1. 1 5 .marg. 4. O* 1 3. I.48. por iterque L D . 

P.61.L7./& D A. p.70. 1.i4.marg. 56. 57./**. x.&go.ltb. i. p.71. 1.11.4*4101-9*441 .p.73. L 13. mar. 

33.34./^.!. p.7 8. 1.4- redduntur , cj* ttxtm . p.86. 1. 1 7. »ppl>cetmrqut reflo . p.96. \.-j .{ttpcr bipurfitio- 
nem oxit . p.99. 1. 1 1. Mrvrr» P F fltowr 9*.**» D P . I.44. lop 44. 4J. in quo . p. 1 09. l.to. dele pollillam. 
p.I 2 0.I.31. marg appone V.p. m. I.3 x.oMt minor ungulo , p.i 19. I.35.0 • inuerteudo . ibidcmmmrg. 
2 o.hui. p.i 30. 1.16. acie omnia ab O G vfq,- ad comparando, p.138. 1.8. oppofito ,p.xg9.\.i8. mar. d. 
p.l4i*l 8.mar. i4./i*.i. p.146. |.i8.inar. i>. ig.lib.x. p.iyi.l.iS.mar. 8. & 1 x.oddit. Af.y. I.19. 
M Lydr R L. l.ii. oquoUbut oxittm . p.161. I.i g. duflam inhyperbolo ) p.168. I.30. quod eft . p.171. 
l.i $.fed in primo tofu reflo litu o . I.30. bo/im F 1 . ibid. punttm 1 ,&F \mc F 1 Jutu biforium fubtenfos G 
£ ,M K i proptrre» . p. j 7f . Li 6. mar. * . i.3 y. ad duos . p.i7<S. 1. 1 f . mar. d . p. 1 83. 1. 1. mar. d .p.i 89. 
I.29. mar. Itmmo 7. J.47. opplicoto . p. 190 A.%.mit.prop.x.promf. p.193. 1 . 6 .XX .XXIXXUXXIU. 
XXIV. p, 196.1.15 . nempe X n. p.197. Li q.odLP. p.102. I.13. mar. 18 . Imius . p-xo7- L 6. quod. 
I.3 j. mar. 4 . p.n j. I.i 1 . hyperbolen E Z . p.i 14. L38.mar.ex xoJmiui . p.i 17. L11 .ideoque ei equulis 
omnino trit . Simili rotiocinio oftendttttr quolibet alis intercepto K L equi di flem . p.i 13. 1.6. mar. Srhol.prep. 
6. Addit, p.i 2 8. 1. 1 8. ergo compur undo homologorum differentius . ibi.!, mar. lem. 3. M.1.D.133. I.4.nur. 
prop.y.ffr exi. Addit, p.13 5. 1.37. hyperbolen H l K . p.140. l.g.mir.f. p.244. I.14 . &/F R ,ftuH F 
H,& 1 FS. p.i4g.l.3f./ (itftflio. p.xyo. 1.4. quod L O . p.156. l.xx.porullelu . p.if9- Ln.qudmA 
C. p.i6o. Ll6.f<r«MMfaw.p.i62.Li.*44drOT. l^.wfD,©*. I.41. <$»*44* , qua. p. 1 64. J. i 3. 
reflom . p.i68> l.ii ttnkt E AC. p.x 69. 1.8. mar. txprop. q.lib.x. I.9. 10.20. expunge rc Ho. 1. 1 y .feflio- 
nisF AG . p.l7y. 1. 1 o. rtflungulo AD F . p.180. I.14. e nudem . p.191. I.3. XXIX. XXVJI. 

p.198. 1 - 6 . XXIIX. XXVI. p.303. 1. 1 6. rre&tm . p.306. 1.13. nd ptrfefiionem prop. x6. p.3 1 3. 1.7-mar. 
prop. 16. boum . p.3 1 8- 1. 1 y . qnnm G H E nd E H (quando G rodit inter E , & H ) , m*//« maiorem^ 
qunmG E. p.qip.ln. E H ob ipfo quodrotoG E . p.311. I9. quodroto E C . l.j 1. XXXV. XXXVI. 

£ .gig.\.x.diAmitriAdeo/dempnrtes. p.3iy. L7.11. Qc ij. (i6.ex.7.) p.31 6- L/x. quo efl duplo . 
14. M E nd. I.10. ( 1 6. ex 7 . ) p.3 17. f**» D H AaJ AH y & in primo eo fu multo matorrm , . 

P.318.L33 lotusCO. P.319.I.H .qudmED OinOE, p.331. I.17. vtoxit tronfturfus A C . p.stf. 
l.T.ipfuu P Rfupro P 1. 1 1 . Aggregati Af C , W £ . p.33 8. 1. 1 8. G £ , 6* £ H . p.34 1 . 1.3. MU tronfuerfi 
CA.p.} 43.1.9.mar.delcb.p.344-1.7. mar.*, p.3 46. J. iy. mar. r. p-347- I.7 .odquadrotum Qp R , 
<5*. p.jyo.Li3. o W,<5*G£. p.3y^.l.i4.mar./fw.iy. p.386. 1.3i.mar./fi.4. Coli. prop. 14. p.391. 
1.9. mar. W. 4. Coll.frop. 13. p.39». Ll*- qnoerit. p.404. 1.37. A JS E jAC E . 

Errata in figuris, 

Pag. 1 ». in eius figura decft refla N Qj & D terminus axis . pag.» i.fig. i. dccft refla I N , pag.jo. tn 
parabola dccft N in occurfu BF, OH. pag.j7. deeil P in punflo incidentiz perpendicularis a 
punflo 1 fuper S K. pag. <6. dccft A in vertice axis . pag.pj. decft refla L O. pag.i u. in tribus 
(cquentibus figuris decfl ramus I B. pag. aij. fig.t. btterar C, (^commutari debent, pag. no, 
fig.a. &pag.s4«. producamur F l, H I ad K. pag. 16 j. fig.a. linea curua A Z duci debet inter 
AG ,&AD. pag.jdsAg.^. in punflo X ponatur X. 
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